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preeftantifümi iflius Viri calamo binc illinc mon leviter emendatus 
eb paulo pofl accesit alter benigne mobifcum à Reverendo D" Bay. 
nard .S. TP. communicatus: fed eadem fere utri[que communta 
erant vitia, utpote ex eodem Codice, ut videtur, deforiptis. dd 
Eutocium quidem publicaudum non aliud vepertum efl exemplar 
Grzcum, preter Baroccianum zz Bibliotheca Bodlejana ad/eroa- 
zum. His ugitur auxilüs inflruttus, dum Graecis accurandis, La- 
tineeque Jer/iozi Commandini corrzgegde ( que om extgna negorat 
ves erat) ffrenue atque-omui cura «5» cogitatione incumbit , dn 
snortis improvifo, magno Jane aeliorum literarum. damno, uobis 
ereptus ef], opere jam Jub prelo fervente, [ed ad paginam duntaxat 
xL1v'" provecfo. Quo fatum eft ut abfolvendi quod [upererat labor 

zu me devolveretur, movumque onus fufcipere nece/Jé babuerzm., 
Rei autem difficultate q& magnitudine niil deterritus, 1n Gre- 
gorii pariter ac mea quam nactus eram [parta ornanda proce/fs, 
ufus "Apograpbo Bodlejano Codicis Arabici, ex //erjrone fatis antiqua 
à Thebit ben Corah /a&a , fed (ammis abbinc. ctreuter. ceccr.) à 
Nafir-Eddin recez/ita; (viris znter Matbematicos Orientis celeber- 
rimis.) Imcoufilium tamen nonnunquam adbibui etiam MS. Codicem 
Arabicum a7: Bodlejanum, quz coutinet Epitomen ejufdem Fer- 
Jtotiis ab - Abdolmelec Schirazita Perfa awze quemgemtos ammos 
- confetlam: qui quidem codex à Chriftiano Ravio ex Orzezie ad- 
qedus eft, e& ab eodem, magis quam facile exifiimari pote[Z, bar-. 
bare traducius. Quandoque etiam ibi adyumento fuit. altera 
Conicorttin. Apollonii Epztome- ab Abalphath Ifphahanenfi edorza- 
1a, quam baud ita commode traduxit Abraham Echellenfis: com- 
mentariis tamem uberrimis allufirautt eximius ille Matbematicus 
e& Philofophus Alphonfus Borellus. /£erpretatioue autemmea,qua 
potui fide , ad umbilicum perducta, ad uos demum perlatum efl 
exemplar illud Golianum aztiquifsmum, quod ab beredibus Golii 
redemerat Fir maximus idemque optimus Narciffus Marfh Z4rcbie- 
pi/copus Arimachanus ;. quod, pro fummo fuo erga fcientias Matbe- 
anaticas amore, uobis ad operis emolumentum dee/Je noluit : codi- 


Jupsveis Septtumi Inmnites fuos babuerant jam problemata ipfa quam eo- 
rundem ordinem affecutus mibi videor. 4ualyfes vero uofras, ut 
e& Compofmioues apforum. problematum,' quas loco. zdpolloniana- 
ges 8- Yum 


M: 


| plurimos, Pappum, Hypatiam, Serenum. 


POR ZEGE AGE EO. 


vum fubflitummus, ft non cum ils ubique fere coufeutiaut, ab üfdem 
zamen non multum effe droer[as perfuafum. babeo. .Sed bac de- ve 
aliorum eflo judicium. Porro figuits Apolonii lPrzs Pappi Lemmata 
pr&fixa dedimus, à duobus Codd. MSS. Savilianis defumpta, que 
quidem vice Commentarii effe poffunt im loca difficiliora: quem dn 
finem eadem ipfa aliquoties. ab Euxtocio ufurpantur. |. Ob argumenti 
autem affinitatem, Sereni libros duos de Sectione Cylindri eG Coni 
ublico donare baud gravatus fum, jam primum Graece imprefTos : 
quos à Codicibus tribus Bibliotbece Regue Parifienfis /uz 22 ufi 
defcribi curaverat vir doctifJimus Henricus Aldrichius S.T. P. 74i; 
Chrifti Decanus ; zb2que, ut famul eum Apollonio Zucem afpicerent, 
 perbumaniter Ampertut.. [m bis omnibus evulgaudis iuduffriam 
haud levem ct» diligentiam adbibuis. mecum(quod fatera nom piget) 
fiunmopere. adnitente D. Joanne Hudfono BzZZobece Bodlejanz 
"Prefetto, manumque auxtliarem (prout 22 Euchide fecerat ) 2202 
invito porrigeute : cui, cum nostro tum communi omuium erudito- 


yum nomiue, gratias quas pofJumus maximas referamus. Hactenus 


de operibus noflro opere e» fiudio qualicunque emendatis; de 4n. 
zoribus ipfis pauca Juperjunt dicenda... uer 
Apollonius Pergae «atus €f (que celebrisolm Pamphylize zr2s) 
Zempore Ptolemaei Euergetee regrs ZEgypti (cufus regnum tnut auno 
cext.vir. aure Chriftum) a£ solis autor ef? Heraclius /rve Heraclides 
(mam utroque modo fcribitur apud Eutocium) quz vitam Archimedis 
defcripfit. pud Euclidis dz/cipulos Alexandrize dzu operam dedit 
fludiüis Matbematicis : c& fat Philopatore (gu ampera [n ammo xvit, 
ante Chriftum ccv. dzeu obut [upremum) maxima erat 1n celebri. 
zate, tefle Ptolemaeo Hephaeftione apzd Photium Coz. cxc. edeo-ut 
Jiuc liceat couficere, quod antis circiter xy. minorfuerit Archimede, 
quodque om lougo intervallo prece/ferit Geminum | Rhodium, 
certe Hipparcho zzagorem. Teflatur autem Geminus bunc uoffrum 


. Apollonium , propfer eximium. boc Comicorum opus, suter [ui ei 


AMatbematicos Magni Geometrze nomen adeptum effe. Quanti 
allum eflimarunt Veteres aou folum ex Vitruvio confZat, Cap. 1. 


Lib. I ubi eliam Archimedi, /a/em ordine, prefertur , fed ex eo 
quod, ut inter Graecos magni uomuuts commentatores babuerdt quam- 


Orieutales etiam uonnullos ingenii docirineque laude preecellen- 
7es; quales apud Arabes fuere "Thebit ben. Corah c5: Beni Mofes ; 
apud. Perfas vero Abalphath c5: Abdolmelec, 2 gu:bus zz Bprto- 
men redatius efl, ac denique magnum illnd .Matbefeos Perficoe 


 dumen Nafi-eddin, qui Comica beec omnia vecenfuit, noti/que illa- 


ffravit, circa annum. Chrifti wcct..— Unde mirum fortafse videbi- 
zur tanti nominis autorem, e fere per. bis mille aunos. inter 
principes Geometras babitum, 1n boc erudito feculo nondum Grace 
comparuiffe.  Preter Conica autem multa alia fcripfit. Apollonius 
offer, autore Pappo 27 Praefatione ad librum vi. Colle&t. Math. 

ET : quam 
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quam mon ita pridem uos prumi Graece edidimus: duos. feilicet. aÀ 
Adya svrpiis qO* eA socie Smp libros, quos, no/]ro opere uon iufeliciter 
(uti feramus) reffitutos, in Incem emtfimus , dein «e Yeoyl/e votis. 
libros duos, ac totidem «e veagor. duos quoque wie, ac pariter duos 
smravinadw. Lemmata bis omuibus demonstrandis affampta coufer- 
vavit PappiZiPer vat.unde etiam difcimus bec omnia fuif]e vinctinuans. 
ie, frve ad Zdnalyfin Veterum ufurpata. | Quin c5 alind Apollonii 
epus laudatur. ab Eutocio, 22 Commentario tt Archimedis 'Dzmez- 
ftotem Circuli, uon didum, quo tractatum fuit, uti videtur, de 
expediendo calculo "dritbmetico,aute tnventas cypbras Indicas valde 
iptricato: ejufque [becimen babetur in fragmento lib. H. Pappi, uf 
exiflimat fubtilifamus Wallifius , q42 auno wpcrxxxvim. fragmen- 
zum iffiud edidit. Verum pro enibw rectius (mea fententia) fcribe. 
véiur Cw: dipole cujus ope numerorum maguorum maultiph- 
ces &c. cito eo facillme producerentur. 000000 0 0o 7 
"De Eutocio (zem Pappum preeterimus, [pez pleni uuum aut al. 
erum quandoque exoriturum, qui illum ejufque opera ilufirabit ) 
"obis boc tautum conflat ; quod Afcalone Paleftinge zrbe orium- 
dus fub Juftiniano /lorueri, circa annum Chrifti px... Nam que 
commentatus esi i2. Apollonium zwfcrzpfit:. Anthemio  Tralliano ; 
que& vero iu Arxchimedem. preeceptori fuo Yidoro Milefio Mecbz. 
21co: d | 


0, Zirchitetia clarifsmi , Jultiniano zesperaute: cefe- 


errimum Sante Sophie Zemplum exfiruxerunt, latim ab 2dnuo 
GnHEPPUSIRXS/C Procopio. — .— ^ | 0. 5 
Sod vero ad Serenum af£inet , de eo nibil comperimus, «ifa. 
quod Antifla Iufuke Lesbiarbe ortus fuerit ; c5, preter. Librum 
unum, de Sectione Cylindri (& alterum de Secitone Coni, Commen- 
Zaria fcripferit i2 Apollonium; quodque ante Marinum (Procli 
RIEN vixerit, ut cousiat ex Marini Prejfatione i2 Euclidis 
-edbfoluta bac laboris mei e$» operum jam Vobis oblatorum bi- 
floriola, reliquum est ut Vobis, Preli Curatoribus , &gratig3 agam 
iminortales, pro-eo quo. Matbefm, c&, ft id adjics patiemini, me 
quoque profecuti estas. ffudios "Deum O. M. obteflans atque pre. 
cans, ut. cuffodiat, fervet, «5» protegat bunc vei literarie flatum, 
bane florenti//miam "ademiam. 5000 0o oo oe 
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IN PRIMUM LIBRUM CONICORUM 
APOLLONII PER GJ I. 


| AHMMA qe. LEMMA I. 

Eget xay s [ew wy ó AB xxA, xopu Qi Sit conus cujus bafis circulus AB, & verte 
di ewuéy. cipis By owexeMie $ew ó xo. punctum I. [i quidem ifofceles eft conus, 
vos, Quuepay vi. aice o 2or TE T. d€)g T AB manifefto conftat rectas omnes, quz ab ipfo 


LT ad circuli A B. circamferentiam ducuntur; 
inter fe equales effe: fi vero fcalenus eft; 
oporteat invenire qua maxima fit, & qua mi- 
nima. 


XULAD ceeamiesm] tüQeio], ic oXAA4e 

3.4 2 N N zi ee [20 0.7 
ei & Oi XOATWOS, doy £900 £UDe4y Tie pe 

/-3 
Jt, r 7i$ £Aaxien- 

X O Q 35 Sm T6 T ewpere £d TI UcATUR [per tr. tr. ] 
T) 76 AB xUxM« Gdimdby à pun&o T ad planum cir- 
xd9vre , ux) avr TUTO qej- culi 4B recta perpendicu- 
suni sums wd laris, quz primum cadat 


6 e SU m cc eT ee intra circulum , fitque P A; 
$52 53-0 ed Uu dcr s & fumatur centrum circuli, quod fit 
xs mo E» wg Óm(euy36em 4 AE 


x Mn HT PME Me Epi E; & juncta ^ E producatur in utram- 
ERIGI. £9 GxwTea qu qim 6M mu que partem: ad puncta A4, 8; deinde 
A; B euucia: «gà Eze y Suray e AT, AT, TB jungantur. dico ipfam Br 
T B. 2£jo 071 ueyien pp Gor 9 T B; eAa- maximam efle, & AT minimam 
aisu 3 à A T mucoy Ty Xm T D oeje linearum omnium quz à puncto T ad 
y AB «ejm lowooy. «eai Nia * circulum A B pertingunt. ducatuf 
jàp m$ X) &zépa à T Zo mai tam(oty Su 


enim alia quevis TZ, & Z A jun- 
* ip uar eoa E atur. major igitur eft [per 7.3.] BA 
» AZ ue» apt Gy 1? BA d AZ, 8 m Epor] 
xoi d€ h Y As, xen eio» eu quede TU AA 


quam AZ, communis autem IA; & 

T 3 ae E anguli qui ad A recti ; ergo major eft 

guvía, üpgai*  peiey Ape EE à BT o 0s UoBT quàm PZ : eodem modo & T'Z 

dT Zum cà asTh 8 TOZ rw FO A ueiQoy Go, ces  rajor oftendetur quàm I A. ex quibus apparet LB 
psjleu UD -Goy WT B; Aa Ien J* 8T A. omnium maximam, AT vero minimam effe. — 

- AN dV quA 5 Wr)T6 Y xd9*Tor r Rurfus perpendicularis à puncto P 
S onld 08 Od caeintlm eus ducta cadat in ipfius A B circuli cir- 
gd iB iride we cumferentiatn , quz fit TÀ, Gc ad 
X4UXNS AB; x, £g Dl Àj Xe) TRAUy 67a circuli ceütrum A juncta AA pro- 
g0 XéVTeoy T& xUXAw T0 & Ü7TQco y Sto d ducatur in 8, 8t BT' jungatur. di- 
A A1) ERG 623 7) B; i tmi So 


—"Co BF maximam effe, &c A T mini- 
ABT. A90 r1 ucoteu (0 Goty 3 B T, eAet- 
Msi n AT. oz» AD Sy eit oy ^ TrB 


mam. rectam igitur I'E majorem effe 
quam LT A perfpicuum eft. ducatur 
3 ; ; ; coy autefi alia qu&vis feda T E; & 
7s I A gavegov.. dime du dé i$ 394 &7sga 
8 T Ej i) eri ooo ÀA E. rel didue- diameter eft, heceffario major erit 
egós eery. 4 A By. ueiQov G2. T A E, su quam AE, & ÁT normalis eft ipfis 
AB, ÁE ; ergo T'B quam L' E major 
f. T. £5 4 ESO NS x Ti 1 i - s "tera 
ui Eus e c mde e AE b omnes. eodem modo & ET' major 
CON oftendetor quam TA: quare BT ma- 
ace pe)isw Ap W BT, oyien dé n A xima eft, AT vero minima fectaram 
Ge9cTITTÉODY cUSHOV, 7 - . ,,A8B pertingunt. "odi d 
Sieb deed agrei uiu ru V ne eise du as qe 
XM, 3) $eu &T Ay 0 671 To XErsfoy. T xoxAS T0 B Ód- culum , & ad circ AD Y 203g 


jungatur A E. itaque quoniam 4B 

Ecc p HORUM erit: & fimihter major quàm ceterz 
güy Sm) Té T ewpeie qrpós vóv A B. kho | omnium, quz ab ipfo T ad circulum 
E tur 
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tur, junganturque AT, BT. dico BI maximam, Gc  fcvy36cu » AE eCMido, 14 ti(od y uoay ei AT, 


AI minimam effe omnium 
qui à puncto P ad AB cir- 
culum perducuntur. conftat 
namque BI' majorem effe ipfa 
LIA: fed & major erit omni- 
bus quz ab ipfo I' in circum- 
ferentiam circuli AB cadunt. 
ducatur enim alia quavis re« 
€&a TZ, & AZ jungatur. cum 
igitur BA pef centtum tranf- 
eat, major eft [per 8. 3] quam 
AZ. eft autem AT' perpendi- 
cularis ad re&as A B, A Z, quo- 
niam & ad ipfum planum; 
ergo major erit Br quam TZ: 
& fimiliter major quam aliz 
omnes. perfpicuum eft igitur 
ipm T3 maximam effe. at 
vero AT minimam oc odo 
offendemus. quoniam enim 
minor eft [pet 8.3] 4 A quam 
A Z , atque eft ad ipías perpen- 
dicularis AT ; minor erit AT 
quam TZ: & ita minor quam : 
aliz. recta igitur AT' minima eft, & BT maxima 
omnium, qua à puncto T ad A8 circuli circumferen- 
tiam perducuntur. 


In Defuitiones Conicorum. 


S, ab aliquo pun&o ad citcumferentiam cir- 
culi &c.] Convenienter 24pollozius addidit; zz 
utramque partem producatur ; cum uniulcujufque co- 
ni generationem tradat. f; enim ifoíceles fit conus 
fruftra produceretur, quia recta linea que converti- 
tür circumferentiam circuli perpetuo contingit ; quip- 
pe cum ab ea punctum manens fetnper zequali diftet 
intervallo. fed quoniam poteft & fcalenus effe conus, 
in quo, ut jam demonítratum eft, & maximum, & 
minimum latus invenitur, neceffario illud appofuit ; 
ut que minima eft linea ufqueadeo augeri intelliga- 
tur quoad fiat maximse zequalis, & propterea circuli 
circumferentiam femper contingat. 


LEMMA II. 

Sit linea A Br, & pofitione data A T; omnes 
autem, quz ab ipfa linea ad AT perpendicu- 
lares ducuntur, ita fe habeant, ut quadratum 
uniufcujufque ipfarum szquale fit rectangulo 
fub bafis fegmentis ,. que ab ipía fecan- 
tur, contento: dico ABF circuli circumfe- 
rentiam effe , diametrum autem ipfius re- 
cam AT. 


L3: CANTUR enim à punctis A, B, E perpen- 
J diculares A Z,B H, EO. ergo quadratum ex A Z 
zequale eft rectangulo füb A Z r', 
x- c TRE tum ex BH rectangulo 
füb 4 H T'jipfüm vero ex E 6 qua- 
dratum re&tangulo füb AOT z- 
quale. feceturAT bifariam in , 
GKA,KB,KE jungantur. ita- 
que quoniam A ZI re&tangulum 
unà cum quadrato ex Z K eft ze-- 
quale [per 5.2. ] quadrato ex A K ; 
& ipfi 4 Z F aequale eft [ ex hyp. ] 
quadratum ex ^ Z : erit quadra- 
tum ex A Z unà cum quadrato ab 
ipfa ZK, hoc eft [ per 47. 1. ] 
quadratum ex A K, zequale quadrato ex A K. quare 
AK ipfi KA eft qualis. fimiliter oftendemus & 
unamquamque rectarum B K, EK, ipfi AK vel KT 


EN y^ 


K 


z:qualem effe: ergo A BT' circumferentia eft circuli. 


cujus centrum K,hoceft circa diametrum A T defcripti. 


BT. Ao 6n JV uepieu pO Gor 9 
BT, Gexícn d AT mucoy 7 
Sy)? D «e Tw ABI xxAoV 
axe oasi7i]eotoy coo. dh e. &Y pei 


ye dà Un «ij cucoy 0» Sr 7 T 
cele ? Té AB x0XAs qiiQépeiap 
axesam]sonv, «xesemiusTo jd Tis 
xj éripa VT Zo) éri(euy o n & Z. 
imd i» 2]e 7 xévaee Gà » B A, 
pelos ay à AB d AT, d) es 
obnüs ipn » A T £rel qj md eme 
aio. ueiQov aga Uy » BT Ti? 
T Z' polos 9) mucoy. ucjien p 
pa Uày » T B. 0m dé wg n AT 
Eee. tme] ydg tAdomoY Gon 
A A d AZ. $91 49) ors Open n 
AT, Ado» aea Ol » AT 77$ 
T Z: óuolos X) vucOYy, tAcoden dp 
Guy » AT» ueyien dé à? BT aa- 
coy 7 Xm ? T cele ? 7 AB xit^e aexptpety aejams- 
Gy cUSeIOY, 


Eis T9s xuWxMs Opus. 

A N 2uro moe aueeta TTé0g XUXAS eX«Deqa] 

" EixóTts 6 AavuNNdIOE qedsioumi, * tQ. EX47Epo. QrESOSA-- 
Coup ^. tid Yenp 7 qundvmos ttdye yarn dWAol, ei Ee yo ieo- 
OX&NIe 0 kQV0£5 qeAoyoy ilv qeonsa Get, dà T. qreepiyim cu- 
Sejay a4£i 7ro7e "Laien dr. uUkNe aelQepeias, GaresdYerrep oray- 
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On jAeTM Qe Tb Vwu) AB, EZ, Gs và Dvr) 
I'A sre TÓ icu AH Z «tos T0 291b HT qr- 


LEMMA III 


e QAO &4 A B,T A,EZ, 26 die Duomo Sint ttes re&a parallele AB, T ^, EZ, & in 


ipfas ducantur dus rede AHZTr , BHEA: 
dico ut re&angulum quod fit füb A B & Ez 


ad quadratum ex rA jta effe rectangulum 
fub A HZ ad quadratum ex Hr; 


qd yaoyoy. 

E2IIEI j)4e Uhyw ox W H. A UoNi1iAM enim ut 
AB mp gl» ZB, A. Dr i um reda AB ad ZE, 

75T tg Of T7) "xw AB, E m hoc eft [. per r. 6.] ut 
LE wp v0 Wm LE &Taw z rectangular füb AB & 
E men mE ad quadratum ex Z E 
» AH apos 7 H Zo qur. ?cry ita [per 4.6.] AH 2d 
0 "mà AH Z «Us T Ng x ipfam H Z, hoc eft [ per 
HZ ó& à -» "m AB, Z VE I. 6.] rectangulum íüb 
LE mess 70 $m) LE GToc grep i. indue E 
ES 3 EE E : erit [per 1r.$.] u 
i una e de z ES Ep A red ipoulpy fub A i &c 
HZ. 4NNÀ Wal Of 70 Nm Z E ad quadratum ex ZE 
ZB qe vo Xm Aire ita rectangulum fub AHZ 
6 vo Wm LH ae To Ny) As E ad quadratum ex H Z. fed 


4———— Sg [per 4. & 22. 6.] ut qua- 
B dratum €X ZE ad quadra- 
tum ex A fic quadratum ex Z H ad quadratum ex H T, 


ex eequali igitur [per 22. s.] ut rectangulum füb A $ 
& ZEE ad quadratum ex T A fic rectangulum füb A Hz 
ad quadratum ex H r. 


. , 
AHMM A 4. LEMMA IV. 
Eg 0c AB ws v BT sre «4 AA wo Sit ut A B ad BT. ita A A ad AT, & fecetur AT 
^ t NUN - e. ONT Dc oe M - £i Ed Ex 
3l AT, € verpuíe cu Axa xod 7 E "- bifariam in pundo B dico rectangulum fub 
pnétcy om 240v.) vo LOU 90 B E A (oy TG) 2yró — P E T ET «quale effe; itemque 
e á f9 6s UE 

EI, 150m AAT rQUm BAE, rbdioy; !Ccangulum fub AAT. zquale re&angulo füb 
QUEM DEEE BAE; G rectangulum fub ABr rectangulo 

ARI TO vro EBA. fub EBA. 
E. I EI224péov oc »-AB mee gb) BT. zoe 8$ AA (ue enim ut ABad BT. ita eft AA ad 
R', mele vio AY* cusürm, Xj mi dien T foyer, AT 5 erit [per 15, 18, & 19. 5.] componendo, 
xà ayepéluym, tem de & B.E meos vh) EI jzue 5p g  fümptifque antecedentium dimidiis, & per conver- 

om es ouem S d EE fionem rationis, ut. BE-dd-ET 
«e T BA' vv0dej umo BEA z ? : ita 
c mm m uma Ità l'Ead E A : re&tangulumigi- 
ímy UM «uU Sm T E Temeyo. 

ad e A E ^ TF p turíüb BEA [per 17.6.] aequale 
xolyóy dona S E BOUM eft quadrato ex TE. cómmurie 
SpoV*. Aoimoy do TO "mo A AT z NE auferatur quadratum ex EA : er- 
durs au Wa) BAE. 674 dX Tow BEA ey Uh go quod relinquitur [ per 3. & $.2.] rectangulum füb 
TÀ En BT. domu dpü$o Xm 6 de45 BR OA e EU EE Gees rurfus cnp apa 

t de RT CA eT E ..: rectangulum fu sequale eft quadrato ex ET, utra- 

ke. 1 i LAU UNA 7 vind que auferantur à quadrato ex E: reliquum igitür re- 
EBA. peru apa Tu Tela, étangulum füb A SP [per 6.2..] reliquo (üb E8 A T per 
2.2.| &quale erit. quz tria erant demonftranda, 


LEMMA V. 

Habeat A ad B rationém compofitam ex ra- 
tione lad A, & ex ratione E ad Z:-dico T 
ad ^ rationem compofitam habere 4ex^ ra- 

tione AadP, & ratione -Z adf. - — 


HT. 4v Jes aca 6X óc m B 
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: A AUN. X - cat qe 
X T5Z «C95 T6 E. uc cM 
Iq ^934 c6 Raps LA. LES LAT enim ratio ^ ad H 
dÉ — ye 9 oír wmuüQe$ 4! eadem | quz eft E 8d 
A. je4VH oeyi mA | Z. G quoniam ratio 4 ad 
E ne : dici Tw Bt——————3À B compofita eft ex ratione 
WOF0S *j0 1 A0y0s gUYWT -) € 7z T T. ; 1 : 
d zs AEN pr T ad ^A, & ratione E ad 
i E qu c í Ei———————á4 Z, hoc ef-A àd H; tatio 


357 igi PN qp0e 0 H^. à 6 
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autem compofita ex ratione 
LT ad A, & ratione A ad 
H eft [per 5. de£.6.] eadem 
cum ratione I ad H: erit üt 
A ad B ira T ad H. rurfüs 
quoniam FL ad A rationem 
habet. compofitam ex ratione T ad H, & 1atione 
H ad A; & rato I ad Js aep igre 
dem quz A ad 5; & invertendo ratio H àd A 


ibb——. 


eadem 


eadem eít que Z 2d E: habebit igitur F ad A 
rationem compofiam ex ratione 4 ad B, & ra- 
tione Z ad E. 


LEMMA VL 


Sint duo parallelogramma AT, A7 equiangula, 

uorum angulus B fit zequalis angulo E: dico 

ut rectangulum fub A BT ad re&angulum fub 

AEZ ita effe parallelogrammum AT ad ^Z 
parallelogrammum. 


I enim anguli 5, E reti fint, illud perfpicue con- 
S ftat: (n minus , demittantur perpendiculares 
AH, A0. & quoniam angulus B equalis eft angu- 
gulo E, & angulus ad 
H rectus zequalis recto 
ad O: erit triangulum 
ABH triangulo AEO 
zquiangulum. quare 

per 4.6. ] ut 84 ad 
AH ita EA ad A O. fed 
[per 1.6.] ut BA ad AH 
ita rectangulum fub £ 
ABT ad rectangulum B 
quod füb A H, 5 T' con- 
ünetur: & ut EA ad A O ita rectangulum füb AEZ 
ad rectangulum contentum fub A 9, E Z. quare per- 
mutando, ut re&angolum fub ABT ad rectangulum 
(üb AEZ ita rectangulum fub A H, BI 5 hoc eít [per 
36.1. ] parallelogrammum AT; ad rectangulum fub 
A 6, E Z, hoc eft ad parallelogrammum A Z. 


LEMMA VII. 


Sittriangulum ABT, fitque BF parallela ^E, & 
ue ex TA zquale 
it re&angulum fub Z AE: 
dico quod , fi jungantur 
AT,B Z, recta BZ ipfi AT 
parallela eft. 


A. 


H Y 


A 


OC vero manifefe pa- 

tet. quoniam enim [ex 

hyp. & per 17. 6.] ut Z A ad 
AT ita elt L'A ad AE; & [per 
2.6.] ut T A ad A E (ob paralle- 
las) ita BA ad A A: eritut ZA 
ad AT ità BA ad AA. ergo BZ,AT funt parallelze. 


5» 


LEMMA VII. 


Sit triangulum ABT, trapezium vero A EZ H, 
ita ut ABT angulus angulo A E Z fit aqualis, 
& AH parallela EZ: dico ut re&angulum fub 
ABT ad rectangulum quod continetur fub 


—utraque ipfarum A H, EZ, & AE, fic effe tri- 
angulum ABI ad trapezium AEZH. 


UcANTUR enim perpendiculares A O,A K. & 
quoniam angulus A BT' equalis e(t angulo A E Z, 
& qui eft ad 6 rectus 
equalis reco ad K;- 
ent [per 4.6.] ut 8.4 
ad AO ita EA ad AK. fed 
[per 1.6.]ut8 Aad AO" 
ita. rectangulum fub 
A BT' ad id quod conti- 
netur füb 49,5 T; GC 
ut EA ad A K ita re- 
&angulum quod con- ——EB 
tinetur fub utraque AH, 
E Z, & A E, ad contentum fub utraque AH, EZ, & 
AK, eftautem triangulum A BT' dimidium rectan- 
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A E Z; xh mà aim. 3) Quisegr Gk TéTQs 0m TO E igo AB, 


BI,dy à Nwbpeapaqeor à AZ. ivy mp) ABT agi- 
joo» cw yirema ai die óm AE Z- 683 9 egal ha 
davy yirerun v vao owytpjoiu d AH, E Z; 3j d AE. 


AHMMA 989. 


Ege aieo T0 ABT, xq) ex GoAnO ete d TA 
-- dila is vwygau 11 A O E,x aura Up matpdAs- 
"WXos y 0a 2 A H, Ti de BT 4 A Z' ón 9c.) 
dg d) Der) A H TeTER-yaVO) cXC9e TÓ XEz90 B HT 
r4 T Um) A Z O x€9s T2 2uro Z. A vevedoycyoy. 


EIZOZQ som BHE cy 70 m) AHK, 
: K qu) J€ mà ALO ivy qom AZ Ao Xd ime- 
Cox Bus, «à BK, G A. &re &y 1n Gor WT. 2oyía qi vro 
BK H, 1) me A A A ü xou, lcu G2 Ty "Go LO A* x) 
ái "imo H K B aga don 621 70 m LO A jovia. à» jn 
«eis Tó H 9oYía lu 2i T» crgUs TO Z' ier dpt Oc d BH 
gps v0 HK S796 » AZ 
aqupàs Tho ZO. £mei dX Wow 
os » AH cpe slo HB 
&rus » O B qos alu) E B, 
e; d 5» OE qq EB &- 
vO€ Ly 5y graggN AQ n ZO 
vp ZA' tgy dem de n 
AH p sql) HB ror 
» OZ ce LA tra uy 
6hy os Up 1» AH mcis HB 
5T0s » O L ceés LA, o 
J€ » BH wer HK 57o& 
«Nn qs » AL qme "vh 
ayepUo Tho L O' dY'ss 
dom ty TwrupayulUn dyaAo- 
yia, es » AH eis cb 
HK dro: » AL eje iy 
LA. 4X e A $ AH 
ces HK rec n To Wm 
AH qe c vw) AHKy 
dé t9: queis T0 go BH T, 
óc dV à AL mele LA Eros GA Tü mt A LA, TeT. 69 


T0 mo A LO, meis T0 So L A: ten apa Oc v0 Xp AH 
qi; Tóc) BH Eres T0 vm & L O qoe9s 70 Smó L A. 


guli contenti fub 4 0,8 P: & trapezium AE ZH di- 
midium ejus quod füb utraque, A H, E Z, & A K conti- 
netur.. ergo ut rectangulum fub A BT' ad rectangulum 
contentum (üb utraque ÀH,E Z, Gc A E, ita eft trian- 
gulum ABI'ad AEZ trapezium. 


Quod fi A B T triangulum fit, &G A Z parallelogram- 
mum: eadem ratione fiet, ut A BT" triangulum ad 
A EZ H parallelogrammum ita rectangulum fub A B, 
BI'ad duplum rectanguli füb A Ez. ex quibus con- 


ftat rectangulum fub A B, BT' ( fiquidem A z parallelo- 
grammum fit ipfique AST triangulo zequale) sequale 
effe duplo rectanguli füb A E Z : (i vero trapezium, ze- 
quale ei;quod (üb utraq; AH;E Z,& ipfa A E continetur. 


LEMMA IX. 


Sit triangulum A BI, &, produ&a r A ad ^, du- 
catur. quzlibet recta ^ 6 B, cui quidem paral- 
lela ducatur AH; ipfi vero BT parallela 
A L: dico ut quadratum ex AH ad re&tangu- 
lum fub BHT ita effe re&angulum füb ^ zo 
ad quadratum ex Z A. 


OnuATUR rectangulo fub 8 HT eequale rectan- 
gulum fub AH K, & re&angulo füb AZO z- 
quale rectangulum. fub AZ4A, & jungantur BK, 
O4. quoniam igitur [ per 21. 3. ] angulus ad r 
zqualis eft angulo BK H *; & angulus AA A in 
circulo aequalis angulo Z6 A: erit & angulus HK B 
angulo ZO ^ cqualis. fed [ per 29. 1. | & angu- 
lus ad H eft zequalis an- 
gulo ad Z: ergo [ per 4. 

6.] ut BH ad HK ita 
^Zad Z9, quoniam au- 

tem ut AH ad HB ita 

OE ad EB; & ob pa- 
rallelas ut OE ad EB ita 

O92 ad ZA: ut igitur 

AH ad HB ita OZ ad 
ZA. quoniam igitur eft 
quidem ut AH ad HB 

ità OZ ad ZA, ut vero 

. BH ad HK ita alia quz- 
— dam AZ ad anteceden- 
tem ZO: quare ex z- 
quali in perturbata pro- 
portione [ per 23 $. ] ut 
AHadHK ita A Zad Z A, 

ut vero AH ad H K ita 

[ per 1.6. | quadratum ex 

4H ad rectangulum füb 

AH K, hoc eft [ per conft.] 

ad rectangulum fub BH r'; 

& ut AZ adZ A ita rectan- 
gulum fub AZ A, hoc eft 


fub A ZO, ad quadratum ex Z A : ergo ut quadratum 


ex.AH ad rectangulum füb BHF ita rectangulum 
fub A ZO ad quadratum ex Z A. 


* Nam [per35. 5.] circulus circa triangulum 8 A I defcriptus tranfit per K.. Similiter circulus circa A A O. defcriptus 


tranfit per A. 


B : Sed 


6 PAPPILEMMATA 


Sed per compefitionem rationum fic. Quoniam 
enim [per 4.6. ] ratio AH ad H8 eft eadem que 
OE ad EB; hoc eít 9Z ad Z A: ratio autem A H 
ad HT eadem que AE ad ET'; hoc eft A Z ad Z4: 
erit ratio compofita ex ratione AH ad HB, Gt ex 


ratione AH ad HTI', qux quidem [per 23.6. ] ef 
ratio quadrati ex A H ad rectangulum füb BHT, ea- 
dem cum illa quae componitur ex ratione O Z ad 
ZA, & ratione ^ Z ad Z A. hswc autem eft ratio 
re&tanguli fub AZ ad quadratum ex Z A. 
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META TQN EYTOKIOY AXKAAQNITOY YIIOMNHMATQORK. 


APOLLONII PERGAI 


CONICORUM 


: LIBER PRIMUS, 
CUM COMMENTARIIS EU TOCII ASCALONIT A. 


AroNNéwog Eüdhpue. aee. 


| Y «D Té cujuvm €) Gmaydyeis, xoi vu 
aa. XT! *yláulo "o1 To, X&Aas à 


£yor uereAos dY T) x auTO. X4 
$) dx xag 9 nu uera. ou cr Tepye o, Eel 
et GUtUdbyro, uemaee T f mvopaypdua s "na xa- 
noy. Cmempepa $y coi 70 mo Ben $1op- 
Owoaec plos: 
dEamrenosuu. gx dudar jo ooa) Ge Trap. 
dus cpm, Jm d «aA (gura. tqodoy errom- 
doute, acia dus n ago Nawxea.Tws 9 'yeuuees, 
32.9" ty dX 49409 Eos Ce qup XY e yoyenbis 
eis ANS x34 3m "ae oryumicames 
auTw c? ovr) Ql eioe, XE euis ueradiv- 
xatd) euovoo, eie o axoudtuomtest, 2.9. "ro «are9s 
QUAD abra pou, V a gexaduegrmes, PI 
aaY(a mU niae. n i Jeyme, as E 
ua imo dori 09e! 45409! Yuo à Aa ern, in 
To TUyyxYy. SYopjoesos cadldtpdv. xe emu 


qu, dX Aor, Urmy elaperimue 


zpollonius Eudemo S. P. 


I & corpore vales, & aliz res tus ex 
4 animi tui fententia fe habent, bene 
eft; nos quidem fatis belle habe- 
mus. Quo tempore tecum Pergami fui, 
animadverti te cupidum intelligendi Co- 
nica, quz à nobis confcripta iunt. Ita- 
que mifi ad te primum librum emen- 
datum ; reliquos deinceps miffurus, cum 
animo ero tranquillori, non enim ar- 
bitror te oblitum, quod à me acce- 
pifti, quid fcilicet caufa fuerit, cur ego 
hec fcribere apggreffus fim , rogatus. à 
Naucrate Geometra, quo tempore Ale- 
xandriam veniens apud nos fuit: & cur 
nos cum de ills, o&o libris, egifle- 
mus, ftatim illos cum eo communica- 
vimus, non eà quà par erat diligentià 
(quod quamprimum erat navigaturus) 
eos eniendantes, fed quacunque fefe 
nobis obtulerunt confcribentes; utpote 
qui ea denuo effemus percurfuri. quam- 
obrem nunc tempus nacti, ut qu&- 


que emendamus, ita edimus, Et quo- 
"fuam 


8 


niam accidit nonnullos alios ex us, qui 
nobifcum fuerant; habuiffe primum & fe- 
cundum librum antequam emendaretur ; 
noli mirari fi in quaedam incidas, qua 
áliter fe; habeant. E& octo autem libris 
quatuor primi hujus difciplin conti- 
nent elementa; quorum primus com- 
ple&itur geferationes trium €0RI fe- 
étionum,/& earunt qui oppofit& di- 
cuntur, it 


emque principalia 1pfárum ac- 
cidentia, à nobis & uberius & univer- 
falius, quam ab aliis, qui de ea fe fcri- 


píerunt, elaborata. Secundus liber tra- 


&at ea, qua attinent ad diametros, & ad 
axés fectionum, & ad rectasafymptotos ; 
tum de aliis differit, qua & generalem & 
neceffariam utilitatem ad determinatio- 
nes afferunt: quas autem vocem diame- 
tros, & qiios axes, ex hoc libro cognoíces. 
"Tertius liber continet multa & admirabi- 
lia theoremata, qua utilia erunt. & ad 
folidorum lócofüm cóimpofitiones, & 
ad déterminàtiones, quotum complura 
&-pulehra & ova-funt, Hsec" nos 
perpendentes animadvertimus non po- 


fitam efle ab Ewe rationem compo- | 


nendi loci ad tres & quatuor lineas; 


 verüm ipfius tantummodo, particulam 
quaüdàrh. àtque hanc non fátis fehci- 
ter: neque enim fieri poterat, ut ea 
compofitio recte perficeretur abfque 115 
qua à nobis inventa funt. Quartus li- 
ber tradit quot modis conotum fectio- 
nes inter fefe, & circuli circumferentize 
occurrere poffint, & multa alia ad ple- 
niorem. doctrinam , quorum nihil ab 
iis, qui ante nos fuerunt, memorie pro- 
ditum eft; item coni fedo, & circuli 
circumferentia, & oppofite fe&tiones ad 
quot. punéta oppofitis fe&onibus -oc- 
currant. Reliqui autem. quatüor libri 
ad abundantiorem fcientiam. pertinent. 
Etenim quintus de minimus & maximis 
maagna ex parte agit; Sextus de aequa- 
dibus -& fimilibus coni fe&ionibus: Se- 
ptimus continet theoremata qua deter- 


minandi vim habent; Octavus proble- 
mata conica determinata. At vero omni- 
bus his editis, licet unicuique, qui in ea 
legendo inciderit, ex animi fui fenten- 
tia judicare. . Vale. 
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A PorLouius geometra, z4uthemi (odalis cha- 
riffime, natus eft. Perge, quz Pampbilie civi- 


tas eft, tempore Proleze: Euérgétz, ut tradit He-- 


vaclius in. Zdrcbimedis vita , qui 'etiam. (cribit z4rcPi- 
"edem quidem primum conica theoremata fuiffe 
aggreffum E "4pollozium vero, cum ea inveniffet ab: 
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"drcbimede nondum edita ; ficut propria fua edidifle; 
neque id vere, ut mea fert opinio. Nam & .ArcLi- 
»edes multis in locis velut antiquioris conicorum in- 
ftitutionis mentionem facere videtur; &c z4pollozius 
ea (cribit, non ut à feipfo inventa: non enim di- 
xiffet, uberius & univer(alius haec à fe, quam ab aliis, 
tractata fuiffe. Sed quod fcribit Gemizus verum eft; 
quod antiqui conum defiientes , rectanguli trian- 
guli circumvolutionem manente uno eorum quae 
circa rectum angulum fünt latere; & conos omnes 
rectos, & unam in fingulis fe&ionem feri arbitrari 
funt; in re&angulo quidem cono vocatam Para£o- 
lam ; in obtufangulo Hyperéolam ; in acutangulo au- 
tem Elpfim: atque ita nominatas apud ipfos (e&tio- 
nes paffim invenias Quemadmodum igitur anti- 
quis illis in unaquaque triangulorum fpecie contem- 
plantibus duos rectos, primum in zquilatero, deinde 
in squicruri, poftea in ícaleno; ztate pofteriores 
univerfale theorema demonttrarunt ejufmodi ; Ozzes 
trianguli interiores tres auguli duobus rectis funt «- 
quales: ita & in coni fe&tionibus , rectanguli qui- 
dem coni fe&ionem dictam in rectangulo tantum 
cono contemplati funt 5 fecto fcilicet plano ad unum 
coni latus re&to. obtufanguli autem coni fectionem 
incono obtufangulo fa&am demonftrarunt: & acutan- 
guli fectionem in cono acutangulo ; fimiliter in omni- 
bus conis ducentes plana ad unum coni latus recta ; 
quod & antiqua linearum nomina indicant. Ve- 
rum poftea z4pollen;us Pergzus univerfe infpexit in 
omni cono, tam recto, quam fcaleno, omnes fectio- 
nes ineffe juxta plani ad conum diverfam inclinatio- 
nem. Quem illius temporis homines, admirati pro- 
pter mirificam conicorum theorematum demonítra- 
tionem, Magzuz Geometramappellarunt. Hzc qui- 
dem Gemizus Ícripta reliquit in fexto mathematica- 
rum praceptionum libro. 


Quod autem dicit manifeftum faciemus in fubjectis 
fipuris. Sit enim per axem coni triangulum ABT'j 
& à quovis puncto E ducatur ipfi A B ad angulos re- 
&os AEZ, & per AZ. ductum planum rectum 
ad ipfam AB conum fecet: rectus igitur eft uterque 
angulus A EA, AEZ ; rectanguloque exiftente cono 
& angulo BAT re&o, utin prima figura appa- 
ret, erunt anguli BAT , AEZ duo recti anguli. 


quare [per 28. 1. ] parallela erit AEZ ipfi AT, 
& fiet in füperficie coni fe&tio Para£s/a , fic dicta; 
quod re&a A EZ, que communis fe&tio eft plani fe- 
cantis & trianguli per axem, parallela fit ipfi A T la- 
teri trianguli. Sed fi obtufangulus fit conus, ut iri 
fecanda figura, obtuío videlicet exiftente angulo : 
BAD, & angulo AEZ recto: anguli BAT', AEZ 
duobus rectis majores erunt, & c non conveniet 
AEZ cum ipfo AT' latere ad partes Z,F, fed ad 
partes A, E, producta nimirum F A in A. fa- 
ciet igitur fecans planum in fuper&cie coni fe- 
G&ionem, Hyperbolam dictam, vel ab eo quod an- 
guli BAT, AEZ excedant duos rectos, vel quod 


AEZ excedat verticem. coni, & cum ipla F^ 
e extrá 


IO 


extrà conveniat. Quod fi acutangulus fit conus, hoc 
eft acuto exiftente angulo B A P, erunt anguli B AT, 


AE Z minores duobus rectis; & linee E Z, 4 I' pro- 


duétz.convenient tandem in aliqua parte: augere 
namque conum & in longius producere poffumus. erit 
igitur in fuperficie fe&tio, qua appellatur E/ipfés 
(Gic dicta vel quod dicti anguli à duobus rectis de- 
ficiant, vel quod ellipfis diminutus quidam circulus 
ft. Ad hunc quidem. modum antiqui, ponentes fe- 
cans planum per AEZ ad rectos angulos ipfi AB 
lieri trianguli per axem coni,  confiderarunt 
ctiam differentes conos, & propriam in unoquoque 
fectionem. At .4pollemius , ponens conum & re- 
&um &-fcalenum, diverío ipfius plani occurfu di- 
veras efficit fectiones. Sit enim , ut in iifdem fi- 
guris, fecans planum K EA; communis autem fe- 
étio ipfius plani & bafis coni, recta X4 ; commu- 
nis rurfus fe&io ejufdem &c trianguli A BT fit ipfa 
EZ, que &: diameter appellatur fectionis : itaque in 
omnibus fectionibus ponit rectam K A ad rectos 
angulos effe ipfi BT bat trianguli A Br. Verum fi 
E Z parallela fit AX, parabolam fieri KE 4 fectionem 
in coni fuperficie: fi vero EZ conveniat cum latere 
AT extra verticem coni ut in A, fieri ipfam KE A 
fectionem hyperbolam. quod fi conveniat intra, fieri 
fectionem eilipfim, quam &c Seutiformem vocant. Ge- 
neraliter igitur parabole diameter parallela eft uni 
lateri trianguli; hyperbole autem diameter cum la- 
tere trianguli convenit quidem ad partes verticis 
coni ; ellipfis vero diameter convenit cum latere tri- 
anguli ad partes bafis. Scire praeterea illud oportet, 
parabolam &c hyperbolam ex eorum numero eífe 
quz in infinitum augentur; at ellipfim non item; 
tota enim in feipfam redit, ficuti circulus. 


Cum autem plures editiones fint, ut etiam ipfe 
Eatpollonius ] in epiftola fcribit; optimum fore judica- 
vi,ex diverfis quae occurrerunt, evidentius dicta & me- 
liori argumentandi ordine difpotita exhibere 5 feorfum 
vero in commentariis, ut par eft, diverfos demonttra- 
tionis modos explicare. ltaque in epiftola dicit pri- 
mos quatuor libros hujus difciplinze elementa conti- 
nere. quorum primus quidem complectitur genera- 
tiones trium coni fectionum, &c earum qua oppo- 
fite dicuntur, itemque principalia ipfarum acciden- 
tia: hec autem fünt quxcunque ipfis in prima ge- 
neratione contingunt; habemt enim & alia quxdam 
coníequentia. Secundus autem liber tra&tat ea qua 
attinent ad diametros, & ad axes fectionum, & ad 
te&tas afymptotos: tum &c alia quae & generalem & 
neceffariam utilitatem afferunt ad determinationes. 


pat circumferentia circuli circa datam rectam, tane 
quam diametrum, defcripti, fi enim fuper data re- 
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II 
&a femicirculus de(cribatur ; quodcunque ia circum- 
ferentia fumpferis punctum, & ab ipío petpendicu- 
larem ad diametrum duxeris,quod propottum eft effi- 
ciet. Similiter autem data re&a , fi quis proponat 
invenire extra ipfam punétum à quo reCbe ad ejus 
extrema duct inter fe equales fint; etiam in hoc 
non unicum duntaxat eft punctum problema cfü- 
ciens, fed locus quem occupat recta à punéto me- 
dio re&tze datze ad rectos angulos ducta. nam fi data 
recta bifariam fecetur, & ab eo puncto recta ad rectos 
ducatur angulos, quodcunque in ipfa fumpferis pun- 
ctum faciet illud quod proponebatur. Huic (mile 
fcribit «4pollonius in Loco Refoluto (übnexo. 


Datis duobus pun&is in plano, & da- 
ta ratione inzqualium re&tarum : 
poteft in plano circulus defcribi, ita 
ut re&iz à datis punctis ad circumfe- 
rentiam circuli inclinat liabeant ra- 
tionem eandem date rationi. 


S NT data puncta A,B; ratio autem data; 
quam habet T ad A, fitque r major : & opor- 
teat facere illud quod propofitum eft. 
Jungatur AB, & ad partes B producatur, & fat 
ut A adT itaT ad aliam majorem quam A ; fit ex. 
&r. B, 4 fimul. rurfusfiat ut E ad A B ita ^ ad B Z,& 
T ad H. patet igitur l' mediam proportionalem effe 
e  interE A & ^; item- 
que H mediam pro- 
pottionalem — inter 
AZ, LB". quare 
fi centro Z & in- 
tervallo H circulus 
K 9 defcribatur, cir- 
cutnferentia K O re- 
Gam AB fecabit; 
narh recta H eft me- 
dia  proportiónalis 
interA ZZ B. Suima- 
tut in circumferens 
tia quodvis punctum 
9, & jungantur 9 A, 
OB, OZ; erit igi- 
tur 9 Z ipíi H zqua- 


Kor eis Í us lis, & propterea ut 
eterne ped Es AZ ad p ita oZ 

S ECL AU NEN E ad Z8. íunt autem 
Mpyejdm$m- —— 0r 0. circa eundem anga- 
£A pepetoe TUXQV aw H lum & Z Blatera pro- 
ety 32 O, «gj &e- — —portionalia : ergo 


Ce D uon eq O A, 

3, 5 f LA z Ns zu nk 
OB.OZ imdozt"OZT)H, X2]a T5- 
6 &sw Oc. "| AZ mrpóe sl ZO OZ zrpós alo 


s 


Z B. x, €i v eurrlui yen vli) xz OZ B ayá-. 


- Aegoy eary Opuoity epo. ágiy To AZOrg OZB- 
yóvo, 3, im " Veo Z O B *yavia Tij Ver O A B. 
Ty Sw * 2]e $ B753 AO «X AIAO 9 BA. 
€TH Zy SW Oe y AZ we ZO m$ O2 we 


CERIS I 


o — TDer 6.6.] ttiangu- 
lum 4 Z o fimile eft triatigulo OZB,dX angulus 
ZOGB angulo AB equalis. ducatur per B ipfi A 9 
parallela B A. & quoniam ut AZ ad Z 6 ita eft 6 Z 
ad ZB; erit [per cor.20.6.] prima A Z ad ter- 
tiam ZB ut quadratum ex A Z ad quadratum ex 
OZ. fed [ per 4. 6.] ut AZ ad ZBita A o ad 
BA: ergo ut quadratum ex AZ ad quadratum ex 
LO ita AG ad BA. rurfus quoniam ahgulus 


ZB, xo) Qe dem meum) "4 AZ «cos qeimhu ql Z E v) 2er AZ Cxt9e 23m OZ, à óc AZ 
^ M ^ [3 3 »0N ^ AERE TAY E ii » 3 
«Cos ZB *4 A O 'zCos B A^ € à dpa sh 2er) A Z «eos v 2v ZO 4j AO reos B A. WMY €784 ij 


* Quoniam [per confir.] E eftad AB ut A ad BZ; etit [per 12, 5.] EA ad AZ ut A ad 8 Z.. Sed A eft ad 82 [pef 
confir.| ut ad H: &ideo EX eft ad A Z ut P ad H; unde [per 4. & 16.5.] T eftad EA ut H ad & Z,. Rurfus [per 


cenítt.] I eft ad EA, ut Aad rr, utBZadH: ergo8Z eft ad Hut H ad AZ. 
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ir 


5G Z xqualis eft angulo 0 A 5; & angulus & 6 B 
[ per 29. E angulo o B A equalis, alterni enim 
funt: & reliquus reliquo qualis erit, & trian- 
gulum A 9B fimile triangulo GBA, quare 
[ per 4. 6.] latera quz citcum aequales angu- 
los proportionalia funt; videlicet ut A 6 ad 
OB ita OB ad B A, & ut quadratum ex AO 
ad quadratum ex GB ita AO ad BA. erat au- 
tem ut A O9 ad B A ita quadratum ex AZ ad qua- 
dratum ex ZO : ut igitur quadratum ex A Z ad 
quadratum ex Z O ita | per x1. 5. | quadratum 
ex A 8 ad quadratum ex 9 B, & idcirco ut AZ 
ad ZO ita A o ad 6 B. Sed [ex fupra oftenfis] 
ut AZ ad ZO ita EA ad T, & T ad ^: ergo ut 
T ad 4 ità AO ad 68. Similiter oftendetur 
omnes alias rectas, que à punctis A, B ad cir- 
cumferentiam circuli inclinantur, eandem ratio- 
nem habere quam habet r ad 4. 

Dico porro fi à punctis A, B ducantur recte ad 


punctum quod non fit in circumferentia circuli ,- 


ipfarum non eandem effe rationem qux eft r 
ad A. nam fi effe poteft, fa&tum fit jam illud ad 
pundum M, qióo extra circumferentiam fuma- 
tur (eo enim intra fümpto,idem abfurdum feque- 
tur) & jun&tis M A, M B, MZ, ut eft T ad ^ ita 
fupponatur effe A M ad M B. ergo [per eor.20.6.] 
ut E A ad ^ ita quadratum ex EA ad quadratum 
exT, & quadratum ex AM ad quadratum ex 
MB*. ut autem E ^ ad A ita pofita efl AZ ad 
ZB: quate ut AZ ad Z B ita quadratum ex AM 
ad quadratum ex MB. &, ex iis quee funt füpe- 
tius dicta, fi à puncto 8 ducatur recta ipfi A M 
parallela; ut AZ ad ZB ita demonflrabitur 
quadratum ex AZ ad quadratum ex Z M. Sed 
modo demonflratum eft ut A Z ad Z B ita quadra- 
tum ex AZ ad quadratum ex ZO : ergo Z o ipfi 
ZM elt zqualis,. quod eft impoffibile. 

Loci igitur plani ejufmodi funt. SeZ4; vero Loci 
appellantur ex eo quod linez, per quas ipforum pro- 
blemata conftruuntur, à folidorum fectione genera- 
tionem habent, quales funt coni fectiones, & com- 
plures alig. Sunt & alii Loci ad Superficzem dicti , 
quibus ex eorum proprietate nomen impofitum eft. 
invehitur deinde 24pollemius in Ewuclidem, non, ut 
Pappus G& alii nonnulli arbitrantur, quod duas me- 


dias proportionales non invenerit: fiquidem Euclides - 


recte invenit unam mediam proportionalem, & non 
infeliciter, ut iple inquit ; duas vero proportionales 
medias neque omnino in elementis inveftigare ag- 
greffus eft Gc 24pollozius de duabus mediis propor- 
tionalibus in tertio libro nihil inquirere videtur :- fed, 
ut verifimile eft, Esc//dezz in alio libro de Loczs conícri- 
pto, qui ad nos non pervenerit, reprehendit. Quz vero 
deinceps fübjungit de quarto libro perfpicua funt. Quin- 
tus, inquit; liber de minimis &r maximis magna ex 
parte agit. Quemadmodum enim in elementis [ ad 
7. & 8. 3.] didicimus, fi abaliquo puncto in circulum 
recte ducantur, earum quidém qus ad concavam 
ipfius circumferentiam pertingunt, maximam effe quae 
per centrum tranfit; earum vero quz ad conye- 
xam, minimam effe que inter dictum punctum & 
diametrum interjicitur : ita & de coni fectionibus in 
quinto libro inquirit. Sexti, feptimi, &c octavi libri 
propofitum manifefte ab ipío 24pollomio explicatur. 
Et hzc de epiftola dicta funto. 
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* Ex hypothefi enim eff AM ad MB ut T ad A5 &ideo quadratum ex A M ad quadratum ex MB cft ut quadratura 
Oexr ad quadratum ex A, boc eft (ut fupra oftenfum)ut E A ad A. : 
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DEFINITIONES PRIMA 
I. P^ I *ab aliquo pundo; ad circumfe- 


rentam circuli, qui non eft in 
eodem plano in quo punctum, 
" jun&a re&a linca in utramque par- 
tem producatur, & manente puncto 
convertatur circa circuli circumferen- 
tiam, quoufque ad eum locum redeat 
à quo coepit. moveri ; fuüperficiem à 
re&ta defcriptam, conftantemque ex dua- 
bus füperficiebus ad. verticem inter (efe 
aptatis, quarum utraque in infinitum 
augetur, (nimirum rectà quz: eam defcri- 
bit in infinitam EON) voco coni- 
cam füperficiem. 
2. Verticem Vero ejasiianens punctum. 


9: Axem autem, rectam lineam qua 


| per punctum & centrum circuli ducitur. 


— 4. Conum vero voco, figuram con- 
tentam circulo & conica fuperficie, qua 
er verticem & circuli Eos I. 


t. KI vero, omg lnEutr qui à 
vertice ad circuli centrum ducitür, 


"i 4 Pafim. autem, | circulum ipfum. 
-"Re&tos quidem conos vOCO, qui à- 


2107 Scalenos. Veto, qui axes non. ad: fe. 
&tos angulos ipfis bafibus babent. yes 


10. ^ Omnis curve i in uno. plano 
Mowes j diametrum voco rectam. li- 


T neam; qu& quidem. du&aà linea curva 
7475. omnes rectas in ipfa du&tas, cuidam recta 
Ro IR EI D bie y 


lia Rd. áp- 
ectarum Poralles 


3e » e "- Similiter & ditum cut varüm. li- 
nearum,. in uno plano exiftentium, dias 


metrum quidem tranfverfam voco ; re: 


ctam lineam ; quz; utramque lineám fe- 


| s reQtas omnes in ipfis ductas,. rede — 
- euidam parallelas, bifariam dividit; ^ —— 
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s 'ettices autem linearum, . diame- - | 
- triterminos Hg dan in p lineis. iD 


e 


4A T ad circulum A 8 fuerit per-. 


: Itibumam 3s 
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lam, qua inter duas lineas pofita rectas 
omnes ducas, recte cuidam parallelas 


& inter ipías curvas. interjedtas $; bifa- E 
riam fecat. | qc Ww 


16. Ordinatim autem. ad dium 
applicari unamquamque re&tarum paral- 
lelarum. Em | 

4. Conjugatas diam tros. Voto cut- 
ve lineg & duarum curvarum, rectas 
lineas; quaram utraque diameter eft, & 
ccialeri parallelas bifariam dividit. 


iid  Axem Vero. curvae. linez, & dua- 


rum .curyarum, re&am lineam ; que, cum. 


t.diameter curye. linez vel duarum 
curyarum, rectas parallelas: ad 1e&tos an- 
eulos fecat. ; 
1. Axes conjugatos Yoco- curvae li- 
nez & duarum curvarum, rectas lineas ; 
quz, cum fint diametri conjugate, fibi 
invicem. 4 uades am TeBNUS ed Pe 
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Exorfusà defnitionibus Lpollonius ] tradit genc- 


rationem conice fuperficiei , non autem definitio- 


nem qua quid res fit declarat : e ede licebit 
utique fib. qui volent, Gt ex generatione ipfa: :defini- 
tionem coll ligere. RE ii: Bee iud 
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perficiei dicit. pun&um : 
xem rectam AT'; conun 
appellat figuram. content: 
culo AB & ea faperficie 
AB fola defcribit; coni verti- - 
cem punctum A ; axem AT; uo c 
baüm vero AB circulum. Et ——— ^ 


alaris, rectum vocat CO- 


verfione s. conbrit lajo 
& quandoque sequalem fieri, : 
culi punétum. quad, tàmen ) nos. hoc m 
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Si à vertice coni fcaleni ad bafis circutmferen- 
tiam rec ducantur: omnium re&carum 3X 
vertice ad bafim ductarum una quidem mi- 
nima, & una maxima erit ; duz vero tan- 
tum, ex utraque parte minima & maximo, in- 
terfe equales; at que propinquior eft mini- 
mz Íémper minor erit remotiore; 


Sit conus fcalenus, cujus bafis A Er cittulus; verc 
tex autem. punctum A. & quoniam recta, que à 
vertice coni fcaleni ad fubje&um planum perpen- 
dicularis ducitur, vel in circumferentiam circuli 
ABI cadet; vel extra, vel intra: cadat primum 
in ipfam circumferentiam , ut in prima figura ipía 
AE; fumptoque circuli centro K, ab ipfo E ad K 

ducatur EK , & produca- 
tur ad 8: jungatur autem 
BA, & ex utrajue parte 
puncti E fumantur circumfe- 
rentiz dux aequalesz EjJEH ; 
itemque ex utraque parte B 
fumantur ali; duse equales 
AB, BT'; & jungantur Z E, 
EH,AZ, AH,EA,ET, AB, 
BLI,AA,AT, quoniam igi- 
tur recta EZ [ per 29. 3.] 
zqualis eft ipfi EH , 2equa- 
lesenim circumferentias (ub 
tendunt; communis autem 
& ad rectos angulos AE: 
erit [ per 4. 1. | bafis AZ 
- bafi A H zqualis. rurfus quo- 
niam circumferentia A B 2 
qualis eft ipfi BT circumfe- 
rentiz, & eít BE diameter 
circuli; reliqua A Z E reli- 
quz E HT' zequalis erit : qua- 
re & recta. A E ipfi ET. 
fed ^ E. communis eft utri- 
que, & ad rectos angulos: 
bafis igitur A A equalis eft 
bai Ar. Similiter etiam 
demonftrabuntur inter fe c- 
: quales quacunque ab ipía 
AX vel A 8 zequaliter diftant. rurfus quoniam trianguli 
AEZangulus A EZ reus eft, recta A Z [ per 18. 1. ] 
major erit quam A E. & rurfus rea E A major eft 
quam E Z, quoniam circumferentia EZ A major eft 
quam ipfa EZ circumferentia ; communis vero & ad 
rectos angulos A E: bafis AZ minor erit quam A A. 
eadem quoque ratione &t A A minor quam A B. quo- 
niam igitur oftenfa eft A E minor quam A Z, itemque 
AZ minor quam A A, & A A minor quam A B: ipfa 
quidem A € minima eft, A B vero maxima, & ipfi A E 
propinquior remotiori femper eft minor. x^ 

Sed cadat perpendicularis extra circulum ABT , ut 
in fecunda figura AE; & rurfus fumatur circuli cen- 
trum K, junctaque EK producatur ad B, & jun- 
gantur AB, AO. Sumantur praeterea duz circumfe- 
rentiz sequales ex utraque parte puncti 9, quze fint 
OZ, OH, & exutraque parte ipfius aliae duz fuman- 
tur AB, BT, & jungantür E Z, EH, Z KH K, AZ, AH, 
AB,BI,KA,KI,AA,AB,AT., itaque quoniam z- 
qualis eft circumferentia 6€Z ipf 9H, & angulus 
9X Z angulo 9 KH [per 27. 3.] aequalis erit. Quo- 
niam igiturrecta Z K recte K H eft zequalis, ( ex cen- 
tro enim fünt,) & KE communis: ergo bafis ZE 
sequalis bai H E. quoniam igitur recta Z E eft aequalis 
HE, communis vero & ad rectos angulos E A: bafis 
AZ bafi AH eít zqualis. rurfus quoniam circum- 
ferentia BA xqualis eft BT , & angulos AK38 ipfi 
TK2;&reliquus ex duobus rectis A K E reliquo T K E 
zqualiserit. quoniam Ld A K, P K inter fe equales 
funr, (ex centro enim funt;) communis vero bos 
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duabus quales, & angulus AKE zqualis l'KE ; 
ergo & A E bafis equalis T E. quoniam igitur AE ze- 
qualis eft T E, communis vero & ad rectos an- 
gulos E A, & bafis A A erit bafi ^ T equalis. fimiliter 
& aliz omnes ad invicem equales demonftrabuntur, 
quz ab ipía A B velA4 6 
cqualiter diflant, & 
quoniam [per 8.3.] EO 
minor eít quam EZ, 
communis vero & ad 
rectos angulos E A ; erit 
bafis A O bafi A Z mi- 
nor. rurfus quoniam re- 
cta qua: à puncto E du- 
ca contingit circulum 
1najor eft omnibus quz 
ab eodem puncto in 
convexam circumferen- 
tiam cadunt ; & rectan- 
gulum fub A E, E A x- 
quale eft quadrato ipfius 
EZ,quando EZ circu- 
lum contingit, ut often- 
fum eft in tertio libro 
elementorum [ propof. ' 
36.] : erit [ per 16.6. ] 
ut A Ead EZ ita EZ.ad 
E A. eítautem EZ ma- 
jor quam E 4, femper 
enim propinquior mini- . 
mz minor eft remotio- 
fi: quare & AE major 
quam E Z, quoniam igi- 
tur EZ minor eft quàm E A, communis vero & ad re- 
Cos eft EA : bafisigitur AZ minor eft bafi A A. rur- 
fus, quia eft A K zequalis K B, & K E communis ; erunt 
dux A K,K E duabüs E K,K B,hoc eft toti E K B,zequales. 
fed duce A K, KE majores (unt quam AE; ergo &c BE 
major quam A E, Rurfusquoniam A E minor eft quam 
BE, communis autem &ád rectos angulos E A ; bafis 
A^ A minor eft bafi A B, itaque cum A minor fit quam 
A2,G8 ^Zminorquam A A, & A A quam AB: mi- 
nima quidem erit A O, A B vero maxima, & ipfi AO 
propinquior, c. . : : 
Poftremo cadat perpendicularis A E intra circulum 
ABLHZ, utin tertia figura, fumptoque circuli cen- 
tro K, & juncta EK produ- lm 
catur in utramque partem ad 
punca B, O, & jungantur 
^09,4A 5E. [íumantur autem 
ex utraque parte puncti o 
circumferentie zquales 9 z , 
O H, & ex utraque parte pun- 
Qi B zqudes AB, Br, 
& jungantur EZ, EH, ZK, 
KH,AZ, AH, KA, KT, 
EA,EI,AA,AB,AT; AB, BT, 
Quoniam igitur O Z circum- 
ferentia zequalis eft circüm- 
ferentiz OH; angulus igitur 
OKZ [per 27.3. ] angulo 


cumferentiz BT'; angulus AK B angulo r K B zequa- 
lis erit: ergo & reliquus ex duobus rectis A K E reli. 
quoFKFE, quoniam igitur A K equalis KP, comriu- 
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nis vero E K, & angulüs'A K E angulo T K E cequalis : 
bafis igitur AE bafi E. eft equalis. quoniam igitur 
AE eftzequalis FE, & EA communis, & angulus 
AEA gqualis VEA; erit '& bafis A A bali AT c- 
qualis. - eodem modo &: omnes quz aequaliter di- 
ftant ab ipfa ^B vel Ao inter fe zequales demon- 
ftrabuntur. &' quoniam in circuli ABT' diame- 
tro fumitur punctum E, quod non eft centrum cir- 
culi : erit BE maxima, EO vero minima, & femper 
ipfi E O propinquior minor remotiore fuerit; adeoque 
EO minor quam EZ. & quoniam e E minor cít 
quam Z E, & EA communis & ipfis ad rectos angulos ; 
bafis igitur ^ 9 minor baft: AZ; rurfus cum EZ pros 


.pinquior fit ipfi EO, E A vero remotior ; erit EZ mi- 


nor quam EA. quoniam igitur E Z minor eft quam 
EA, communis vero & illisad rectos angulós E A ; 
bafis ^ Z bafi A A minor erit. rurfus quoniam. A K 
zqualis BK, KE vero communis; duz A K, K E dua- 
bus BK, KE, hoc eft toti BK E, aequales íunt.. fed 
AK, KE majores funt quam. A E: quare EB majot 
eft quam E A. rurfus quoniam E A minor eft quam 
EB, communis vero- & ipfis ad angulos rectos EA 3 
bafis igitur A A minor eft bafi AB. quoniam -igis 
tur minor eft A 9 quam A Z, &: AZ quam AA, & 
^A.quam AB: minima erit ^6; ve (005 7 


^ Omnis curvz linez, in uno plano exiftentis; 
diametrum voco, (5x.] In uno plano dixit, propter 
helicen cylindri & fphara ; he enim non funt in 
uno plano. quod autem dicit ejufmodi eft: (it cur- 
va linea ABL, & in ea parallela quzdam recte 
AT,AE, ZH, OK; à pun&o autem 8 ducatur BA 


T H 
recta, quz ipfas parallelas bifariam fecet: linez ipi- 
tur ABT diametrum , inquit, voco rectam B^; & 
verticem punctum 85 ordinatim vero ad ipfam BA 
applicari dicitur unaqueeque rectarum AT, AE, ZH, 
OK, fi vero B A ipías parallelas bifariam & ad rectos 
angulos fecet, axis appellatuf. 

* Similiter & duarum curvarum linearum;(o.] 
Si enim intellexerimus lineas 4,8, & in ipfis paral- 
leas TA, EZ, HO, KA, MN, ZO, & rectam AE 


.ex utraque parte productam , que bifariam paralle- 


las dividat: ipfam quidem 49 voco diametrum tranf- 


T 
Dri 


verfam 5 vertices linearum puncta 4,8 ; ordinatim vero 
ad AB applicari dicuntur IA, EZ, HO,K A, M N,2 O. 
at fi ipfas bifariam &c ad rectos angulos dividat, tranf- 
verfus axisappellatur. fi veroreéta dgcatur,ut 1! mS 


z. 
3, d 
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TZ EM,HK,OA, ZN, AO ipfi ^5 parallelas bifa- 
riam fecans, recta diameter dicitur. ordinatim ad 
diametrum IP applicerur unaquaeque redarum TP, 
EM,HK, 0A, ZN, AO. fi bifariam & ad re&tos an- 
gulosipfam fecet, re&tusaxis dicitur. at fi rectze A B, 
Ir fibi invicem parallelas bifariam fecuerint , conju- 
gate diametri dicuntur. quod fi bifariam & ad rectos 
angulos, conjugati axes vocantur. 


PROP. Ther. 

Rede linez, que à vertice füperficiei 
- conice, ad puncta qua in fuüperficie 

funt, ducuntur, in ipfa fuperficie 

erunt, di 
S IT fuperficies "conica, cnjus vertex A, & 
LJ fumpto in fuperficie conica aliquo puncto 
B, jungatur recla AT; recta AT B in fuper- 
ficie erit. 

Si enim fieri potefl, non 6t in faperficie, & 
recla, qux fuperficiem defcribit, fit ^E; cir- 


à 


culus autem, in quo ipfa AE fertur, fit E7. 
itaque, fi manente A, feratur A E in circuli EZcir- 


cumferentia ; per B punctum tranfibitatque erunt. 


duarum rectarum iidem termini : quod eft abfur- 
dum. non igitur à puncto A ad B ducta recta 
extra füperficiem eft : ergo in ipfa fuperficie erit. 
quod erat demonftrandum. 


Corollavzum. 
— Et conftat, fi à vertice ad aliquod punctum 
eorum, que intta fuperficiem funt, reta ducatur, 
illam intra fuperficiem conicam ; & fi ad aliquod 
eorum qux funt extra, extra fuperficiem tee. 
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EUTOCIUS 


De figuris diverfis vel cafibus theorematum illud 
Ícire oportet, cafum effe, quando ea quz in propofi- 
tione dantur pofitione data funt: ipforum enim dif- 
ferens tranfmutatio , eadem conclufione manente , 
cafum facit. fimiliter etiam & à conftru&tione trant- 
des fit cafus. cum igitur theoremata plures cafus 
habeant, una eademque demonfítratio omnibus con- 
gruit & iidem elementis; preterquam in paucis 
quibufdam y ut deinceps explicabimus. ftatim nam- 
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que primum theorema tres habet caíus, propterea 
quod punctum B in fuperficie fumptum interdum qui- 
dem in fuperficie inferiori fümitur, & hoc duobusmo- 
dis, vel fupra circulum, vel infra; interdum vero in 
ca quz eítad verticem. Hoc igitur theorémá often- 
dere propoait, non quzlibet duo puncta Sonjungentem - 
re&am in fuperficie effe, fed tantum rectàm qua ad 
verticem ipfum vergit: cujus caufa eft, quod conica 
fuperficies efficitur à re&a quze manentem terminum 
ad verticem habet. illud vero plane ita effz;infecundo 
theoremate demoníftratur. ia 


 Pnaor. H. Ter. 


Si in alterutra fuperficierum, qu& fant 
ad verticem , duo punctá fumantur, 
& qua puncta conjungit reca ad. ver- 
ticem non vergat; intra fuperficiem 
cadet; quz vero eft in directum ipfi, 
xgadgt extra: ses. E 


IT cohica faperficies, cujus vertex quidem 
pun&um A, circulus autem, in quo fertur re- 
Ca fuperficiem defcribens, fit B T ; & in alterutra 
fuperficierum quz funt ad verticem, fumptis duo-- 
bus punclis ^, E, te&a A E^ ducatur ; qué ad 
punctum A non vergat: dico ipfam AE intra 
fuperficiem cadete , & qua eft in diré&tum ipfi; 
cadete extra. GLO IDIpengo MA Gx5 LIS 

Jungantur AE, A A, & producantut. cadent 
utique [per x. x.hujus ] in. circuli citcurifeten- 
tiam. cadantin pun&ta B,r; & jungatar BT: 
erit igitur [ per 2.3.] BT intra circulum ; quare 
& intra conicam fuperficiem.  fumatur in ipfa 
^ E quodvis pun&um Z; junctaque. AZ proda- 
catur: cadet hec in team BT; nam [per 2. 


EXE 


11] triangulum. 8T A eft id uno platio, cadat 
in H, quoniam igitur puüctum H eft intra co- 
nicam fuperficiem ; & ipfa AH [per cor. x. 1. 
huj.] intra conicam füperficiem erit ; adeoque & 
punctum Z. fimiliter demonflrabuntur & otmhia 
punda rede A E effe intra conicam fíuperf- 
E UME | s ecm coin HM 

Producatur AB ad 6; dico £6 extra coni 
cam üperficem cadere, — 00 si 
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Si enim fieri poteft,aliquod ipfius EO punctum, 
nempe 6, non fit extra; & juncta A 8 produca- 
tut; cadet hec vel in ipfam circuli circumfe- 
rentiam, vel intra ; quod fieri. non poteft : ca-. 
dit enim in BT protractam, utin K quare EO 
extra conicam. fuperficiem erit. 

Re&ta igitur AE cadet intra conicam fuperfi- 
ciem, & quz eft 1n directum ipfi, extra cadet. 
quod erat demonftrandum. 


EUTO 


Secundum theorema tres habet cafus, propterea 
quod fumpta pun&ia A, P fanc vel in fuperficie ad 
verticem , vel in inferiori 5 & id dupliciter , vel 
intra circulum , vel extra. fciendum autem eft in 
quibuídam exemplaribus totum hoc theorema per 
argumentationem, qua deducit ad abfürdum, demon- 


ftrari.. 
Pxor. IL Jer. 
Si conus plano per verticem fecetur, fe- 


&io triangulum erit. 
IT conus, cujus vertex A, ba- A, 
fis autem circulus BT, & 
er A fecetur plano. aliquo quod 
fons faciat in fuperficie lineas 
quidem A B, A T, & in bafi rectam 
BI: dico ABT triangulum effe. 


Quoniam enim à puncto A ad 
$ ducta linea. communis fecto 
eft plani fecantis , & fuperficiei.- 
conice; erit [per 1. 1. huj.] A2 
recta linea. eadem ratione & ipfa 
AT. eft autem [per 3. 11-] & 
BT re&a: quare ABT elt trian- 
gulum. 

Si igitur conus plano fecetur per verticem, 
fe&tio triangulum erit. quod erat demonftrandum. 
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EUTOCIUS 


"l'ertium theorema cafum non habet. oportet au- 
tem fcire lineam AB rectam effe, cum fit coramu- 
nis fectio plani fecantis, Gc fuperficiei conicz, quae à 
reda manentem terminum ad verticem habente de- 


fcribitur. neque enim omnis fuperficies fecta plano 
facit fe&tionem rectam lineam ; neque ipfe conus, nifi 
planum fecans per verticem tranfeat. . 


PRor. IV. "Ther. 


Si alterutra füperficierum, qua funt ad 
verticem, plano fecetur squidiftante 
circulo, per quem fertur recta fu- 
petficiem defcribens: planum , quod 
fuperficie concluditur, circulus erit 
centrum in axe habens; figura vero 
contenta circulo, & ea parte fuper- 
ficiei conice quz inter fecans pla- 
num & verticem Anterjicitur , conus 
erit, - cunp opu eT £i 

S IT. conica fuperficies; cujus vertex A, cit- 

culus autem, in quo fertur recta fuperficiem 
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deícribens, fit BT, & fecetur plano quovis ipfi 
eirculo BT &quidiflante, atque fe&ionem faciat 
in fuperficie lineam A E: dico lineam A E effe 
circulum qui centrum in axe habet. 


Sumatur enim centrum circuli BT, quod fit Z, 
& AZ jungatur: axis igitur [per 3. ii huj.] eft 
A Z, & occurrit plano fecanti. occurrat in H, & 
per rectam A Z planum aliquod ducatur : erit igi- 
tur [ per 3. z. huj. | fedio triangulum A Br. & 
quoniam puncta A,H, E funt & in plano fe- 
cante, & in ipfo ABT plano: AHE erit [per 5. 
11.] linea recta. fumatur autem in ipfa ^ E linea 
punctum aliquod 6, & jun&a AO producatur : 
occurret igitur circumferentiz A BT. occurrat in 
K,junganturque HO, ZK.  & quoniam duo plana 


7 


equidiftantia ^ Ej,£ r plano A BT fecantur; com 
munes ipforum fectiones [per 16. 11.] parallele 
erunt: parallela eft igitur A E ipfi BT, & ea- 
dem ratione HO eft parallela ipfi ZK: quare 
[per 4. 6.] ut AZ ad AH, ita ZB ad HA,Zr 
ad HE, & ZK ad H6. funtque tres recte 
BZ,K2, ZT &quales inter fefe : ergo [per 14. 
$.] & ipfe tres AH,H 6, HE inter fefe zqua- 
les erunt. fimiliter quoque oftendentut zqua- 
les quecunque à pun&o H ad lineam A E du- 
cuntur. linea igitur A E eft circulus, centrum 
in axe habens. 


Corol]ar zum. 

Conftat [ per. 4.defhuj. | figuram contentam 
circulo A B, & ea parte fuperficiei conice quz 
inter dictum circulum & pun&um A interjici- 
tur, conum effe. fimulque demonftratum eft, 
communem fectionem plani fecantis &:. trian- 
euli per axem, diametrum effe ipfius circuli. 


C I U S. 


Cafüs hujus theorematis tres funt, quemadmodum 
& primi & fecundi. 


PRor. V. Tbeor. 


Si conus fcalenus plano per axem fece- 
tur ad rectos angulos ipfi bafi; fece- 
: E turque 
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turque altero plano ad triangulum 
per axem redo, quod ex verticis 
parte triangulum abfcindat fimile ei 
quod pér axem; fuübcontrarie vero 
pofitum : fe&tio circulus erit, voce- 
tur autem hujufmodi fe&io Su s- 
CONTRARIA. 


S IT conus fcalenus, cujus vertex A punctum, 
bafis circulus BF, & ^fecetur plano per 
axem ad circulum BT" tedto, atque faciat fe- 
&ionem triangulum ABT; ^fecetur autem & 
altero plano ad re&os angulos ipfi ABT, quod 
ex parte A triangulum abfcindat AHK trian- 
gulo ABT fimile , fubcontrarie vero pofitum ; 


ut videlicet angulus AK H equalis fit ABT an-- 


gulo, & faciat fe&ionem in fuüperficie lineam 
HKO : dico ipfam HOK circulum effe. 


Sumantur enim in lineis H 6 K, BT puncta quz- 
piam 6, A , à quibus ad planum trianguli A BT; 
perpendiculares ducantur cadent hz [per 38.11.] 
in communes planorum fe&iones. cadant ut 97, 
A M. parallela eft igitur [per 6.1 1.] eZ ipfi A M. 
ducatur autem per Z ipfi BT parallela ^ ZE. eft 
vero & zo ipfi AM parallela: ergo [ per 15. 
11.] planum quod per Z 6,4 E tranfitequidiftans 
eft bafi ipfius coni: & idcir- 
co [per 4.I.huj] fedio AG E 
circulus erit, cujus diameter ^ E : 
zequale eft igitur re&tangulum fub 
^ Z,Z E quadrato ex Z OG. & quo- 
niam parallela eft EA ipfi BT : 
angulus A A E [per 29.1-] equa- 
lis eft angulo ABT. & poni- 
tur angulus AKH angulo A BF 
«qualis: ergo & A KH ipfi AA 
s&qualis erit. funt autem [per 
ig. .] & qui ad Z anguli 
equales ; funt enim ad verticem : 
igitur [per 4.6.] ^ZH trian- 
gulum (imile eft triangulo K ZE. 
igitur ut EZ ad ZK ita HZ ad 


Z^: * rectangulum igitur BZ^ A 


zquale eft [per 16. 6.] re&tangulo K Z H. fed 
rectangulum E Z A (hoc eft fub A Z, ZB) demon- 
ftratum eft zquale quadrato ex 29: ergo & 
'e&tangulum füb K Z, ZH eidem aequale etit, Si- 
militer demonftrabuntur &: omnes, que à linea 
HOK ad ipfam HK perpendiculares ducuntur, 
poffe zquale ei quod füb fegmentis ipfius HK 
continetur. 4Ífe&tio igitur circulus eft, cujus 
diameter [per 2.lem.] eft tix. 
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EUTOCIUS 


Quintum theorema cafum non habet. Exordiens 
autem 4polleuims expofitionem , « Secetur, i74ui*, 
conus per axem plano ad bafim recto. Sed quo- 
niam in cono fcaleno, juxta unicam folummodo po- 
fitionem triangulum per axem ad bafim rectum eft, 
hoc ita faciemus. Sumentes namque bafis centrum, 
ab eo eripemus rectam ad re&os angulos ipfi pla- 
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23 
no bafis, perque ipfam &t axem planum ducentes id 
quod propofitum fuerat affequemur. often(um ete- 
nim eft in undecimo libro [ prop.18.] elementorum 
Euclidis , i reta plano alicui ad rectos arieulos fue- 
rit, & omnia quz per ipfum ducuntur plana eidem 
ad rectos angulos effe. conum vero fcalenum fuppo- 


fuit, quoniam in zequicruri plaaum bafi zequidiftans 
idem eft quod fubcontrarie pofitum. 


Praeterea ! Secetur, /744t, & altero plano ad 
rectos angulos ipfi tHangulo per axem, quod 
abícindat ex verticis parte triangulum (imile 
ipli ABr, fubcontrarie vero pofitum. illud 
ia fiet. Sit triangulum per azem ABT , fümatur- 
que in AB quodvis punctum H, & ad re&am 
AH, & punctum in ea H, [ per 23. 1. ] confti- 
tuatur angulus AH K ipfi AT'B zqualis: ergo trian- 
gulum A HK triangulo ABT fimile erit , at fübcon- 
trarie pofitum. fümaetur autem in recta H K quodli- 
bet punctum Z, &c à Z erigatur ZO ad rectos an- 
gulos plano trianguli ABT, & per HK, zo pla- 
num daucatur: erit illud [ per 12. 11. ad triangulum 


ABT' rectum, quia per rectam ZO tranfit , & faciet 
id quod erat faciendum. 


In conclufione dicit , propter fimilitudinem tri- 
angulorum AZH, EZ K, «sequale effe rectangu- 
lum E ZA rectangulo K Z H. quod quidem & 
abíque triangulorum fimilitudine demonftrari poteft 
hoc pacto; quoniam enim uterque angulorum A K H, 
4 A E :qualis eft angulo quiad 5: erunt hi [ per 2r. 
3. ] in eadem portione circuli per puncta A^, E, H,K 
tranfeuntis. & quoniam in circulo duz recte AE, 
H K fefe fecant in Z: rectangulum AZE [per 3$.5.] 
zequale eft rectangulo H Z K, Similiter demonftrabun- 
tur & omnes recte à linea H OK ductae perpendicu- 
lares ad KH rectam , poffe squale ei quod (ub ejus 
fegmentis continetur. 

7 Sectio igitar eft circulus, cujüs diametet H K.] 
poffumus autem hoc demonftrare per deductionem 
ad abfurdum. Si enim circulus, qui circa H K. de- 
fcribitar, non tranfit per 9 punctum ; erit re&tingu- 
lum füb K Z,Z H sequale quadrato; vel rectae majoris ipfa 
Z O, vel minoris, contra hypothefifi. Sed & illud idem 
directa demonítratione oftendemus. fit linea quz- 

; dam HOK, cui fubtendatur 

€ recta. HK , fümantur autem 
in linea duo quavis puncta 
O, O , à quibus ad ipfam HK 
perpendiculares ducantur OZ, 
OI; fitque quadratum ex Zo 
zquale rectangulo HZ K, & 
quadratum éx OII zquale ipfi 
HIIK fectangulo : dico lineam 
HOOK circulum e(fe. fecetur 
enim .H K bifariam in pun- 


HK 


&o N, & jungantuür NO, NO. Quoniam igitur 
recta linea. H K fecatur in partes aequales in N, & in 


partes inzequales in Z: rectangulum HZ K ufia cum 
quadrato ex NZ sequale erit [per 5. 2. | quadrato ex 


NK. fed rectangulum H Z K pofitum eft eequale qua- 
dratoex Z0: quadratum igitür ex € Z una cum qua- 
drato ex NZ zquale eft quadrato ex NK. squalia 
autem funt [per 47.1.] ex € Z, Z N quadrata ipfi qua- 
drato ex NO;angulus enim ad Z eft rectus: ergo quadra- 
tüm ex NO quadrato ex NK zquale erit. fimiliter often- 
demus quadratum ex N O zequale effe quadrato ex N K : 

linea igitur H 6 K circulüs eft, & ejus diameter H K. 
Fieri autem poteft ut diametri A E, H K quandoque 
eequales fint, quandoque inzequales; nunquam tamen 
fefe bifariam fecabunt. ducatur enim per K ipfi BP 
parallela NK. quoniam igitur major eft BA quam AT': 
& ipfaNA quam A K major erit. eadem ratione & 
A K major eft quam A H,propter fubcontrariam fectio- 
nem : quare fi à reca A N abfciffa fuerit aequalis ipft 
AKjinter puncta HN cadet. cadat ut Az: ergo per & du- 
Cla parallela ipfi BT fecabit H K. fecet ut 2 O II. itaque 
quoniam 


1M 
quoniam szqualis eft Az ip AK, ut vero ZA ad 
AI ita KA ad AH; ob fimilitudinem triangulo- 
rum HKA, ZAI: erit AH ipfi ATI qualis, & 
reliqua H z ipfi ILK. 6 quoniam anguli ad puncta 
z, K inter fe zequales funt , uter- 

que enim ipforum zequalis eft an- 
gulo ad B; funt autem & qui ad 
O aequales, quia ad verticem : erit 
triangulum £HO fimile triangulo 
20K. & equalis eft Hx ipfi 
IIK: quare & ZO ipfi OK, & HO 
ipfi OTI, Gc tota HK tod z II eft 
zqualis. ex quibus conftat , fi in- 
ter H, z fumatur punctum, ut P, & 
per ? ducatur P Z parallela H K ; 
ipfam PZ majorem effe quam H K, 
&c propterea majorem quam ll. 
fi vero inter puncta P, & fuma- 
tur punctum, ut T, & per ipfum 
ducatur TY parallela ZH: minor 
erit TY quam Z II; & ob id mi- 
nor quam HK. & quoniam an- 
gulus £I! K major eft [per 16. 1.] 
angulo A z I15 zequalis autem OIL K- 
iphOHz: eritoHzangulus major — — 
angulo H z O : ergo [per 19.1. | 2O major ipfa OH, & 
idcirco 2 O major OTI. quod fi quandoque contingat, 
ut altera ipfarum bifariam fecetur, tunc altera in 
partes inzequales fecabitur. 


PRor. VI. eor. 


Si conus plano per axem fecetur; fu- 
matur autem aliquod punctum in fu- 
perficie coni, quod non fit in latere 
trianguli per axem , & ab ipío du- 
catur re&ta parallela cuidam recte, 
qua perpendicularis eft à circumfe- 
rentia circuli ad trianouli bafim: tri- 
angulo per axem occurret, & ulte- 
rius producta, ufque ad alteram fu- 
perficiei partem, bifariam ab ipfo tri- 
angulo fecabitur. - | 


97 conus, cujus vertex A pundum, bafis 
autem circulus Br, feceturque conus pla- 
no pet axem, atque communem fectionem fa- 
ciat triangulum ABP, & ab aliquo puncto €o- 


rum quz funt in BT circumferentia, ut ab M, 


ducatur MN perpendicularis ad ipfam BT; fu- 
matur vero in fuperficie coni punctum 4, quod 
non fit in latere trianguli per axem, & per ^ 
ip MN parallela ducatur ^£: dico ^E pro- 
u&am occurrere plano trianguli ABT ; & ul- 
terius productam ad alteram partem coni, quo- 
ufque ejus füperficiei occurrat, à trianguli ABT 
plano bifariam fecari. iem 


Jungatut AA, & producatur ; occurret [ per 
I. i. huj.] circumferentie circuli BT. occurrat 
in K, & à puncto K ad BT perpendicularis du- 
catur K O A: parallela eft igitur [ per 28. x. ] 
KO ipi MN; quate [ per 9. x1. | & ipfi ^ E. 
ducatuf ab A puncto ad 6 re&ta AO. itaque 
quoniam in triangulo AGK, ipfi OK parallela 
eft ^E: conveniet ^ E producta cum A9. eft 
autem A O in plano trianguli ABr: ergo AE 
trianguli A BT plano occurret ; ipfique A 6 recta, 
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occurrat in Z, & producatur A Z in directum;quo- 
ufque fuperficiei coni occurrat; occurrat in H : 
dico AZ ipfi ZH zqualem effe. quoniam enini 
puncta A, H, A funt & in fuperficie coni, & in 


plano per A6, AK, AH, KA du&o, quod qui- - 


dem [per 3. hujus] triangulum eft, cum co- 
num per verticem fecet: erunt A, H, A in com- 
muni fecione füperficiei coni & ipfius trian- 
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guli: ergo re&a eft que per A, H, À pundiá 
tranfit. at cum in triangulo A A K/'ipfi KO A bafi 
parallela du&a fit ^H , & à pun&o A duca- 
tuf AZO : erit *ut KO ad G A ita AZ ad ZH, 
&qualis autem eft [per 3. 3. | K 6 ipfi 6A, 
quia in circulo B T perpendicularis ad diame- 
trum ducitur K A: ergo & ^2 ipfi ZH equa- 
lis erit. 


CIUS 

Animadvertendum eft, non fruftra apponi in pro» 
pofitione, oportere ream duétam à puncto füper- 
ficiei , parallelam effe cuivis rect qux 'à circuli 
circumferentia perpendicularis eft ad bafim trianguli 
per axem. nifi enim hoc ita fit, fieri non poteít 
ut recta à triangulo bifariam fecetur; quod quidem 
ex defcripta figura manifefte apparet. nam fi MN, 
cui parallela eft ^ ZH, ad ipfam BT non fit perpen- 
dicularis: neque K A bifariam fecabitur. eadem enim 


ratione coliipimus, ut KO ad O4 ita effe AZ ad - 


ZH: ergo & AH in partes inzquales fecabitur ad 
pun&um Z. poteft autem illud idem, tum infra cir- 
culum, tum in fuüperficie, qua eft ad verticem , fi- 
militer déemonftrari. 


PRor. VII. Theor. 

Si conus plano per axem fecetür, fe- 
cetur autem & altero plano fecanté 
planum bafis coni fecundum rectani 
lineam quz fit perpendicularis, vel 
ad bafim trianguli per axermi, vel ad 
eam quz in directum ipfi conftitui- 
tür: recte qua à fectione in füperfi. 
Cie coni à plario facta ducuntur, paral- 


..* Nam (per 46.) KO eftad AZutAGad AZ; & A cíLad ZH etiatn sit AG ad AZ: quate (pet 11.3-) koe 


sd &Z ut OG A ad Z Hj unde (per 16,5.) KO eft ad O 4 ut AZ ad ZH. 


G lela: 


26 
lele ei qua eft perpendicularis ad 
trianguli bafim, in communem fe- 
&ionem plani fecantis & trianguli 
per axem cadent; & ulterius produ- 
ducte ad alteram fectionis partem 
4b ea bifariam fecabuntur. & fiqui- 
dem rectus fit conus; recta qua eft 
in bafi perpendicularis erit ad com- 
munem fectionem plani fecantis & 
trianguli per axem: fi vero fcalenus ; 
non femper, nifi cum planum, quod 
per axem ducitur, ad bafim coni re- 
é&um fuerit. 


IT conus, cujus vertex punctum A, bafis 
LJ. BT circulus, & fecetur plano per axem; 
atque fectionem faciat triangulum ABT, fe- 
cetur autem & altero plano fecante planum in 
quo eft circulus BT fecundum rectam AB, vel 
erpendicularem ad Br, vel ad eam que in 
dire&um ipfi conftituitur, & faciat fe&tionem 
in füperficie coni, lineam A Z E; communis 
autem íe&io plani fecantis & trianguli ABT 
fit LH, & fumatur in fe&tione AZE punctum 
quodvis 6, à quo OK ipfi A E parallela ducatur : 
dico eK ipfi ZH occurrere , & ulterius -pro- 
du&tam ad alteram partem fectionis ^ ZE, à 
reGa ZH bifariam fecati. 


Quoniam enim conus, cujus vertex A pun- 
&um, & bafis circulus BT, plano per axem fe- 
catur, atque feclionem facit ABT triangulum ; 
fumitur autem in fuperfiie punctum 6 quod 
non eft in latere trianguli ABT , eftque AH ad 
BT perpendicularis : ducta ergo per o retta OK 
ipfi AH parallela , triangulo ABT [per 6. huj.] 


A 


occurret ; &k ulterius producta ad. alteram par- 
tem füperficiei, à triangulo bifariam fecabi- 
tur. quoniam igitur, quz per 9 ducitur paral- 


lela ipfi ^E, occurrit triangulo A BT ; atque 


eft in plano fe&tionis ^ Z B: in communem 
fe&ionem plani íecantis & trianguli ABT 
cadet, fed Z H eft communis fectio plano- 
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L 3j 
rum: ergo pero duda ipfi AE parallela ca- 
dit in ZH; & ulterius producta ad alterani 
fe&tionis 4 Z E partem, ab ipfa Z H bifariam fe- 
cabitur. 


lraque vel conus eft re&tus, vel triangulum 
ABT, quod per axem tranfit, rectum. eft ad 
BT circulum, vel neutrutà horum contingit. 


Sit primum conus re&tus: tunc & ABT trian- 
gulum [per 18. 11. | ad circulum 5r re&lum 
erit. & quoniam planum ABT re&um eft ad 
planum Br, & ad communeth ipforum fe- 
cionem, videlicet ad rectam 8r, in ipfo Br 
plano perpendicularis du&ta eft A E: erit [ pet 
conv. 38. 11. ] ^ E & ad triangulum A BT per- 
pendicularis ; & [ per 3. def. 11. ] ad omnes re- 
Cas, que in triangulo ABFr exiftentes ipfam 
contingunt: quare & ad ipfam Z H. 

Sed non fit conus rebus. fi igitur. triangu- 
lum per axem rectum eft ad circulum 8r; (i- 
militer oftendemus ^ E ad ZH perpendicüla- 
tem efle. 

Quod fi triangulum per axem ABT non fit 
rectum ad circulum B T: dico non effe ^ E ad 
ZH perpendicularem. fit enim, fi fieri poteft. eft 
autem & perpendicularis ad BT: ergo AE ad 
utramque reciam BT, ZH perpendicularis erit : 
& idcirco [ per 4. 11.] ad planum, quod per 
ipfas BT, ZH ducitur. fed planum per Br, 
LH eft ABT triangulum : recla igitur AE ad 
triangulum A BT eft perpendicularis... quare [per 
18.1:1.] & omnia, que per ipfam tranfeunt, 
plana ad ABr triangulum recta funt. planum 
vero, in quo eft circulus BT, eft nnum ex iis quae 
per AB tranfeunt: ergo circulus Br rectus eft 
ad triangulum ABT; ac propterea triangulum 
ABT ad BT circulum re&tum erit, contra hy- 
pothefin. non eft igitur ^E ad ZH normalis. 

Coroffarzum. 

Hinc vero conftat [ per 1o. def. huj. ] re&am 

ZH diametrum effe fectionis ^ Z E; cum rectas 


omnes, que in ipfa ducuntur, uni cuidam pa- 


rallelas bifariam íecet. conítat preterea fieri 
poffe, ut recte parallela à diametro Z H bifariam 
quidem, non autem ad rectos angulos fecentur; 
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. Septimum theorema quatuor cafus habet: vel enim 
ZH non occurrit AT ; vel tribus modis occurrit, aut 


extra circulum, aut intra, aut in ipfo P puncto: 


PRor. VIII. Theor, 


Si conus plano fecetur per axem, & 
fecetur altero plano ífecante bafim 
coni fecundum re&am lineam quae 
ad bafim trianguli per axem fit. per- 
pendicularis; diameter autem fectio- 
nis fadtz in füperficie, vel fit. paral- 
lela uni laterum trianguli. vel cuni 
ipfo extra coni verticem conveniat, 
& producantur in infinitum. tum fü- 

; perficies 


28 
perficies coni, tum planum fecans: 
íe&tio quoque ipía in infinitum auge- 
bitur; & ex diametro. fectionis ad 
verticem cuilibet recte datz aqua- 
Jem abfcindet re&a , qua quidem à 
coni fectione ei quz eft in bafi pa- 
rallela ducta fuerit. | 


E conus, cujus vertex A punótum, bafis 
circulus BP, & fecetur plano per axem; 
atque fe&ionem faciat triangulum ABr; fe- 
cetur etiam & altero plano fecante BT circulum 
fecundum re&am 4 E perpendicularem ad ipfam 
BT, & faciat fe&ionem in fuperficie lineam 
AZE; diameter autem fe&tionis AZE fit ZH, 
que vel ipfi Ar parallela fit , vel producta ex- 
tra punctum A cum ipfa conveniat: dico fe- 
&ionem AZE augeri in infinitum , fi & coni 
füperficies & fecans planum in infinitum pro- 
ducantur. 


Producatur enim tam fuperficies conica quam 
Íecans planum; patet quod fimul producentur 
& recbx AB,AT,ZH. & quoniam ZH vel pa- 
rallela eft ipfi Ar, vel produ&a, extra pun- 
&um A4 cum ipía convenit ; linee ZH, AT 
ad partes H,T producte nunquam convenient 
inter fefe. producantur ergo , fumaturque in 
ZH quodlibet pun&um e, & per 6 ducatur 
-K94A ipfi BT parallela, ipfi vero AB parallela 


ES 


ducattr M O N: quare [ per. 15. 11.] pla- 
num, quod per KA, M N tranfit, parallelum 
eft plano per BT, A E: & idcirco [ per 4. 
huj.] KA MN planum circulus eft. & quoniam 
pun&da A, E, M,N fünt & in plano fecante, & 
in fuperficie coni: ergo & in ipfa communi 
fectione erunt: fectio igitur AZ E auda eft 
ufque ad punda M, N. igitur fi tum coni 
fuperficies ,' tum fecans planum producantur 
ad KAMN circulum; & íeclio ipfa A Z E uf- 
que ad M, N punc augebitur. Eadem ra- 
tione demonftrabitur fe&ionem MAZEN au- 
geri in infinitum , fi & füperficies coni & 
planum fécans ininfinitum producantut, per- 
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1 
fpicuum igitur eft cuilibet date re&x squalem 
abícindere rectam ipfi MN parallelam ex ipfaze 
ad punctum Z. fi enim datx rect zqualem po- 
namus ZZ, & per Z ipfi A E parallelam ducamus; 
conveniet ea cum feclione, quemadmodum & 
quz per 9 demonftrata eft cum eadem ad puncta 
M, N convenire : quare poterit reta. quadam 
duci parallela ipfi MN, quz cum fectione con- 


veniat, & ex ipfa ZH ad pun&um Z reélz data 
&qualem abícindat. 


PRO b IX. heo. 


Si cónus plano fecetur conveniente cuni 
utroque latere trianguli per axem, 
quod neque bafi zquidiftet, neque 
fubcontrarie ponatur; fectio circulus 
non erit. : 


IT conus, cüjus vertex A punctum , bafis 

circulus Br, & fecetur plano aliquo, ne- 
que bafi zquidiftante , neque fübcontratie po- 
fito , atque fe&ionem faciat in fuperficie li- 
neam AKE: dico AKE non efle circuliim; 


Sit enim, fi fieri poreft, occutratque planum 
fecans ipfi bafi, & communis planorum fectio 
fit recta ZH, centrum autem circuli Br fit 6, & 
ab ipfo ad ZH perpendicularis ducatur 6 H, dein- 
de per 69 H & axem producatur planum, atque 
in conica fuperficie fectiones Ys BA, AT re- 
Cas. quoniam igitur puncta. ^, E, H. funt & in 
plano quod per A K E tranfit, & in eo quod per 
A,B,F; pun&a igitur A,E,H 
in communi planorum fe- 
&ione erunt : quare [per 3. 
11.] H EA recta efl. (uma: 
türin linea A K& punctum 
aliquod K, & per K rectx 
Z H parallela ducatur K M A, 
eftque [per 6.huj.] K M ipf 
MA equalis: quare [per 
conv. 3. 3. ] ^ E diameter 
eft circuli AK EA. ducatur 
deinde per M recla NMZ 
ipfi BF parallela. eft au- 
tem & KA parallela ZH: 
ergo [per 15. 11.] planum 
quod per N,z,K, M duci- 
tur, equidiftans eft plano 
Mies pet BT, ZH, hoc eft ipfi 
bafi; adeoque [per 4. huj.] fe&tio circulus eft. 
fit NKZA. & quoniam ZH perpendicularis 
eft ad Br H; fequitur [per xo. 11.] & K M ad 
N Z perpendicularem effe : quare [per 35. 


- 3.] rectangulum NM azquale eft quadrato ex 


K M. fed & rectangulum ^ ME zquale eft qua- 
drato ex KM; nam linea A KE A circulus ponitur 
cujus diameter AE: rectangulum igitur NMZ 
&quale eft re&angulo A ME: & idcirco [ per 
16.6.] ut NMad MA ita EM ad Mz: que [per 
6.6. | AMNtriangulum fimile eft triangulo z ME ; 
& angulus ANM 4qualis MEZ angulo. fed 
angulus ^ N M angulo ABT eft 2qualis; pa* 
rallela enim eft N z ipfi BT : ergo & angulus ABT 

H &qualis 


20 
aqualis erit angulo ME: fedlio igitur eft fub- 
contraria [per defin $.huj.]; contra hypothefin. 
igitur linea ^ K E non eft circulus. 


Phor X. "Theor. 


Si in coni fe&ione duo puncta fuman- 
tur: recta linea, qua: ejufmodi pun- 
&a conjungit, intra fe&tionem cadet ; 
& quz in dire&um ipfi conftituitur, 
cadet extra. 

I T conus, cujus vertex punctum A, bafis BU 
circulus, feceturque plano per axem, & fa- 
ciat fe&ionem triangulum A Br , fecetur autem 

& altero plano;atque in füperficie coni fectionem 

faciat AE Z lineam , & in ipfa 

A EZ duo puncta fumantut, qua ES 

fint H9: dico rectam qua H, e 

pun&a conjungit , intra fectio- 

nem 4 EZ cadere ; & que in di- 

rectum ipfi conftituitur, extra. 


Quoniam enim conus, cu- 
jus vertex A punctum, & bafis 
circulus Br, plano fecatur per 
axem , & in ipfius füperficie 
puncta quedam íumuntur H, 
9, que: non funtin latere tri- 
anguli per axem: recta, que 
à pundio H ad O9 ducitur, 
non tendet ad A: ergo [per 
2. huj.] re&ta conjungens pun- 
Ca H, O intra conum , adeo- 
que intra coni fectionem AZ E cadet; & que 
in dire&tum ipfi conftituitur, cadet extra. 


EBUTITO 


Animadvertendum eft decem hzc theoremata aptif- 
fime cohzrentia inter fefe & continuata effe. pri- 
mum autem oftendit rectas lineas, quz in füperfi- 
cie coni ad verticem tendunt, in eadem perma- 
nere. fecundum converfum oftendit. tertium ex- 
plicat. coni fectionem qua per verticem efhcitur. 
quartum fectionem bafi zequidiftantem. quintum 
vero fubcontrariam. fextum eít tanquam lemma ad 
feptimum , in illo oftenditur oportere communem 
fe&tionem plani fecantis, & circuli qui eft bafis coni, 
ad ejus diametrum perpendicularem effe ; atque, hoc 
ita habente, rectas omnes, quse ipfi parallelae ducuntur, 
à triangulo bifariam fecari. feptimum tres alias fe- 
ciones earumque diametrum oftendit, &c rectas quae 
ad ipfam diametrum ordinatim applicantur, ei quz 
in bafi. parallelas effe. in octavo demonftrat quod nos 
in principio diximus, videlicet parabolen & hyper- 
bolen ex eorum numero effe que in infinitüm augen- 
tur. in nono oftendit ellipfim, quz in feipfam vergit ut 
circulus, quia planum fecans cum utroque latere tri- 
anguli convenit, circulum non efle 5 fübcontraria 
etenim aut parallela fe£tio circulum facit. fed & il- 
lud fcire oportet, diametrum fectionis in parabola 
quidem unum duntaxat trianguli latus fecare &c ipíam 
bafim : in hyperbola, fecare & latus & rectam, quce 
reliquo lateri ad partes verticis producto in recturn 
conítituitur : in ellipfi vero, & utrumque latus & ba- 
ífim fecare. poffet fortaffe quifpiam arbitrari deci- 
mum theorema idem effe quod fecundum. fed. res 
non ita fe habet : illic enim in tota fuperficie duo 
quavis puncta fumi afferit; hic in ea tantum linea 
quz à fecante plano efficitur. at in tribus qua dein- 
ceps fequuntur theorematibus unamquamque 'fectio- 
nem diligentius expendit, & principes earum pro- 
prietates declarat. : bx 
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PROr. XL Tbewr. 


5i conus plano per axem fecetur x dee 
cetur autem & altero plano fecante 
bafim coni fecundum rectam lineam, 
qua ad bafim trianguli per axem 
eft perpendicularis, & fit diameter 
fectionis uni laterum trianguli per 
axem parallela : recta linea, que 
à fe&ione coni ducitur parallela 
communi feCtioni plani íecantis & 
bafis coni, ufque ad fectionis dia- 
metrum, poterit fpatium aequale con- 
tento fub ea, qua ex diametro ab. 
fciffa inter ipfam & verticem fe&io- 
nis interjicitur, & alia quadam, quz 
ad rectam, inter coni angulum. & 
verticem. fe&ionis interje&tam, habet 
eam rationem, quam quadratum ba- 
fis trianguli per axem ad. id quod fub ' 
reliquis duobus trianeuli lateribus con- 
tinetur. dicatur autem hujufmodi fc- 


Cio PARABOLA. ! 
"oT conus, cujus vertex punctum A, bafis 

BT circulus, feceturque plano per axem, 
atque fe&ionem faciat triangulum A Br , & fe- 
cetur altero plano fecante bafim coni fecundum 
redam lineam A E, qux ad sr eft perpendicu- 
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laris, & faciat fe&ionem in. fuperficie coni 
AZE lineam; diameter autem ledionis ZH 
parállela fit uni laterum. trianguli per axem, 


videlicet ipfi Ar, atque 
à Ps L rece ZH ad 
rectos angulos ducatur Z o , 
^ & fiat ut quadratum ex Br 
ad rectangulum BAT ita 
ZO ad ZA, fumatur prz- 
tetea in fedtione quodlibet 
pun&um K, & per K ducatur 
KA ipfi AR parallela, uf- 
que ad fedtionis diametrum: 
dico quadratum ex KA re- 
. angulo 6 ^ equale effe, 
^W... Ducatur enim per A ipfi 
——p ET paralela MN. eft ve- 
4: T0 KA parallela ipfi AE: 
ergo [ per 15.11. ] planum, 
quod tranfit per K A, MN, 
plano pet BT, A E, hoc eft ipfi bafi coni, aqui- 
diftat: ideoque [per 4.huj.] planum per K A,M N 
eft circulus, cujus diameter M N. eft autem 
[per 10. 11x] KA ad MN perpendicularis, 
quia & A E ad BT : re&angulum igitur M A N [per 
35« 3. ] equale eft quadrato ex K ^... & quo- 
niam [ex hyp.] 6 Z ad Z A eftut quadratum ex Br 
ad rectangulum B AT ; ^quadratum autem ex BT 
ad BAT redtangulum [per 25.6.] rationem habet 
compofitam ex ratione quam B r habet ad rA, 
& exea quam BT habet ad BA : ratio igitur d 
a 
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ad Z A componitur ex rationibus BT ad T A& T B 
ad B A, ut autem BT ad T A ita [per 4. 6.] MN 
ad NA, hoc eft M A ad ^Z; & ut BT ad BA 
ita MN ad MA, hoc eft AM ad MZ, & [ per 
19. 5.] reliqua N ^ ad ZA: ratio igitur O Z ad 
ZA componitur ex rationibus M A ad AL& NA 
ad ZA. fed ratio compofita ex rationibus M A 
ad AZ, & AN ad ZA eft [per 23.6.] ea quam 
habet MA N rectangulum ad rectangulum AZ A: 
ergo ut 9 Z ad ZA ita rectangulum MAN ad 
AZA rectangulum. utautem O Z ad Z A (fumptà 
ZA communi altitudine) ita [per r. 6.| ez^ 
rectangulum ad re&angulum AZA: ut igitur re- 
&angulum M A N ad ipfum A ZA ita rectangulum 
O Z ^ ad idem A ZA: & idcirco [per 9.5.] equale 
eft re&angulum M A N rectangulo O Z A. fed [ex 
modo oftenfis] re&angulum MAN zquale eft qua- 
drato ex K ^ : ergo quadratum ex K A re&tangulo 
OA zquale eft. 


Vocetut autem hujufmodi fe&tio ParaZola : & 
tecla 6Z, Ea juxta quam po[fuut que ad ZB 
diametrum ordinatim. applicautur : hec. etiam 
Latus Rectum appelletur. 
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4E r fiat ut quadratum ex B T ad rectangulum 
ÉATita20adZ4A.] Certum quidern eft quod di- 
citur.fed,fiquis hoc plenius ad- 
huc declarare velit, fit rectan- 
gülo BAT squale rectan- 
gulim OILP; quadrato au- 
tem ex BI zquale id quod 
ad I P adjacens latitudi- 
nem habet I1Z, G fiat ut 
OII ad HZ ita AZ ad OZ: 
ergo fatum jam erit quod 
quarebamus. quoniam enim 
ut OII ad IZ ita AZ ad 
ZO: erit & invertendo ut 
ZI ad I1O ita OZ ad Z A. 
ut autem ZH ad HO ita 
rectangulum Z P ad ipfum 
Po, hoc eft [per confir. ] quadratum ex BT ad 
re&angulum B A T. hoc autem & ad fequentia theo- 
remata utile erit. : 

Quadratum autem ex BT ad BAT rectangulum 


tationem habet compofitam &c.] Oftenfum enim 
eít in fexto libro elementorum ; theoremate vigefi- 
motertio, zequiangula parallelogramma inter fe ratio- 
nem habere ex laterum rationibus compofitam. fed, 
quoniam intetptetes inductione magis quam neceffaria 
argumentatione ütuntur, vifum cft nobis illud ipfum 
inveftigare; quod tametfi fcriptum eft in commen- 
tariis noftris in quartum theorema fecundi libri z4r- 
cbimedis de Sphaera & Cylindro, & in [ TZeozis | fcho- 
liis in primum librum Magnas Conftructionis Pzo/e- 
7741, nihilominus tamen & Hocloco non inepte re- 
petetur; propterea quod fortaffe non omnes, qui hzc 
legent, in illos libros inciderunt, tum etiam, quod 
univerfa fere conicorum tractatio eum argumentandi 
modum ufurpat. Ratio ex ratiomibus componi dicitur 
quando rationum componentium quaztitates inter fe 
sultiplicate quantitatem corpohtee faciuzt | per 5. 
def.6.]: per quantitatem intelligendo numerum, à quo 
ratio ipfa denominatur. in multiplicibus quidem quan- 
titas erit numerus integer: in reliquis vero habitudi- 
nibus neceffe eft quantitatem numerum effe, & partem 
feu partes; nifi forte quifpiam velit etiam ineffabiles 
effe habitudines , quales funt magnitudinum incom- 
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menfurabilium. & patet quod in omnibus habitudini- 
bus ipfa rationis quantitas multiplicata in confequen- 
tem terminum,producit antecedentem. Sit igitur ratio 
A ad B, & (umpto termino quolibet intermedio P, fit 
rationis A ad P quantitas A , rationis dutem T' ad 
B quantias fit E. & A multiplicans É producat 2: 
dico Z rationis 4 ad B quantitatem effe; hoc eft fi 
Z multiplicet 5 produci ipfum A. itaque. multiplit- 
cet Z ipfum B, Gt producat H. quoniam igitur A 


ipfum quidem E roultiplicans pro- 

ucit Z, multiplicans autem T ipfum 

A^ producit: erit [ per 17.7. ] ut 

ad P itàZ ad A. rurfus cum 8 mul- 

tiplicans E faciat P, & multiplicans 

Z faciat H : erit ut E ad.Z ita T ad 

H; & permutando ut E ad T ita Z 

ad H. íed ut E ad F' ita erat Z ad 

A: ergo [per 9.5. ] H ipfi A eft 

zqualis ; & idcirco Z multiplicans 

.] |. 3 producit A: rationis ipitur A ad 

| B quantitas neceffario erit Z;: | non 

perturbentur autem qui in hec in- 

ciderint, quod illad ex arithmeti- 

cis demonftretur: antiqui enim hu- 

jufmodi demonftrationibus &epe uti 

confueverunt ; quae tamen mathemá- 

tic potius funt quam arithmeticz j 

propter analogias, & quia quzefitum 

arithmeticum eft. — nam rationes, 

. . fationum quantitates, & multiplica- 

tones primo numeris, fecundo loco per numeros &z 

magnitudinibus infunt, ex illius fententia, qui ita 

Ícrpfit. Hz ezim matbematite difipline germame 
effe videntur. 
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PROr. XII. Tbeor. 


Si conus plano per axem fecetur, fe- 
cetur autem & altero plano fecante 
bafim coni fecundum rectam lineam, 
qua ad bafim trianguli per axem fit 
perpendicularis, & fe&tionis diame- 
ter producta cum uno latere trian- 
guli per axem extra verticem coni 
conveniat: recta linea, quz à fectio- 
ne ducitur parallela communi fectio- 
nt plani fecantis & bafis coni, uf- 
que ád fectionis diametruin, poterit 
fpatium adjacens reCta, ad quam ea; 
qua in directum conta diame- 
tro fectionis, fübtenditurque angulo 
extra triangulum, eandem rationem 
habet quam quadratum recte, quz 
diametto parallela à vertice íectio- 
nis ufque ad bafim trianguli ducitur; 
ad rectangulum íub bafis partibus 
qua ab ea fiunt conentum ltr 
dinem habens rectam, quaex dia- 
metro abfcinditur inter ipfam & ver- 
ticem fectionis interjectam; excedenf- 
que figura fimili & fimiliter pofita 
€i qua continetur füb recta angulo 
extra triangulum fübtenfa, & eajuxtá 
quam poffunt! quac ad diametrum ap- 
plicantur.. vocetur autem hujufmodi 
fectio HxPERBOLA:  —— 
: i SIT 
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IT conus, cujus vertex A punctum, bafis 
circulus Br, & fecetur plano per axem, 
atque fectionem faciat triangulum ABT 5 fece- 
tur autem & altero plano fecante bafim coni 
fecundum rectam AE ad BF bafim trianguli 
ABI perpendicularem ; faciatque fectionem in 
füperficie coni lineam A LE, & fe&tionis. dia- 
meter ZH produéta cum ipfo AT latere ttian- 
culi A BT extra coni t 5 
verticem conveniat in 
puncto 6, & per A 
ducatur re&ta A K dia- 
metro ZH parallela 
que fecet BT, & à : 
L ducatur Z A ad re- 2 
&os angulos ipft ZH , 
fiatque ut quadratum 
ex KA ad rectangu- 
lum BKFT ita OZ 
ad Z^; fumatut au- 
tem in fe&tione quod- .1F 
libet pundtum M, & - 
per M ducatur MN. 
parallela AE, per N 
vero ipfi Z A paral- 
lela ducatur NO Z, 
& junda 9A, & 
ad E producta , pet 
puncta A, ipfi ZN pa- : í 
rallele ducantur A O, E 
ET: dico M N poffe 
fpatium Z Z, quod 
quidem adjacet ipfi 
Z A, latitudinem ha- 
bens Z N , excedenf- 
que figura A &, fimili fimiliterque pofitz ei, que 
fub 6 Z, Z ^ continetur. 


Dc 


Ducatur enim per N recta P N Z parallela BT ; 
eft autem & MN ipfi AE parallela : ergo [per 
15.11.] planum quod tranfit per M N, Pz; &- 
quidiftat plano per BT,AE, hoc eft bafi coni. 
fi igitur planum per MN, PZ producatur, fe- 
io circulus erit | per 4. huj.] cujus diameter 
PN; atque eft ad ipfam perpendicularis M N : 
ergo [per 35. 3. ] rectangulum PN zquale 
eft quadrato ex MN. ac quoniam |ex hyp. ] 
ut quadratum ex AK ad rectangulum BKT ita 
eft ZO ad ZA; ratio autem quadrati ex AK 
ad reftangulum BKTr [ per23.6.] componitur 
ex ratione quam habet AK ad Kr, & ex ea 
quam AK habet ad K B: ratio igitur 9 Z ad Z^ 
compofita erit ex ratione AK ad KT , & ra- 
tione AK ad K5. fed [per 4.6.] ut AX ad 
Xr ita GH ad Hr, hoc eft € N ad NZ; 
& ut AK ad KB ita ZH ad HB, hoc eft ZN 
ad NP: ratio igitur 9 Z ad Z ^ componitur €x 
ratione €N ad NZ, & ZNad NP. at [per 
23.6.] ratio compofita ex ratione 9 N ad N Z, 
& ZN ad NP, eft ea quam 6NZ re&an- 

 gulum habet ad re&angulum z NP: ergo ut 
re&angulum 9 NZ ad ZNP ita OZ ad Z4, 
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hoc eft GN ad Nx. ut autem re&a oN 
ad Nz (fumpta ZN communi altitudine , ) 
ita GO NZ reGangulum ad re&angulum ZN& : 
quare ut re&angulum O N-Z ad re&angulum 
ZNZita rectangulum 6NZ ad ipfüm ENP: 
redangulum igitur Z N P [per 9. s. ] aquale 
eft rectangulo ZNZ, fed quadratum ex MN 
oftenfum eft equale rectangulo E N P : ergo 
quadratum ex M N rectangulo E N Z aquale 
erit. rectangulum autem  N Z eft parallelogram- 
mum Z2: reca igitur MN poteft fpatium 
& Z, quod rede Z^ adjacet , latitudinem ha- 
bens ZN, excedeníque figura A z fimili ei qus 
fub 6 Z ^ continetur. : 


Dicatur autem hujufmodi fe&tio ZZyperbola : 
& recta AZ, Ea juxta quam pof[unt qua ad L8 
ordinatim applicantur : hec etiam Zaras Re- 
&41 appelletur, 6 Z vero 7ran/verfum *. 


PRor. XIII. Zeor. 


Si conus plano per axem fecetur, & fe- 
cetur altero plano conveniente cum 
utroque latere trianguli per axem, 
quod neque bafi coni zequidiftet,neque 
fubcontrarie ponatur ; planum autem, 
in quo eft bafis coni, & fecans pla- 
num conveniant fecundum rectam 
lineam qua fit perpendicularis vel 
ad bafim trianguli per axem, vel ad 
eam quz in directum ipfi conftitui- 
tur: recta linea, qux à fe&tione co- 
ni ducitur parallela communi fectio- 
ni planorum ufque ad diametrum fe- 
cionis, poterit fpatium adjacens re- 
Cz, ad quam fectionis diameter eam 
rationem habeat quam quadratum re- 
Cx diametro parallele, à vertice 
coni ufque ad trianguli bafim du- 
ze, habet ad re&tangulum contentum 
fub bafis partibus quae inter ipfam & 
rectas trianguli lineas interjiciuntur; 
latitudinem habens re&am que ex 
diametro ab ipía abfcinditur ad verti- 
cem fectionis, deficienfque figura fi- 
mili & fimiliter pofita ei, quz fub 
diametro, & recta juxta quam pof- 
funt, continetur. dicatur autem hu- 
jufmodi fe&io ErLri»sis. 


S conus, cujus vertex A punctum, bafis 
circulus Br, & fecetur plano per axem, 
atque fe&ionem faciat triangulum ABr, fe- 


cetur autem & altero plano conveniente cum 


utroque latere trianguli per axem , neque bafi 
coni equidiftante , neque fubcontrarie pofito ; 


- * Latus tranfverfum & rectum ( five potius ere&tum ) fic videtur dici, quod in delineanda Parabola, Hyperbola,vel Ei 
lipfyillud traníverfim five à dextra ad finiftram eft ducendum,hoc vero fuper latus tranfverfum erigendum ; eodem fc. zm 
quo dicitur z2«jie Q4A«y5, ip?ie QuA«yZ, quod de diametro tranfrerfa & re&ta fimiliter intelligendum. Confuetudin: 
tamen & commodo fitui confulentes fchemata aliter. aliquando delineamus. 


atque 


/ 


26 
atque faciat fedtionem in faperficie coni lineam 
AE; communis vero fe&io plani fecantis, at- 
que ejus in quo eft bafis coni, fit LH pet- 
pendicularis ad. BT, diameter autem fectionis 
EA, & ab E ducatut EO ad EA perpendicu- 
laris, perque A ducatur AK ipfi BA parallela , 
& fiat ut quadratum ex AK ad rectangulum 
BXr ita AE ad EO, fumaturque quodvis in 
fe&ione pun&dum A, & per A ipfi ZH paral- 
lela ducatur AM : dico AM poffe fpatium , 
quod ipfi B6 adjacet, latitudinem habens E M, 
deficienfque figura fimili ei que fub ABO 
continetur. 


Jungatur enim ^ 0, perque M ducatur ME N 
parallela ipfi & 6, & per 6, z puncta ipfi EM 
parallele ducantur 9 N, £O, & per punctum M 
ducatur IT MP parallda BT. itaque quoniam 
HP eft parallla Br, óc AM ipli ZH: erit 
[per 15. i planum dudum per AM,IIP z- 
quidiftans plano per ZH, BT ducto, hoc eft 
bafi coni, fi igitur planum per AM, IIP du- 
A 


catut, fiet [ per. 4. huj] fe&io circulus, cujus 
diamieter f1P; & efl AM ad ipfam perpen- 
dicülaris: etgo [per 35.5.] rectangulum r1 MP 
aequale eft quadrato ex A M. Et quoniam eft [ex 
hyp.] ut.quadratum ex AK ad re&tangulum 
BKT ia AE ad EO, & fatio quadrati ex 
AK ad rectangulum BKTr [per 23. 6. ] com- 
ponitur ex ratione quam habet AK ad KB, & 
ex ea quam AK habet ad KT. ut autem AK 


ad KB ita [ pet 4.6.] EH ad H2, hoc eft. 


EMadMII; & ut AK ad KT. ita AH ad HT, 
hoc eft AM ad MP: eritigitur ratio AE ad 
EO compofita ex ratione BM ad MII, & ra- 
tione ^M ad MF. fed ratio compofita ex ra- 
tionibus EM ad MH, & AM ad MP, eft ea 
quam RMA rectangulum habet ad re&tangulum 
I1MLP: igitur ut re&angulum EMA ad ipfum 
. fe&tangulum IIMP ita A Ead BO, five A M ad 


Mz. ut autem 4 M ad MX ( fumpta M E com-. 
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currit cum latere AT füpra T p 


ita-[per r.6.] re&angulum 
ME: ergo ut. AME 
us e geh 


MEM m 


Nos ad' re&tangt 
rectangulum ad iplum 
[pe 9. 5] teGangéhat 
ed re&angulum I1 M P- de 
quadrato ex AM; quare à 
Z M E quadrato ex " M zquale 
AM poteft fpatium M O, quod; 
adjacet; 
gura O N fimili ei qu füb'^ E 6 continetur... 
Vocetur 2 aurem | gorXet fectio /lipfes : & 
recta BO, a juxta quam poffunt qua ad dia 
metrum ^ B ordmatim applicantur 5. que & Za- 
tus Rectum vocetur ; BA vero ia raufuci fan 


INotari oportet hoc theor z " t 
nes, ut fzepius dictum eft in. elli 


velinfrà cum Ar uode cónivenie 


tur plano i non pet 
ticem, atque fe fectio- 


E us n linea fuperficiem 
^. -7. deftribens, ducaturque 
| in fuperficie, que eft 


N ad ve ticem , vem 


&a AAT, j& Cabal imi: centra / 
ad Z4 perpendicalris ducta prodr 


itudinem habens EM, delen: fi- 
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pun&a; perque BT & axem planum ducatur; 
uod feétiones faciat in circulis quidem re- 
as &O, Br parallelas; in füperficie veto ipfas 
BAO,rAZ: & etit [per 10.11.| &O- ad HK 
erpendiculatis 5 quoniam & BI perpendica- 
fai eftad ZA, & utra: utrique eft parallela. 
& quoniam planum per axem du&um fetioni- 
bus occurrit ad p N, que funt intra li- 
neas: plane contt ipfum etiam lineas. fecare. 
fecet. autem ,B: ergo punda M,E, 6, N 
.& in plano per axem, & in eo in quo 
ipfe ; & propterea [per 5.11.] MEON 
| conftat etiam [ pet 3. huj. ] pun- 
),A,T. in eadem tela effe , itemque 
; quoniam. funt & in fuperficie conica 
plano peraxem. ducantur ergo à poss 
. Bad rectos ; 
s tecto 9P, EUH 


(e 


parallela dücatur cim 
& fiat ut quadratum eX 
A Z ad rectangulum 
BZI fio G9E ad EU, 
& ut. quadratum. ex AT 
ad redangulum OTE 
fic BO ad 6 P. ità E: 
quoniam conus, cujus - 
vertex A & bafis BP cir- 
culus, fecatur planoper. 


DRE 
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mex Ax ad n 
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d pe 23. sz: ;] ratio Az 

-fatione AZ ad. XB, eft ea 
quam habet quadratum. ex AX ad re&angulum 
BZI, & ratio AT ad TZ, una cum tatione 
AT ad T o, eft quam teh. quadratum ex AT 
3d rectangulum X TO: ergo ut quadratum ex 
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AZ ad re&dangulum BZr ita quadratum ex 
AT ad re&angulum & T O. ut autem quadratum 
€x AZ ad BZTF rectangulum ita: [ per conftr.] 
O E ad BT; & ut quadratum ex A T ad rectan- 
gulum E T O ita € Ead OP : ergo ut O E ad Eri 
ita EO ad OP: equalis igitur eft [per 9. 5] E T1 
ipfi 6 p,: a2 : * : 


Poterat etiam hoc modo oftendi. quoniam enim 
parallele funt BI',ZO; erit [per 4.6.] ut Zad ZA 
ita £T ad T A, &c eadem ratione ut A X ad X3 ita 
AT ad TO ; ergo ex zequali [per 22.5.] utr x ad zz 
ia zT ad T O: & ideo [per 1.6. ] ut quadratum ex T E 
ad rectangulum T' Z B ita quadratum ex Z T ad rectan- 
gulum £ T O. fed,propter fimilitudinem triangulorum4 
ut quadratum ex A Z ad quadratum ex ZT' ita quadra- 
tum ex A T ad quadratum ex Z T: quare ex zequali, ut 
quadratum ex A Z ad rectangulum BZF' ita quadra- 
tum ex A T adrectangulum Z T O. atque eft [ per contt. 
ut quadratum ex A X ad rectangulum BZT' ita O9 E ad 
EIL & ut quadratum ex A T ad rectangulum z T O ita 
O Ead O? 5 ergo.ut GO Ead E I ita E O ad OP: zequalis 
igitur eft [per g.s.] En ipfi OP. : 

Hoc theorema cafum non habet. propofitum autem 
manifeftum eft, utpote idem quod in tribus fuperio- 
ribus; fimiliter enim atque in illis, & oppofitarum 
fectionum principalem diametrum inquirit, & lineas 
juxta quas poffunt qua ad ipfam ordinatim applicantur. 


Si in ellipfi, à puncto quod diametrum 
- bifariam dividit, re&ta ordinatim ducta 
ex utraque parte ad fectionem pro- 
ducatur, & fiat ut producta ad dia- 
metrum ita diameter ad aliam: recta 
linea, quz à fectione ducitur ad pro- 
ductam diametro parallela , poterit 
Ípatium adjacens tertiz proportio- 
nali, latitudinem habens rectam quz 
inter ipfam & fectionem interjicitur, 
deficienfque figura fimili e quae con- 
tinetur fub rectà ad quam ducuntur 
& €à juxta quam poffunt. & fi ulte- 
rius producatur ad alteram partem fe- 
Gionis, bifariam fecabitur ab ea ad 


quam applicata fuerit. — 


S IT ellipfis , cujus diameter AB, fecetut- 
que AB bifari. ] PF puncto, & per T 
ordinatim applicata ex utraque parte ad fectio- 
nemi producatur, due fitAT E; à pun&o aus 


Iber. . 


arallle ZK, AM: dico HO pofle fpa- 


tiifn A4, quod quidem adjacet re&z 4 Z, la- 
titudinem habens ^ 9, deficienfque figura AZ 
fimili ei que fub EAZ continetur. D 


- Sitenim AN ea juxta quam poffunt ordina- 
tim applicate ad AB, jungaturqde BN; & per 
cds - —' Hquidem 


40 
H quidem ipfi ^ E parallela ducatur H £j ue x 
&r ipfi A N parallelz & OT TI ; pet N,0,H vero 


igitur eft [per 1 hi .] quadratum ex AF re&tan- 
culo AI; Es Mee. ex HX. rectangulo . A O. 
& quoniam ut 84 ad AN ita eft BF ad LIH, & 

I1 T ad TN; equalis | autem BT ipfi r A, hoc eft 
ipfi TII: & r ipfi T N equalis erit: ergo [per 
3 P» 1,] Ar re&angulum quale eft re&angulo T P, 
& rectangulum &TipfiT Y. & quoniam [per 45. 
1.| re&angulum O T re&tangulo O P zquale jit, 
commune autem ON ; etit rectangulum T Y ipfi 
N z quale. fed T et «quale ipfi T & : ergo T 7 
zquale eft ipfi N Z.- commune vero Tz: totum 


igitur. NI setaniguluna. hoc eft HA, «quale « erit. 


re&angul Oo À o una cum no rectangulo : quare 
pulum fuperat re&tangulum / AO ipfo 


zx AS E 


quale qua )ex 
Ee Eo ex E EH, 


tum ex HA edo o E n: TA pum qui igi- 
tur EG A. re&angulo OZ II eft zquale. 


ls. 
cantur N Y P, OZ, TII parallele ipfi. AB: equale 
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4I 
quoniam [ per conflr. | eft ut AE ad A Bita AB ad 
AZ: erit[pet cor.1.20.6.] ut AE ad AZ ita quadra- 
tum.ex 4 E ad-quadratum ex AB; hoc eft. qua- 
dratum ex TA ad quadratum ex FB. atque elt 
quadrato ex P. A quale T1 FA re&angulum, hoc 
eft II. B: ut ergo A B ad A Z, hoc eft ut E o ad 
^, hoc eft [per r. 6.] ut E6 A rectangulum ad 
rectangulum: ^9 A, ita rectangulum Hr B ad 
quadratum ex T B ; hoc eft [ob fimilia triangula] 
redangalum Y1z OO ad quadratum ex O0 x. fed 
[ex modo oftenfis] rectangulum 5 6 ^ zquale eft 
ipfi IE O: rectangulum igitur ^ O A quadrato 
ex OZ, hoc eft quadrato ex H 8, eft equale : 
& idcirco recta H 9 poteft fpatium A ^, quod 
adjacet re&e A Z, latitudinem habens ^ 6, de- 
ficienfque figura Z^, fimili ei que fub EAZ 
continetur. 


Dico infuper 0 H, productam ad alteram par- 
À ^E bifariam fecari, 
Producatur enim , occurratque feGtioni in 
puncto $, & per 9 ipfi Hx parallela duca- 
tur 9X , & per X ducatur s A'T parallela 
X Y. quoniam igitur H E ipfi ? X eft equa- 
lis, erit quadratum ex HZ quale quadrato 
ex 9X. quadratum autem ex Hz [per 1 3.huj.] 
&quale eft Az O re&tangulo ; & quadratum ex 
ex zquale rectangulo A X Y : & igitar rectan- 
gulum AZO szquale eft rectangulo AX Y : ergo 
[ per 16.6.] ut Oz ad YX ita XA ad Az. 
& eft ut Ox ad * X ita E B ad BX : ut ergo 
XAadAZita EB ad BX; & [ per 17. 5.] di- 
videndo, ut XZ ad Z A ita E X ad X B : &qua- 
lis igitur eft [per 9. s. ] ^ & ipfi XB. eft au- 
tem AT zqualis TB : quare & reliqua ET re- 
lique TX: & idcirco Ho ipfi 6$ eft zqua- 
lis. recta. igitur H6 producta ad alteram fe- 
&ionis partem ab ipfa 4 6 bifariam fecabitur. 


Paor. XVl. Theor. 


Si per punctum, quod tranfverfum la- 
tus oppofitarum fectionum bifariam 
dividit, recta ducatur ordinatim ap- 
plicate parallela; erit hec ipfarum 
diameter, priori diametro conjugata. 


S Ix T oppofitz fe&tiones, quarum diameter 
J AB; feceturque AB bifariam in T puncto, 
& per P ordinatim applicate parallela ducatur 
TA: dicora diametrum effe conjugatam ipfi A E. 


Sint enim AE, BZ juxta quas poffunt ordina- 
tim applicate, & jundz A7, BE producantut , 
fumpto autem in altera feCtione quovis pun- 
&o H, ducatur per H ipfi AB parallela H o, 
& à pun&is H, O ordinatim applicentur HK, 
OA; deinde à pun&is K, A ipfis AE, BZ pa- 
rallele. ducantur K M, A N.. quoniam igitur 2- 


qualis eft [per 34.1.] HX ipfi 6A: erit qua- 
-dratum ex HK quadrato ex 9 ^ «quale. íed 


[ per 12: hujus] quadratum ex HK «quale eft 
rectangulo-A KM ,. & quadratum ex OG A re&tan- 
gulo BAN: ergo AK M rectangulum rectangulo 

L E-BAN 


^ 


e" 
E zquale erit. & quia aequales funt AB, 
BZ; erit [per 7. 5.] ut ^E ad AB ita BZ ad 
BA, ut autem A E.ad AB fic MK [ per 4. 6. ] 
ad KB; & ut BZ ad BA fic N ^ ad A A: 
quate ut MK ad KB fic N A ad AA. fed ut MK 
ad KB (fumpta K ^ communi altitudine ) ita 
[pet 1- 6-] reélangulum MK A ad rectangulum 
BKA; & ut NA ad AA (fumpta B ^ communi 
aliitadine ) ita N AB re&angulum ad rectan- 
gulum A AB: ergo ut re&angulum MK A ad 


re&angulum BK A ita rectangulum N A B ad 
ipfum AA; & [per 16. s.] permutando ut 
MKA rectangulum ad rectangulum NAP ita 
BKA rectangulum ad rectangulum AAB. eft 
autem [ut modo oftenfum ] rectangulum MK A 
equale rectangulo N AB : ^quare & BX A rectan- 
gulum czquale re&angulo AB; & propterea 
AK ipfi AB zqualis erit: eflque AT zqualis 
TB: ergo & tota KT toti LA: & ideo 
HZ ipfi E O equalis. re&ta igitur HO ab ipfa 
ET A bifariam fecabitur, atque eft ipfi A B pa- 
rallla: ergo [per 17. de£] diameter erit & 
ET A conjugata ipfi A B. 


EUTO 


^ Quare & BKA rectangulum aequale rectan- 
guloA A5; & propterea A K ipfi A B zqualis erit. ] 
Quoniam enim rectangulum B K A ipfi A AB rectan- 
gulo 'eft 2equale ; erit [per 16. 6.] ut KB ad AA ita 
|. AB ad AK , permutandoque ut KB ad BA ita AA 
ad A K, & componendo ut K A ad A Bita KAad KA: 
«qualis igitur eft K A ipfi B A. 

Scire autem oportet, in quintodecimo & fexto deci- 
mo theorematez4pollozio propofitum fuiffe;ut fecundas, 
'& conjugatas quas vocant;diametros inquireret ellipfis, 
& hyperbole, & oppofitarum fectionum : parabola 
enim ejufmodi diametrum non habet. fed 8c illud 
notatu dignum eft, diametros ellipfis intra recipi ; 
hyperbole vero &t oppofitarum fectionum diame- 
tros defcribi. extra. Oportet autem rectas juxia quas 
poffunt ordinatim applicate, feu recta latera, &c quse 
ipüs squidiftant ad re&os angulos aptare ; ordina- 
tim vero applicatas, & fecundas diametros non fem- 
per. maxime tamen debent in acuto angulo ap- 
plicari , ut longe aliz & diverfe ab eis quz recto 
Jateri funt parallele, deprehendantur. : 


DEFINITIONES SECUND J£. 


I. pus quod hyperbole & 
"9 ellipfis diametrum bifariam di- 
vidit, centrum fectionis dicatur, 


x 
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2. Et qui à centro ad fectioneim per- 
ducitur, vocetur ex centro fectionis. 


3. Similiter & quod tranfverfum 1a- 
tus oppofitarum fectionum bifariam di- 
vidit, centrum vocetur. 


4. Qus autem à centro dücitur paral- 
lelà ordinatim applicate, mediamque 
proportionem habet inter latera fieur&, 
& bifariam fecatur à centro, fecundá 
diameter àppelletür. 


CI U.S 


Poft fextum decimum théorema, definitiones tra- 
dit ejus quz fecunda diameter appellatur hyperbole - 
& ellipfis ; quibus quidem nos ex figuris lucem afferre 
conabimur. fit hyperbola A B,cujus diameter TH BA; 
recta vero, juxta quam poffunt qua ad ipfam BT'ap- 
plicantur, fit BE: patet igitur BI' in infinitum au- 
geri propter fectionem , ut often- 
fum eft in octavo theoremate. fed 
ipfa BA, quz fubtenditur angulo 
extra triangulum per axem , termi 
nàta eft: itaque (i bifariam fecta 
BA in Z, & à puncto A ordinatim 
applicatà A H, per Z recz AH. pa- 
rallelam duxerimus 9Z K , ita ut fit 
92 ipfi ZK squalis, & quadratum 
ex OK zquale rectangulo A BE ; erit 
OK fecunda diameter. hoc enini 
fieri poffe perfpicuum eft : quippe 
cum OK extra fectionem cadens 
in infinitum produci poffit, atque 
à recta infinita cuilibet datze rectzé 
equalis facile abfcindatur. pun&um 
autem Z vocat centrum , & rectani 
ZB G alias quz fimiliter à puncto 
Z ad fectionem ducuntur, ex cen- 
tro appellat; atque héc in hyper- 
bola & oppofitis fe&tionibus. conítat ergo utram- 
que diametrum terminatam effe ; primam quideni 
per íe ex generatione fectionis; fecundam vero, 
quod media proportionalis fit inter rectas tetminaras, 
videlicet inter primam diametrum, &t eam juxta quam 
poffunt qua ad diametrum ordinatim applicantur. 

Sed in ellipfi id.quod dictum eft nondum appa- 
ret. quoniam enim illa in feipfam vergat inftar cir- 

culi, & omnes diametros in- 

Z, tra recipiat atque termi- 

net: non femper in ellipfi ; 
media proportionalis inter 
figurz latera, ducta per 
centrum fectionis, & à dia- 
metro bifariam divifa; ab 
ipfa fedtione terminatur. 
—hoc autem ex iis quz. dicta 
funt in quinto decimo theo- 
remate oftendere poffumus: 
quoniam enim, ut demon- 
ftratum eft, qua ad rectam 
AE applicantur, parallela ipfi 
AB, poffunt fpatia tertiz 
proportionali ipfis , videlicet 
recte ZA adjacentia: erit ut 
AE ad AB ita AB ad AZ: 
quare A B media proportio- 
nalis et inter EA, AZ: & 
idcirco, que applicantur ad 
A B, ipfi AE parallelze; pote- 

. ., , runt fpatia adjacentia tertias 
ptoportionali ipfis AE, AB, hoc eft retze AN. ergo 
Íecunda diameter À E eft mediá proportionalis 2 i 


v 
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gurae latera B A,A N. oportet autem hoc fcire etiam ob 
commodam figurarum deícriptionem. natn cum in- 
zequales fint. A B, A E diametri ('in folo enim circulo 
funt zquales) confttat rectam, quz minori earum 
ad rectos angulos ducitur, ut hoc in loco A Z, eo quod 


fit tertia proportionalis ipfis AE, AB, utravis ma- 
jorem effe:.eam vero, qua ad angulos rectos duci- 
tur majori ut A Neo quod fit tertia proportionalis ipfis 
AB,AE, utravis effe minorem; ira.ut quatuor con- 
tinue proportionales fint , ut enim 4 N ad A E fic eft 
AE ad AB & AB ad AZ. 


Paor. XVII. eor. 


Si in coni fe&tione à vertice ipfius du- 
catur recta linea parallela ordinatim 
applicate: extra fectionem. cadet. 


IT coni fectio , cujus diametet AR: dico 

reclam, que à vettice, hoc eft à pun&o A, 
ducitur parallela ei qua ordinatim applicatur; 
extra fectionem cadere. 

Si enim fieri. poteft , cadat 
intra, ut AT. quoniam igitur 
in coni fectione fumptum eft 
quoddam punctum r; reda, 
quz ab ipfo r intra fectionem 
ducitur, ordinatim applicate pa- 
rallela, [per 7.huj.] diametro AE 
occurrit, atque ab ipfa bifariam 
fecatur ; quare AT producta bi- 
fariam Íecabitur à reda AB; 
quod eft abfurdum: AT enim 
producta [per. 1o-huj.| extra fe- 
€tionem cadit. non igitur recta, qui à pun&to 
A ducitur ordinatim applicate parallela, cadet 
intra fe&ionem : ergo extra cadet; & pro- 
pterea fectionem ipfam neceffario continget. 


EUTITO 


Euclides in quinto. decimo theoremate tertii libri 
elementorum oítendit re&am, qua ab extremitate 
diametri ad rectos angulos ducitur, cadere extra at- 
que circulum ipfum contingere : 24pollomjus autem 
hoc loco univerfale quoddam demonftrat, quod tum 
tribus coni fectionibus , tüm circulo convenit. hoc 
enim differt circulus à coni fe&tionibus, quod in 
circulo ordinatim applicatze perpendiculares funt ad 
diametrum 5 neque enim. alize recte parallele à dia- 
metro circuli bifariam dividuntur: at in tribus fectio- 
nibus, perpendicularesnon femper ducuntur, prater- 
quam ad folos axes. 


E Paros XVII. Z/er. 
Si re&a linea. coni fectioni occurrat, pro- 


du&taque in utramque partem extra 


fectionem cadat; fumatur autem ali- 
quod punétum intra fectionem , & 
per ipfum ei quz fectioni occurrit pa- 
rallela. ducatur: ducta recta & pro- 
ducta ex utraque parte fectioni oc- 
curret. S 
IT coni feGio, atque ipfi occurrens recta 
ABZ, que producta in utramque partem 
extra. feCtionem cadat ; fumpto autem intra. fe- 
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&ionem punc aliquo P ; perr ipfi A Z8 paral- 
lela ducatur. TA: dico F^ productam ex utra- 
que parte fectioni occutrere. 


, Sumatur enim aliquod pun&um in ipfa fe. 
Cone, quod fit E, & jungatur EZ. & quo- 
niam recta A B re- 
C» rA eft paral- 
lela, ipfiqué A5 
occurrit recta BZ, 
T ^ quoq; producta 
ipfi E Z occurret. 
& fiquidem cadat 
[ut in fig. 1.] inter 
E, Z pundia, per- 
Ípicuum eft ipfam 
fectioni occurrere ; 
fi vero [ut in fig.2.] extra E, fectiori prius oc- 
curret : ergo TA producta, ut ad partes ^, oc- 
currit feCtioni. fimiliter demonftrabitur, & ut ad 
partes T eidem occurrere : recta igitur T A pro- 
ducta ex utraque parte fedtioni occurret. 


EUTOCIUS 
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In aliquibus exemplaribus hoc theotema in párabolá 
& hyperbola tantummodo propofitum oftendit. fed 
tamen przítat propofitionem . univerfaliorem effe ; 
quamquam de ellipfi, ut minime dubium , in illis 
pratermiffum videti poteft; nam recta IA, intra fe- 
&tionem terminatam éxiftens, fi producatur ex utra- 
que parte, neceffario ipfam fecabit. fciendum autem 
e(t eandem congruere demonítrationem, ctiam fi A Z B 
fecet ipfam fectionem. 


PRor. XIX. Tbeor. 


In omni fe&tione coni, recta linea, qua 
à diametro ducitur ordinatim appli- 
cate parallela, cum fe&ione con» 
veniet. 


IT coni feCio, cujus diameter A B , furna- 

turque aliquod pun&um 2 in diametro; & 
per B ducatur B F. parallela ordinatim applicate : 
dico B T- productam cum fectione convenire. 


Sumatur enim quodlibet pun&um A in fe&tio- 
ne; eft autem & pun&um A in fectione: ergo 
[per ro. huj.|] à pun- 
cto A ad A ducta re- 
E  &aintrafeGionem ca« 

— ^et. & quoniam [per 

L3 37. hu.]| que ab 4 

ducta eít ordinatim 

applicata parallela;ca- 

dit extra fectionem , 

& cum ipfa convenit 

| POSUD deda A83 Ttemque 

Br parallela eft ordinati applicata: dd 

uod BI etiam cum A4A conveniet, & fi qui- 

inm convenit inter pun&ta A,4; perípicuum 

eft eam cum fe&tione quoque convenire. . fi vero 

extra ^, ut ad punctum E, prius coriveniet cümi 

fe&ione. ergo recta linea;qua à punto B ducitur 

ordinatim applicatz parallela, cum fectione con* 
veniet, | 

M P&Or 
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PROF. a "I heor . 


Si in parabola duz recte à fectione 
ad diametrum ordinatim applicentur: 
ut eorum quadrata inter fefe, ita 
erunt & recte, quz ab ipfis ex dia- 
metro ad verticem abfcinduntur. 


I'T patabola, cujus diameter AB; & in ipfa 
fumantur puncta quepiam FP, A, à quibus 
ad A8 ordinatim applicentur T E, ^Z: dico ZA 


ad ipfam AE ita effe ut 
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quadratum reca A Z ad * H i OL AG UO QE 

E, : SURE e/ € N 
quadtuttim degen : : LI E,s9TO6* Z Àvc€99 A E. 
Sit enim AH, juxta cce 
quam poffunt ordinatim r Een 99 ve PUUMS 
applicate ; etit [per 1 1. E 24 TEROUy ps yaoe 4g ytpae- 
huj.] quadratum ex AZ | yoy y AH* ie ceo 65172 
re&tangulo Z AH zquale. | 40 2vm dije A Z. Tí 2orà 
at quadratum ex FE g«.— A7 —— — ——7 Z A H. rà) 2vr d T Ejeoy 
quale redangulo &AH: / : pe N dons DAS QU dps 
quare ut quadratum ex Iz N 


^ Z ad quadratum ex T E 
ita rectangulum Z AH ad 
rectangulum BAH. ut autem rectangulum Z AH 
ad re&angulum E A B, ita [per 1.6.] linea 2A ad 
lineam A E: ergo ut. quadratum ex 4Z ad qua- 
dratum ex I E, ita erit ZA ad A E. 
EUTO 
Ab hoc theoremate incipiens Zpollogius deinceps 
in omnibus accidentia , quae ipfi parabole infunt Gc 
non alii cuipiam ,- oftendit : ficat plerumque ea- 
dem hyperbolz, ellipfi, & circulo convenire demon- 
ftrat. Quoniam autem non inutile vifum eft iis qui 
mechanica tradunt ,- ob inftrumentorum- penuriam, 
fapenumero per continuata puncta coni fe&iones in 
plano deícribere : ex hoc theoremate fuppeditatur 
modus fumendi ea puncta continuata, per qua&& pa- 
rabola regule adminiculo defignabitur. fi enim expo- 
-namus rectam ut A B, & in ea fumarmus puncta conti- 
nuatà E, Z, à quibus ad rectos angulos ipfi A 8 rectas 
EI,ZA ducamus *, fümpto in ET' quolibet puncto 
I, longius quidem ab E fi latiorem parabolam fa- 
cere libuerit, fi vero anguítiorem propius; &c fiat 
ut A E ad A Z ita quadratum ex E T" ad quadra- 
tum ex ZA : puncta T,A in fectione erunt. Pari 


modo fumentur & alia puncta per quz parabola de- 
Ícribetur. 


PRor. XXI. Theor. 
Si in hyperbola, vel ellipfi, vel cir- 
—euli circumferentia recte linee or- 


dinatim ad diametrum applicentur: 


erunt quadrata carum ad fpatia con- 
tenta fub reus, qus inter ipfas & 
vertices traníverfi lateris figura in- 


terjiciuntur, ut figure rectum latus. 


ad tranfverfum;inter fefe vero, ut 
Ípatia quz interjedis, ut diximus, 
reQts continentur. 


* Non opus eft ut re&z ET, Z A; &c. fint ad reótos angulos ipf1 A B, fufficit ut fiht interfe parallela. 
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pd hyperbola, vel ellipfis, vel circuli cir- 


cumferentia, cujus diameter AB, recta au- 
tem juxta quam poffunt applicate AT, & ad 
diametrum applicentur ordinatim A E, ZH: dico 
ut quadratum ex ZH ad re&angulum AHB, ita 
effe AT ad AB; ut vero quadratum ex Z H ad 
quadratum ex AE, ita rectangulum AHB ad 
rectangulum A E B. 

Jungatut enim Br figuram determinans, & 
per B, H puncta ipfi AT parallele ducantur 
EO,HK: quadratum igitur ex.ZH cquale eft 
[per 12, aut 13. huj.] rectangulo KH A, & qua- 
tum ex AB rectangulo GE A. quoniam autem 
ut KH ad HB, ita eft [per 4.6.]T Aad AB; & ut 
KH ad HB fumptà A H communi altitudine, ita 
[ per 1.6. ] rectangulum KH A ad rectangulum 


exse Tó Vumo BH A^ we dp "rA ecoc AB 
Éree vb Vus) KHOA, TTUSS TÓ DyTo L Hy CXC96 
Tb iu) BH A. 2jg vw eum d? cou wg] ex 
qb ám) AE w€06 Tü VE» BEA, SrUe T A «9g 
AE xa 9e dex vi wm T? ZH ets và Vos 
BHA, £rwg 1b &m) AE Có Tb X990 BEA* 
€ üua»aL óc rb àm ZH «c ró àm AE, 
fraus rà Veo BH A ws Tb Umz) BE A. 


BHA: erit [per zx.5.] ut TA ad AB, ita re- 
&angulum KH. (hoc eft quadratum ex Z H) ad 
rectangulum BH A. eadem ratione demonftrabi- 
tur etiam ut quadratum ex AE ad rectangulum 
5 E A, ita T A ad AB: ergo [per r1.5.| ut quadra- 
tum ex Z H ad rectangulum BH A, ita quadratum 
ex ^ E ad BEA rectangulum; & permutando, ut 
quadratum ex ZH ad quadratum ex 4 P, ita re- 
&angulum BH A ad rectangulum 5 & A. 


$ Sedpuua. capoc "hoi, kal vom $n tye. du 
pRbrot Gane, Up x wup Là Jujaymu , TT e) Üpoia 
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7i mb A Ecpic 0 vm ABBUros n» D Ace A B.)ow 2 
40 zx) AEn) xg AEB Gn Té xUxAw* dew dpa xoà n 
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7») AT, .— 
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H 5 AT auper iy Sucay oi EO, H K; 1) 20690 70 
Oir omo AH K "ooy m) Sao Z. Hs 70 dX Naró A E O "leor mà 

Em AES $ujapTUr A.A. Lüfa n omuGoMA, Opelas di 
RuTuokcudavuey 3) TÀ 631 d Eel Naws, 3 


"'Fheorema manifefte exponitur, & cafum non ha- 
bet. oportet autem fcire lineam Juxta quam poffunt, 
videlicet re&um figura latus, in circulo quidem 
diametro zequale effe. quoniam enim ut quadratum 
ex. A E ad rectangulum A EB ita eft A ad A B; qua- 
dratum autem e& A E rectangulo A E B in circulo eft 
zquale ; fequitur quod & TA zqualis fit ipfi A 5. 
Sed illud quoque fciendum eft; lineas, quz in cir- 
culi circumferentia ordinatim applicantur, ad dianie- 
trum perpendiculares effe, atque in ii(dem rectis lineis 
in quibus funt parallele ipfi AT. 

Per hoc autem theorema, eo modo quo di&um 
eft in parabola, hyperbolam & ellipfim regule ad- 
miniculo defcribemus. exponatur enim recta linea 
A B, & in infinitum producatur ad H; à puncto au- 
tem A ad re&os angulos ipfi 4 B. ducatur AT; jun- 
ctaque BT' & producta, fumantur in linea A H. pun- 
ta quxdam E, H, & à punctis E, H ipfi AT' paral- 
lele ducantur EO, HK , & fiat AHK rectangulum 
gquale quadrato ex Z H, & rectangulum A€O z- 
quale ipfi quadrato ex AE ; & tranfibit hyperbola. 
per punda 4, A, Z. fimiliter eadem & in ellipfi 
conftruemus, dE 
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PRO». XXII. "TI heor. 


Si parabolam vel hyperbolam reca li- 
nea in duobus punctis fecet, non con- 
veniens cum diametro Ííectionis in- 
tra fe&tionem: producta cum eadem 
diametro extra fectionem conveniet. 


S Et patabola , vel hyperbola, cujus diame- 
ter AB; & Íecet quaepiam recta linea fe- 
&ionem in duobus punctis T, ^: dico rectam 
TA productam convenire cum ipía AB extra 
fe&tionem. 


Applicentur enim à punis T, A ordinatim 
fele TB, AB, & fit primum fectio parabola. 
quoniam igiturin 
parabola, ut qua- 
dratum ex TE ad 
quadratum ex A B, 
ita eft [ per 20. 
huj.] BA ad A5; 
major autem E A 
quam AB: erit 
quadratum ex PE 
quadrato ex ^ B 
majus; quate & 
linea rE major ipfa 
AB. &Íuntinter 
- fefe parallele: et- 
go reda T A pro- 
du&ta cum diame- 
tro AB extra fedtio- 
nem conveniet. fed fit fe&tio hyperbola. itaq; quo- 
niam [per 21. huj. ] in hyberbola ut quadratum 
ex I B ad quadratum ex A B, ita eft rectangulum 
ZRA ad re&tangulum Z BA; quadratum ex T E 
majus erit quadrato ex A B. & funt parallele: 
igitur FA produóta cum diametro feclionis extra 
fectionem conveniet. : 


PRor. XXIII. Tbeor. . 


Si ellipfim recta linea fecet inter duas 
diametros fita: producta cum utra- 
que earüm extra fectionem conveniet. 


cda ellipfis, cujus diametri AB, rA; & fe- 
cet quedam recta fe&tionem, videlicet ipfa 
EZ, inter duas diametros 
AB,T interjecta :. dico 
&Z productam convenire 
cum utraque earum extta 
feclionem. ——— —— 
Ápplicentur enim à pun- 
&is E, Z ordinatim ad dia- 
metrum quidem AB rect 
HBE,ZO ; ad AT veto E K; 
ZA: eft igitur | per 2r. 
huj.] ut quadratum ex 8 H 
ad quadratum ex Z9, ita 
rectangulum BH A ad re- 
&angulum BG A, utautem quadratum ex Z Á 
ad quadratum €x EK, ita rectangulum A AT ad 
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rectangulum AKT, atque eft [pet 5. 2.] re&tan- 
gulum BH A majus rectangulo B GA; etenim H 
propius accedit ad punctum quo diameter A B bi- 
fariam fecatur; & rectangulum A A T majus eft 


re&tangulo AKT : quadratum igitur ex H.E majus 


eft quadrato ex 7 6, & quadratum ex Z ^ majus 
quadrato ex EK: idcirco linea HE major eft 
quam ipfa Z6, & Z ^ major quam EK. parallela 
autem eft H B ipfi Z6, itemque Z A ipfi EK: et- 
go EZ producta cum utraque diametro A B, T A 
extra fectionem conveniet. 


CIUS. 


Attendendum eft in propofitione z4pellomium duas 
diametros intelligere, non fimpliciter quafcunque, fed 
quae conjugatze diametri appellantur ; quarum utraque 
ordinatim applicate parallela ducitur, mediamque pro- 
portionem habet inter latera figura alterius diametri ; 
& idcirco rectas invicem parallelas bifariam dividunt, 
ut in decimo-quinto theoremate eft demonítratum. 
nifi enim ita fit, continget, lineam inter duas diametros 
inter-mediam alteri ipfarum effe parallelam, quod fieri 
non poteft. quoniam autem H propius accedit ad M. 
medium pun&um rectx A 5 quam ipfum 6, rectangu- 
lum quidem 8H A una cum quadrato ex H M zquale 
eft quadrato ex A M, rectangulum vero BG A una cum 
quadrato ex O M eidem eft cequale ; & quadratum ex 
9 M majus eft quadrato ex H M : erit igitur re&tangu- 
lum 8H A rectangulo 5 9 A majus. 


Pror. XXIV. Ther. 


Si parabole vel hyperbola re&a linea, 
in uno punc&o occurrens, producta 
ex utraque parte extra fectionem ca- 
dat: cum diametro conveniet. 


IT parabola vel hyperbola, cujus diameter 
o9 A; occurratque ipfi tecta TAE in pun- 
; &o ^, quz pro- 
ducta ex utraque 
parte extra fe- 
Gionem cadat : 
dico TAE cum 
diametro AB con- 
venire, - 


Sumatur enim 
aliquod pun&tum 

Z in feCctione ; & 

. jungatur AZ: er- 
go [ pet 22. hu- 
Z jus]AZ producta 
conveniet cum 
diametto extra fe&tionem. conveniat autem in A 
puncto, & re&ta. A E eft inter fectionem & A A. 
re&a igitur T A B producta cum diametro extra 
fe&tionem conveniet. | 


I 


Paor. XXV. dheor. 


Si ellipfi recta linea occurrens inter duas 
. diametros *, producta ex utraque 


* Nempe conjugatos ut in XXIII. 


parte 


'ttoS AB, T ^ recte H O,H K, 


$o APOLLONII PERGZEÍI 


parte cadat extra fectionem : cum 
utraque diametro conveniet. — 


em ellipfis, cujus diametri AB,T A; & ipfi 
occurrat recta EZ inter duas diametros in 
pun&o H; & producta in 
utramque partem extra fe- : 
&ionem cadat : dico EZ 
cum utraque diametro A B, 
I A convenire. 
Applicentur enim à pun- 
&o H ordinatim ad diame- 


itaque quoniam HK eft 
parallela ipfi A B, con- 
venit autem quadam EZ 
cum H K;cum ipfa quoque 
AB conveniet. eodem mo- : 
do & EZ cum diametro T ^ convenite demon- 
ftrabitur. 


PRor. XXVI. Jheor, 


Si in parabola vel hyperbola recta li- 
nea ducatur diametro fectionis pa- 
rallela: in uno tantum puncto cum 
fe&ione conveniet. . 

GT primum parabola , cujus diameter ABT, 

re&um autem latus A^; & ipfi AB paral- 
lela ducatur E Z: dico EZ productam cum fe- 


&done convenire. : 


Sumatur enim in ipfa EZ aliquod pun&um E, 
à quo ducatur EH ordinatim applicata paral- 


lela, & quadrato ex HE 
majus fit rectangulum AAT; - 


à puncto autem T ordina- 
tim applicetur T 6: ergo 
[per zr.huj.] quadratum ex 
OT zquale eft rectangulo 
AAF, atque eft rectangu- 
lum AATF majus quadrato 
ex EH: quadratum igitur 
ex OT quadrato ex EH ma- 
jus erit ; & idcirco linea 
er major linea EH. & 
funt parallele inter fe: er- 
£o EZ producta fecabit OT ; 
proptereaque convenietcum 
fe&tione. conveniat in K. di- 
co in uno tantum. puncto 
X convenire. fi enim fieri 
poteft, conveniat etiam in 
A. quoniam igitur parabolam recta linea fe- 
cat in duobus pundlis, fi producatur [per 22. 
huj] conveniet cum diametro fectionis ; quod 
eft abfurdum. pofitum enim eft ipfi effe paral- 
lelam: ergo E Z producta in uno tantum puncto 
cum fectione conveniet. | 
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Sit deinde fectio 
hyperbola ;. tranfver- 
fum vero figure latus 
AB, & AA redum; 
jungaturque A B & 

producatur : iifdem i- 

gitur, quz fupra, dif- 

: . pofitis, ducatur à pun- 
N &o T ipfi A A paral- 
lela r M. & quoniam 
rectangulum M T A 
majus eft reGtangulo 
A AT; ipfique MIA z- 
quale eft [per x2.huj.] 
quadratum ex T O ; 
& AAT rectangulum 
majus eft quadrato ex 
HE: erit & quadra- 
tum ex T O quadrato 
exEH majus; & id- . 
€o linea T O9 major 
linea EH; hinc ea- 
dem que fupra in pa- 
tabola confequentur. 


Por, XXVIL  7/eor, 
$i parabole diametrum fecet recta li- 
nea: producta in utramque partemi 
cum fectione conveniet. 


S patabola, cujus diameter A8; & ipfarn 
XJ AB fecet quepiam re&a FA intra feclio- 
nem : dico TA produdiam in utramque partem 
cum fectione convenire. 


Ducatur enim à punélo ^ ordinatim appli - 
cate parallela A E; ergo [per 17. huj.] AE extra 
fecionem cadet: itaque vel TA ipfi AE paral- 
lela eft, velnon.  & fi quidem fit parallela, ordi- 
natim applicata eft: quare [per 19.huj.] produ- 
&a in ütramque partem conveniet cum fectione. 

Sed non fit parallela, verum 
producatur & conveniat cum 

AEin E punco. conftat igi- 

tur ipfam cum fe&ione con- 

venire ad partes E. fi enim 
convenit cum AE, multo 
prius fe&ioni occurrit. dico 
rurfus eandem & ad alteras 
partes productam convenire 
cum fe&ione. fit enim MA 
-linea juxta quam poffunt; 
& HZ ordinatim applicetur ; 
quadratum autem ex A4 z- 

: quale fit rectangulo BAZ; & or- 
dinatim applicatz parallela 8 r conveniat cum AT 
inT puncto. quoniam igitur rectangulum Z A B ze: 
quale eft quadrato ex A^ ; erit [ per 17. 6. ] 
ut AB ad A4 ita^ A ad AZ : quare [per 19. 
5$. ] & reliqua B ^ ad reliquam A2 eft ut 8.4 
ad A4: & propterea | per 22. 6. ] ut quadra- 
tum ex BA ad quadratum ex Z A, ita quadra- 
tum ex BA ad quadratum ex A4. rurfus quo- 
niam quadratum ex A «quale eft re&tangulo 
BAZ; 


$2 
BAZ, ut BAad AZ fic [per cot. 20. 6.] erit qua- 
dratum ex BA ad quadratum ex AA; hoc eft 
quadratum ex B^ à quadra- 
tum ex AZ. ut autem quadra- 
tum ex BA ad quadratum ex 
^ Z, fic quadratum ex BT ad 
quadratum ex ZH; & [per 
1. .] ut BA ád AZ fic re&tan- 
gulum 8 AM ad rectangulum 
. ZAM: igitur ut quadratum 
ex BT ad quadratum ex ZH 
ita rectangulum BAM ad ipfum 
ZA M,& permutando [per 16. 
$.] ut quadratum ex BF ad | 
rectangulum B A M ita quadra- 
tum ex ZH ad rectangulum 
Z AM. at [per 11.huj. ] quadratum ex ZH equale 
eft reCtangulo Z AM, propter fe&ionem : ergo 
& quadratum ex BT re&langulo B AM zquale 
etit. eft autem [per conftr.] A M rectum figure 
latus, & BT ordinatim applicate parallela : fe- 
&io igitur tranfit per T punctum , & T ^ cum 
fc&ione neceffario convenit in puncto T. 
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EUTOCIUS. 


In aliquibus exemplaribus vigefimifeptimi theore- 
matis talis legitur demonftratio. 


SIT parabola cujus diameter AB, & hanc 
fecet recla quedam HA intra fe&ionem : dico 
HA produ&am ad utraíque partes cum fe&tione 
convenire. 


Ducatur enim per A punctum ordinatim ap- 
plicate parallela AE: ergo [per 17. huj. | AE 
cadet extra fe&tionem ; itaque vel H^ ipft AE 
parallela erit, vel nom. & fiquidem HE fit pa- 
rallela, ipfa ordinatim applicata eft, ideoque [per 
19.huj.] fi producatur ad utrafque partes, bifariam 
fecta À diametro conveniet cum fectione. fed 
non fit ipfi A & parallela, fed proda&ta conve- 
niat cum A E in E puncto, perfpicuum eft ipfam, 
fi cum AE conyenitmulto prius fectioni occutrere. 
Dico etiam ad alte- 

tas partes productam cum 
fe&tione convenire. fit 
enim MA linea juxta 
quam poffunt, & in dire- 
&um ipfi producatur AZ : 
ergo MA ad AB eft per- 
pendicularis, fiat ut qua- 
dratum ex A E ad trian- 
gulum ABA fic linea 
MA ad AZ; & pet 
puncta M,Z ipfi AB pa- 
rallele ducantur ZHK, 
MN. cum igitut qua- 
drilaterum fit A AAH, & pofitione datur AA; 
ducatur T KB ipfi ^ A parallela, que abfcindat 
TKH triangulum quadrilatero AAAH «quale, 
& per B ipfi ZAM parallela ducatur Z BN. ita- 
que quoniam [per confir. | ut. quadratum ex 
AE ad triangulum AEA ita eft MA ad AZ, 
& ut quadratum ex AE ad AEA triangulum 
ita quadratum ex T B ad triangulum AT B; ete- 
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nim AE,TB funt parallele, & ipfas conjungunt 
TE,AB. ut autem MA ad AZ ita [ per 1. 6.] 
AMNSB parallelogrammum ad parallelogram- 
mum A ZZ B: erit ut quadratum ex T B ad trian- 
gulum T AB ita AMNB parallelogrammum ad 
parallelogràmmum AZzB; & permiutando ut 
quadratum ex T B ad parallelogrammum AM N P 
ita T ^B triangulum ad parallelogrammum 
ALZB. paralllogrammum autem AZ£B tri- 
angulo T A B eft equale : ( quoniam enim T HK 
triangulum equale eft [per conftr. | quadrila- 
tero AAH A, & quadrilaterutn H ABK utrique 
commune; erit AAEK parallelogrammum z- 
quale triangulo T^ B. fed [per 35. x.] ^ABK 
parallelogrammum quale eft parallelogrammo 
LABZ, quia eft fuper eadem bafi AB & in 
eifdem parallelis AB, AK: ergo T AB trian- 
eulum parallelogrammo £ Z A B zquale erit.) 
quare [per r4. $.] & quadratum ex r 8 xquale 
parallelogrammo AMN8: parallelogrammum 
autem A MN B rectangulo M A B quale , quia 
M A ad A3 eft perpendicularis 5 ergo re&angu- 
lum M AP eft equale quadrato ex FB... atque eft 
M A rectum figura latus, A B diameter & T B or- 
dinatim applicata, quia ipfi A E eft parallela : 
ex quibus fequitur aum r effe in fe&ione : 
ergo AHT cum fe&tione convenit in T. quod 
erat demonftrandum. 


Commentarius in. Precedentem Demonfirationem., 
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4 Fiat ut quadratum ex AE ad triangulum 
AEA fic MA ad AZ. ] Demonftratum eft hoc 
in commentariis in undecimum theorema. fi enim, 
defcribentes quadratum linez A E, ipfius lateri appo 
fuerimus [ per 4.4.1. fpatium triangulo A E A quale, 
factum jam erit quod quzritur. 

& Cum igitur quadrilaterum fit AA AH, & 
pofitione data 4 A, ducatur rK B ipfi A A pa- 
rallela , que abfcindat T KH triangulum quadti- 
latero AA AH zquale. |. Hoc ita faciemus. . Si 
enim, ut in elementis [ ad 25. 6.] didicimus , dato 
re&ilineo , videlicet quadrilatero 4 A AH, eequale && 
triangulo dato A E A fimile conftituerimus triangulum 

| z T Yjita ut latus Z Y lateri A A refpondeat; 

& [ per 3. 1.] fecerimus H K ipli Y 2 a- 

T qualem, & H r zequalem T Y; & junxeri- 

mus P K ; factum erit quod quaritur. quo- 

niam enim angulus ad Y zequalis eft angu- 

lo ad A, hoc eft ei qui ad H 5 erit trian-. 

ulum THX zquale ac fimile triangulo 

[ STI, & angulus P angulo E equalis, & 

alterni fant : linea igitur P K [ per 27.1.] eft parallela 

ipfi AE. perípicuum autem eft, quod, quando AB fit 

axis, linea M A tangit fetionem ; quando vero non fit 

axis, fecat, Gt ad diametrum omnino perpendicularis 
ducitur. 


Prop. XXVIII. Therr, 

Si recta linea unam oppofitarum fectio- 
num contingat, fumatur aütem puri 
&um intra alteram fectionem, & per 
ipfum re&a contingenti parallela du- 
catur: producta ad utrafque partes 
cum fe&tione conveniet, 


Ix T oppofitz fe&iones,quarum diameter A8; 
& fetlionem, in qua eft A, contingát qu&vis 
o reda 
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re&ka T A; fumatur autem aliquod punctum B 
intta alteram fe&ionem ; & pet E ducatur E É 
ipf T ^ parallela : dico &Z productam ad utral- 


que partes cum fectione convenire. 


uoniam enim oftenfum eft[ ad 24. huj.] 
rA productam convenire cum diametro AP; 
atque eft EZ ipfi parallela: EZ producta cum 
diametro conveniet. conveniat autem in H; & 
ipi HB equalis ponatur AO. deinde per O 
ducatur 6 K parallela ipfi &Z; & fit X A ordina- 
tim applicata; ponatur HM equalis A 6, du- 
catutque M N ordinatim applicat parallela : & 


L4 Aq 


HN in dire&um producatur. itaque quóniam 
KA ipfi MN eft parallela; & KG ipfi HN; & 
eft A M una eademque rea : triangulum K 6 A 
[per 9.1.& 4-6.] fimile eft triangulo HMN. eft au- 
tem A O zqualis HM : quare & KA ipfi MN zqua- 
lis erit: ideoque quadratum ex X ^ aequale qua- 
drato ex MN. rurfus quoniam A O equalis eft 
HM & AO ipfi BH, communis autem AB; 
erit BA zqualis AM; & propterea rectangu- 
lum BAA rectangulo A M 8 equale: ut igitur 
rectangulum B AA ad quadratum ex K A, ita 
rectangulum A M B ad quadratum ex MN. fed 
[per 21. huj.| ut rectangulum B ^ A ad quadra- 
tum ex AK, ita tranfverfum figure latus ad re- 
é&tum : quare ut rectangulum A M B ad quadra- 
tum ex MN ita etit latus tranfverfum ad re- 
&um. ex quibus colligitur; pun&tum N in fe- 
&lione effe : ergo EZ produ&ta cum fedtione con- 
veniet in puncto N. fimiliter oftendemus , (1 ex 
altera parte producatur, cum fectione convenire. 


EUTO 


Quod fi rA hyperbolam fecet , eadem fequentur, 
quemadmodum in decimo octavo theoremate. 


— PRor XXIX. Theo. 
$i in oppofitis fe&tionibus recta linea 
per centrum ducta occurrat uni fe- 
tioni ; ulterius producta alteram quo- 
que fecabit fectionem, 
Sl N T fe&tiones oppofitz, quarum diameter A B, 
centrum autem T ; & recta T A fectionem A ^ 


fecet: dico fectionem r A alteram quoque fecare. 
s : 
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Ordinatim enim applicetur EA; ipfique A E 
ordinatim ducatur. 
quoniam igitur EA; 
BZ cquales funt, & 
AB utrique commu- 
nis; rectangulum 
BEArectangulo AZB 
eft aequale. & quo- 
niam |per 21.huj. ] ut 
rectangulum B8 E A ad 
quadratum ex. AE 
ita eft tranfverfum 
latus ad re&um :: ut 
autem rectangulum 
A ZB ad quadratum 
ex ZH ita latus tranf- 
verfum ad rectum : ergo ut rectangulum BEA 


^ad quadratum ex AE fic rectangulum AZ 8. ad 


quadratum ex ZH. [ed zquale eft rectangulum 
BEA recangulo AZB: quadratum igitur ex ^ E 
[ pet 14. 5. ] dou ex ZH ex equale. quod 
cum ET zqualisfit ipi TZ; & ^E ipfi ZH; 
fitque EZ reda, & E ^ ipfi ZH parallela; erit 
[per 32. 6.] & ^H re&a : ergo r A fectionem 
quoque alteram fecabit. | 


Paor. XXX. Ther. . : 

Si in ellipfi, vel oppofitis fectionibus, 

recta linea ducatur, ad utrafque cen- 

tri partes fe&ioni occurrens: ad cen- 
trum bifariam fecabitur. 


S ellipfis, vel oppofite feCtiones, quarum 
diameter AB, centrum T; & per F ducatur 
recla AT E: dico T A ipfi T B qualem effe. 


Ordinatim enim applicentur A Z, &H.. & quo- 
niam ut rectangulum 3 Z A ad quadratum ex Z4 
ita eft | per 2r. 
huj.] trantverfum 
latus ad re&um ; 

& ut rectangu- 
lum A H B ad qua- 
dratum ex EEjita 
latus tranfverfum 

ad rectum : erit 

[ per xx. $.] ut 

. re&angulum BZA 

. ad quadratum ex 

— ZA,itafectangu- 
lum AH 8 ad qua- 
dratum ex HE; 

&  permutando 

[ per 16. s. ] ut 
rectangulum BZA 

ad re&tangulum 

. AHB ita quádra- 
tum ex-AZ ad 
quadratum ex HE. ut autem quadratum ex ^ Z 
ad quadratum ex EH ita [per 4. & 22 6. ] 
quadrarum ex ZT ad quadratum ex TH: ergo 

permutando, ut re&angulum B7 4A ad quadra- 
tum ex TZ ita rectangulum AHB ad quadra- 
tum ex FH, ^ ut igitur (in ellipficomponendojin 


ex 
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ex T Zjta quadratum ex BT ad quadratum ex T H ; 
quadratum autem ex ^T zquale eft quadrato ex 
PB: ergo & quadratum ex ZT quadrato ex TH 
squale erit: idcitcoque 7T ipfi rH equalis. & 
| cum ^2, H B intér'fe fint parallel, neceffe eft 


[per 4-1] ^ T ipfi r & zqualem effe. 
| EUTO 


2 Ut igitur in ellipfi componendo, in oppofitis 
vero invertendo & per converfionemn rationis.] 
In ellipfi quidem ita dicemus. quoniam ut re&tangu- 
lum AZB ad quadratum ex AZ ita eft rectangulum 
AHB ad quadratum ex HE. ut autem quadratum ex 
4 Z ad quadratum ex ZT ita quadratum ex H E ad qua- 
dratum ex H T; erit igitur ex aequali [ per 22. 5. Ut 
rectàángulum 4 ZB 
ad quadratum ex 
 ZT ita rectangu- 
lum AH B ad qua- 
dratum ex H I, & 
componendo ut 
rectangulum A Z B 
una cum quadrato 
ex ZT' ad quadra- 
tutn ex Z jhoc eft 
[per 5. 2. ] quadra- 
tum ex A Tad qua- 
dratum ex Z T (et- 
enim recta A B [e- 
catur in partes z- 
quales ad pun&tum 
r & in partes inz- 
quales ad Z) ita 
rectangulum A H B 
una cum quadrato 
ex HT' ad quadra- 
tum ex HT ; hoc 
eft, propter ean- 
dem caufam, qua- 
dratum ex BT' ad AI. 
quadratum ex H P, & [per 16.5.] permutando ut qua- 
dratum ex AT ad quadratum ex I'B ita quadratum ex Z 
ad quadratum ex HT. At vero in fe&tionibus oppofitis : 
quoniam eft ut re&angulum BZ A ad quadratum ex ZT 
ita rectangulum A H B ad quadratum ex HT ; erit in- 
vertendo ut quadratum ex ZT' ad rectangulum 8 Z A 
ita quadratum ex HT ad rectangulum AH B, & per 
converfonem rationis, ut quadratum ex ZT'ad qua- 
dratum ex T A ita quadratum ex H T ad quadratum ex 
TB. nam cum linea A B bifariam fecetur in I', atque 
ei adjiciatur Z A, erit [per 6. 2.] re&angulum 8Z A 


dm DTZdÓrae v a) BI ébg Tà wm T H. Wy 
Ob nem AT rO amb TES my deg Xo TQ 
dm Zr rbemrW im épe* ZITÉRIH. Xaj 
eti GÀ ogNINOI 04 AZ, HE: íoy cipes xad fj AT 
T^ T'E. 


CTUS 


! Oc dpa, Q7. d ONeivpetas cuoevm, doi $ 
cy equéyaoy. ceu 96 ayagpedarn. ] Ec de 
$» que UAehleer dpXuev.  eredW Cni Os To mo A LB 
ces 70 Xm) AZ &rec T0 vow AH B ceps 7) $m HEB, 
óe 4 4 àm) AL we m ám LY Ves Tó AvcOHOE 


eie Tb àm) HT* dY loe pa às 70 à ALB aes TÀ 


àmb LY STO T0 U7r6 
AHB qwe 7» Wm 
H T, x) ew36m ae 
qo AZB uem 
T am) LY ces TO 
ám. LT, TéTíS? TO 


TéT uM TUA 66 LO ax 
xXoyrd T0 T, €i 1) die 
cuxdTÀi T0 L' ETE 
T0 mo A HB uer 
7 &70 HI ces TO 
&m) HT. 75780 
q0 àg I Best T 
&7b HI' X) &ah- 
AE, ós q0 duró AT 
eye T0 & 0 T B. &- 
ques 70 aro LY apos 
70 4gà HI. zd 
" i 2. E drmeudlior, Gre 

y de 70 Xu) BLA vg To dco LY wroc TO "Go 
AHB vei 70 àz TH: Aváguxv àe T dm LY 
veje 3b Um) BLA Eres TÜ dgü HT mp TÀ wu 
AHB, xz dyagp|arm os Tü dw LT eie 7b dc 
IA tres 70 &dó HT eos T0 &g T B. ege ydo 
a AB TÉrpar diae us Tà TX) vré$okerpu 9 LA, 
XjT) mo BLA ueri T6 dà AT iow) Uni vd der Y Ze 
Occ 7 Am T L v6 vm) BLA Umutxa TÀ db AT. 
d) xaAOs prz, ro àyagpelayn. 


una cum quadrato ex AT gequale quadrato ex IZ: quare quadratum ex T'Z füperat rectangulum 8Z 4 ipfo 
quadrato ex AT. pulchre igitur di&um eft fequi illud per converfionem rationis. 


Panor. XXXI. Tbheor. 


Si in tranfverfo figurze latere hyperbo- 
le fumatur aliquod. punctum , non 
minorem abfcindens ad verticem fe- 
Ctionis quam fit dimidia tranfverfi 
lateris figure, & ab ipfo ducta recta 
fectioni occurrat: fi producatur ca- 
det intra fe&ionem, verfus ulteriora 
ejus. 


S. hyperbola ; cujus diameter A B; & in 

ipfa fumatur punctum aliquod r, non mi- 

- norem abfcindens rectam T B, quam fit ipfius AB 
dimidia; & occurrat fe&ioni quzvis rela T A: 
dico F 4 productam intra fe&ionem cadere. 


HPOTAZIX A. 
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/ 50^ ; c 
7re01 6UJ'&Ad. es T Toddeo* 4 qaeso Ant 
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eT euTiS expeóy m T2 T, ui éAdiloyas ora 
Aayodyoy T TB d qpaetos d A B,€ weguzilérco 
Tie eodera wes clo mbi Agym wm " T A Óu- 
Geo ut I TIéC etr q TOUS. 


dà AT ae TÀ. 
 àmb LIO AB 


CHIENS 
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Ei g8 duvamiy, ewm mra Tis TwiS, Ge 
4 TAE, xd 2v 71573 eypuetis TB E TE 
yos. xamiy;du 7 EHs Xa) 9 AO. xej $60 
emp im 4 AT rj TB. x2) ere Tà 2o 
EH we) Tb 2vr) AO jeiQoym, Abo» ext "TTE 
1b 2u) ZH «ehe 1b 2v) AO, X, 95 Tb Dum 
EH ce 15 2g AO Srws Tü 2m HT «69s 
2 re, 2g rà 
EH qe NIACV éyay, T1 
AO. ax di Tb 2wà ZH 
«e Tb Dv AO &- 
T&s T veu) AHB quoc 
Tbvgsó AGB, 2]g wi 
voulu d) aeg Dom HT 
«xj; Tà 2gm OT pt- 
(4777 Aor yer imp Tó 
vus) A HB cos Tà UTD 
AGB OL dex Tà 
àu) TH wes Tà vum 
! / e L4 ANA SIC M 
AHB pei Cove Aog0y tyft "tp TO em roO wes 
zb veu) AGB. *dxAóm dea, ró dm V B «tos 
zà vu AHB eiioya Aógov yt WD Tà duTO 
IB wey rb vus) A OB Umsp àdu)arOy. Sk 
áem 4 TAE Cmróg ecétro] v TOU , C/rüc 
dex X, 2jg rüTO, 4 m Tiyos 7 dui à AT 
eye miM JAN Qyróe viceiTM, T't0d3) Ó 
4 TA Oros Tecero]. ; 


EUTO 
2 AI£AOVTI GL, diam T B «t9 Tb vm» AHB pet 
- Cura Mor rd fip rà cro T B eos rà Um AOR- ] 
E«d ye cógda & AB Tipyenu. Dye suma 7. T, wel 
aploxermu or] 8 BH, T ugó AHB pero T8 Ero T B 
cw Gd nj 3I Ho Ost à &mD DH 7o X0 AHB 
Vzptyei vi &và TB. alà J€ mi oxrho ainiay wai TO 
ám) TO P ózb AO B vaubyei md dz T B, Gee ipsos 
&erma m) dorm. 


HPOTAZIZX AG. 


Edy xe vouits 2J.9. "P xopuQite coda (53. 'Té- 
quyplos xaemrylluo any ar idi) *? vo- 
pois, xis] peru U TUTTOI "TIS T6 xoYd TOU3É 
3j 2 eüOdlas ertpa. eO dia, ut prqa7remel rad. 


LE Q. sys TOU] «xt ózpol 7 x Ag Un «7 54- 
GoAd, 26 2derueneos 7| A B, 2. 28 AG 
sema Mene seovriry UOoty ifo: 1 & T* on [p sy 
4 AT Case 7rizia v Toute, doen). Mya à5 0n 
€ ee vy uerazo vUmy Tie AT s0Oetae xj 9 7» 
puis éripoi eOreis & aipumererran. 
Ei 8 duuaziv, amupsuzmilére de sj A, 9 et 
M(Q9u m auci er. aum TUA Tà A» t TEm- 
eypuéyaos werd 9 A E, 3 6eoo mig. e upay.) 
o4 naryépAuos vemwy uopae 4 A Z. «gj eret à 
b: 


2u) AE wes ré2vr0 E A pet ey, Ayo ret ftp 


ge 
$7 

Si enim fieri poteft, cadat extrá feé&tionem; ut 
TAE; & quovis puncto E ordinatim applicetur 
EH, itemque ipfa ^ 9, fit autem prímum linea 
AT xqualisT B. & quoniam [per 8.5.] quadra- 
tum ex EH ad quadratum ex A 6 majorem ratios 
nem habet quàm quadratum ex ZH ad quadratum 
ex 4 O, & ut quadratum ex £ H ad quadratum 


|ex A0 ita | per 4. & 22. 6.] quadratum ex 


HT ad quadratüm ex 
[ 9; propterea quod EH. 
ipfi 4 6 fit parallela. ut 
vero [per x2. huj.) qua* 
dratum ex ZH ad qua- 
dratum ex ^ O ita re&- 
angulum AHEP ad rect 
angulum AO B, propter 
íe&tionem :. quadratum 
igitur ex HT ad quadra- 
tumex OT rationem ma- 
jorem habet quam re- 
&angulum AH? ad re- 

; : angulum AO0B: & 
permutando , quadratum ex T H ad rectangulum 
AH 8 habet majorem rationem, quam quadratum 
ex lO ad rectangulum A97. ^ergo dividendo, 
quadratum ex T B ad rectangulum A H 8 majorem 
habet rationem quam quadratum ex T B ad rect- 
angulum A 6 2: quod [per 8.5.] fieri non poteft: 
igitur linea T A E non cadetextra fedtionem : qua- 
reintra éadet : & idcirco qua ab aliquo puncto 
rectz A T ad feCtionem ducitur, multo magis ca- 
det intra, quoniam & T A intra cadit. 


CPU S. 


^ Érgo dividendo,quadratum ex r B ad rectan- 
culum A H B majorem habet rationem,quam qua- 
dratum ex T B ad rectangulum A 6 B. ] Quoniam 
enim recta linea A B bifariam fecatur in I, & ipfi ad- 
jicitur linea 2H, rectangulum 4 H 8 una cum quadrato 
ex L3 [ per 6. 2. ] zequale eft quadrato ex 'H: ergo 
quadratum ex FH füperat rectangulum A H B quadrato 
ex I'B, & propter eandem caufam quadratum ex I9 
fuperat rectangulum A GB ipfo quadrato ex IB. recte 
igitur dixit dividendo illud concludi. 


PRanor. XXXII. Ther. 


Si per verticem fectionis coni recta li- 
nea ordinatim applicate parallela du- 
catur, fe&ionem continget: & in lo« 
cum, qui inter coni fectionem & re- 
étam interjiciturjaltera recta non cadet, 


IT coni fe&io prius parabola, cujus diame- 
S ter AB; & à puncto A ducatur AT ordi- 
natim applicate parallela : cadet AT extra fe- 
&ionem, quod [ad 17.huj.] fupra demonftratum 
eft. dico in locum , qui inter Ar & fectio- 
nem interjicitur, alteram rectam non cadere. 


Si enim fieri. poteft, cadat, ut A^; fuma- 
turque inipfa quodvis pundum ^ ; & ordina- 
tim applicetur AF. fit autem AZ, juxta quam 
poffunt que à fedtione ordinatim ducuntur. & 
quoniam [per 8. 5.] quadratum ex AE ad qua- 
dratum ex EA majorem rauomern habet quami 

: 13 quadratum 
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quadratum ex H E ad quadratum ex. E A, eftque 
[ per x1. huj. ] quadratum €x H E zquale rectan- 
gulo ZAE: qua- | 

dratum igitur ex 

^E ad quadratum z A 
ex E A majorem ra- 
tionem habet quam 
rectangulum ZA E 
ad quadratum ex 
EA; hoc eft [per 
1. 6.|] quam Z A ad 
AE, itaque fiat ut 
quadratum ex A E 
ad quadratum ex 
EA fic Z A ad A0: : 


q0 2yn HE «tog rà 2v) EA , v0 0i duo/HE 
v FER ^ € M 5 p 
lp) si TQà (CÓ ZA E' X, Tà agn AE ipa CXCOS 
TÀ agr EA pete 
(oye, A6g69. £y dj 
zi£p TÜ Vc ZAE 
3 ^ E] 
49$ T0 eara EA, 
/ e M 
)| THTISW "4 Z ÁÀ vtog 
AAE. orewojo)u sv 
CHE ANUS EN 
Qe TO dz» E 7réoc 
2x LEA [/4 e 
T0 o7») EÁÀ ST4S »$ 
ZA woe AO, x 
A 2]o TR OO qoi 


Mos qd T3, E A 


& per O ducatur GAK parallela ipfi EA. quoniam $4 6 AK. re sy £y Ge TÜ àgo A E "Weg 


igitur eft ut quadratum ex A B ad quadratum ex 


£A fic ZA ad ipfa A6,hoc eft [per 1.6.] re&angu- 


lum Z A 6 ad quadratum ex A0 ; & ut quadratum 
ex A B ad quadratum ex E A ita [per 4. & 22.6.] 
quadratum ex K O ad quadratum ex 9 A: red- 
angulo autem Z A O zquale eft [ per tr. huj. ] 
quadratum ex G A : quare ut quadratum ex KO 
ad quadratum ex 6 A fic quadratum ex ^ o ad 
quadratum ex O A: zqualis eft igitur [per 11.5. | 
linea K G ipfi 6^; quod eft abfurdum. quocirca 
ín locum inter rectam lineam AT & fectionem 
altera tecta linea. non cadet. 

Verum fit fectio hyperbola, vel ellipíis, vel cit- 
culi circumferentia, cujus diameter A B, & rectum. 


Ü 5 


-—B 


figurz latus AZ ; jun&a autem 8Z producatut; & $$ 4 AZ, x c er ; GR 
AT, que extta fectionem cadet, ut [per 17.huj.] 


qb àmàü EA £rwe 9 Z A «0c AO, cSTEg: TÓ VOID 
5 rc 4 E 

Z AO wt?s và àgo A Q* Xj $a) Ge Up T0az? AE 

3 x CES [74 Eq 3..N M IN 9.4 

qv€9s T0 c EA STU0$ TO z0 KO «C96 TO Q7) 


Oo A, TQ i Xzao Z AO any £g; TÓ am) OA' Xob. 


üc deg rà 2w? KO «tóc T 2vm O A 3- 
vue rà 2v A O «Coe và 2v O A* ie deg 
| KO 7) OA, omp dummy, Sx dem eig Tüyp 
ueraP). rímy d AT e)Üstug x, Tie mqAds Tip 
eb Oei muepsqumeT eem. — 


Eguw à5 4 "up bere ool 2 eene 4 X0- 
xis eÉE«piqua, qe Djdnne QD q AT. pom 


3 Ns P 3 , 
Làm EA Gg meme ypiqule aevmpy uus x 9e 
4 AI. om p S Cmrüg mide vüg qune dé- 
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AEN, ésw.Qe 7| N E a€9« E ^ TG 7| ^ E excog 
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K O icy ici TQ àv) O A, OTTp dvmT. GU. dip 
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J -HPOTA XI y. 

Edy à copa Gor 2ap9j t oxuelor, Y cm adr 
avrvypas "x T. 2d auezeor xac ray e0- 
Sia., xy v3 Sero avo Moy var. ais un 
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ZTO eae 46 dvdqueneos 3 A B, 9, wor- 

dp, t sevo ypéptoe 3T. As 9 Ti] EA la etod tà 

4 AE. C emCebx du AT" Aeya on 1 AT Cu- 
Ga2houévt Carros mié T sWUE. 

Ei yàp duwarü» vmbra Gyróe, Ge *"| T Z, 
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oftenfum eft * dico in locum, qui inter lineam 


rectam AT & fectionem interjicitur, alteram re- 
&am lineam non cadere. 


Cadat enim, fi fieri poteft, ut A^ ; & in ipía fu- 
matur quodvis pun&tum ^, à quo A E ordinatim 
applicetur ; & per E ducatur EM i pfi A Z parallela. 
& quoniam [per 12.vel 1 3.huj.] quadratum ex H E 
zquale eft rectangulo AEM ; fiat rectangulum AEN 
quadrato ex A E equale ; & jun&a AN fecet ZM 
in puncto Z,deinde per z ipfi Z A parallela duca- 
tur  O, & per O ducatur O A K parallela ip AT, 
itaque cum quadratum ex ^ E zquale fit re&tan- 
gulo A EN, erit [ per 17. 6. | ut NE ad EA ita 
4 Bad EA: & idcirco [per cor. 20.6.] ut linea 
N B ad E A, ita quadratum ex ^ E ad quadratum 
ex EA. fed [per 4. 6.| ut N B ad & A ita z G ad 
OA, & ut quadratum ex A E ad quadratum ex 
E A ita quadratum ex K O ad quadratum ex 6.A : 
utigitur £O ad OG A fic quadratum ex K 9 ad 
quadratum ex 0 A: ergo [pet cor. 20. 6.] Ke 
media proportionalis eft inter z 0, 0 A : & pro- 
pterea [per 17.6.] quadratum ex K 6 zquale re&t- 
angulo A OZ. eft autem [per 12. vel 13.huj.] & 
quadratum ex A 9 re&tangulo A 6 £ zquale, pro- 
pter fe&tionem : ergo quadratum ex X 9. quale 
eft quadrato ex 6 A ; quod fieri non poteft. in 
locum igitur, qui eft inter AT & fectionem, al- 
tera recta non cadeb o . 4 


CIUS. 


In feptimodecimo theoremate fimplicius oftendit, 
rectam, que per verticem ducitur ordinatim applicate 
parallela, fe&ionem ipfam contingere. hocautem loco, 
id quod in elementis de circulo tantum demonftratur, 
univerfe de omni coni fectione oftendit. oportet autem 
fcire, quod & illic demonftratum eft;nullum fortaffe fe- 
qui abfurdum,fi ponatur linea curva inter fectionem &c 
rectam cadere. at vero ut cadat recta linea fieri non 
poteft : (ecabit etenim ipfa, non continget fe&tionem 5 
quoniam duz re&te in eodem puncto contingentes 
effe non poffunt, cum autem hoc theorema multifa- 
riam demonítretur in diverfis editionibus,nos fimplicio- 
rem & manifeítiorem demonftrationem adícripfimus. 


PRor. XXXIII Jbeor. 


Si in parabola fumatur aliquod pun- 
ctum, à quo re&a linea ad diame- 
trum ordinatim applicetur; &eci, quae 
ab ipfa ex diametro abfcinditur ad 
verticem , &qualis ponatur in dirc- 
&um ab ejus extremitate : recta li- 
nea, quz à puncto fic invento ducitur 
ad illud quod fumptum fuerat, fectio- 
nem continget. 


IT parabola, cujus diameter & BÉ; &rectarA 
ordinatim applicetur, & ipfi E ^ equalis po- 
natur AE, & jungatur AT: dico AT productam 
extra fe&tionem. cadere. 
Si enim fieri poteft, cadat intra, ut TZ; & 
H P ordinatim applicetur. & quoniam [per 8.5.1 
quadratam ex H B ad quadratum ex TA majo- 
rem rationem habet quam quadratum ex ZB ad 
quadratum ex P à, & [per 4. & 22. 6. | ut 
quadratum 
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quadratum ex Z B ad quadratum ex T A ita qua- 
dratum ex BA ad. quadratum ex A45 ut autem 
quadratum ex H B ad quadratum ex F ^ ita [ per 
20. huj.] linea BE ad ^E; ergo BE ad EA ma- 
jorem rationem habet quam quadratum ex B A ad 
quadratum ex A4. fed [per 1. 6.] ut BE ad EA 
ita rectangulum 3 E A quater fumptum ad rectan- 
gulum AEA quater: rectangulum igitur BBA quater 
ad re&angulum A E ^ quater 
majorem habet rationem 
quam quadratum ex 8 A ad 
quadratum ex Á ^: & [pet 
16.5.] permutando, rectan- 
gulum B E A quater ad qua- 
dratum ex A B majorem fa- 
tionem habet quam rectan- 
gulum A RA quater ad i 
dratum ex A^; quod feti 
minime potefl: nam cum 
linea A E ipfi E A fit equalis, 
rectangulum A E A quater 
fumptum [per 4. 2.] &quale 
eft quadrato ex A A , redtan- 
gulum vero BEA quater fumptum quadrato ex 
B A eft rins ; neque enim punctum E ipfam A B 
bifaríam fecat. igitur AT non cadet intra: quare 
fectionem ipfam contingat neceffe eft. 


Por. XXXIV. Tbeor. 


Si in hyperbola, vel ellipfi, vel circuli 
circumferentia fumatur aliquod pun- 
cum; ab eoque recta linea ad dia- 
metrum ordinatim applicetur ; & quam 
rationem habent linez interjectz 1n- 
ter applicatam & terminos tranfverfi 
lateris figure, eandem habeant inter 
fe partes lateris tranfverfi, ita ut 
qua funt ad verticem partes fibi 1pfis 
refpondeant: recta linea, conjungens 
pun&um quod in tranfverfo latere 
fumitur & punctum quod eft in fe- 
ctione, fe&ionem ipfam continget. 


es hyperbola, vel ellipfis, vel circuli cir- 
cumferentia, cujus diameter A9; fumatur- 
que aliquod pun&um in feCione, quod fit r 
& ab eo T ^ ordinatim applicetur; fiat au- 
tern ut BA ad AA fic BE ad £A; & junga- 
tur Ér: dico lineam rE fectionem contin- 
gere. 

Si enim fiéfi poteft, íecet; dt BrTZ: & 


fumpto in ea aliquo pun&o Z ordinatim ap- - 


plicetur HZ 6; per puncta vero A, B ducan- 
tur AA, BK ipfi ET parallele: & juncte AT, 
BT, HT ad punda K, E,M producantur. ita- 
que quoniam ut BA ad AA ita eft B E ad EA; 
& ut BA ad AA fic [per 4. 6.] BK ad AN; 
ut autem BE ad AE ita [per 2. 6.] Br ad rz, 
hoc eft [per 4. 6.] B& ad EN: erit ut BK ad 
AN ita BK ad NZ. zqualis eft igitur [per o. 5.] 
AN ipfi N£: ^& propterea [per s.2.] re&tangu- 
lum ANZ majus eft rectangulo A o z : quare 
[per x6. 6.] linea NZ ad 4 O majorem habet ra- 
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tionem quam OA ad AN. fed [per 4. 6.] ut N& 
ad Z O ita KBad BM: ergo K B ad B M majorem 
rationem habet quam O A ad AN : ideoque [pet 
16.6.] re&angulum quod fit füb K B, A N majus eft 
€o quod fit fub B M,A o : fequitur igitur [per 9.5. | 
re&angulum fub KB,AN ad quadratum ex F5 
majorem rationem habere quam rectangulum 
íub MB, AO ad quadratum ex FE. ^at ve- 
ro [per app? lem. 5.| ut rectangulum fub K B; 
A N ad quadratum ex Tr E;fic re&angulum BA A ad 

uadratum ex A E,propter fimilitudinem triangu- 
Jorum BK A; ET 4, A NA; & ut reCtangulum fub 
MB, A O ad quadratum ex T E, fic rectangulum 
BH A ad quadratum ex HE: ergo BAA re&an- 
gulum ad quadratum ex 4 E majorem rationem 
habet quam rectangulum B H A ad quadratum ex 
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HE; & permutando [ per 16. 5. ] re&angulum 
BA A ad rectangulum B H A majorem habet ratio- 
nem quam quadratum ex A E ad quadratum ex 
EH. fed [per 21. huj.) ut re&tangulum BA A ad 
ipfum AHB ita quadratum ex A ad quadratum 
ex H0, & [per 4. & 22. 6.] ut quadratum ex 
A E ad quadratum ex E H fic quadratum ex T A 
ad quadratum ex ZH: quadratum igitur ex T A 
ad quadratum ex 6 H majorem rationem habet 
quam quadratum ex T^ ad quadratum ex ZH: 
& idcirco [per 9.5.] € H minor eft ipía HZ ; quod 
fieri non poteft. igitur E T fe&tionem non fecat : 
quare fectionem ipfam contingat neceffe eft. 


CIUS 


Sciendum eft T A, qua ad diametrum ordinatim ap- 
plicatur, in hyperbola quidem terminare lineas A 8, 
A A, cadens extra ipfam B A, quz in ratione linearum 
BA,A Afecari debet : in ellipfi vero & circuli circum- 
ferentia contrarium evenit, nam cum fecet ipfam BA, 
neceffe eft ut inquiramus BE, E A in determinata ra- 
tione, in qua videlicet funt 8 4,A A. neque enim zum 

ile 
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cile eft data ratione zequalem ipfi exhibere. fed & il- 
lud fcire oportet,in unaquaque fe&ione duas defcriptio- 
neseffe, nempe puncto Z vcl intra T vel extra fumpto, 
ita ut omnes cafusfex fint. utitur autem duobus lem- 
matibus quae nos deinceps conícribemus. : 

«Et propterea rectangulum A N x majus eft 
rectangulo A O Z : quare linea N z ad £O ma- 
jorem rationem habet quam O A ad A N.|] Quo- 
niam enim rectangulum A N zx re&angulo A Oz majus 
eft, fiat re&tangulo ANZ zquale rectangulum quod 
fub ipfa 4 O & alia quapiam, 


videlicet z II, contineatur, qu£ — rT z O Y 
: ]———————————————— 


quidem major erit quam £O: 
eft igitur [per 16. 6.] ut O^ 
ad AN fic Nz ad z II. fed [per 8.5] Nz ad £O ma- 
jorem rationem habet quam ad ZI: ergo AO ad 
AN minorem habet rationem quam N Z ad x0. 

Sed & hujus converfum etiam conftat, fi Nad £O 
majorem rationem habeat quam O A ad A N, & re- 
étangulum AN z majus effe rectangulo A Oz. füt 
enim ut O A ad AN ita Nz ad aliam majorem ipfa 
£O, videlicet ad II: quare rectangulum A N& a- 
quale eft rectangulo quod fub 40,ZII conunetur: 
rectangulum igitur A Nz rectangulo A O E majus erit. 

^ At vero ut rectangulum fub X B, AN ad qua- 
dratum ex ETfic rectangulum B A A ad quadratum 
ex EA.] Quoniam igitur ob rectas A N,E P, K B paral- 
lelas, ut A N ad ET ira eft [ per 4.6. |] 4^ ad AE; 
ut/autem ET ad KB ita EA ad AB: quare ex aequali 
J ut ANad KB ita A A ad A B, & propterea [per 1.6.] 
ut quadratum ex A N ad rectangulum fub 4 N, K B, ita 
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quadratum ex A A ad re&tangulum A ^B. fed ut qua- 
dratum ex E I ad quadratum ex A'N ita quadratum ex 
EA ad quadratum ex A A ; ergo ex aequali, ut quadra- 
tum ex ET' ad rectangulum iub A N, K B, ita quadra- 
tum ex E A ad rectangulum A A B; & invertendo, ut 
rectangulum fub K B, AN ad quadratum cx ET, ita 
re&angulum BA A ad quadratum ex EA. — 


Pror XXXV. Ther. 


Si parabolam recta linea contingat, con- 
veniens cum diametro extra íetio- 


^ 
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nem: qua à tactu ad diametrum or- 
dinatim applicatur, abícindet ex dia- 
metro ad verticem fectionis re&am 
e&qualem ei quz inter ipfam & con- 
üngentem interjicitur ; & in locum 
qui eft inter contingentem & fectio- 
ném alia reca non cadet, 


[T parabola, cujus diameter À B; ordina- 
timque applicetür BT ; & fit A T fe&ionem 
contingens: dico AH ipfi HB 
equalem effe. 

Si enim fieri poteft, fit in- 
zqualis ; & ip AH zqua- 
lis ponatur HE; reda au- 
tem EZ ordinatim applice- 
tur; & jungatur AZ: er- 
go [per 33. huj.] AZ pro- 
ducta conveniet cum AT; 
quod fieri non poteft: dua- 
rum enim rectarum iidem ter- 
mini effent, non ergo inz- 
qualis eft AH ipfi H B: quare 
neceffario erit equalis. 

Runsus dico in locum, 
qui eft inter AT & fe&tionem; 
aliam rectam lineam non ca- 
dere. 

Si enim feri poffit , ca- 
dat T^; ipfique HA aqua- 
lis ponatur H E; & EZ ordi- 
natím applicetur: ergo [ per 
33. hu. | à pun&o A ad 
Z du&a reda contingit fe- 
&ionem ; quare producta ex- 

tra ipfam cadet: & propter- 
ea conveniet cum AT, erunt- 
p. que duarum rectarum iidem 
termini; quod eft abfurdumi. 


etg TÜy METRO TÜDY d Ti TyWUIE X AT £U O-etots non igitur in locum , qui eft inter fe&ionem & 
AT, alia re&a cadet. 
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PRobPXXXVI. Theor, 


Si hyperbolam, vel ellipfim, vel circuli 


circumferentiam contingat quadam 
recta linea conveniens cufn tranfverfo 
figure latere, & à tactu recta ad 
diametrum ordinatim applicetur: erit 
ut recta, qu& interjicitur inter con- 
ünsentem & terminum tranfverfi la- 
teris ad interjectam inter eandem & 
alterum lateris terminum , ita quz 


eft inter ordinatim applicatam & ter- 


minum lateris ad cam quz eft in- 
ter eandem & alterum terminum, 
adeo ut continuatz inter fe fint que 
fibi ipfis refpondent; & in locum, 
qui inter contingentem & fectionem 
coni interJicitur, altera reéta non 
cadet. 


SIT 


64. 
IT hvpetbola, vel ellipfis, vel circuli cir- 
S imn iniri cujus diameter AB ; recta ve- 
ro contingens fit r^, & T E ordinatim appli- 
cetur: dico ut.B E ad E A fic effe BA ad A A. 


Si enim non eft ita; fit ut BA ad 44A fic 
BHad HA, & ordinatim applicetur HZ: ergo 
[per 34. huj. ] quz à punto A ad Z ducitur 
recla Íectionem continget, & producta conve- 
niet cum ipfa T ^: quare duarum rectarum iidem 
termini erunt; quod eíl abfurdum. 
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Dico etiam in locum, qui inter fe&ionem 
& T A interjicitur, nullam rectam cadere. 

Si enim fieri poteft, cadat T 6; & ut BO 
ad GA ita fiat BH ad HA, & HZ ordina- 
tim applicetur: jun&a ergo 92, fi produca- 
tur, [ per 34. huj. ] conveniet cum ipfa oT, 
atque erunt duarum rectarum iidem termini; 
quod fieri non pote. non ergo inter feio- 
nem & rA altera recta cadet. : 


PRor. XXXVII. Jer. 


Si recta linea hyperbolam , vel el- 
lipfim, vel circuli circumferentiam 
contingens cum diametro conveniat, 
& à tactu ad diametrum recta or- 
dinatim applicetur: quz interJicitur 
inter applicatam & centrum [ectio- 
nis, una cum interje&ta inter con- 
tingentem & fectionis centrum, con- 
tinebit rectangulum zquale quadra- 


, to re&s qua eft ex centro fectionis:: 
íed una cum ea, quz inter applica- ; 


tam & contingentem interJicitur, con- 
tinebit fpatium, quod ad quadratum 
ordinatim applicata eandem rationem 
habet quam tranfverfum figura: latus 
ad rectum. : 
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d hyperbola, vel ellipfis , vel circuli cir- 
cumferentia , cujus diameter AB; diücatur- 
que contingens T4, & TE ordinatim applice: 
tur ; centrum autem fit Z: dico rectangulum 
^ L E quadrato ex Z P zquale effe; & ut rectan- 


gulum AEZ ad quadratum ex ET ita traníver- 
fum latus ad rectum, 


Quoniam enim T A 
contingit fe&tionem, & 
ordinatim applicata eft 
T E; erit [per 36.huj.] 
ut & A ad AB ita AE 
ad BB: ergo [per 18. 
$.] componendo , ut 
utraque A^, ^B ad 
^ B ita utraque A B, EB 
ad RB; & anteceden- 
tium dimidia, In hy- 
perbola quidem in hunc 
modum argumentabi- 
mut, fed utriufque AE, EB dimidia eft Z E; 
ipfius autem AB dimidia ZB: ut igitur ZB ad 
EB ita ZB ad 84; & [ per cor. 19. 5. ] per 
converfionem rationis ut 8 Z ad ZB ita ZB ad 
Z^: quare [ per 17. 6.] re&angulum EZ A qua- 
drato ex ZB eftzquale. Et quoniam ut Z E ad 
EBita ZB ad BA, hoc eft AZ ad AB; erit [per 
16. $.] permutando ut A Z ad ZE ita 4B ad BE ; 
& [per 18. 5. | componendo ut A & ad EZ ita 


A & ad EB: ergo [pet 17. 6.] re&angulum A BÉ 


zquale eft re&angulo ZE ^. fed [per 21.huj.] ut 
rectangulum A E 8 ad quadratum F E ita tranfver: 
fum latus ad re&um: ut igitur re&tangulum Z EA 
ad quadratum T E ita tranfverfum latus ad re&um. 

In ellipi vero , & circuli circumferentia hoc 
modo. [ed utriufque A 4, ^8 dimidia eft ^ Z; 
& ipfius A B dimidia ZB: ergo ut Z ^ ad ABB ita 
ZBadBE; & [per cor.19.5.] per converfionem 
rationis, ut ^Z ad ZB ita BZ ad ZB: rectangu- 
lum igitur ^ Z E [per 17. 6.] quale eft quadrato 
ex BZ. At vero [per 3. 2.] re&tangulum ^Z E 
rectangulo A E Z una cum quadrato ex Z E eft «e 
quale ; & [per 5.2.] quadratum ex P Z equale eft 


peri T8 2er ZE. xoW aiDupioO ne rà oum ZE' 
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re&tangulo A E B una cuti qtiadrato ex Z &.. corn- 
mune auferatur quadratum 'ex ZE: reliquuri 
igitur rectangulum ^ EZ reliquo AE B aqualé 
erit: ut igitur rectangulum A E Z ad quadratum 
ex T E, ita [per r. 5.] rectangulum A E B ad quas 
dratum ex FB. fed [per 2r. huj. ] ut rectan- 
gulum AE B ad quadratum ex r E ita tranfverfüm 
latus ad re&um : ergo ut. re&angulum A EZ ad 
quadratum ex ET ita tranfverfum latus ad rectum. 
; R 7CEUT 
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EUTOCIUS. 


Ex his theorematibus patet; quomodo per datum 
pun&um in diametro ,vel vertice fectionis contin- 


gentem rectam ducere po ffimus. 


Paor. XXXVII. Theor. 


Si hyperbolam, vel ellipfim, vel cir- 
culi circumferentiam recta linea con- 
tinpens cum fecunda diametro con- 
veniat; & à ta&u ad diametrum ap- 
plicetur recta alteri diametro paral- 
lela: quz interjicitur inter applica- 
tam & fectionis centrum, una cum 
interje&ta inter contingentem & cen- 
trum fectionis, continebit rectangu- 
lum zquale quadrato quod fit ex di- 
midia fecunda diametri; fed una cum 
€a, quz inter applicatam & contin- 
gentem interJicitur, fpatium contine- 
bit, quod ad quadratum, applicate 
eam rationem habeat, quam figure 
re&tum latus ad tranfverfum. 


MS hypetbola, vel ellipfis, vel circuli cir- 
cumferentia, cujus diameter A HB, fecun- 
da diameter T HA ; re&a vero fectionem con- 
tingens fit EA Z, que conveniat cum TA in Z; 
 & GE ipfi A8 fit parallela : dico rectangulum 
ZHO quadrato ex T H equale effe; & ut re&an- 
- gulum H OZ ad quadratum ex 0 E ita rectum fi- 
gutz latus ad latus tranfverfum.: 


RE 


Otrdinatim namque applicatà ME, erit. [ per 
37.huj.] ut rectangulum HM A ad quadratum ex 
ME ita tranfverfum latus ad rectum. fed [per 
def. 23» diam.] ut tranfverfum latus BA ad T A 
ita TA ad latus rectum : ergo [per cor. 2c. 6] 
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ut tranfverfum latus ad re&urh ita quadratum ex 
A B ad quadratum ex FA: & [per 15.5.] ita ho- 
rum quadratorum quartz pattes , videlicet qua- 
dratum ex HÀ ad quadratum ex HT: ut igitur 
rectangulum HM A ad quadratum ex ME ita qua- 
dratum ex A H ad quadratum ex Hr. fed [per 23: 
6.] rectangulum HMA ad quadratum ex MB 
compofitam rationem habet ex ratione H M ad 
M E, hoc eft [ per 33.x.] ad R 6, & ex ratione 
^M ad ME: quare invertendo ratio quadrati 
exIH ad quadratum ex HA componitur ex ra- 
tione E M ad MH, hoc eft 9 H ad H M, & ex ra- 
tione E M ad M A, hoc eft [per 4 6.] ZHad HA: 
ergo quadratum ex HI ad quadratum ex HA 
compofitam habet rationem ex ratione 6 H ad 
HM, & ex tatione ZH ad H A,que quidem eadem 
eft [ per 23. 6. ] ac re&tanguli Z H 6 ad re&tangu- 
lum MHA: ut igitur re&tangulum Z H O ad MH A 
rectangulum ita quadratum ex TH ad quadratum 
ex HA; & permutando ut rectangulum ZH 6 ad 
i ex I H ita re&angulum MH A ad qua- 

ratum ex HA. rectangulum autem MH A [ pet 
37. huj. ] equale eft quadrato ex HA : ergo & 
re&tangulum ZH 6 quadrato ex HT equale erit. 
Rurfus [per 21.huj.] ut re&tum latus ad tranfver- 
fum ita quadratum ex E M ad rectangtülum HM A; 
quadratum vero ex EM ad rectangulum HM A 
[ per. 23. 6.] compofitam rationem habet ex ra- 
tione EM ad HM, hoc eft Ho ad GE; & ex 
ratione EM ad MA, hoc eft [per 4. 6.] ZH ad 
HA, five ZO ad O E: quare ratio hc eadem eft 
[per 23. 6.] quam habet rectangulum ZoH ad 
quadratum ex 9 E: ergo ut rectangulum Z 9 H ad 
quádratum ex GR ita rectum latus ad tranfverfum. 


Iifdem pofitis oftendendum eft, ut recta, 
qua inter tangentem & terminum 
Íecundz diametri ad partes applicat 
interjicitur, ad eam, qua inter tan- 
gentem & alterum terminum fecunda 
diametri; ita effe rectam, qua eft in- 
ter alterum terminum & applicatam, 
ad eam qua inter eundem terminur 
& applicatam. 

Quoniam enim [ex füp.prop.] quale eft rect- 
angulum ZH quadrato ex HT, hoc eft re&an- 
gulo H^; nam linea T H. equalis eft ipfi H^: 
erit [per 16.6.] ut ZH ad HA ita FH adH 6; & 
[ per cor. 19. 6. ] per converfionem rationis, ut 
ZH ad Z4 ita HT ad T O, & antecedentium 
dupla. eft autem dupla ipfius HZ differentia 
inter lZ, ZA, in primo cafu hyperbole, at in 
fecundo utraque T Z, Z ^ fimul fumpta, ob eequa- 
les FH, HA; ac F^ dupla eft ipfius HP: ut 


- igitur differentia vel fumma ipfarum P Z, ZA ad 


Z^ ita FAad L6, ac componendo in primo 
cafa vel dividendo in fecundo fiet IZ ad ZA 
ficut ^ 9 ad OT. 


fed levi mutatione ad ellipfin & circulum transferri poteft, - 


& circulo , 


, 


pains € tries migamos Tus dvrigas daptags pos vi perech m eris mipur GO» € viis xatmiy tire 


Ut intercepta inter contingentem & terminum fecandz diametri ad partes applicate, ad interceptam inter applicatam & 


* 


di&um terminum, ita intercepta inter contingentem & alterum terminum fecunda diametri ad intetceptum tnter hunc al- 


terum terminum & applicatam 5 hoc eft ut Z ad ZA ita T O ad 9 A: id quod ex trigefima fexta 
"um te s diio 


hujus manifeftum eft. 
— Cre. 
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Corollarium. 


Ex jam dictis manifeftum eft E Z contingere 
fe&ionem , five rectangulum ZH 6o «quale fit 
quadrato ex HT , five ZG H rectangulum ad 


quadratum ex 9E eam, quam diximus, ratio- 


nem habeat. conuerfo enim modo illud facile 


oftendetnr. 


EUTO 


Ia aliquibus exemplaribus hoc theorema in fola 
hyperbola demonítratum invenimus: fed hoc loco 
univerlaliter demonfítratur, quoniam eadem contin- 
gunt & in diverfis fectionibus. 24pollenio autem vifum 
eft non folum hyperbolam fed etiam ellipfim íecun- 
dam diametrum habere, ut fpe ex ipfo in fuperio- 
ribus didicimus. Et in ellipfi quidem cafum non ha- 
bet, in hyperbola vero tres habet caíus, punctum 
enimZ, in quo re&ta fectionem contingens cum fe-. 
cunda diametro convenit, vel eft infra A, vel in ipfo 
A, vel fupra; & propterea punctum 9 fimiliter tres 
locos obtinet. attendendum autem eft, cum Z cadit 
infra ^, & O infra T cadere; cum vero Z cadit in 
x cadit in 5; & cum Z fupra A, & 9 fupra r 
cadit. os 


Paor. XXXIX. Ther. 


Si hyperbolam, vel ellipfim, vel circuli 
circumferentiam recta contingens cum 
diametro conveniat; & à tactu ad 
diametrum recta ordinatim applice- 
tur: fumptá quàvis rectà ex duabus, 
quarum altera interficitur inter ap- 
plicatam & centrum fectionis, altera 
inter applicatam & contingentem, 
habebit ad eam applicata rationem 
compofitam ex ratione quam habet 
altera dictarum rectarum ad applica- 
tam, & €x ratione quam rectum 
figurz latus habet ad tranfverfum. 


S IT hyperbola, vel ellipfis, vel circuli cir- 
cumferentia cujus diameter AB , centrum 
autem Z; ducaturque T A fectionem contingens, 
& TE ordinatim applicetur: dico TE ad alte- 
ram rectarum Z E, BA rationem habere compo- 
fitam ex ratione, quam habet rectum figure latus 
ad tranfverfum, & ex ea quam altera di&tarurn 
teclarum Z E, E A habet ad ipfam E r. 


atque rectangulu 
£ EA redangulo fub ET &H dur eft 2: d x 
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rectangulum fübr E & H. ad quadratum ex FP E, 
hoc eft [ per 1. 6.] ut H ad rE, ita tranf: 
verfum latus ad rectum. | rurfus quoniam rectan- 
gulum Z £^ zquale eft re&angulo fub r E & 
H; ut EZ ad ET ita [per 16. 6.] erit H ad EA. 
habet autem T E ad EA rationem compofitam 
ex ratione quani T E. habet ad H & ex ea quam 
H habet ad E^; utque T E eft ad H (ut mox 
oftenfüm) ita te&tumi latus ad tranfverfum ; & 
ut H ad 4 E ita ZE ad ET : ergo T E ad EA 
rationem habebit compofitam ex ratione quam 
habet re&um latus ad traníverfum, & ex ea 
quam Z B habet ad £ r. 


PRor. XL. Zeor. 

Si hyperbolam , vel ellipfim, vel cir- 
culi circumferentiam recta linea con- 
tingens cum fecunda diametro con- 
veniat ; & à tactu ad eandem diame- 
trum recta applicetur diametro al- 
teri parallela: fumptà quilibet rectà 
ex duabus, quarum una inter appli- 
catam & fectionis centrum interJici- 
tur, altera inter applicatam & con- 
tingentem, habebit ad ipfam appli- 
catarationem compofitam ex ratione 
quam habet tranfverfum figura: latus 
ad re&um & ex ea quam altera di- 
Carum rectarum habet ad applicatam. 
Sl T hyperbola, vel ellipfis, vel circuli circum- 
ferentia A B, cujus diameter B Z T, & fecunda 
diameter ^ ZE; ducaturque recta fe&ionem con- 
tingens O A A, & ipfi FB. parallela ducatur AH : 
dico AH ad alteram reCtarum OH, H Z rationem 
habere compofitam ex ratione quam habet tranf- 
verfum figutz latus ad re&tum,& ex ea quam alte- 
ta dictarum rectarum ZH, H habet ad ipfam H A, 


p 


N 


Ego vico OHZ iow TO Vzs0 H A,K. xod 
éd iew de qp ipOQus cotoc TA mrAagicw fru T 
iu) OHZ «cte cv H A, TOdi Vu) OHZ 
(coy T0 VZ92 HA, K^. X qva) HA,K dea «tos 
qo 2v) HÀ, TETÍQW 9| K Coe AH, €gW x 7] 
ópOws «eoe Tl) mAayar Qerd d AH «eos 
HZ v cwyxeiudoy exet A6gov, exre T8 0y exe 
4 AH «Ee K xg) Cw r8 Wy £y& 5 K 9s 
HZ aX &c UU HA pe K Érae 9 7TAd- 
gie «tos rli ópdiay, dx dé K «eoe HZ &ras 


Sit enit rectangulum 6 HZ re&angulo quod 
fit fub HA & K equale. itaque quoniam |petf 
38.huj.] ut re&um latus ad traníverfum ita re&t- 


angulum OHZ ad quadratum ex H A ; rectan-- 


gulo autem 9 H Z zquale eft [ex hyp.] id quod fit 
fub HA & K: erit rectangulum fub H A & K ad 
quadratum ex H A, hoc eft [per 1. 6.] K ad A H, 
ut latus rectum ad tranfverfum : & quoniam 
AH ad HZ compofitam habet rationem ex ra- 
tione quam habet AH ad K & ex ea qus K 
habet ad HZ; eftque ut H A ad K ita tranfverfum 
latus ad re&um ; & [per 16. 6.] ut K ad HZ ita 

3 eH 


7o. 
OH ad HA, propterea quod dampna OHZ 
zequale eft rectangulo fub AH & K : conitat ergo 
AHad HZ compofitam habere rationem ex ra- 
tione diametri tranfverfa ad latus rectum. & ex 


ea quam 6H habet ad H A. 


Paor. XLI. Zheor. 


Si in hyperbola, vel ellipfi; vel circuli 
circumferentia recta linea ordinatim 
applicetur ad diametrum; & ab ap- 
plicata, & abea quz ex centro, paral- 
lelogramma zquiangula defcribantur ; 
habeat autem applicata ad reliquum 
parallelogrammi latus rationem com- 
pofitam ex ratione quam habet ea 
qua: ex centro ad reliquum latus, & 
ex ratione quam rectum figure la- 
tus. habet ad tranfverfum: paralleló- 

rammum factum à re&ta, qua inter 
centrum & applicatam interjicitur , 
fimile parallelogrammo quod fit ab 
ea qug ex centro, in hyperbola qui- 


dem excedit parallelogrammum ab ap-. 


plicata parallelogrammo quod fitab ea 
qua ex centro ; in ellipfi vero & circuli 
circumferentia, una cum parallelo- 

rammo quod fit ab applicata aequale 


eft parallelogrammo facto ab ea qua 
€x centro. 


SIT hyperbola, vel ellipfis , vel circuli cir- 
 cumferentia, cujus diameter A B, centrum E; 
& ordinatim applicetur P A; à lineis autem E A, 
TA zquiangula parallelogramma | defcribantur , 
quz fint AZ, AH; & habeat T ^ ad T H rationem 
compofitam ex ratione quam habet AE ad EZ 
& ex ea quam re&um figure latus habet ad 
tranfverfum : dico in hyperbola parallelogram- 
mum quod fit ex € A, fimile ipfi A Z, parallelo- 
grammis A Z,H A zquale effe: in ellipfi vero & 
circuli circumferentia, . parallelogrammum quod 
fit ex ^ E, fimile A Z, una cum parallelogrammo 
H A ipfi A Z effe zequale. 


Fiat enim ut rectum figurz latus ad tranfver- 


fumi ita AT adr O. & quoniam [ex hyp.] ut 
AT ad F O ita rectum latus ad tranfverfum ; ut 
autem AT ad rO ita [ per x. 6. ] quadratum ex 
^T ad rectangulum Ar 6; & [per 21. huj.] ut 
te&um latus ad tranfverfum ita quadratum ex 
&T ad re&tangulum B A A : etit [per 9. 5.] rect- 
angulum PA A redangulo AT O &quale, rurfus 
quoniam à P ad F H rationem habet compofitam 
ex ratione quam habet AE ad EZ & ex ea quam 
re&tum latus ad. tranfverfum, hoc eft quam AT 
habet adr oe. fed & AT ad nH compofitam ra- 
tionem habet ex ratione ^ Tad T & & ex ratione 
OT ad TH; erit igitur ratio compofita ex ratione 


AE ad EZ & ex ratione AT ad FO eadem que 


componitur ex ratione AT ad T O & ex ratione 
OrPadrH, communis auferatur, ratio fcilicet 
ATadTO: reliqua igiturratio AE ad EZ ca- 


APOLLONII PERGZ/EI 


Éruéq OH mpis H A, 2]e 7i eivag T) Ed 
OHZTQzDAH,K' 54AHdea7ps HZ 
gus Auoy £g Agtey, exvs TB Uv &xpt s T Mg 
7 pos alu ip ian 3, Coe gU txa17HO 7rpós HA. 


IIPOTAZXIX mu. 
Ec) à Ure 0A, ela, 0 xuxAV "epe. 
5a D 73 
£UJ&iat. xara a "erevyudyas "6d"? 2 ete 
760), dà 9 mercy dy 9 Ge E uere 
&yayeaQu ew qSuAASDeuupuot roy 
Web, yy 3 xevmypdun eA bes- «ess aluo 
O7 3! Y ow ! / 
Aou) & d vs ccAevgga T. quyixedyor Aó- 
3, es 3 C» r-* ; 3 
opi, vé T0 i Cyr Gc "00 XEYTM. x95 
Aoi eU üd Ws quA Uegn , xe] Ge. o0 Di 
Ua 3 qo ddWe «e "mes Ofjtn. mAcu- 
ex «ess du) qÀayi4r rà SD TS Mé- s. 
IN m jJ 1 e / G 1 
qui) pU x&YreM xg T6 xaumypopue &idos, 
và (puo) d) uo M6 f OU weyTQoU Gies, 
ed up. ais Uareeooate, Llc oy (01 dU 39D) 
ais xarmyuénes edius dd) 29m qié O6 TOU 
xérgeou &id ue. "ori dV aie eebens xod. its 
TOU xUXAQU dWAQépde, Herve "TOU XD 736 
? Mong 3 3 eI 
xa ntypdpie dd s, (ro) 601 "2 2uro Hs CA 
mo Pg » : 
$ x&YTOOU £id et, 


E T Q UrepooAd, » ene, d XÓXAS eE«Qx- 

peto,, 76 2daluereos 7? AB, Xy Teo 0i 0E, x 
very pios xaT Dto 1 T A, 0X, 290 T. EAT A 
iwyayia. eid àyagegedDom và A Z, AH, xo) 7 
LIA eos Tho T H T owyueidwoy £ygra) Aógov, $5 
vt E Ov yet) AE artis EZ 3, Cos 9 üy egt ?] Op- 
Üíen zrpoe 1s exAetgAaY" Aya om, d 701 iU S vmrep- 
GoA6, v)» 2970 d E A eidoc, TO OpL0ICy TÀ AZ, (mzy 
65i Tis A Z,H A*. dn d Onen eme X, 8 uónAs, 
rà 27m ?EA, QuoUy TO AZ, Hera $ HA my égi 
TO AZ. 

Ilezorijodt 9oip coe 3 ópQus rpóe viu zrAepiaw 
JrGs « AT zrpic LG. X ere £s de (| AT grpóe IO 
Ert 1 pO, vr pos ? grAaaay, &X Qe v] AT, 7'p0s 
LO Zrge v 2vm d$ AI pg T» Vus) T AT O, Ge 
5 s pO, zrpos T srAapAay Bre T CT) AT rog 
T»0p) B A A* im Gp, T Ugo BA A T 02. AT O. 
& ere 1 AT gpis TH T muryuei auo &xet. Aó90y, 
£X 7: E Dy exei «| AE aréós EZ x, 8 Or eye s opDías 
rpoe lu) qr Aaa, r8TEsW fj AT gpoe 'O* 6n?) 
?5 AT gpóe TH 1 muxeiudwov eet Aóoy, ene S 
y exe AT mpi T O € Gx S üvéya 4 OT "pie 
TH' dom cwyxet dues Misyos, 6x vr S y 6xer v 
AE mfg EZ X 06 8 Ü Exe T AT m phe T O6 a 
vig 651 TO GU' uet LOG. Aya, 6A TE E OV EXEAT 
7s T O 3X, x S üy yet] OT vrpós T H. xod 
auod à 9 T A a0s T O*- Amis lox à AE 

N 
TréOg 


CONICORUM LIB Í 


irgàg EZ Adyec Adm " TOT OL 7rpié rH Ay 
éqw à aurás. AN es A1 OT mie T M Érax rà 
Vas» GT A pg Tó Vu» HI ^, Oc Og | AE 
TÓ)g EZ Érw& Tó 2wü AE eros T0 Vugó AEZ 
0£ Gg Tàü Vago OT A «poc Tó Vuyo HT A Se 
TUS T0 gm EA vrébo Th V9) AEZ. Tà Ob ag 
GIA iy) ideyOu vo mo BAA' € dex T 
Vas) BA A mÉos T0 Vzzo HT A &rGS T5 2gri AE 

C96 T0 Lug? A E Z,, X, QA Oe T) go B A A 
«We 10 2v AE STE€ Tà Vz9) HI A meos 
T0 icu) AEZ. e Oi TÓ Vcwo HI A Ge TD 
Um AEZ Brus Tb AH Gg Set Trois 
Tà Z A, immytWiee goto «t 26, Aógty $e. Ty ov'yset- 
puo» Cx rw zAdUpzW, 3 HT «xóg AE xg) 
UA we EZ' X 0€ dex Tà Vomo BAA wstos 


7t 
dem eft quz reliqua 6T ad FH. ut auteni 
OT adrHita [per 1. 6. ] re&dangulum er 4 
ad rectangulum. Hr43; & ut AE ad &Z ita 
quadratum ex AE ad re&angulum AEZ: er- 
go [pet 11. 5.] ut re&tangulum er 4 ad re&- 
angulum HI ita quadratum ex A E ad rec- 
angulum AEZ. fed oftenfum eft rectangulum 
Gr zquale effe re&angulo BA A: ut igitu£ 
rectangulum 8 A A ad re&tangulum H T 4 ita quas 
dratum ex A B ad rectangulum A & Z ; permutans 
doque [per 16.5.] ut rectangulum 8 ^ A ad qua- 
dratum ex A E ita rectangulum H r ^ ad ue. 
A EZ, fed ut re&tangulum HT A ad A E Z re&an- 
gulum ita parallelogrammum ^H ad parallelo- 
grammum Z4; parallelograrama enim [ex hyp.] 
equiangula funt, & [per 22.6.] rationem We. 
compofitam ex ratione laterum HT ad A E &T ^ 
ad EZ: quare ut rectangulum B A A ad quadra- 
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tum ex A E ita parallelogrammum HA ad ipfuni 
AZ. itaque dicendum in hyperbola: ut re&tan- 
gulum B 4 A una cum quadrato ex A & ad quadra- 


tum ex AE, hoc eft [per 6. 2,| qüadratum ex AE 
MU 


ad quadratum ex & A, fic parallelogramma fi ^; 
A Z ad parallelogrammum AZ. fed [per 20; 6.] 
ut us ratumi ex EA ad quadratum ex &A fic 
parallelogrammum quod fit ex E ^, fimile & fi- 
militer defcripturm * AZ, ad parallelogrammum 
AL: ut igitur parallelogramma AH, A Z ad pa- 
rallelogrammum 4 Z/fic parallelogrammum à & 4 
defcriptum & fimile ipfi A Z ad A Z : ergo paral« 
lelográmmum à ^ & factum & fitnile ipfi AZ a« 
quale eft parallelogrammis H ^, A Z. : 
In'ellipfi vero & circuli circumferentia dice: 
mus. quoniam ut totum, quadratum fcilicet ex 
A E, ad totum parallelogrammum A Z, fic abla- 
tum re&angulum A48 ad ablatum parallelo: 
grammum A H : erit [per 19.5.] reliquum ad re- 
liquum ficut totum ad totum. quod fi à quadrato 
ex E A auferatur re&tangulum B A A, relinquetur 


[per 


7* 
[per 5. 2-] quadratum ex ^ F: ut igitur quadra- 
tum ex A B ad exceffum quo parallelogtammum 
A Z 'excedit parallelogrammum ^H, fic quadta- 
tum ex A E ad parallelogrammum A 7. fed [per 
23.6.] ut quadratum ex AB ad parallelogtam- 
mum A Z fic quadratum ex A E ad parallelogram- 
mum quod fità AE fimile ipfi 4 Z: ergo ut qua- 
dratum ex ^ E ad. exceffum quo parallelogram- 
mum AZ excedit ipfum A H, fic quadratum ex 
^E ad parallelogrammum ^ E fimile ipfi AZ : 
parallelogrammum igitur ex A E fimile 4 Z a- 
quale eft exceffui quo parallelogrammum A Z ex- 
cedit AH : quare. [per 9. 5.] fequitur parallelo- 
grammum à AE, fimile ipft 4 Z, una cum paral- 
lelogrammo ^H ipfi A Z aequale effe. - 


EUTO 


*l'heorema hoc in [hyperbola cafum non habet ; in 
ellipfi vero,fi applicata in centrum cadat & reliqua eo- 
dem modo diíponantur, parallelogrammum quod fit 
ab applicata parailelogrammo quod fit ab ea qua ex 
centro zequale eric. fit enim ellipfis cujus diameter A B, 
centrum A, ordinatimque applicetur TA, & ab ipfis 
TA,AA parallelogramroa c- 
quiangula defcribantur A H,AZ ; 
habeat autem A T' ad T H ratio- 
nem compofitam ex ratione 
quam habet A A ad AZ & ex 
ea quam re&um figura latus 
habet ad tranfverfum : dico pa- 
rallelogrammurm AZ aequale effe 
parallelogrammo A H. quoniam 
enim in (üuperioribus often(um 
eft, ut quadratum ex A 4 ad pa- 
rallelogrammum AZ ita effe 
re&angulum A A ad paralle- 
logrammam A H: erit permu- 
tando, ut quadratum ex 44 
ad rectangulum AA B ita parallelogrammum A Z ad 
parallelogrammum A H. fed quadratum ex ^4 A gequale 
eft re&tangulo A A B: ergo parallelogrammum A 2 pa- 
ralllogrammo A H sequale erit. 


Por. XLII. Vbheor. 


Si re&ta parabolam contingens cum dia- 
metro conveniat, & à tactu ad dia- 
metrum recta ordinatim applicetur ; 
füumpto autem quovis puncto in fe- 
&ione, applicentur ad diametrum dua 
rectz, altera quidem contingenti pa- 
rallela , altera vero parallela ei quz 
à tactu ordinatim applicata eft: tri- 
angulum quod ab ipfis conftituitur 

- sequale erit parallelogrammo contento 

. ab ordinatim à tactu applicata, & ea 

quz interjicitur inter parallelam & 
verticem fe&tionis. | 


Sg parabola, cujus diameter A B, ducatur- 
que linea AT fe&ionem contingens, & T 9 
ordinatim applicetur; à quovis autem puncto 
A applicetur A 2, & per A quidem ducatur A E. 
ipfi AT parallela, per T. vero FH parallela ipfi 
BZ; denique per B ducatur BH ipfi OT paral- 
lela: dico triangulum A EZ «quale effe paralle- 
logrammo ZH. 
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Quoniam enim AT fe&ionemi contingit, & 
ordinatim applicata eft r o, erit [per 3 5.huj.] A2 
equalis ipfi BO, & AO dupla ipfius 6 B; trian- 
gulum igitut AO T. [ per 41. 1. ] parallelogram- 
mo BI eft quale. & quoniam [per 20. huj.] ut 
quadratum ex Tr 9 ad quadratum ex AZ ita linea 
O B ad ipfam B Z, propter fe&tionem ; ut autem 
quadratum ex T 9 ad quadratum ex ^ Z ita [per 


4. & 20.6. | ttiangului Ár G ad trianguluri 
EAZ; & [per 1. 6.] ut O B ad BZ ita paralle- 
logrammum H 6 ad paátallelogrammum HZ : 
erit [per 11.5.] ut triángülum AT 6 ad triangu- 
lum BAZ ita 9H parallelogrammum ad paral- 
lelogrammum HZ; & permutando , ut AT G 
triangulum ad parallelogrammum H 6 ita triarí- 
eulum E AZ ad parallelogrammum H Z. . fed tri- 
angulum AT O zquale eft parallelogrammo B 6 : 
ergo triangulum EA Z parallelogrammo H Z z- 
quale erit. 


CIUS 


Hoc theorema utidecim habet cafüs, uriura quideni 
fi A intra T fumatur ; conftat enim rectas paralle- 
las cadere intra ipfas A D,T'O. alios autem quinqué 
cafus habet (; A fumatur extra P: nam recta paral- 
lela A Z cadet extra € T, & A E vel inter & & B ca- 
det, vel in ipfo B, vel inter 8 & 9, vel in 6, vel 
extra 9 5 utenim extra A cadat fieri non poteit, quo- 
niam cum A fit extra P, & quz per ipfum recta 
AT parallela ducitur, intra A cadet. quod fi A fuma- 
tur ex altera parte fectionis; vel utreque parallela 
inter B & O cadent, vel 4 Z quidem cadet intra OT; 
pun&um vero X in 9 ; vel, A Z hunc fitum retinente, 
punctum E cadet extra O9. puncto vero E cadente ex- 
tra 6, punctum Z vel in O cadet, ita ut 'OA fit 
recta linea (quanquam tunc non exacte parallelarum 
proprietas fervetur ) vel extra 9 cadet. oportet au- 
tem in demonítratione quinque cafüumi poftremo- 
rum rectam A Z ufque ad (e&tionem & ad ipfam pá- 
rallelam H P producere, atque fic demonftrationem ab« 
folvere. fed ex his aliam quàndam defcriptionem 
mente concipere poffumus ; cum nempe per fumptum 
aliud pun&um , que in principio füpponebantur 
recte efficiant rem propofitam: fed boc theorema 
eft, non cafus. 


Paor. XLIH. Zeor. 


Si hyperbolam, vel ellipfim, vel circuli 


circumferentiam re&ta linea contin- 
T gens 
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gens conveniat cum diametro; & à 
tactu ad diametrum recta ordinatim 
applicetur; huic vero parallela duca- 
tur per verticem fe&tionis, quee cum 
recta per tadum & centrum ducta 
conveniat; & fumpto aliquo puncto 
in fe&ione, ab eo ad diametrum dux 
rectz ducantur, una quidem contin- 
genti parallela , altera vero parallela 
ei quz à ta&u applicata eft: trian- 
gulum ab ipfis factum in hyperbola 
minus erit quam triangulum, quod ab- 
fÍcindit linea per centrum & tactum 
du&a, triangulo facto ab ea qua ex 
centro fimilique abfciffo ; in ellipfi ve- 
to & circuli circumferentia, una cum 
triangulo abfciffo ad centrum aequale 
erit triangulo quod ab ea qua ex cen- 
tro defcribitur, fimilique abfciflo. 


IT hyperbola, vel ellipfis, vel circuli circum- 
ferentia, cujus diameter AB, centrumque 
T ; ducaturque recta A E fectionem contingens; 
& jun&a T E, ordinatim applicetur E Z ; fuma- 
tur autem aliquod pun&tum in fe&tione , quod 
fit H; & ducatur re&a H 8. contingenti paral- 
lela, & HK M ordinatim applicetur; per B vero 
ordinatim applicetur recta B ^: dico triangu- 
lum K MT. differre à triangulo T ^8 triangulo 
HKO, 


A. 


Quoniam enim linea EA fe&ionem contingit, 
otdinatim vero applicata eft & Z; [per 39. huj.] 
habebit &Z ad ZA rationem compofitam ex ra- 
tione TZ ad ZE, & ex ratione recti lateris ad 
tranfverfum. fed[ per 4.6. ] ut EZ ad Z^ ita 
HK ad X6; & ut TZ ad ZB itaT B ad BA: 
ergo HK ad Ko rationem habebit compofitam 
ex ratione FB ad BA, & ex ratione recti late- 
tis ad tranfverfum : quare, ex iis que in qua- 
dragefimo ptimo theoremate oftendimus, trian- 
gulum T KM à triangulo Br A differt triangulo 
HOK; etenim in parallelogrammis triangulorum 
iftorum duplis hzc demonftrata funt. 
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In aliquibus codicibus hujus theorematis talis legi- 
tur demoníttratio. 

Quoniam enim [per 37.huj.] rectangulum 
ZT A &quale eft quadrato ex f B; erit [per 17.6.] 
ut ZT adrBita T Badra: quare [per 20. 6.| 
ut figura quz fit ex T Z ad figuram ex T B ita li- 
nea ZT ad P A. fed ut figura ex ZT ad figuram 
exTB ita ETZ triangulum ad triangulum BT A, 
& ut linea ZT ad ipfam T A ita [per 1. 6.] EZT 
triangulum ad triangulum ET ^ : ut igitur ET Z 
triangulum ad triangulum BF A ita triangulum 
BI Zad ipfum ET A: proptereaque [ pet 9. 5. ] 
triangulum ET ^ tríangulo Br A eft quale : er- 
go in hyperbola, per converfionem rationis ; & 
in ellipfi, invertendo dividendoque & rurfus in- 
vertendo, ut EZT' triangulum ad quadrilaterum 
E ABZ ita triangulum E EZ ad triangulum B AZ : 
quare triangulum E ^ Z. quale eft quadtilatero 
EABZ. ^& quoniam ut quadratum ex TZ ad 
quadratum ex T B ita triangulum ETZ ad tri- 
angulum AT B; in hyperbola quidem dividen- 
do, in ellipfi autem invertendo, & per conver- 
fionem rationis & rurfus invertendo , erit "ut 
rectangulum A Z8 ad quadratum ex B T ita qua- 
drilaterum EA B Z ad triangulum BAT ; & fi- 
militer ut quadratum ex FB ad rectangulum AK 8 - 
ita triangulum AT B ad quadrilaterum M ABK: 
ergo ex aequali, ut re&angulum A Z B ad rectan- 
gulum AKB ita BABZ quadrilaterum ad qua-. 
drilaterum MBK A. utautem rectangulum A ZB 
ad re&angulum A K B ita [per 21. huj. ] quadra- 
tüm ex EZ ad quadratum ex KK: & ut quadra- 
tum ex EZ ad quadratum ex HK ita triangulum 
EA Zad triangulum H 6 K ; quare ut triangulum 
EAZ ad triangulum H 9 K ita quadrilaterum 
E ABZ ad quadrilaterum MA BK'; & permutan- 
do ut triangulum E 4 Z ad quadrilaterum E A B Z 
itatriangulum H6 K ad quadrilaterum M A B K. 
fed triangulum E A Z ofteníum eft [fupra] equale 
quadrilatero EA BZ; ergo & triangulum H OK 
quadrilatero M ABK eft zquale : triangulum igi- 


tur K Mr à trianguloT A B differt triangulo Ho K,.— 


Sed cum hzc demonftratio obfcuritatem quandam 
habeat in proportionibus ellipfeos, enitendum eft ut 


- ea qug breviter dicta funt laiusexplicentur. « [Quo- 


niam, 7424/£, ut quadratum ex ZT ad quadra- 
tum ex l'B ita triangulum ET Z ad triangulum 
ATB, erit invertendo & per converfionem ra- 
tionis rurfufque invertendo.| eft enim inverten- 
do ut quadratum BI'ad quadratum ex TZ ità ABT 
triangulum ad EZ T : & per converfionem rationis, ut 
quadratum ex BI' ad rectangulum A Z 8 (hoc eft, ad cx- 
ceffum quo quadratum ex I' B excedit quadratum ex 
T Z, quia punctum T lineam AB bifariam fecat) ita tri- 
angulum ABI ad quadrilaterum EBZ A : & inverten- 


- do, ut rectangulum A23 ad quadratum ex BF ita 


quadrilaterum E ABZ ad BAT triangulum. Habet au- 
tem in hyperbola cafus undecim, quot habebat praece 
dens theorema in parabola, & praeterea alium quen- 
dam; cum fcilicet punctum quod in H fumitur idem 
fit quod E. tunc enim contingit triangulum EA Z 
una cum triangulo A8 T' zquale effe triangulo PEZ ; 
etenim oftenfum eft triangulum EA Z quadrilatero 
ABZE zmquale effe, quadrilaterum autem 4 BZE à 
triangulo EZ ipfo ABT triangulo differt. fed in el- 
lipfi vel punctum H idem eft quod E vel intra E fumi- 
tur; & tunc utrafque paralelas inter A & Z cadere per- 
fpicuum 


[i 
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fpicuum eft. quod fi H fumetur infra E, & ab eo 
ducta ipfi EZ parallela cadat inter Z & T punctum 
O quinque cafus efhcit : vel enim cadit inter A & B, 
vel in B, vel inter B & Z, vel in Z, vel inter Z & r. 


Si vero qua per H ducitur applicate parallela in 
centrum I cadat, punctum 9 alios quinque efficit ca- 
fus. attendendum tamen eft triangulum hic factum à 
lineis quz ipfis E A,EZ funt parallela 
triangulo A BT' zequale effe. quoniam 
enim ut quadratum ex EZ ad quadra-. 
tum ex HT' ita triangulum EAZ ad. 
triangulum H 9T, fimilia enim tri- 
angula funt ; & ut quadratum ex F7 
ad quadratum ex HT' ita reGtangu- 
lum 8Z A ad rectangulum 3T A, hoc 
eftad quadratum ex BT': erit ut trian- 
gulum £A Z ad ipfum H O T ita rectan- 
gulum BZ A ad quadratum ex BI. ut 
autem rectangulum BZ 4 ad quadra- 
tum ex BT' ita oftenfum eft effe qua- 
drilaterum A B Z E ad triangulum A BT: «1 
ut igitur triangulum E A Z ad H OT ita 
quadrilaterum ABZE ad triangulum ABL, 

& permutando ut triangulum E A Z ad 
quadrilaterum ABZE ita triangulum 
HOradtriangulum A BT. fed aequale 

eft triangulum E A Z quadrilatero ABZE : 
triangulum igitar HOT triangulo ABI 
eft aequale. poffumus autem hac etiam aliter probare, 
fi dicamus in parallelogrammis triangulorum duplis ea- 
dem demonftrata effe; videlicet in quadragefirao pri- 
mo theorerate. 

Quod fi ducta per H parallela ipfi E Z cadat inter P 
& A, producatur quidem quouíque linca T E. cum 
ipfa conveniat; & punctum O feptem 
cafus efficiet. vel enim inter B & A 
cadit, vel in B, vel inter B & Z, vel 
in Z, vel inter Z & T vel in P vel A 
inter P & A: & in his cafibus con- 
tingit differentiam triangulorum A BT', 
H OK conftitui à rectis A T, B infra P 
produ&tis. fi vero H fümatur in altera 
parte fe&tionis, & ea quse per H ducitur 
ipfi EZ parallela inter B & Z cadat, 
producetur, ob demonftrationem, quo- 
ufque fecet iplam AT' ; & punctum 6 
faciet feptem cafus: vel inter B & Z 
cadens, vel in Z, vel inter Z & T; vel 
in P, vel inter P & A, vel in A, vel 
infra A. fi vero H K cadat inter Z & 
LT, pun&um O quinque cafus efficiet. 
vel enim erit inter Z & T, vel in T, 
.vel inter T & A, velin A, vel infra A. 
fed (i HK in centrum F' cadat, pun- 
ctum 9 cafus efficiet tres: velinter I' & A cadens vel 
in A vel extra A. atque in his cafibus rurfus con- 
tingit triangulum HO K aequale effe triangulo A BT. 
fi vero H K cadat inter T & A, punctum O vel cadet 
inter P & A, velin A, velextra A. itaque in ellipfi 
"cafus omnes erunt quadraginta duo, & totidem in 
circuli circumferentia ; ita ut hujus theorematis cafus 


omnes fint nonaginta fex. : 


A cr 
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Paor. XLIV. eor. 


Si unam oppofitarum fectionum recta 
linea contingens cum diametro con- 
veniat, à tactu vero ad diametrum 
recta ordinatim applicetur ; atque huic 
parallela ducatur per verticem alterius 
Ícctionis, ita ut conveniat cum recta 
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7y 
per tactum & centrum ducta; fumpto 
autem in fectione quovis puncto, 
applicentur ad diametrum daz rectz, 
quarum altera contingenti fit paral- 
lela, altera parallela ei que à tactu 
ordinatim applicata eft: triangulum 
ab ipfis factum minuseft quam trian- 
gulum quod abícindit applicata: ad 
centrum íectionis, triangulo fimili 
abíciffo ab ea qux ex centro. 


S Tr oppofite fe&iones AZ, B E, quarum 
diameter AB, centrum T; & ab aliquo 
pun&o eorum quz funt in fe&ione Z A, videli- 
cet à pun&o Z, ducatur recta ZH fectionem con- 
tingens; ordinatimque applicetur Z O ; & juncta 
ZT producatur, ut ad B; per B vero ducatur 
B A ipfi ZO parallela; & fumatur aliquod pun- 
&um iü fe&ione BE, quod fitN; à quo Ne 
ordinatim applicetur, atque ipfi ZH parallela 
ducatuf N K: dico triangulum 6 X N minus effe 
quam triangulum T M 6, triangulo r B A. 


Ducatur enim 
per E recla E^ 
contingens fe&tio- 
nem EB; & EZ 
ordinatim | appli- 
cetuf, ^ itaq; quo- 
niam oppofitz fe- 

E Ciones funt Z A, 
BE, quatum dia- 
meter AB; & re- 
Qa ZT E per cen- 
trum ducitur; & 
ZH, E ^ feCtiones 

i ; contingunt ; erit 
AE ipfi ZH parallela. . eft autem [ex hyp.] NK 
parallela ipfi ZH: ergo & NK ipfi RA; & MO 
ipfi B A parallela eft. quoniam igitur hyperbola 
eft B E, cujus diameter AB, centrum P; & recta 
^ E fectionem contingit, ordinatimque applicata 
eft Ez; & ipfi Ez parallela eft BA; fumitur 
autem in fectione punctum N, & ab eo ordina- 
tim applicatur N 9, & ipfi ^E parallela duci- 
tur KN; erit triangulum N O K minus quam 
triangulum 6 Mr ipfo T B A triangulo. hoc 
enim in quadrageíimo tertio theoremate often- 
fumeít. |— uclm COR UT. 

CIUS. [0 : 
^]taque quoniam oppofite fectiones funt Z ^, 

BE, quarum diameter AB, & recta ZTE per 

centrum ducitur, & ZH, ^E feGtiones contin- 
gunt; erit AE ipfi-Z H parallela.] Quoniam enim 
hyperbola eft A Z, rectaque ZH lectionem contingit, 

&c applicata eft Z O ; erit rectangulum OT'H szquale 

quadrato ex T A, ex trigefimo feptimo thecremate. & 
fimiliter rectangulum Zr A quadrato ex LB zequale 

eft ; igitur ut rectangulum O I' H ad quadratum ex A T 

ita rectangulum Z I'A ad quadratum ex BT ; & per- 

mutando, ut re&angulum O P H' ad rectangulum £P A 

ita quadratum ex A P ad quadratum ex T B5 quare 
rectangulum O I H zquale eft rectangulo & lA. eftque 

linea O T zequalisipfi Iz, ergo & HT ipfi LAr fed z V 

ipfi P E et zequalis,ex Deine theoremate : linez ipi 
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tur ZT,I H equales funt ipfis E D,rA, angulofque 
zequales continent ad r; funt enim ad verticem : 
quare & ZH ipfi EA elt aequalis, & angulus rHZz 
anguloT AE. & alterni funt: ergo ZH iph EA paral- 
- lelaeft. Cafus hujus theorematis duodecim funt,quem- 
admodum in hyperbola diximus 1n quadragefimo ter- 
tio theoremate, atque cademieft demonftratio. . 


Pao. XLV. Tleor. 


Si hyperbolam, vel ellipfim ,' vel cir- 
culi circumferentiam reca linea con- 
tingens cum: fecunda diametro con- 
veniat ; «& à ta&u ad eandem dia- 
metrum. re&ta applicetur. diametro 
alteri parallela, &. per tactum & cen- 
trum ducta recta- producatur; fum- 
pto autem in fectione quovis pun- 
&o, ad fecundam diametrum ducan- 
tur duz recte, quarum una contin- 
genti, altera applicate fit parallela: 
triangulum .quod ab ipfis conftitui- 
tur, in hyperbola quidem, majus eft 
quam triangulum abfciffum ab appli- 
cata ad centrum, triangulo cujus 
bafis eft recta contingens & vertex 
centrum fectionis; in ellipfi vexo & 
circuli circumferentia, unà cum trian- 
gulo abfciflo, aequale eft triangulo cu- 

jus bafis re&ta. contingens & vertex 

. fectionis centrum. 

S ^hyperbola , vel ellipfis, vel circuli. cir- 

XJ cumferentia ABT, cujus diameter A 9, fe- 

cunda diameter ^ 8 A, & centrum 6; recta vero 

T MA fectionem contingat in T, ducaturque T A 

i AO parallela , & juncta T O producatur; 

utpto deinde in fe&ione quovis puncto B, dü- 

cantur ad fecundam diametrum recte BE, BZ, 
que ipfis A T, r ^ fint parallele : dico triangu- 
lum B Z, in hyperbola quidem, majus effe quam 
triangulum H 67 triangülo AT O 5 in ellipfi 

vero & circulo, triangulum 8 E Z unà cum ZH 6 

&quale effe triangulo f A07 ^ — " — 
Ducantur enim TK, BN parallele ipfi ^ o. 

& quoniam recta P A M fectionem contingit ; at- 

que applicata eft r &; habebit [ per 39. huj. ] 

T K ad KO rationem compofitam ex ratione 

quam habet MK ac KT & ex ea quam rectum 

figurz latus habet ad tranfverfum. ut autem. M K 

ad Kr ita [per 4. 6.] r^ ad A ^: ergo r& 

ad KO rationem compofitam habet ex ratione 


L4 ad AA & ex ratione recti lateris ad tranf. 


verfum. atque eft triangulum T A A. figura. que 
ft ex KO; & triangulum T 0 K, hoc eft rA 6, 
figura que fit ex r K, hoc eft ex ^6 : quare 
triangulum T A A, in hyperbola quidem, majus eft 
jer triangulum rK 6, triangulo facto ex A 6, 
hmili ipfi ^; in ellipfi vero & circulo tri- 
angulum FK 6 una cum ipfo r ^ ^ eidem trian- 


gulo eft equale. hoc enim in. parallelogram- : 


mis triangulorum duplis, in quadragefimo primo 
theoremate, demonflratum eft. itaque quoniam 
triangulum T A A à triangulo FK O, vel FA 6, 
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differt triangulo quod fit ex A o ipfi rA fi- 
mili ; differt autem & triangulo T O ^: erit r 9 A 
triangulum cquale ei quod fit ex A9 fimili ipfi 
TAA. tutíus quoniam [per.4. 6.] triangulum 
BZE fimile eft triangulo TAA, & triangulum 
HZO triangulo T A 6; ipforum latera intet fe 
eandem rationem habent: atque eft triangulum 


is 


B Z E, quod fit ex N 0 inter applicatam & cen- 
trum interje&a ; triangulum vero H Z 6, quod fit 
ex applicat B N, hoc eft ex ZO : igitur ex iis, 
qua prius [ad 41. huj.] oftenfa funt, triangulum 
B Z Eà triangulo H O Z differt triangulo, quod fit 
ex A O, fimili ipfi F.A A ; quare & triangulo T ^ 6. 


eL uac-BÜIOCIUS 


Attendendum eft hoc theorema plures habere ca- 
fus: in hyperbola enim viginti habet. nam pun- 
cum quod pro B fumitur, vel idem eft quod r, 
vel idem quod 4; &t tunc contingit , triangulum 
factum ex AO fimile. ipü AT 4 idem eífe quod à 
lineis parallelis ipfi A A,..A T" abfcinditur. . fi vero B, 
fumatur inter A,T, & puncta A,4 fint fupra termi- 
nos fecunda diametri, fient tres cafus: nam puns. 


metri, Z, E infra terminos erunt. Similiter fi B fu- 
mnatur 
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matur extra P; & GT'adH producatur, tres alios ca- 
fus fieri contingit; nempe ipo A vel fupra termi- 
nos fecunda diametri exiftente, vel in ipfis, vel in- 
fra, & fimiliter Z faciet tres cafus. fin autem B fu- 
matur ex altera parte fectionis , producetur I' € ad 
H, propter demonítrationem : & BZ, BE tres cafus 
efficient, quoniam Z, E vel ad terminos fecundz dia- 
metri ferentur, vel fupra, velinfra. Elliptis vero & 
circuli circumferentige varios cafus nunc non expli- 
cabimus, tot enim funt quot in praecedenti theoremate 
fümuntur. erunt igitur hujus theorematis cafus omnes 
centum. fed poffunt hec eadem etiam in oppofitis 
fectionibus demonítrari. 


Paor. XLVI. Tbeor. 


Si parabolam recta linea contingens cum 
diamatro conveniat: qua per tactum 
ducitur diametro parallela ad eafdem 
partes fectionis, rectas in fectione du- 
ctas contingenti parallelas bifariam 


Íecabit. 


N IT parabola, cujus diametar A B A, & recta 
AT fe&ionem contingat; perr vero duca- 
tur € T M parallela A ^ ; 
&, fumpto in fedtione 
quovis punéto A, duca- 
tur ANZ B ipfi AT pa- 
rallla: dico AN ipfi 
N Z «qualem effe. 


Ducantur enim ordi- 
natim B 9, KZH, AMA. 
& quoniam ex iis, quz 
in quadragefimo fecun- 
do theoremate demon- 
flravimus, triangulum 
EAA zquale eft paral- 
lelogrammo 83 M, & tri- . 
angulum EZH parallelo- 
grammo BK : parallelo- 
grammum igitur reli- 
quum H M zquatur qua- 
drilatero AZH A. commune auferatur MAHZN 
quinquelaterum : reliquum igitur triangulum 
KZN reliquo AMN erit xquale. fed KZ [ex 
hyp.] parallela eft ipfi ^M: ergo [per 4. 6. & 
14.5.] ZN ipfi A N zqualis erit. | 


M 


EUTO 


-Hoc theorema plures ca(us habet. demonftrabi- 
mus autem habita ratione cafüuum quadragefimi fecundi 
theorematis; ut exempli caufa, fi Z ca- 
dat in B, ita dicemus. Quoniam tri- 

angulum BA A [ per 42. huj. ] aequale 
eft parallelogrammo |. 6 B A M, .com- 
mune auferatur NM AB; erit reli- 
quum A4MN triangulo O N B zquale. 
In reliquis autem fic. Quoniam 
triangulum A E A  parallelogrammo 
OBAM eft zquale;. & triangulum 
H Z E parallelogrammo O9 BH K : erit re- 
liquum Z A A H zequale reliquo K H A M. 
commune auferatur NM A H Z, ac reli- 
quum A N M triangulo K Z N iequale eft. 
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PRor. XLVII. 7er. 


Si hyperbolam, vel ellipfim, vel circuli 
circumferentiam recta linea contin- 
gens cum diametro conveniat; & per 
tactum & centrum ducatur re&a ad 
eaídem partes ad quas fectio: rectas 
quz in fe&ione ducuntur contingenti 
parallelas bifariam fecabit. 

SIT hyperbola, vel ellipfis , vel circuli cir- 

cumferentia, cujus diameter AB, centrum 

LT, ducaturque 4 E fedionem contingens, & 

juncta TE producatur; fumpto autem in fe- 

&ione quovis puncto N, ducatur per N linea 


ONOH ipfi AE parallela; dico NO ipfi oz 
qualem efle, | 
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X 
. Applicentur enim ordinatim Z N Z,BA,HMK : 
ergo, ex demonftratis in quadragefimo tertio 
theoremate, triangulum 6 NZ zquale erit qua- 
drilatro ABZZE, & HOK triangulum quadri- 
latero ABKM: reliquum igitur N HK Z quadrila- 
terum reliquo M K ZZ efl quale. commune au- 
feratur O N Z K M quinquelaterum : atque erit re- 
liquum triangulum O MH «quale reliquo O E N. 
atque eft M H parallela ipfi Nz: ergo [per 4.6. 
& 14. 5.| N O ipfi OH eft equalis. 


Hoc theorema in hy- 
perbola tot habet cafus 
quot habebat praecedens 

:- án parabola; demonítra- 
tiones autem eorum fà- 
. ciemus , attendentes ad 
' cafus quadragefimi tertii 
theorematis ; pariterque 
inellipfi; ut in fubjecta 
.. figura, cum punctum H 
extra fumitur. quoniam 
triangulum A A T zequa- 
le eft triangulis 9 H €, 
9, I.M, hoc eft triangu- 
lis 


95 


i OHM: atque eft idem triangulum AAT 
rub diese a ni & quadrilatero A A Hz , five 
triangulo NOTI, ex iis quz demonftrata funt. in qua- 
dragefimo tertio theoremate: erunt 1gltur triangula 
ZIIT, NOII zqualia triangulis OG T, OMH, com- 
sune auferatur triangulum 6 OT : reliquum igitur tri- 
angulum z O N «quale eft reliquo HO M. & ét NZ 
parallela ipfi MH; ergo NO ipfi O H eft zequalis. 


Phor. XLVIII. Ther, 


Si unam oppofitarum fe&ionum recta 
liea contingens cum diametro con- 
veniat, & per tadum & centrum 
prodné&a reda fecet alteram Íectio- 
nem: quz in altera fe&ione ducta 
fuerit contingenti parallela à reda 
produ&ta bifariam fecabitur. 


QI T oppofite fe&iones , quarum diameter 
A B, centrumqueT, & K A fectionem A contin- 
gat, junctaque AT 
producatur ; fum- 
pto autem in B. fe- 
Qione pundo N, 
per N ducatur NH, 
parallela ipfi AK : 
dico NO ipfi OH 
aqualem efle. 


Ducatur enim 
per E fe&ionem 
contingens EA, & 
etit [ex 3o. huj. ] 
EA ipfi AK paral- 
lela ; quare & ipfi 
NH. quoniam igi- 
tur hyperbola eft 
BEN, cujus centrum T, & A E fectionem con- 
tingit, & juncta eft T E; fumitur autem in fe- 
&ione pundum N, per quod ipfi ^ E parallela 
ducta eft NH: ex iis que in hyperbola [per 
propofitionem praced.] oftendimus, erit N O ipfi 
OH aqualis, 


EUTO 


Hujus etiam theorematis cafus ita fe habent, ut in 


quadragefimo feptimo theoremate dictum eft de hy- 
perbolz defcriptione. 


Phob. XLIX. Tbeor. 


. Si parabolam recta linea contingens cuin 
diametroconveniat, & per tactum du- 

catur recta diametro parallela ; à ver- 
tice vero ducatur parallela ordina- 
tim applicate; & fiat ut portio con- 
tingertis inter applicatam & tactum 
interje&ta ad portionem parallela iti- 
dem inter tatum & applicatam in- 

-terjedw, ita quedam recta ad du- 
plam contingentiss quz. à fectione 
ducta fuerit parallela contingenti, ad 

* : 
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83 
rectam quz per tactum dücitür dia- 
metro parallelam, poterit rectangulum 
contentum fub inventa linea & ea qua 
inter ipfam & tactum intérjicitur. 


S c parabola cujus diameter MBT; & TA 
v2! fe&ionem contingat; per 4 verü ipfi BT 
parallela ducatur ZAN; & ZB ordinátim ap- 
plicetur; fiatque ut E^ ad AZ ita quzdam 
rea H ad duplam ipfius r^; &, fumpto in 
fe&tione puncto K, ducatur per K ipfi r^ paral- 
lela K ATI: dico quadratum ex K ^ quale effe 
réctangulo fub.H & ^ ^; hoc eft, diametro ex- 
iftente À A, lineam H effe rectum latus. 


 Applicentur enim ordinatim ^ z, KN M, & 

quoniam T A fectionem contingit, ordinatim vero 
applicata eft A Z ; erit 
[per 4.6.] T B equalis B z. 
fed [per 35. huj. ] Bx 
eft zqualis ZA: ergo T B 
ipfi Z^ equalis erit; & 
propterea [per 33. x.] tri- 
angulum ET B xquale tri- 
angulo EZ4. commune 
: - addatur, figura fcilicet 
AEBMN: quadrilaterum 
igitur ^T M N &Qualé eft 
parallelogrammo Z M, hoc 
eft [per 42.huj.] triangulo 
K II M. commune aufera- 
tur quadrilaterum ATIMN : 
em . ^ergo teliquum triangu- 
luin K A N parallelosrammo Ar eft quale. an- 
gulus autem A ATI. [per x $.1.] zequalis eft angulo 
K A N: quare [per 255 lem.8. | rectangulum KAN 
duplum eft re&tanguli ^ AT: quoniam igitur [ex 
hyp.] ut EA ad AZ ita eft linea H ad duplam 
ipfius T^, & [per 4. 6.] üt EA ad AZ itaK A 
ad AN ; erit ut H ad duplam f 4 ita K A ád A N. 
fed [per 1. 6.] ut K A ad AN ita quadratum ex 
K ^ ad rectangulum K ^ N ; & ut H ad duplam 
T A ita rectangulum fub H & A A ad duplum 
re&anguli T ^ A : quare ut quadratum ex K A ad 
rectangulum K A N ita re&angulum fub H & ^ A 
ad duplum ipfius F A A re&anguli ; & [per 16. 
$.] permutando. eft autem [ex modo oftenfis] 
K AN rectangulum zquale duplo rectanguli T A A : 
ergo [per 14. $.] quadratum ex K A rectangulo 
fub H & ^ ^ zquale erit. 


CTUS. : 
^ Ergo reliquum triangulum K A N parallelo- 
grammo ^ AHT eft equale. angulus autem A A T 
quare rectangulum 
K AN duplum eft 
tectanguli AAr.] 
"Triangulum | enim 
KAN 1eorfim de- 
fcribatur , itemque 
r parallelogrammum 
AAIT, quo- 
niam triangulum X A N zequale eft parallelogrammo 
ÁIL ducatur per N ipfi A K parallela N P, & per K 
ducatuf K ? parallela ipfi 4 N ; parallelogrammu T 
Y 


EF 
p! 


1 


f1 
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84 
tur eft AP, & duplum trianguli KA N5. quare & 
parallelogrammi A " duplum, producantur A T, ATI 
ad puncta Z, T, poraturque ipfi AT equalis Z , & 
I1 T zequalis ipfi ^ II, & jungátur 2T : ergo AT paral- 
lelogrammum eft duplum ipfius A H, & idcirco ^ P 
parallelogrammum gequale parallelogrammo 4 Z. eft 
autem & zequiangulum, quontam anguli ad A4 fecun- 
dur verticem fünt zequales. fed [per 14.6. ] equa- 
lium & sequiangulorum. parallelogrammorum latera 
quz circa equales angulos funt reciproce proportio- 
nalia. ergo ut K A ad AT, hoc eft ad A z, ita A À 
ad A N; proptereaque [per 16.6.] rectangulum K A N 
sequale eft rectangulo A Az. & cum A7 dupla fit 
ipfius AT, re&angulum K A N rectanguli AAT'. du- 
lum erit. 
^ At firecta quidem A T ipfi AI fit parallela , T' Ii 
vero non fit parallela ipfi AA; erit AT II A trape- 
"sium: &éc tunc dico rectangu- 
lum K A N zequale effe ei quod E 
füb A-A & utraque ipfarum 
T A,A II continetur. fi enim pa- 
rallelogrammum A? corplea- 
tur ficuti prius , producantur- 
que A T, ATI, ita ut ipfi A1I 
&qualis ponatur T 2, & ipfi 
AT aqualis IIT , &c jungatur 
ZT; flet AT parallelogram- : A. 
mum duplum ipfius ATL, & eadem erit demonftra- 
tio. hocautem utile eft ad ea qux fequuntur. 


Panor. L. Theor. 


Si hyperbolam , vel ellipfim, vel cit- 
culi circumferentiam recta linea con- 
tingens cum diametro conveniat; & 
per tadum & centrum recta produ- 
catur; à vertice autem ordinatim ap- 
plicata conveniat cum ea qua duci- 


tur per tacum & centrum; fiatque - 


ut portio contingentis inter tactum 
& applicatam interje&a ad portio- 


nem duce per tactum & centrum, 


quz itidem inter tactum & applica- 
tam interjicitur, ita quaedam recta 
ad duplam contingentis: qux à fe- 
ctione ducitur contingenti parallela 
ad rectam per tactum & centrum 
ductam, poterit fpatium rectangu- 
lum quod adjacet invente recte, la- 
titudinem habens interje&tam inter 


ipfam & tactum; in hyperbola qui-. 


dem excedens figurà fimili contente 


fub duplà ejus quz eft inter cen- 


trum & tadum & inventà lineà; in 
ellipfi vero & circulo, eàdem defi- 


ciens. 


S hyperbola, vel ellipfis, vel circuli cir- 
cumferentia, cujus diameter A B, centrum 
T; & AE feQionem contingat ; juncta vero 
T E producatur ad utrafque partes; ponatur- 
que FK ipfi ET equalis; & per B ordinatim 
applicetur BZH; deinde per E ad rectos an- 
gulos ipfi E T ducatur B 6; fiatque ut Z E ad EH 
ita EO ad duplam ipfius BA, & junda OK 
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9j 
producatur ; fumpto deniqué in fe&iorie pun&o 
A, per ipfum ducatur AM ipfi quidem EA 
parallela ; A N P vero parallela ipfi BH; ipfique 
EO paralela Mri: dico quadratum ex AM 
re&angulo E MTI zquale effe. 


Ducatur enim per T re&a r € O parallela ipfi 
KIIL itaque guoniam ET zqualis eft ipfi Kr, & 
[per 2. 6. ] ut ET. ad rK ita Ez ad XO ; erit 
EX ipfi ZO zquali & quoniam [ex hyp.] 
ut ZE ad EH ita OE ad duplam E^, atque 
eft ipfius &o dimidia Ez: erit ut ZE ad E 
ita Z E ad EA. ut autem Z E ad EH ita [ per 
4. 6.] AM ad MP: ergo ut AM ad MP ita 
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zB ad EA. fed cum demonfiratum fit [ih 43. 1. 
huj.] triangulum P NT in hyperbola quidem ma- 
jus effe quam triangulum HBr, hoc eft quam 
triangulum T A.B ; in ellipfi vero & circulo mi- 
nus, ipfo AN Z triangulo : communibus ablatis; 
in hyperbola fcilicet triangulo EPA & NPMZ 
quadrilatero, in ellipfi autem & círculo, trian- 
gulo MZT ; erit A MP triangulum quadrilatero 
MEA Z «quale. atque eft [ex hyp.] M paral- 
lela ipfi 4 E, & [per 15.1. angulus A MP zequa- 
lis angulo &RMz ; ergo [ex lem. Z'appi 8. ] re&an- 
gulum AMP zquale eft retangulo fub & M. & 


utraque ipfarum E 4, M X contento. & quo- 


niam [per 4. 6.]| ut MT adr B ira & Mx ad^ E 
& MO ad EZ2: ut igitur MO ad EZ ita Mz 
ad ^8; & componendo [ per. 18. $.] ut utra- 
que MO,ZE ad EZ ita utraque Mz, AF ad 
EA: quare permutando, ut utraque M O,€ E 
ad utramque Z M,EA ita EE ad EA. fed ut 
utraque M O, X B ad utramque. M z, A B ita 
[per x. 6.] re&angulum fub utraque MO; 
ZE & ipfa EM ad contentum fub utraque 

Y MZ, 
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MZ, EA& EM, ut autem zBadEa ita [ut 
fupra oftenfum ] Z E ad E H, hoc eft [per 4. 6.] 
AM ad MP; atque adeo [ per 1.6:] quadratum 
ex A M ad rectangulum A MP: quare ut re&an- 
gulum contentum fub utraque MO, B Z & ME 
ad contentum fub utraque M Z, A E & E M, ita 
quadratum ex AM ad rectangulum A MP; & 
permutando , ut re&angulum contentum fub 
utraque MO, EX & EM ad quadratum ex M A, 
ita contentum füb utraque Mz,4 E & EM ad 
AMP re&angulum. eft autem [ut fupra often- 
fum] re&angulum A MP zquale rectangulo fub 
ME & utraque MZ, AE: ergo quadratum 
ex AM azquale eft re&tangulo fub E M & utra- 
ue MO,ZE. eftautem z E ipfi Z 9 «qualis, & 
per 33. 1.] Z 0 ipfi O I1 : quadratum igitur ex 
A M rectangulo E M II «quale erit. : 
EUTO 
Cafus hnjus theorematis ita fe habent ut in quadra- 
gefimo tertio, ficut & calus fübfequentis theorematis 
quinquagefimi primi. : 


PRaor. LI. Theor. 


Si quamlibet oppofitarum fectionum 
recta linea contingens cum diame- 
tro conveniat, & per tactum & cen- 
trum recta producatur ufque ad al- 
teram fectionem ; à vertice vero du- 
catur re&a parallela ordinatim ap- 
plicate, convenienfque cum recta per 
tactum & centrum du&ta; & fiat ut 
portio contingentis inter applicatam 


& tactum ad portionem dude per 


tactum & centrum qua inter tactum 
& applicatam interjicitur, ita quz- 
dam recta ad duplam contingentis : 
quae in altera fectione ducitur paral- 
lela contingenti ad rectam per ta- 
&um & centrum ductam, poterit 
rectangulum quod adjacet inventa li- 
nez, latitudinem habens interceptam 
inter ipfam & tactum, excedens vero 
figura fimili e qua fub linea inter 
oppofitas fe&iones interjedà & in- 
ventà rectà continetur, 


IxT oppofite fe&iones, quatum diameter 
X2 AB, centrum E; & ducatur T A fedtionem B 
contingens, jun&taque T € producatur ; ordinatim 
vero applicetur BA H, & fiat ut AT ad TH ita 
quedam reca K ad duplam r^ : itaque pet- 
fpicuum eft. [ ex praeced. ] in fe&tione Br lineas 
parallelas ipfi FA,quz ducuntur ad re&tam ET. pro- 
ductam, pofle fpatia adjacentia re&te K, lati- 
tudinemque habentia lineam quz eft inter ipfas 
& tactum , &  excedentia figura fimili contentz 
fub linea TZ & K; dupla eft enim Zr ipfius 
TE, dico igitur idem evenire in feGiione Z A. 

h 
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Ducatur pér Zlinea M Z qux fe&tionem A Z con- 
tingat ; ordinatimque applicetur AZ N. - & quo- 
niam oppofite fectiones funt BT, A Z, atque 
ipfas contingunt TA, MZ ; erit [ex 3o. huj.] 
TA ipfi MZ zqualis & parallela. eft autem T E 
equalis ipfi EZ: ergo & E ^ ipfi EM. fed quo- 
üiam ut AT ad T H ita [ ex hyp.] linea K ad du- 
plam ipfius T Ajfive MZ; 
erit ut ZZ ad ZN ita 
X ad duplam MZ. cim 
autem A Z hyperbolá 
eft;cujus diameter A B,& 
M Z ipfam contingit 5 
ordinatim vero appli- 
cata eft AN; & ut 
££ ad ZN ita K ad 
duplam ZM: ergo [per 
5o. huj. ] quecunque à 
fe&ione ducuntur paral- 
lele ipfi M Zad E Z in di- 
rectum productam,pote- 
runt rectangulum | con- 
tentum fub linea K & 


interje&ta inter ipfas && punctum 2, excedenf- 


que figura fimili ei que fub T Z & K con 
tinetutr. 


— Corollarium. — 

Itaque his demonftratis perfpicuum eft. [per 
46. huj.] in parabola unamquamque re&arum; 
que diametro ex generatione ducuntur paral- 
lelz, diametrum effe ; in hyperbola vero, el- 
lipfi, & oppofitis fe&ionibus, | per 47. & 48. 
huj. ] unamquamque earum qua per centrum du- 
cuntur : ideoq; in parabola quidem [per 4.9.huj.] 
applicatas ad unamquamque diametrum paralle- 
las contingentibus poffe rectangula ipfi adjacen- 
tia ; in hyperbola & pps fe&ionibus [per $0. 
& 51. huj.] poffe rectangula adjacentia ipfi quz 
excedunt eàdem figurà; in ellpfi autem. [ per 
$o. huj. ] que eàdem deficiunt : igitur quz- 
cunque circa fe&iones adhibitis principalibus 
diametris demonftrata funt, & aliis diametris 
affumptis eadem quoque contingent, 


CIUS. ee 

Diametrum ex generatione vocat communem (e: 
Cionem plani fecantis &k trianguli per axem quz 
in ipfo cono efficitur; quam d principalem dia- 


metrum appellat. dicit autem omnia accidentia fe- 


Ctionum, qua in fuperioribus theorematibus demon- 
íftràta funt competere principalibus diametris, & 
aliis quibufcunque diametris affumptis etiam con- 
tingere. 


Por. LIL Prob. 


Re&à datà in plano ad unum pun: 


Cum terminatà, invenire in plano 
coni fe&ionemi quz parabola appel- 
latur, cujus diameter erit data re- 
Ca & vertex recta terminus; quz 
— vero à fe&ione ad diametrum in dato 
angulo applicatur, : poterit rectaim- 
: | - ^gulümi 
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gulum contentum fub reótà quz eft 
inter ipfam & verticem fedtionis & 


alterà quadam data re&tà. 


IT re&a data pofitione A B ad A punctum 
terminata, altera autem magnitudine data 

fit A; & datus angulus primum fit re&us : opor- 
teat autem in fübje&o plano invenire parabo- 
lam, ita ut ejus diameter fit AB; & vertex 
A, re&tum autem figure latus T A, ordinatim 
du&is in re&o angulo applicatis, hoc eft, ut 
AB fit axis. 

Producatut AB ad E, fumaturque ipfius T ^ 
quarta pars TH; & fit EA major quam T H, 
inter ipfas autem T A, EA media proportiona- 
lis fit 6 : eft igitur [per cor. 20. 6.] ut T ^ ad 
EA ita quadratum ex 8 ad quadratum ex EA. 
fed TA eft minor quam quadrupla ipfius E A : 
ergo & quadratum ex 9 quadrati ex E A mi- 
nus eft quam quaupupus & propterea O mi- 
nor quam dupla ipiius 
EA. cum igitur dux 
re&z E A majores fint 
quam O9; fieri poteft 
[per 22. r.] utex o & 
duabus EA triangulum 
conftituatur. igitur [per 
22.1.] fuper E A confli- 
tuatur triangulum EAZ 
[per prop.12.11.] rectum 
ad fubje&um planum, 
ita ut E A zqualis fit A Z 
& O xqualis ZE; du- 
caturque [pet 3r. x.] 
AK parallela ipfi EZ, 
& ZKipfi EA. deinde : 
intelligatur conus, cujus vertex Z pun&um, ba- 
fis autem circulus circa diametrum K A, rectus 
ad planum quod per AZK tranfit: erit igi- 
tnr conus ille rectus, quoniam A Z aequalis eft 
LK, itaque fecetur conus plano quod circulo 
' KA zquidiftet; faciatque [ per. 4. huj. | fectio- 
nem circulum MN Z, rectum videlicet ad pla- 
num tranfiens per MZN: & fit circuli MN 
& trianguli MZN communis fedio MN: quare 
MN circuli diameter eft. communis autem fe- 
&io plani fübje&i & circuli fit E ^. quoniam 
igitur circulus MNZ rectus eft ad triangulum MNZ, 
redumque eft fübjectum planum ad triangulum 
MZN; communis ipforum fectio z A [ per x». 
x1. ] ad triangulum MZ N, hoc eft ad KZ A, per- 
pendicularis erit; quare & ad omnes rectas li- 
neas qua in triangulo ipfam contingunt, adeoque 
ad utramque ipfarum M N, AB, rurfus quoniam 
conus bafim habens circulum MN z, verticem 
vero punctum 2, fecatur plano ad triangulum 
MZN recto,quod fe&ionem facit circulum MN ; 
& fecatur altero plano fubjecto fecante bafim 
coni fecundum re&am E A perpendicularem 
ipfi M N, qux communis eft fcflio circuli MN Z 
& triangui MZN: communis autem fecio 
fubje&i plani 8c trianguli MZ N, videlicet AB, 
parallela eft lateri-cconi ZK M : erit [ per 11. 
huj.] coni fedio in fubje&to plano facta pa- 
tabola, cujus diameter AB , & re&tz à fectione 
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ad ipfam AB ordinatim du&z, in re&o angulo 
applicabuntur; parallela: etim. funt. re&x x A 
que eft ad.A'B perpendicularis. .& quoniam 
tres rez TA, O, EA proportionales c 2- 
qualis autem [per 53. 1.j E^ ipfi AZ &. ipfi 
LK,atque O xqualis EZ & AX: erit ut T A 
ad AK ita AK ad AZ: quare [per cot. 20: 6.] 
ut F^ ad AZ ite quadratum ex AK ad qua- 
dratum ex AZ; hoc eft ad id quod. fub- AZK 
continetur: ergo rectum feclionis latus eft rA; 
illud enim in undecimo theoremate demonftra- 
tum fuit. er 
I1sp £ « pofitis, non fit datus angulus rectus; 
ponaturque illi equalis 6 A B angulus ; & [per-5. 
& 10.1. |fit ^O dimidia ipfius ^ ; à 6 vero [per 


-12. 1. ] ducatur 9 E ad A E perpendicularis, per- 


"que E [per 5 r.x.] ipfi BO pa- 
. rallela ducatür. E^, & ab A 
ad EA perpendicularis A A.: 


- bifariam in K,' ab ipfo K du- 
catur KM [per rr. 1.] ad re- 


deinde [per 1o. 1.] feda £ ^- 


E N AN V (Ort ENT " ; À 
jon zu Z, H1 TQ 29 T AA 15. os angulos ipi EA ; & ad - 
ley 6st T) .90 A. K M, C d do punda Z,H producatur; & 
doOroy soO do T. A K, K M, [ope 11. 6.) quadrato ex AA 
d us K.A Dérei meae paie née p ee AK M, 
xinh db eM uo DL, ur uabus rectis eds vus 
xg) yavías ipD'ie, eyed "Oda ec am o LE 
ee de ve sped 267 p — —— — ——4 . fitione & ad K terminata; K-M 
eXogoeMnre dvAueTpoS KA, Y A vero magnitudine ; &, dato 


aopuQ, dió K, 00d oh dz H4 

K M, v «eoded em, )* "Ee 7) dia S A, dy qo icy 
eiya4 T 2vr0 AA TO Vg) A K M, xg) (ae) à 
muris "| E.A, dv To treo eiyeg dl) EK Tf K A5 
ew." 0 A Th EKA Gg 5 O AB dex 
di ueveós tci aUe TUAE, xc] od Ez QU TIU) Yero mie 
TOUS xao goudua qa TÓ A E diye TW- 


Onjcoy.) U72 7 ÀB, xar niooy) ? 8) yaVíot TT, Uzo- 
DIU RC EI * 7 


OAE. X eei ig 85 7] ou) AE OG yavía, v1 Um 
AHZ, xev dé "42609 To A' OJtoi0y digas ésy TÀ 
AOE TEAyMV TO AH Zr Qe deg c O A axeoe 
E A Ér&5 1] Z A rpis AH'* &x dp 7 dvr Anci, 
A O.7rpie Tl) dyrAaeity d AE Srme «4 Z. A «coe 
AH. 1E TAS OA rA Qe lp ZA mr pos 
AH Eras 1 1 A pis 7 dvrAaeiay à AE, d dj 
32i Oed eryMéya, &y TG vrOYeipostos Co EYVevT GS DEtp'i- 


pom ép9ia egi 4 T A. 


HPOT Á XlXw. 
Abo doSery euDea rezepte «ae3s ojus 
aNIAous, *? éTteos aGavoprite "Eo (gura 


D D 4 € ^s : : "OI P ee. 
Tj óp9 SeYíat": eUpe "Gri ^? eexesoex At 'eloyte 


xo voulo 1 XgASun Uzrep oA Luo à) aO 


zr / / eS Y 
aur ted vo Tode eüslous,UTrUs 9f CopoTEL- 


GouSaca. 2j a. ereos 6 "Toe, xopuga d* 
^70 «2635 TJ "yoMia. cw4éio), 3rme dv d xevroc- 
X9 uo 7 ous Ok d Wyiuezeo, 2ontax 


vnica, io) T3 dt9slon, uvis.) 9 goce uec) 


angulo recto, defcribatur pa- 


tabola, ut fuperius dictum eft, cujus diameter 


K^, vertex K, & rectum latus KM: tranfibit au- 
tem ea pet A [per 1 1.huj.] propterea quod quadra- 


tum ex A A rectangulo. ^ KM eft quale ; & [per 


33.huj.] linea EA fectionem continget, quoniam 
K A zqualis eft EK, & 6 A eft parallela ipfi EK A : 
ergo |per 46. huj. | € A B diameter erit fe&tionis ; 
& à fectione ad eam applicatz ipfi AE parallel 
bifariam dividentur à linea AB; & [per 29. x.] 
in angulo OG AE applicabuntur. quoniam igi- 
tur angulus AE O zqualis eft ángulo AH Z, & 
communis qui ad A ; triangulum A 6 E fimile eft 
[per 4.6..] AHZ triangulo: ut ergo 9 A ad 
BA itaZA ad AH; & ideo ut dupla A6 ad 
duplam AE ita Z A ad AH, fed cum TA fit 
dupla ipfius 9 A, erit ut ZA ad AH ita LA ad 
duplam ipfius A B: quare, per ea qua in theo- 
remate quadragefimo nono P üboasune erit F.A 
rectum fectionis latus. 2 


Pzor. LIH. Probi : 

Datis duabus rectis terminatis qu& ad re- 
&os inter fe angulos conftituantur, & 
altera producta ad eafdem partes ad 
quas angulus re&us: invenire in recta 
producta coni fectionem: quae hyper- 
bola dicitur, in eodem plano 1 quo 
funt datz recte, ita ut producta dia- 
meter fectionis fit, & vertex punctum 
quod ad angulum confiftit; qua vero 


à fectione ad diametrum applicatur, 
angulum faciens equalem dato, poffit. - 


rectangulum 


9o 
ctangulurn quod adjaceat alteri recte, 
latitudinem habens rectam interJe- 
&am inter applicatam & verticem 
fe&ionis, excedens vero figura fimili 
& fimiliter pofita ei qua datis à prin- 
cipio rectis continetur. 


S T date rectz terminate A B, BT ad rectos 
inter fe angulos, & producatur AB ad A: 
oportet igitur in plano, quod per A BT tranfit, 
invenire hyperbolam; ita ut ejus diameter fit 
ABA, vertex B pun&um, & re&um figura la- 
tus BF; qua vero à fe&ione ad B 4 in dato an- 
gulo applicentur, poffint re&angula adjacentia 
ipfi BT, quz latitudines habeant lineas interje- 
das inter ipfas &: punctum B, excedantque 
figura fimili & fimiliter pofita ei que fub rectis 
AB,BT continetur. 

Sit datus angulus primum rectus, ^ & fuper 
AB planum erigatur [ope 12. rr.] rectum 
ad fubjectum planum, in quo circa AB cir- 
culus defcribatur & EBZ ; ita ut pars diame- 
tri circuli, quz im portione AEB comptrehen- 
ditur ad partem z 
comprehenfam in 
portione AZP non 
majorem rationem 
habeat quam A 8 ad 
BI; & [per 30.35.] 
fecetur AEB cir- 
cumferentia bifari- 
am in E; ducatut- 
que [per 1o. 1.] à 
puncto B ad A B per- 
pendicularis E K,quz 
ad. ^ producatur: 
ergo E A diameter 
eft circuli. quod fi 
ut AB ad BT ita 
fuerit EK ad K ^, 
ufi effetnus puncto A : fin minus, fiat [per 12.6.] 
ut AB ad BT ita EK ad minorem ipsà KA, 
que fit KM; & per M [per 31. 1. | ducatur 
M Z parallela ipfi A B ; junctifque A Z, E Z,Z B, per 
B ducatur Bz ipfi Z E parallela. itaque quo- 
niat angulus A Z E qualis eft. [ per 27. 3.] an- 
gulo &ZB; angulus autem AZ [per 29. x. 
angulo AZB, & EZB ipfi EBZ: erit & ZBZ 
ipfi ZZ B zqualis; quare [ per 6. r.] & z& 
&qualis ipfi 2 z. intelligatur conus cujus vertex Z, 
& bafis circulus circa diametrum B Z, rectus ad 
ZBA triangulum : erit itaque is conus rectus, 
quia ZB equalis eft Zz. producantur ZB, Zz, 
MZ; &fecetur conus plano, quod circulo Bx 
zquidiftet ; erit igitur [ per 4. huj. ] ea fectio 
circulus, qui fit HI1O P, cujus circuli diame- 
ter eft H6, communis autem fectio circuli H 6 
& fubje&i plani fit I1AP : erit igitur IA P ad 
utramque ipfarum H O, 4 B perpendicularis : 


(uterque enim circulorum zB, OH rectus elt - 


ad triangulum ZH O6; fed & fubje&tum pla- 

num ad ZH O re&um eft: ergo [ per 19. 11. ] 

communis ipforum fe&io I1AP erit & ad ZH & 

perpendicularis, ac proinde ad omnes rectas, 
» 
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9I 
qua ipfam contingunt atque in eodem plano 
confiftünt, re&os facit angulos; fecatur igitur 
plano triangulo z Ho reco, fectionemque 
facit circulum. uir 0 p.) quoniam vero co- 
nus, cüjus bafis eft circulus H6 & vertex 23 
fecatur plano fübjedo fecante bafim coni fe- 
candum rectam lineam fr A P perpendicularem 
ad H 4^0: & communis fe&tio fubjecti plani 
& trianguli HZ, videlicet «B, producta ad 
partes B convenit cum HZ in punclo A: etit 
ex iis, quz [ad ra. huj. ] denionfirata funt, 
fectio I1BP hyperbola, cujus vertex B, & or: 
dinatim duce ad diametrum BA in ie&o an- 
gulo applicabuntur ; parallele etenim funt ipfi 
IIAD, 

Quoniam autem ut AB ad BI ita [ per 
conftr.] eft EK ad K M; & | per 2. 6, ] ut EK 
ad K M ita EN ad NZ, hoc eft [per 1.6.] rectan- 
gülumi EN Z ad quadratum ex NZ: erit ut AE 
ad Brita EN Z re&langulum ad quadratum ex 
NZ. fed [per 35. 3.] ENz rectangulum quale 
eft rectangulo ANB: ergo ut AB ad TB ita 
rectangulum A N B ad quadratum ex N Z. rectan- 
gulum autem AN B ad quadratum ex NZ ra- 
tionem habet compofitam e ratione AN ad 
NZ & ex ratione BN ad N z; fed [per 4; 6.] 
ut AN ad NZ, ita AA ad AH ut & ZO ad OH; 
& ut BN ad NZ ita Z0 ad 006: quare A B 
ad BT rationem compofitam habet ex ratione 
LO ad OH & ex ratione ZO ad OO; hoc 
eft [per 23. 6. ] ex ratione quadrati ex ZO 
ad rectangulum HO 6 : eft igitur ut AB ad 
BT ita quadratum ex ZO ad Ho o re&tangu- 
lum. atque [per conftr.] eft z o parallela ipfi A A ; 
fequitir ergo A B. effe tranfverfum fgurz latus 
& BT redum ; etenim hac in duodecimo theo- 


. remate oflenía funt, 


Mow fit autem. datus angulus rectus, fint 
que rece date AB, AT; &k datus angulus ze« 
qualis fit angulo BA 6: o- 
E portet igitur defcribere hy- 
perbolam, ita ut ejus dia- 
meter fit AB , & rectum 
latus AT, ductz vero ordi- 
natim ad. diametrum ir an: | 
gulo 6 A B applicentur. 
Secetur [ per 10. 1.] AB 
bifariam in A: &^* fuper 
AA defcribatur femicircu- 
ls A Z4, & dicatur 
qu&dain recta Z H ad femi- 
tirculum parallela ipfi A 8; 
ita ut fiat ratio quadrati ex 
ZH ad rectangulum AH A 
eadem quam habet recta 
AT ad rectam A 5; & jun- 
&a ZO producatür; in- 
ter ipfas auteni ZA, AG 
media proportionalis fit [per 
13. 6.] recta ^ A, ponatur- 
que ipfi A A zqualisA K ; & 
[ope 11.6.] quadrato ex A Z 
aequale fiat rectangulum A Z M, & jungatur KM; 
deinde per ^ ad rectos angulos ipfi K Z ducatur 
A N ad qu£ 0, £ producatur : datis autem : um 
rectis 


DN 


9* 
re&is terminatis K ^, ^N» ad re&os inter fe 
angulos , defcribatur [ex fuperius oltenfis] hy- 

erbola, cujus tranfverfum quidem latus fit K A, 
re&um vero AN; & à (e&ione ad diametrum 
duce in recto angulo applicentur; & polfint 
re&tangula adjacentia linee A N, quae latitudines 


habeant interje£tas inter ipfas & punctum A, 


excedantque figura fimili ipfi KAN: tranfibit 


igitur fectio per A, cum 
[ex hyp.] quadratum ex 
AZ wquale fit re&angulo 
AZM; & linea AO | per 
37. huj.] fe&tionem con- 
tinget, re&angulum enim 
Z^9O quadrato ex ^ ^ eft 
zquale: ac propterea AP 
diameter eft fe&ionis. quo- 
niam vero [ ex conftr. | ut 
T A ad duplam A4; hoc eft 
ad AB, ita quadratum ex 
ZH ad rectangulum ^H ^; 
& T A ad duplam A^ com- 
pofitam rationem habet ex 
ratione: T A ad duplam ^ € 
& ex ratione duplz A 9 ad 
duplam: A ^, hoc eft ex 
ratione AO ad A4 fwe 

per 4. 6. ] ZH ad. HA: 
habebit TA ad AB ratio- 
nem compofitam ex ratio- 
ne FA ad duplam AO & . 
ex ratione ZH ad HA. habet autem & qua- 
dratum ex ZH ad rectangulum A HA rationem 
compofitam ex ratione ZH ad HA & ex ra- 
done ZH ad HA: ratio igitur compofita ex 
tatione. PA ad duplam AO & ex ratione ZH 
ad H4,-eadem eft ac ratio compofita ex ra- 


tione ZH ad HA & ex ratione Z H ad H A. 


communis auferatur ratio ZH ad HA: ergo ut 
rA ad duplam A O ita ZH ad HA, & ]pet 
4.6.] ut ZH ad HA ita OA ad AZ: ut 1gi- 
tur TA ad duplam AO ita O A ad A 7. quod 
cum ita fit, erit AT ea juxta quam poffunt que à 
(e&ione ducuntur : hoc. enim in quinquagefimo 
theoremate demonftratum eft. 
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EUTOCIUS 


. *Etfuper A 8 planum erigatur, re&tum ad fub- 
je&um planum, in quo circa AB deícribatut- 


circulus ABB Z, ita ut pars dia- z 


metri circuli, que in portione 
AEB comprehenditur; ad par- 
tem comprehenfam in portione 
AZB non majorem rationem 
habeat quam AB ad Br.] Sint 
dux re&z linez A B, BI, & opor- 
teat circa. AB circulum defcribere, 
cujus diameter à linea AB ita di- 
vidatur, ut pars ipfius, quse eft ad L', 
ad reliquam partem non majorem 
rationem habeat, quam À 8 ad BT. 
ponatur .jam, eandem. habere 5 fe- 
ceturque AB bifariam in A, & 
per A ad rectos angulos iph AB : 
ducatur EA Z , & Hat ut AB ad BP ita EÁ ad 
42; atque EZ bifariam fecetur: conftat ergo, fi 
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quidem AB fit equalis BP, & E Aipü AZ x- 
qualem effe, àt ideo pun&tum A re&dam EZ' bifa- 
riam fecare: íi vero A B fit major BT &c EA 
ipsà AZ, punctum quod bifariam fecat EZ in- 
fra A cadet: & fi minor fit, cadet fupra. jam ca- 
dat infra ut in H; & centro quidem H., intervallo 
autem HZ circulus deícribatut. -neceffafium autem 
eft cum vel per puncta A, B tranfire, vel extra, vel 
intra. & fi tranleat per A,B, factum jam erit quod 
oportebat. verum cadat extra A, B, & producatur 
AB in utràmque partem, ut conveniat cum circum- 
ferentia circuli in punctis 9, K ; jun&i(que Z6, 6 E; 
EK, KZ, ducatur per B linea M B parallela Z K, &c 8 A. 
parallela ipfi K E, & jungantur MA,A A: quzip(is 2G, 
OE parallels erunt, propterea quod aequales inter 
fe (int AA, AB, itemque A0, AK, & EAZ fit ad 
rectos angulos ipfi à-K, quoniam igitur [per 31. 3.] 
angulus K rectus eft, & MB, parallelz ipiis Z K;, 
KE; erit Gc qui ad B rectus, & eadem ratione qui 
ad A: quare circulus circa M A deícriptus per puncta 
A;B tranfibit. deícribaturille, fitque M A A3. & quo- 
niam MB parallela eft ipfi ZK ; erit [ per 4. 6. | ut. 
ZA ad AM ita KA ad AB, & fimiliter ut KA ad 
A B ita EA ad A A, & permutando ut E A àd AZ ita 
AA ad AM: ergo ut AB ad 3I" ita AA ad AM, 
quod fi circulus circa ZE defcriptus fecet A B, idem 
nihilominus demonftrabitur. A 
^ Et fuper A ^ defcribatur femicirculus A Z 4j 
& ducatur quedam recla ZH ad femicircu- 
lum parallela ipfi A o ; faciens rationem, qua- 
drati ex ZH ad rectangulum AH A eandem quam 
habet r A ad AB] Sit femicirculus, ABT circa 
diametrum AL, data autem ratio fit E Z ad Z H, & 
oporteat facere ea quz propofita funt. ponatur ipfi 
EZ xqualis ZO, & OH in puncto K bifariam divi- 
datur, ducaturque in femicirculo quxepiam recta T' E 
in angulo AT'B, & à centro ^ad ip(am perpendi- 
cularis ducatur, quae producta occurrat circuli cit- 
cumferentie in N, &z per N ipfi T B parallela fit NM : 
ergo [per 16.3. | NM circulum con- 
tinget. itaque fiat [ per 1o. 6. ] ut 
H Z9/adOK ita Mz ad Nz, & ipfi 
NZ equalis ponatur NO ; jungan- 
tur autem AZ, AO quz femicir- 
culum in punctis P, H fecent, & 
K ducatur H? A. quoniam igitur Mz 
sequalis eft N O, communiíque & 
ad rectos angulos N A; erit [ per 
4.1.] ^ O ipfi A £ zqualis. fed A It eft 
" zequalis A P5 ergo & reliqua H O re« 
lique PZ; & propterea [per 2.6.] 
HPA ipii MO eft parallela. eft 
Z Autem ut ZO ad OK ita Mz ad 
£ N, & ut OK ad OH ita Nx ad 
£0; ex mquali igitur ut 9 Z ad 
E oH it MX ad 30, invertendo- 
qué ut HO ad OZ ita,Oz ad M 5 
& componendo erit ut H Z ad Z o, 
hoc eft ad ZE, ità OM ad MZ, hoc eft 1A ad 
AT. ut.autem IIA ad AP ita [ per r. 6. ] rectan- 
gulum IIA? ad quadratum ex A F.—fícd [per 36. 
3. ] re&dangulum HA? quale eft rectangulo 
AAT;'ergo ut HZ ad ZE ita AAT re&angu- 
lum ad quadratum ex AP, & inverrendo nt ZE 


ad Z H ita quadratum ex A P ad rectangulum 
"AAT, 


Pos. LIV. Probi. 


JDatis duabus rectis lineis tetmiftatis 


atque ad rectos inter fe angulos: in- 
venire, circa alteram ipgfarum tariquami 
diametrum coni , fe&tionem quz cl- 
lipfis appellatar, in- eodem plato iri 

| Aa quc 


94: 

uo fünt datx recte; ita ut vertex 
it pun&um ad rectum angulum , & 
red: à fe&tione ad diametrum fub 
angulo dato poffint applicate rectan- 
gula adjacentia alteri date, qu latitu- 
dinem habeant rectam inter ipfas & 
verticem fe&tionis intérje&tam , defi- 
ciantque figurà fimili & fimiliter po- 
fità ei quz füb datis rectis continetur. 


e date recte AB, AT ad rectos angu- 
los conftitutz , quarum major AB: opor- 
tet vero in fubje&o plano defcribere ellipfim, 
ita ut ejus diameter fit AB, vertex A, & re- 
Gum latus AT; duétz vero à fedtione ad A P in 
dato angulo applicentur, & poffint fpatia ad- 
jacentia ipfi AT, que latitudines habeant li- 
neas interjectas intet ipfas & pun&um 4A, de- 
ficiantque figurà fimili &. fimiliter pofità ei 
que fub BA, AT continetur, 


Git datus angulus primum re&us; & [ope 
z2.rr.] juxta A B planum attollatur rectum ad 
fübje&um planum, atque in ipfo fuper AB cir- 
culi portio AAB defcripta [ per. 3o. 3. ] bi- 
fariam dividatur in ^, & jungantur ^A, A B: 

onatuf autem ipfi AT zqualis Az, & [per 
3r.1.] pet & ducatur & O parallela ipfi BA; & 
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per.O ipfi AB parallda OZ; junctaque ^2 
conveniat cum AB produ&a in puncto E: erit 
igitur [per 7. y.] ut BA ad AT ita BA ad A &, 
hoc eft ^ A ad A O, hoc eft [. per 2-6. ] A E ad 
EZ; deinde jungantur AZ, ZB & producan- 
tur, fümatutque in ZA quodvis pundum H, 
& [per 31. 1.] per H ipfi AE. parallela du- 


catur HA, que cum AB producta conveniat 


in K; denique producatur Z O , & conveniat 
cum HK in A. quoniam igitur circumferentia 
-Aa-«qualis eft ipi A B5 & [per 27. 3] angu- 
lus ABA angulo ALB equals erit. & quo- 
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niam angulus EZA oéqualis eft [ per. 32. zr. ] 
duobus angulis ZA ^, ZA A; atque eft [per 27. 
3.] 2 ^ ^ angulus zqualis angulo Z B A, ut etiam 
LAA ipfi ZBA: erit angulus EZA equalis an- 
gulo 4 B A; hoc eft [per 27.3.] BZA. verum 
AE parallela eft ipfi AR: igitur angulus EZ A 
X eft [per 29. x.] angulo ZH OG. at AZ B 
ipi ZOH: quare fequitur ZH o angulum an- 
gulo Z 9 H effe qualem ; & [per 6. x.] lineam 
ZH]linez ZO. itaque circa H o defcribatur cir- 
culus HO N, rectus ad triangulum 6 HZ ; & in- 
telligatur conus, cujus bafis circulus H 6 N & ver- 
tex punctum Z: erit igitur is conus rectus, ob 
HZ zqualem ipfi Z6. & quoniamcitculus H 6 N 
re&us eft ad O HZ planum; eft autem & pla- 
num fübje&um recum ad planum quod per 
HOZ tranfit : ideo [ per 19. 11.] commu- 
nis PEE fe&io ad planum per H 9Z per- 
pen icularis erit. communis autem fecto fit 

linea KM: ergo K M perpendicularis eft ad 
utramque ipfarum AK, KH. rurfus quoniam 
conus, cujus bafis eft citculus HO N. & vertex 
Z, Íécatur plano per axem, quod facit fe&io- 
nem triangulum H OZ ; fecatur autem & altero 
plano per AK, K M tranfeunte, quod eft fübje- 
&um planum, fecundum re&am lineam K M per- 
pendicularem ad H K, & planum illud occurrit 

TE LH,Z290 lateribus coni: erit [per 1 5.huj.] 
edio genita ellipfis, cujus diameter AB, ducte 
vero à fedtione ad A in re&o angulo applica- 
buntur; funt enim [per 13.huj.] ipfi K M paral- 
lela. quoniam vero ut ^ E ad EZ ita. [per 1.6.] 
rectangulum 4 E Z, hoc eft [ per 36. 3. ] BE 4, 
ad quadratum ex EZ ; rectangulum autem BEA 
[per 23. 6.] ad quadratum ex E Z compofitam 
rationem habet ex ratione BE ad EZ & ex ra- 
tione AE ad EZ; utque BE ad EZ ita [per 
4.6.| BK ad K O, hoc eft Z A ad ^ 0, & ut AR 
ad EZ ita AK ad K H, hoc eft ZA ad AH: habe- 
bit igitur B A ad AT rationem compofitam ex ra- 
tione Z A ad AH & ex ratione Z ^ ad ^ 9. qux 
quidem ratio eadem eft [per 23. 6.] quam habet 
quadratum ex ZA ad HA O rectangulum : ergo 
ut B A ad AT ita quadratum ex Z A ad redangu- 
lum H A 6. quod cum ita fit, AT. erit reum 
figurz latus, ut oftenfum eft in 13. theoremate. 

IrispEM pofitis, fit linea. AB minor ipfa 

"e AT: & oporteat circa diametrum 
AB ellipfim defcribere , ita ut AT fit 
redum figure latus, - 


z 


Secetur A B bifariam in ^; à quo 

ad rectos angulos ipfi A B ducatur 
 EAZ: & reCtangulo P AT zquale fit 
[ope 13.6.] quadratum ex ZE, & Z^ 
zequalis fit ipfi 4 & ; ipfi vero A B paral- 
lela ducatur ZH, & fiat [per r2. 6.] 
ut AT ad AB ita EZ ad ZH: ma- 
jor eft igitur E Z quam ZH.  & quo- 
niam rectangulum f AB zquale eft 
quadrato ex EZ; ut TA ad AB ifa 
eft [per cor. 20.6. ] quadratum ex Z E 
ad quadratum ex A B, & quadratum 
ex ^Z ad quadratum ex A A. ut au- 
.tem TA ad AB ita EZad Z H : ergo ut EZ ad LH 
ita 


96 
íta quadratum ex 7^ ad quadratum ex AA. 
fed quadratum ex LA «quale eft re&angulo 
ZAE: quare ut BZ ad ZH ita rect- H 
angulum BA Z ad quadratum ex AA, 
duabus igitur retis terminatis EZ,ZH 
aptatifque ad re&os inter fe angulos, 
juatüm [pet pr&c.caf. | major eft EZ, 
defcribatur elipfis , ita ut EZ dia- 
imeter fit & ZH rectum figura latus: 
tranfibit itaque fedtio pet A, quo- 
niam ut rectangulum ZAE ad qua- 
dratüm ex AA ita eft & Z ad ZH. 
atque eft. A4 equalis A B: tranfi- 
bit igitur etiam per B, ac proptetea 
ellipfis circa AB defcripta ent. & 
quoniam ut TA ad AB ita quadra- 
tum ex Z4 ad quadratum ex A A, 
atque eft quadratum ex ^A re&an- p | 
gulo A ^B zquale: erit ut L'A ad AB ! 
ita quadratum ex AZ ad rectangulum A A9 : 
quare AT eft rectum figürz latus. — - 
$zp non fit datus angulus re&us, fitque 
ipfi equalis BAA, & fe&ta AB bifatiam in E 
circa A E femicirculus A EZ deferibatur; in 
quo ipfi A4 parallela ducatur ZH, ita ut fa- 
Ciat rationem quadrati ex Z H ad rectangulum 
AHE eandem quam habet TA ad ipfam AB; 
& jun&z & Z, EZ producantut, & fumatur [per 
13. 6.] inter ipfas AE, EZ inedia proportionalis 


T 


EO, cui equalis ponatur Ek; fiat autem. [ope 
12. 6.] quadrato ex AZ equale rectangulum 
OZA, jungaturque KA; & per O ipfi 6 Z ad 
tecos angulos ducatur M o & parallela ipfi 
AZA,re&us eft enim [per 3r. 3. ] ami 
qui ad Z5 atque datis duabus rectis terminatis 
& ad rectos inter Íe angulos K 6, 0 M, defcri- 
batur ellipfis [ per caf. prec. ] cujus diameter 
tranfvería Ko , & re&um figure latus 6M; 
du&le vero à fe&lione ad OX in re&o angulo 
applicentur : ttanfibit igitur fe&tio per A,quia qua- 
dratum ex Z A rectangulo 6 Z A eft zquale. & 
quoniam OE 4qualis eft EX, & A B ipfi EB; 
etiam per B tranfibit fe&io, cujus centrum etit 
E & diameter A B, & [per prop. 37.vel 38-huj.] 
à A fectioniem continget , propterea quod red- 
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angulum A EZ zquale eft quadrato ex E 6; 
& quoniam [per conítr.] ut T A ad. A B ita qua- 
dratum ex ZH ad rectangulum AHE; fed rA 
ad AB rationem habet compofitam ex ratione 
rA ad duplam ^A & ex ratione duple A^ 
ád A B, hoc eft [per 15. 5.] ex ratione ^ A: ad 
AE; quadratum vero ex ZH ad rectangulum 
AHE [| per 24. 6.] compofitam rationem. habet 
ex tatione ZH ad H E & ex ratione ZH ad HA : 
ergo ratio compofita ex ratione TA ad duplam 
AA & ex ratione 4A ad AE eadem eft que 
componituf ex ratione ZH ad HE & ratione 
ZH adHA. fed ut ^A ad AE ita [per 4:6.] 
ZHad H E: ergo, fublata communi hac ratione, 
etit ut T A ad duplam A^ ita ZH ad HA; 
hoc eft £A ad AN. quando autem hoc itd 
Us linea Ar [per 5o.huj.] eft re&um figure 
atus. 


CIUS 


^ Et circa AE femicirculus AEZ defcriba- 
tur, in quo ipfi AA parallela ducatur ZH, ita 
ut faciat rationem quadrati ex ZH ad rectan- 
gulum AHE eandem quam habet T A ad 
ipfam AB.] Sit femicirculus ABT" in quo. recta 
quapiam A 3, ponanturque duz rectz: incequales ^ E, 
EZ, & producatur EZ ad H, & fit Z H equalis ipfi 
AE, & tota EH in O bifariam dividatur 5 fumpto 
autem circuli centro K, ab eo 
ducatur perpendicularis ad A B, 
quz circumferentie circuli oc- 
currat in A, perque ^ ipfi A5 
parallela ducatur AM, Gt K A 
producta conveniat cum A M in 
puncto M, & fait ut OZ ad 
ZH ita AM ad M N, atque ipfi 
AN zqualis fit Az, &c junctz 
NK, KZ producantur , adeo ut 
à completo circulo fecentur iü 
punctis O, II, & jungatur O P 1I. 
quoniam igitur ut ZO ad ZH 
ita eft 4A M. ad MN ; componen- 
do erit ut OH ad HZ ita AN 
ad NM, & invertendo ut ZH 
ad HO ita NM ad NA. ut 
autem ZH ad HE ita MN ad 
NZ, & dividendo ut ZH ad 
ZE ita NM ad Mz, & quo- 
niam NA equalis eft A £, com- 
muniíque & ad rectos angulos 
AX; erit & KN zqualis Kz, 
& cít KO ipfi KII zqualis: 
parallela igitur eft [per 2.6.] N x 
ipfi OIL, atque ob id triangu- 
lum K M N fimile triangulo KPO, 
& tríangulum K Mz ipfi IP K ; 
erit ut KM ad K? ità MN 
ad ?O. fed ut eadem K M ad 
KP ita MZ ad HP: quare ut 
NM. ad PO ita Mz ad HP, & 
permutando ut N M ad M& ita 


OP ad PIL Ííed ut NM ad Mz ita ZH ad ZE, 


hoc eft AE ad EZ; ut autem O? ad PH ita [ per 
1. 6.] quadratum ex O7? ad rectangulum OPI. 
ut igitur A E ad EZ ita quadratum ex O P ad rectan- 
gulum OPIL fed [per 35. 3.] eft rectangulum 
OPIIrecangulo A PT' quale: ut igitur A E ad EZ 
ita quadratum ex O? ad rectangulum A PT. 


S AE e EL res rà Wm OP mp vivimó OPIL iow dX mW Wm? OPII ví me API' Orcqu » AE qp EZO 


&7«s 70 Xm O P gs v6 ao APT, 
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Paor. LV. Probl. 


Datis duabus rectis lineis terminatis 
atque ad rectos inter íe angulos: in- 


venire oppofitas. fe&tiones ;.. quarum 
diameter fit; una datarum rectarum , 


& vertices ejufdem linez termini; ita. 


ut applicate ab utraque fectione in 
dato angulo poffint fpatia adjacentia 
alteri re&ae, excedentia vero figurà fi- 
mili ei quae fub datis rectis continetur. 


INT date ree terminate ad,re&os in- 
LJ ter fe angulos BE, B6, & datus angulus 
fit H: oportet utique circa unam redtarum. B E, 
BO fe&iones oppofitas defcribere, ita ut ordi- 
natim applicatz in angulo H applicentut. 


Datis igitur dua- 
bus rectis B B, B ; 
defcribatur hypet- 
bola ABr, cujus dia- 
meter tranfverfa fit 
BE, & rectum fr 
guta latus 9 2 ; du- 
Kx vero ad illam 
quee in directum ipfi 
B E conftituitur, ap- 
plicentur in angulo 
H. fitea BF; quod . 
quomodo. fieri o- . 
potteat, jam [ad . 
$3. hu. ] didum 
el: ducatur pet B — — 
re&a EK ad re&dtos angulos ipfi BE, que fit 
equals B6; & deícribatur fimiliter alia hy- 

etbola A4 EZ, ita ut ejus diameter fit BE, re- 
éüm figure latus BK, & duce à fectione 
ordinatim applicentur in angulo qui angulo H 
zqualis fit: conftar igitur B, & fe&iones effe op- 
pofitas, quarum diameter una eademque eft, at- 
que latera recta inter fe equalia. 


Pao». LVI. Probl. 

Datis duabus rectis lineis fefe bifariam 
Íecantibus: circa utramque ipfarum 
fe&tiones oppofitas defcribere ; ita ut 
recte date fint conjugate earum dia- 

-ametri, & ut quarumlibet oppofitarum 

-fe&ionum diameter poflit figuram 
. alarum oppofitarum. —— | 


Iur date dux re&m linee fe invicem fe- 

. cantes AT, AE: oportet jam circa utram- 
que ipfarum quafi diametrum. oppofitas fectio- 
nes defcribere, ita ut AT, A E conjugate fint 
intet fe, nempe ut A E quidem poffit figuram 
earum que circa AT funt, AT vero figuram 
earum poffit que circa A E. € 

Sit Lope 11.6.] quadrato ex ^ E aequale rect- 
angulum ATA, fitque. AT ipfi TA ad re&os 
angulos ; & duabus datis rectis ad rectos in- 
ter fe angulos conftitutis AT, Tr A, defcriban- 
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tur [per prced.] oppofitz fe&iones Z A H,6 r kx, 
quarum diatneter tranfverfa fit T A, & rectum la- 
tus P A, du&tz autem à fe&tionibus ad T A in dato 
angulo A BT applicentur : etit [ex def. 24« diam.] 
ipfa AE fecunda diameter oppofitarum. fe&tio- 
num, quia eft media proportionalis inter la- 
tera figure, & ordinatim applicate parallela eft; 
& ad B bifariam fecatur, Sit rarfus [ope 11.6. ] 


quadrato ex AT 
zquale | rectangu- 
lum E A,5 P ; & fit 
AP ad rectos an- 
gulos ipfi AE : ita- 
que datis duabus 
redis ad re&os 
inter fe angulos, 
E A,^ P, fectiones 
oppofite M A N', 
OEZ [pet 55. 
huj.] defcribantut; 
quarum tranfverfa 
diameter AE & 
AP redum figu- 
re latus; ducte 
vero à fectionibus 
applicentur ad ^ & in dato angulo : recta igi- 
tur AT fecunda diameter erit fe&tionum M A N; 
EEO; ergo AT parallelas ipfi ^E, inter fe- 
Ciones Z AH, O T X ductas, bifariam fecat; AE 
vero parallelas ipfi AT : quod erat faciendum. 
vocentur autem hujufmodi fediones Co xju- 
G À' T JE, 


CIUS 


Scripfimus, in commentariis poft decimum theo: 
rema , quodnam fuerit propofitum 24po//ozio in pri- 
mis tredecim theorematibus ; & in commentariis in 
fextum decimum de tribus fequentibus dictum eft. 
Scire vero oportet quod in feptimo decimo afferit 
rectam, quz per verticem ducitur ordinatim applicatae 
parallela, extra fectionem cadere: in decimo octavo 
rectam , qua) utcunque contingenti parallela intra 
fectionem ducitur, ipfam fecare: in decimo nono re- 
Ctam,qus ducitur ab aliquo puncto diametri ordinatim 
applicate parallela, cum fectione convenire : in vigefi- 
mo & vigefimo primo rectas in fe&tionibus ordinatini 
applicatas inquirit, quomodo inter fefe habeant, item- 
que diametri portiones quz ab ipfisfiunt: in vigefimo 
fecando & vigefimo tertio tractat de recta qua in 
duobus punctis feCtioni occurrit : in vigefimo quarto 
& vigeflimo quinto de ea quz ipfi occurrit in uno pun- 
&o tantum, hoc eft de re&ta quz fectionem contingit : 
in vigefimo fexto de ea que diametro parabola & hy- 
perbole parallela ducitur: in vigefimo feptimo de 
re&a fecante parabole diametrum, nempe quod ex 
utraque parte lectioni occurrat ; in vigefimo octavo 
de ea quz parallela ducitur contingenti unam oppofi- 
tarum feCtionum : in vigefimo nono de ea quz per 
centrum oppofitarum tranfiens producitur : in trige- 
fimo dicit,quod recta quz tranfit per centrum ellipíeos 
& oppofitarum fectionum bifariam dividitur : in tri- 
gefimo primo quod ea recta,quse hyperbolam contin- 
git, diametrum fecat inter centrum & verticem fectio« 
nis: in 22. 22. 24. 35. 36. de proprietatibus rectarum 
contingentium agitar: in trigefimo feptimo de con- 
tingentibus .& de iis quae à ta&tu applicantur in hy- 
perbola & ellipfi : in trigefimo octavo de contingen- 
tibus hyperbolam & ellipfim, quo modo fe habeant 


ad fecundam diametrum : in trigefimo nono & quadragefimo de iifdem agit, rationes ex hifce compofitas 
inquirens: in quadragefimo primo de parallelogrammis defcriptis ab applicata &c ab ea qua ex centro oua 


IOO APOLLONIIZI 


& ellipeos: in quadragefimo fecundo afferit triangu- 
lum in parabola ex contingente & applicata factum 
aequale effe parallelogrammo,quod cum eo zequalem al- 
titudinem habet & in dimidia bafi conftituitur: in qua- 
dragefimo tertio inquirit, in hyperbola & ellipfi; quo- 
modo fe habeant inter fe triangula quz à contingenti- 
tibus & applicatis fiunt : in quadragefimo quarto idem 
inquirit in oppofitis feQionibus : in quadragefimo 
quinto idem in fecunda diametro hyperbole & el- 
lipeos; in quadragefimo fexto de aliis parabolze dia- 
metris que lunt poft diametrum principalem : in 
quadragefimo feptimo de aliis diametris hyperbolz & 
ellipfeos: in quadragefimo octavo de aliis diametris 
oppofitarum fecionum : in quadragefimo nono de 
reétis juxta quas poffunt applicatze ad alias parabole 
diametros : in quinquagefimo de iifdem in hyperbola 
& ellipfi : in quinquagefimo primo de iifdem in oppo- 
fitis fectionibus. itaque his preemiffis fübjungit , ad 
inftar epilogi cujufdam, in quinquagefimo fecundo 
problema, quo oftendit quomodo parabola in plano 
deícribatur: in quinquagefimo tertio, quomodo de- 
fcribatur hyperbola : in quinquagefimo quarto quo- 
modo ellipis: in quinquagefimo quinto, quomodo 
oppofitee feciones: in quinquagefimo fexto de con- 
jugatis fe&tionibus agit. 
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erit [per 6.6.] angulus E z- 
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LEMMA VIL 
Sint triangula fimilia ABT, A £Z; & ita du- 
catütur AH, AO, ut fit re&angulum BPH ad 
quadratum ex T A ficut rectangulum EZ 6 ad 


quadratum ex Z4: dico & triangulum AH T 
triangulo A OZ fimile effe. 


QUess enim [ex hyp.] eft ut rectangulum B1 H 
ad quadratum ex P À ita rectangulum EZO ad 
uadratum . ex ZA; 
ed [per 23. 6.] ratio 
quidem rectanguli BPH 
ad quadratum ex rA 
compofitae(ít ex ratio- 
ne quam habet Br ad 
lA & ratione HT ad 
I' A; ratio autem rect- 
anguli £Z 9 ad qua- 
dratum ex ZA compo- 
nitur ex ratione E Z ad 
ZA & ratione OZ ad 
Z 5 quárum quidem ratio B ad I' A eadem eft qu 
E Z adZ A, ob fimilitudinem triangulorum : erit igitur 
reliqua ratio B I' ad T A eadem quz ipfius O9 Z ad Z A, 


A 


Ei z 


.& [ ex hyp.] funt circa zequales angulos: ergo [ per 


6.6. |triangulum AH r triangulo A O Z fimile erit. 


LEMMA VII. 

Hoc igitur per rationem compofitam, eo quem 
diximus modo, demonftratur. fed jam liceat 
idem aliter demonftrare abfque compofita ra- 
tione. 


DOnaur enim rectangulo BT'H zequale rectangu- 
lum AT'K:; ergo [per 16.6.] ut BP ad TK ita 
i A T'adT' H, ipfi ve- 
- ro rectangulo E Z 9 
sequale ponatur.re- 
&angulum AZ A: 
erit igitur ut EZ 
ad ZA ita AZ ad 
ZO. [ed pofitum 
e(t ut re&dtangulum 
BIH, hoc eft re- 
gulum ALTK, ad 
quadratum ex AT, 
hoc eft [per 1.6.] 
ut KT ad l'A ita 
rectangulum E Z 9, 
hoc eft ipfum AZA 
ad quadratum ex AZ, videlicet ut 4Z ad Z A. ut 
autem BI'ad l'A ita EZ ad ZA, ob fimilitudinem - 
triangulorum : ergo [ per 22. $. ] ut BT ad FK ita 
EZ ad ZA. fed ut BP ad IK ita oftenía eft A r ad 
LH; itemque ut EZad Z A ita AZ ad ZO: ut igi- 
tur AT' ad FH ita erit AZ ad ZO. & (unt circa 
sequales angulos: triangulum igitur A IK. [per 6.6.] 
fimile eft triangulo A ZO.. & eadem ratione trian- 
gulum A H 8 fimile eft triangulo A O E, ficut triangu- 


A 


lum A3T ipfi AEZ fimile eft. 


LEMMA IX. 


Sit triangulum quidem ABr fimile triangulo 
A EZ, uti & triangulum AH B triangulo ^ E 6 
fimile: dico ut rectangulum BT H ad quadra- 

tum ex T A ita effe rectangulum EZ 6 ad qua- 
dratum ex ZA. | 


Uoniam enim , propter fimilitudinem triangu- 
lorum, totus angulus A toti A eft zequalis ; an- 
gulusautem 8 A H zequalis eft angulo E A O : eritigi-- 
tur reliquus H A 1 reliquo 6 A Z zequalis... fed & (em 
gulas 
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gulus r eft equalis an- A. 
gulo Z : eft igitur [ per 
4.6.] ut HT ad A 
ita 9 Z ad ZA. utau- 
tém BP ad rA itaEZ 
ad ZA: érgo &: com-* 
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ita effe A Z ad ZO: ergo lu e € 
ut Bl ad PK ità EZ ad «cos T ETE » A Zap 
Z4. fed & ut BL ad ZO' 3j ó; àja W BT. ape 
TA ià EZ ad ZA, ob FK Serd BEZos ZA 
uiangulorum  ficnilitudi - cdm xe de P OBT he 
UUAGFA 8&6 PEZ wp ZA, 
A. Y 1c oM 
2]d vià opetbrwre: dU toe 


nem; eX squali igitur 
[pér 22.5. ]ut K T ad T A, 
hoc eft [per 1.6.] üt re&- 


A. 9i $7! [1 SN 
angulum KT A five rect- joe s dpa GLv os KT apos T A, 
angulum BI'H ad quadratuid ex P A ita AZ ad ZA, 767 tsmas vo vmo KT A,9 65170 Oqo BT H; vrpos T0 Sud 
hoc eft re&angulüm 4 ZA. five redangulum EZO, AT Eros. i AL aq LA, TET denà Ou A Ls 
ad quadratum ex Z A4. SE T» xw» ÉLO, pe Tóm LA. 
LEMMA KX. S : AHMM A 1. 


Similiter demonftrabimus, fi fuerit ut re&tangu- — Opzizoe 07, detZaper, £àn i a T) Và BT H entóe 
jum 8TH ad quadratum ex AT ita redan- — 75 2gg AT rw Tb vm) EZ O qe 72 2v] 
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ped QM fimilia ABI, AEZ, & du- Esw Vo Opi TÉ/yAVO T4 A BT, AE ». z x 
cant erpendicu- "E WecRe 
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arés AH, ^ 0 : dico 

ut re&tangulum BHT 
ad quadratum ex - 
AH ita effe rectan- 
gulum B 9 Z ad qua- 
dratum ex A 9. 
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Sit equalis quida angulüs PR E, angulus  Eéw doy 4 poi B oW Tf E, tA ovay OU AP. 
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Uoniam enim. an- 
& culus A minor eft. | 
angulo A, conftituatür - 
ipi A 2qualis EAH': 
eft ipgitür [pet 4. 6.] ^ 
ES Bes uk - 9 
ad EA. fed | per 8.5. n RESP RESES 
H EA mi : yj ^ HE 77goe 
E ad minorem d NUT aem 


habet rationemi quam (777 . —— . T : e , € A tA&oxoy B» 
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LEMMA XIII, 


Sit ut redangulum 8HT ad quadratum ex AH 
ita re&angulum E 6 Z ad quadratum ex ^ 6, 
& fit BH quidem qualis Hr; TH vero ad 
HA minorem rationem habeat quam Z6 ad 
O4: dico Z 6 majorem effe quam o E. 


OT Ta enim quadratum ex rH ad quádratum ex 
H 4 minorém rationem ltübet quam quadratum ex 
ZO ad quadratum 
ex 9 A 5 quadratum 
autem ex T'H g. 


£x. quale eft re&angu- 
d lo BHT'; habebit 
BHTI rectangulum 


ad quadratum ex 
AH minorem ra- 
: tionem quam qua- 
dratum ex ZO ad quadratum ex GA. íed ut BH 
rectangulum ad quadratum ex AH ita pofitum eft 
rectangulum E O Z ad quadratum ex 9 A : ergo rectan- 
gulum £ 9 Z ad quadratum ex 6 A minorem rationem 
habet quam quadratum ex Z 9 ad quadratum ex 9A : 
majus igitur eft [per 8. $.] quadratum ex ZO rectan- 
gulo £9 Z; quare & Z 9 major erit quam O 5, 
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KONIKOQON 


TO &EI 


1 BPO N. 


META TON ETTOKIOY AXKAAOQNITOTY YlIOMNHMATQON. 


APOLLONII PERGJAEI 


CONICO 


UM 


LIBER SECUNDUS, 


CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONIT f, 


"dpollonius Eudemo S. P. 


^4I vales bene eft, ego quidem fatis 
S commode habeo. 24pollonzo filio meo 
dedi, ut ad te perferret, fecun- 
dum librum Conicorum à nobis con- 
fcriptorum: quem tu diligenter percur- 
re, & communica cum illis, qui eo 
tibi digni videbuntur. Ph;emde etiam 
Geometre, quo cum tibi £5/eff amici- 
tiam conciliavi, fi quando in ifthaec Per- 
gami loca venerit, legendum trade: tu 
curaut valeas. Vale. 


Paor. Il. Zbeor. 


Si hyperbolam recta linea ad verticem 


contingat, & ab ipfo, ex utraque parte - 


diametri, ponatur recta zequalis ei quae 
poteft quartam figura partem : recte 
quz à fe&ionis centro ad fumptos 
terminos contingentis ducuntur cum 
fectione non convenient. 


- Aso; Edónuu0. »yateei. 
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OtUEquato moi C) EQéoo ety TrOTG "Gin Xu &is TVs 
xsvrob Hlpyaquoy vroarée, Quads QuTG* 3, 8T 
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QW Eu dea q T AcuwmITemM T) TOi. Obi 
à P2777 on Ede 4T E' AsrunroTrO!l den 
ei Tá wu o] T AT E. 
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eis admo 9edáqu, cs ày àv dusamy 2]à T. &r m). eesito (- 
ÉAfro yonSityeu. "là ceszwy Sedpia vom» ix fyci, €i yo 
pi, T&To iv TJ iurappaQy Aleoseày $ mdt n yOAT, 
T B acipmueT eicw ty 4 Top. 3) curru dero aus x2 
aucu) 2] uectov 1 £oaztlouiduv. : | 
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T9) AI E. : 
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S IT hypetbola, cujus diameter AB, cen- 
trum T, & redum figure latus BZ, re&ta 
vero AE feCtionem contingat in B; & quartx 
parti figure, quz continetur fub ABZ, aquale 
fit quadratum utriufque ipfarum .A B, BE, & 
juncte T ^, r E producantur: dico eas cum fe- 
&ione non convenire. 

Si enim feri poteft, con- 
veniat TA cum fectione in 
H, & ab H ordinatim appli- 
cetur OH: ergo [per 17. 1. 
huj] Ho parallela eft ipf 
AB. quoniam igitur ut AE 
ad B ita [per 1.6.] eft qua- 
dratum ex AB ad re&tangu- 
lum ABZ; quadratum autem 
T B quarta pats eft quadrati 
ex AB, & quadratum ex 8A 
itidem quarta pars rectanguli 
A BZ :erit [per 15.5.] itaque 
AB ad B Z ut quadratum ex 
LB ad quadratum ex 84, 
hoc eft |per 4. 6.] quadra- 
tum ex I 8 ad quadratum ex 


9 H. eft vero [per 21. r. huj.] ut A B ad BZ ita 


rectangulum A 6 B ad quadratum ex 6H: igitur 
ut quadratum ex T O ad quadratum ex 6H ita 
rectangulum A 6 8 ad quadratum ex o H : rectan- 
gulum igitur A 9 B [ per 9. 5. ] quadrato ex r e . 
zquale eft; quod [per 6.2.] eft abfurdum : ergo 
T^ cum fectione non conveniet. fimiliter de- 
monftrabitur neque ipfam T E convenire cum 
fectione: funtigitur TA, TE. AsywrTOrr, 
hoc eft, cum feczione 0m convententes. 


CIUS 

Explicaturus fecundum librum Conicorum, ami- 
ciffime z4zzberzz, illud prmittere oportere exiftimo, 
me ea tantummodo in ipfüm conícribere, quae ex 
primo libro intelligi poffunt. Primum theorema ca- 
fum non habet; nàm diverfitas fchematam nullam 
hic facit diverfitatem : recte enim A TF, T E fe&tionis 
afymptoti cum fint, ezdem manent in omni diame- 
tro & contingente. 


 PRor. H. Tbeer. 


lifdem manentibus, demonftrandum eft 
non effe aliam afymptoton, quz an- 


-gulum ArE dividat. — 
I enim £eri poteft, fitr 6; & perBipfi rA 
S parallela ducatur BO, que cum T o in o 
un&o conveniat; ipfi.vero B ponatur aequa- 

is ^H; & juncta HO ad K, A, M producatur. 
Quoniam igitur BO, AH zquales funt & 
parallele; & ipfe ^ B, H o [per 33.1.] equales 
& parallele erunt. & quoniam A B. bifariam fe- 
catur in T, & ipfi adjungitur quedam B A: ergo 
[ per 6.2.] rectangulum A ^ B una cum quadrato 
ex l Baquale eft quadrato ex T A. fimiliter quo- 
niam HM ipfi AE eft parallela , atque eft ^ B 
equalis BE; & H^ ipfi ^M equalis erit. & 
quoniam HO zqualis eft AB; crit HK ipsà AB 
major. eft vero & K M majot ipsà BE, quia & 
: , ipsa 
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ipsà AM : re&tangulum igitur M K H. majus eft 
re&angulo ^ 8 E, hoc eft quadrato ex AB. quo- 
niam igitur ut AP ad BZ ita 
eft. ['ex demonftr. ad przc.] 
quadratum ex T B ad quadra- 
tum ex B^; atque ut AB 
ad BZ ita [per 21. r. huj. ] 
A AB rectangulum ad quadra- 
tum ex AK : erit 1gltut ut qua- 
dratum ex T B ad quadratum 
ex BA ita A AB re&angulum 


ad quadratum ex A K. ut vero 

quadrátum e& TB ad qua- A 

dratum ex BA ita [per 4. & 

22. 6.] quadratum ex T A ad 

quadratum ex AH: ergo ut gy 

quadratum ex T A ad qua- d 

dratum ex AH ita A A B rect- 

angulum ad quadratum ex 

AK. quoniam itaque eft ut totum quadratum 
ex FA ad totum quadratum ex AH ita ablatum 
rectangulum AA8 ad ablatum quadratum ex AK ; 
erit reliquum, nempe [ per 6. 2.] quadratum ex 
r B, ad reliquum [pet eandem] re&angulum MK H 
ut quadratum ex F^ A ad quadratum ex AH , hoc 
eft ut quadratum ex T B ad quadratum ex B A; 


7 
EK E 


APOLLONII PERG/EI 


AM* 70 pco x zoo M K. H e ey £19 L2 ABE, 
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rB 7 pis Army T 072 MKH esi 22 TÓ ám 
LA wg r0 ovn AH, TSTEgi TÓ (mo Y B vrpo 
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à € pato eus. ded dung, mp dam ix 
deg à T O dovuzllurós 6n Tii ups. 


ergo re&angulum MKH aequale eft quadrato ex BA. fed & oftenfum eft eo majus effe : quod 


abfurdum. igitur T OG non eft afymptotos. 


EUTOCIUS 


Hoc theorema cafüm non habet, fiquidem 80 fe- 
ctionem omnino in duobus punctis fecat. quoniam 
enim parallela eft ipfi A, cum ipfa T 9 conveniet ; 
ideoque prius cum fe&ione conveniet. 


PRor. III. Theor. 


Si hyperbolam contingat recta linea: 
cum utraque afymptotón conveniet, 
& ad tactum bifariam fecabitur; qua- 
dratüm vero utriufque ejus portio- 
nis zquale erit quarte parti figura 
ad diametrum per tactum ductam 
conftitutze, | 


: S IT hyperbolà A Br, cu- 
jus centrum E, & afym- 
ptoti fint ZB, EH, quadam 
vero tecla OK fectionem 
contingat in puncto B: dico 
O K produGam cum Z E, EH 
convenire. 

Si enim fieri poteft, non 
conveniat, & juncta BE 
producatur, fitque ipfi BE 
equalis BA: diameter igi- 
tür [per 47. r.huj.] eft Ba. 
ponatur vero quartz parti fi- 
gurz, que eft ad B A, quale 
quadratum utriufque ipfa- 
tum OB, BK, & jungantur 
OEB,EK: ergo [pet I. 2. 
huj.] O E, EK afymptoti. funt, quod [pet 2. 2. 
huj. | fieri nequit: pofitum eft enim afymptotos 
efle Z E, EH: igitur O K producla cum ipfis Z E, 
EH conveniet, puta in pun&tis Z, H, 
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* VideLemma II. Pappi in Librum quintum. 


TOS 

-Dico quadratum utriufvis ipfarum BZ,BH z»- 
quale effe quarte parti figure que fit àd B4; 
non enim, fed fi fieri poteft, fit quarta patti iftius 
figurze quale quadratum utriulvis ipfaram 6 B; 
BK: afymptoti igitur funt [per x. 2. huj.] e 8; 
E K ; quod eft abfurdum : ergo quadratum utriuf- 


vis Z5, BH aequale eft quartz parti figura ad 
ipfam B A conftituta, 


PRor,. IV. Probi, 


Datis duabus reis lineis angulum cori 
ünentibus, & pun&o intra anguluni 
dato: defcribere per punctum coni 
lectionem qua hyperbola appellatur, 
ita ut datae recta ipfius afymptoti fint, 

AES due rede AB,AT angulum quemvis 

ad A continentes, fitque datum gandkn A; 

& oporteat per ^ intra afymptotos A B; AT hy- 


perbolam. defcribere. 


: Jungatar A4, & ad E 
producatur, & fiat AA a- 
qualis A &, & per. ipfi AB 
parallela ducatur AZ, pop 
turque AZ zqualis ZT, & 
juncta T A producatur ad B, 
& quadrato ex T B «quale 
fiat [ ope. 12. 6. ] re&angi- 
lum fub AE & H, & pro- 
ductà AA, circa ipfam per A 
hyperbola defcribatur [per 
$3. I. huj. ] ita ut. applica- 
tz ad diametrum poffint 
recangula adjacentia rectz 
H, excedentiaque figurà fub 
ipfis A E, H contentà fimili. 
Quoniam igitur parallela 
eft ^ Z ipfi BA, & TZ zqualis ZA ; erit [per 
2. 6.|T ^ ipfi ^B zqualis: ergo [ per 2. 2.] 
quadratam ex T B quadruplum eft quadrati ex 
TA. atque eft [per conítr.] quadratum ex r 8 «- 
due rectangulo fuüb A E,H : utrumque igitur qua- 
ratorum ex T A, A B quarta pars eft figure quz 
fub ^ £, H continetur : quare [per x. 2.-huj.] A B; 
AT defcripte hyperbolz afymptotifünt. — 


4 BAOPs M dh s oer. 


Si parabole vel. hyperbolae dianieter re- 


cam quandam bifariam fecet; qua 
ad terminum diametri contingit fe- 
&ionem parallela eft rectae bifariani 
fecm. — t 
HE patabola vel hyperbola A BT, cujus idia- 
meter.A4 BE, & Z BH fe&ionem contingat 
ducatur.aurtem quedam A E P in feCtione, faciens 
AE equalem ipfi & TF: dico. A T parallelam effe 
ipfi ZH. | : 


I. M 
r1] 


E e Nifi 


IIO 


Nifi enim itá fit, duca- 
tur per F ipfi ZH parallela 
TO, & jungatur € A. quo- 
niam igitur ABT eft para- 
bola vel hyperbola , cujus 
diameter quidem. A E , con- 
tingens autem Z H, atque ipfi 
ZH parallda eft r6: erit 
[per 46. vel 47. 1. huj.] FK 
qualis K €. fed & T E [ex 
hyp.] ipfi EA eft equalis: 
ergo [ per 2. 6.] ^ & parallela ^ 
eft ipfi K É; quod fieri non po- 
teft : producta enim cum ipsa 
BA [per 22.1. huj.] convenit. 


PRor. VI. Z/eor. 


Si ellipfeos vel. circuli circumferentize 
diameter rectam quandam non per 
centrum tranfeuntem bifariam fecet: 
qua ad terminum diametri fe&ionem 
contingit parallela erit recta bifa- 
riam fecta. 


IT ellipfis vel circuli circumferentia , cu- 
"us diameter A B, & AB ipfam TA non 
races per centrum bifariam fecet in E: 
dico re&tam, que fe&ionern contingit ad A, ipfi 
AT parallelam effe. 
Namjiferipo- —— 
teft, fit reda ^2. 
fe&kionem contin- . 
genti in puncto 
A paralela: zx-- 
ouis igitur eft . | 
[ per. 47. x. huj. ] 
AH ipfi ZH. ci 
autem [ex hyp.] & 
^B zquals ET: 
ergo [per2.6.] F2. 
ipfi HE eft paral- 
lela, quod eft ap B 
furdum. etenim f- 
ve H fuerit centtum fectionis A B; linea r Z [per 
23. 1. huj.] cum diametto A 8 occurret : five non 
fit, ponatur centrum K, junctaque A K producatur 
ad 6, & jungatur T €. quoniam igitur A K zqua- 
liseft K 6, & ^E ipfi ET ; erit [per 2.6. ] Tr e 
parallela ipfi A B. fd & rZ [ex hyp.] eidem eft 
patalella, quod eft abfurdum: ergo que ad A 
Íe&ionem contingit ipfi T ^ eft parallela. 


CS OUSUEUEROP VIE Ter. 
Si coni fe&ionem vel circuli circumfe- 
rentiam recta linea contingat, & huic 
-parallela ducatur in feQtione,  & bi- 
fariam dividatur : quz tactum & 
punctum bifectionis recta connectit 
fectionis. diameter erit. 


S IT coni fe&io vel circuli circumferentia 
ABT, quam contingat Z H, & ipfi Z H paral- 
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ES T Q xdya Tou 3 XUXAH ax Degei 2? ABI, 

: z Lu D LED € N f 

^ ariloudii ?) aonis 7) Z H, xy ci ZH qupliA- 
pw A4A0€ 


CONICORUM LIB. IL ix 


MN 9 AT, X dra rerpuiioo tà xai T» E, em€- lela ducatur Ar, bifariamque in E dividatur, 
Ceix Sm 4 BE' Afym óm 5 BE O]ejuereos &zo Gt jungatut BE: dico BE eíle fedionis dia- 
7e TW. metrum. 

et QuudTy , €gu 
dinereog d om- 
Uns 5) BO Ízn 
deg &sw 1 AO T) 
O T, ozr$p civem" 
U 09 AE TÀ EI 
loy éW' s diga 


Non enim ; 
fed, fi fieri po- 
teft, fit diameter 
BO: ergo AG 
iph er eft z- 
qualis, quod eft 
abfurdum ; . eft 
enim AE zqua- 
lis ipfi ET : non 


: eft igitur Bo dia- 
BO 2jepuere(O- ; WU ; e meter feCtionis. 
ép T TW. ójboi ae 25; detzopev, oni £d 43 fimiliter demonftrabimus nullam aliam przter 
SC o S RE ipfam BE diametrum effe. 
IPOTAZXIZ wr. Phor. VIII. 7reor. 


Edy vare CoA eü9e. cupri xev dvo cua Si hyperbole recta linea occurrat in 
ix Gaoplyin &Q. etai T«eoe cuj iTESTEI T QU GLULL- duobus punctis : producta ab utra- 
Ro vo ghumebapda qu. LU a npo 

GYT0$, X, 04 2X0 ee d nm ex ipsà abfíciffe portiones inter fe- 

«iugo 4 coMié (QC95 TOUS aculeos iguJ &ionem & afymptotos inierje&tas a- 

STO T ^J. quales erunt. 


E279 UrejCoN) c ABT, dirum di dj S hyperbola ABT, cujus afymptoti EA, 
E A, AZ, X T1] ABT CVM TET) Xovrzi QUO AL, & ipfi c occurrat reca quadam 
xoa RS UE Aia in cxCamed, ^L punctis AF: dico A T produ&tam ex utra- 
mu uU To eem. 2 que patte cum afymptotis convenire. 
20) GECHUEPMEAAUI Eg BUSCA T AME LL Secetur enim AT bifariam 
: Tero) B 27 ies in H, & jungatur ^H: hzc 
70H, x, ETE CEU Uad q AW die- igitur | per cor. 5 1. x. huj.] dia- 
pueveoe dieat esi d Toe" T Qupd meter eft fe&ionis : quare [per 
xoi Tà B eQazr oppi] 49 99 $.2.huj.] recta ad B contingens 
Ans egi Tf) AT £2) xy &Da- 


ipfi AT eft parallela. fit au- 
Tro, m 1 OBK* cuperet aj tem contingens OBK, quz 
47€ EA, AZ. tm& Sy mup- 


[per 3. 2. huj.] conveniet cum 
LED UE OIES i em ipfis EA, ^Z. quoniam igi- 
QJNIA06 €) ?] AT 75 K 6, 2, 3 
N 


EA. tut AT eft parallela ipfi Kk 6, & 
KO cuuziz |a t AK, AO" x, KO convenit cum A K, ^05 


3 AT apa cuum etra, A E, etiam AT cum ^E, AZ conve- 
AZ. OUT TET xev T E, Z. *9j cw im 4 iet. conveniat autern in punctis E,A2; ac ob 6 B 
OBTLBK im 2 49) ZH TW HE: des xg) P ipfi BK cqualem , erit [ ex 4.6. & 15. $.zH 
POS RE ; ipfi HE, & propterea T Z ipfi A E equalis. 


HPOTAZXIEX y, PRoPr. IX. eor. 


Edy eiféie. cupzrtrilouco, djs acujTlerus Sys Si recta linea afymptotis occurrens ab 

hyperbola bifariam fecetur; in uno 

tantum pun&o cum fectione conve- 

| nit. | e 

Toss 90 1T ^ cuui |e- EcrTA enim T ^ occut- 
cu TA,AA acum o- rens afymptotis T A, A4 

Qnae um. SU. diera 

2 uo mr Um : 

: QuEC LQULII ud in Hn puncto fecioni non 

on xam. 2o mtpersy 2x, de) Occurrere. 

T2e TIS. - 


PE Si enim fieti poteft, occurrat 
Ei 99 d'uuóvry, eric: 0) x0i- in B: ergo [per 8. 2. huj.] F & 
qx 7»B' icu] eg ig 1I E 7j 


cqualis- eft ipfi B A, quod eft 
B A, Vrtp dizomay" C e) 33 5 abíurdum ; pofuimus enim T B 
LT ETZEA (cw 5x dpa xal £n- 


ipfi EA zqualem effe : igitur 
pov G'puetoy àz 1e)" TA $ vy. 


qéTLurTO| Lago T U7reooA e watO" Ev pavor 
[2l ef es 
cyueloy He) "v Toy. 


r A in alio purido fectioni nog 
occurrit. : 
"Pnaor 


IIZ 


PRor, X. Theor. : 
Si re&ta quavis linea fectionem fecans 
cum utraque afymptotón conveniat ; 


rectangulum contentum fub rectis li- 


neis, quz inter afymptotos & fectio- 
nem interjiciuntur, zquale eft quarta 
parti figura facta ad diametrum illam 
qua recte ductz parallelas bifariam 
dividit. 
S IT hyperbola A BT, cujus afymptoti ^ E, 
EZ, & ducatur quevis recla ^Z feGlio- 
nem & afymptotos fecans , dividatur autem AT 
bifariam in H, junctaque H E, ponatut ipfi B B 
equalis EO, & à puncto B ducatur BM ad 
angulos rectos ik G EB, deinde fiat ut rectan- 
pulum 6€HB ad quadratum ex AH ita O B. ad 
2M; diameter igitur eft B8, [per 7. 2. huj.] 
& [per 21.1.hg.| BM re&um. 
figure, latus : dico re&tangu- 
lum ^A Z zquale effe quarte 
parti figure que fub eB, BM 
continetur, & fimiliter eidem 
efle quale rectangulum AT Z. 
Ducatur enim KBA per B 
fectioneti contingens, qua [per 
$. 2.huj.] parallela erit ipfi ^ Z. 
jam. quoniam . demonftratum 
elt [ad z.2.huj.] ut e B ad 5:M 
ita effe quadratum ex EB ad 
quadratum ex B K, hoc eft [per 
4. & 22. 6.] quadratum ex EH 
ad quadratum ex H 45 atque 
etam ut OG B ad. BM ita [ex 
conft. & 1. 6.] re&tangulum e H B ad quadratum 
ex AH: erit igitur ut totum quadratum ex EH 
ad totum quadratum ex H A, ita ablatum rectan- 
gulum 6 H 5 ad ablatum quadratum ex AH : ad- 
eoque [per $.2.] reliquum quadratum ex E 3 ad 
reliquum rectangulum A A Z eft ut quadratum ex 
EH ad quadratum ex H ^, hoc eft ut quadratum 
ex EB ad quadratum ex BK. c«quale igitur eft 
[per 9. $.] rectangulum ZA ^ quadrato ex E K. 
fimiliter demonftrabitur & rectangulum ATZ 
quadrato ex B A zquale. quadratum autem ex K B 
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Zr4s T0 2v) EB «X98 T0 2vr0 
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Tb 2v) H A' € 0; € OB 
«Ce BM STG$ T) Vzu0 OHB 
«vCóc 70 2uro H A' £sW Sy Q6 
vA)! 70 2v EH «9g 0AOV 30 2v H A &rUg 
aDeupeQir và vou O H B axeoe eDoupedey à 2a 
AIL xoj Amy dog v) 2v E B «Cog Aonmmy 
Tb iugo A À L 6s Gg To 29m EH X9. TO 
2vo HA, rS: Tb 2v) EB C ?s Tà 2UTb BK" 
iy deo ó Veuo AA TQ 2v BK. iae 
demora x, và vumo AI Z TQ 2vT0 BA. dooy 
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[per 3.2. huj. ] &quale eft quadrato ex BA : ergo & Z A ^ rectangulum re&angulo 7 r 4 equale erit. 


Pror. XL Ther. 


Si utramque rectarum continentium an- 
—gulum qui deinceps eft angulo hy- 
perbolam continenti fecet recta li- 
nea: in uno tantum puncto cum 
fedione conveniet; & rectangulum 
contentum fub interje&tis inter rectas 
angulum continentes & fectionem, z- 
quale erit quartz parci quadrati ex dia- 


metro quz recte fecanti parallela eft. 


S IT hyperbola cujus afymptoti TA, A ^; & 
productà A A ad B, per aliquod punctum E 
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ducatur EZ, ipfas B A, AT. fecans: perípicuum 
eft EZ in uno tantum puncdlo cüm Íe&lione 
convenire. nam quz per A ipfi RZ parallela 
ducitur, ut AB, Íécat angulum lA4; propter: 
caque [per 2. 2.huj.] conveniet cum fe&liorie, & 
[per cool. y 1. z.huj. ] ipfius diameter erit ; quare 
EZ conveniet cum fe&ione in uno folo pun&o. 


conveniat autem ad H : dico rectangulum EH Z 
quadrato ex A B zquale effe. 


, Ducatur enim per. H or- 
dinatim € H AK: ergo [per 
5. 2.huj.| qux in pun&o B 
fe&tionem contingit paral- 
lela eft ipiR 6. fit ea T A, 
itaque quoniam TB eft zqua- 
lis ipfi B^ ; quadratum ex 
LB, hoc eft rectangulüm 
LI BA, ad quadratum ex B A 
habet [per 23. 6.] rationem 
compofrtam. ex ratione T B 
ad BA & ex ratione AB 
ad BA. fed [per 4. 6.] ut 
LU Pad BA ita OH ad HZ, 
& ut ^B ad BA ita K H ad 
H E: ergo tatio quadrati ex 
TB ad quadratum ex BA 
compofita. eft ex ratione 
: . 9H ad HZ & ratione K H 
ad HE. ratio autem rectanguli K H O ad rectan- 
gulum E HZ [per 23.6.] ex eifdem rationibus 
componitur: quare ut rectangulum KH 6 ad 
rectangulum EHZ ita quadratum ex T B ad qua- 
dratum ex BA; & permutando ut re&angulum 
K H O ad quadratum ex T B ita rectangulum EH Z 
ad quadratum ex A B. fed [per 10.2. huj.] re&an- 
gulum K H O zquatur quadrato ex T B: ergo & 
EH Z rectangulum quadrato ex A B zquale erit. 


CIUS. em 


In aliquibus exemplaribus hoc theoréma aliter de- 
monftratur. 

-Sit hyperbola, cujus afymptoti AB, BT, pro- 
ducaturque T BA in directum, & ducatur EZ, 
utcunque, fecans BA, BA : dico 
EZ cum fecione convenire, 

Si enim fieri poteft, non con- 
veniat, & per B ipfi EZ paralle- 
la ducatur BH : ergo BH eft dia- 
meter fe&ionis. applicetur [per 
29. 6.] ad EZ parallelogrammum 
quadrato ex BH quale exce- 
dens figurà quadrati; quod fit 
EG: & junda 6 B producatur. 
occurret igitur [per 2.2. huj. ] 
cum feclione. occurrat in K, & per 
K ducatur KA A parallela ipfi BH : 
ergo [per xr. 2. huj.] re&tangu- 
lum AKA quadrato ex BH eft a- 
quale; ideoque zquale re&tan- 
gulo EO Z, quod eft abfurdum. 
quate Cum A4A convenit cum Ííe&ione, mani- 
feftum eft & E Z eidem convenire, idque in uno 
tantum puncto ; diametro enim 2H eft parallela. 


* Hac demonftaatio vix fatis integra videtur, ac tuto omitti poterat: nam, ex 26^« libri primi, res fatis manifefta eff. 


PROor 


1lI4 


pPaor. XIl. Jheor. 


Si ab aliquo puncto eorum , qua funt 
i fectione, ad afymptotos duz re- 
&z linee in quibuflibet angulis du- 
cantur, & ab alio quovis puncto in Íe- 
&ione fumpto ducantur alim rede 
his ipfis parallele : rectangulum fub 
parallelis contentum zquale erit con- 
tento fub rectis ipfis quibus ducte 
fuerant parallela. 


S IT hyperbola, cujus afymptoti A B, BT, & 
fumatur in fe&ione aliquod punctum A, 
atque ab eo ad ^ B, BT ducantur ^ P, ^2; fu- 
matur autem & alterum 
punétum H in fectione, per 
quód ducantur HO, HK 
ipfis AE, AZ parallele: 
dito re&angulum E A Z re&t- 
angulo 6 H K zquale efle. 

Jungaturt enim AH, & - 
ad A,T producatur. itaque 
quoniam [per ro. 2. huj. ] 
rectangulum AAT aquatut 
re&langulo AH Tr; erit [per vá 
16. 6. | ut AH ad AA ita 
ATadrH. fed [per 4. 6.] 
ut AH ad AA ita HO ad EA, & ut AT" ad 
THitaAZadHK; quare [per 11.5.] ut 6 H ad 
AE ita AZ ad HK: re&tangulum igitur EAZ 
[per 16.6.] re&tangulo 6 E K eft zequale. 
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EUTOCIU S. 


In aliquibus codicibus invenitur hoc "T'heorema de- 
monftratum, ope duarum rectarum contingenti paral- 
lelarum, quarum altera per A, altera vero per H du- 
citur, demonftratione juxta rationes Syntheticas o- 
ftens. elegimus autem hunc quem damus probandi 
modum, utpote eadem fimplicius monftrantem.  Ca- 
füsautem habetfex , ductis enim fex re&tis, vel pun- 
€um 9 erit inter E, B; vel in puncto B, vel extra B5 
qui tres funt cafus: pariterque tres funt ali; juxta fi- 
tum puncti Z. 


| Pxor. XIII. Theo. 
Si in loco ab afymptotis & fectione ter- 


minato quxvis re&a linea ducatur 


alteri afymptotón parallela: in uno 
- puncto tantum cum fectione conve- 
niet. 


S hyperbola , cujus afymptoti P A, A B, 
fumaturque aliquod punctum E, & per E 
ipfi A B parallela ducatur EZ: dico EZ cum 
edione convenire. 


Si enim fieri poteft, non conveniat, & fu- 
matur punctum quodvis in fe&ione, per quod 
ipfis T A, AB parallele ducantur H6, HT ; & 
re&tangulo rHO quale fit rectangulum A EZ; 
jun&taque A Z producatur : hc igitur cum fectio- 
ne [per 2.2. huj.| conveniet. conveniat autem in 
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IógATque- 

Ex 23 ríe» Qavepby, 6n qurav Y àcvwmrTa- 
TAV T3 TU &yhióv ee e] À B, AT" 2n Um TBAFLT 
duo dn tyamias &Xdoyay $i d4Acd3 aviae 
d Ugo érepooy ác Tora 5, Top] reo ots- 


. pius accedere, & 


ES — x 
cum c 


I 
iK 


irs; 
puncto K, &t per K ducantut K A, K A ipfis AB, 
AT parallela: ergo [ per 12. 2. huj. ] re&tangu- 
| lum rH 6 zquale eft re&tan- 
gulo AK A. ponitur autem & 
rectangulo A EZ. zquale : re- 
&angulum igitut AKA, hoc 
eft AAK, rectangulo A&Z 
equale erit, quod fieri non 
poteft; fi quidem KA major 
eft quam EZ; & AA majof 
quam AB: quare EZ conve- 
niet cum fe&tione. conveniat 
in M: dico eam in alio pun&o 
non convenire. nam fi fieti 
poteft, conveniat etiam. in N ; 
& per M, N ipfi F A parallela: ducantur M z, N 5: 
ergo [per 12. 2. huj.] re&angulum E Mz re&tan- 
gulo € N B eft zquale, quod eft abfürdum. igitur 
in alio puncto cum fe&tione non conveniet. ; 


PRor. XIV. heor, 
Afymptoti & fe&tio in infinitum pro- 
du&z ad feipfas propius accedunt ; 
& ad intervallum perveniunt minus 
quolibet dato intervallo, 


i. hypetbola, cujus afymptoti AB, AT, & 
datum intervallum fit K: dico afymptotos 
AB, AT & ÍeCtionem produ&las ad fefe pro- 
pervenite ad intervallum mi- 

nus intervallo K. | ! 
Ducatur enim tangenti OTI 
parallele E 6 Z, T HA ; junga- 
turque A 9, & ad Z produca- 
tur: quoniam ergo [per 1o. 2. 
huj.] re&angulum r BH. A rectan- 
gulo Z o E eft «quale ; erit [per 
16. 6.| ut AH ad ZG itae E 
adrH. Íed ^H major eft ipsà 
Z0 : ergo & BO ipía TH eft ma- 
B jor. fimiliter demonftrabimus 
X eas, que deinceps fequuntur, 
minores effe. itaque fumatur 
-. [per 3. 1. ] intervallum E A mi- 
nus intervallo K, & per A ipfi AT. parallela du- 
camr AN. ergo [per 13. 2. huj.] ^N cum fe- 
&ione conveniet. conveniat in N, perque N du- 
catur MN B parallela ipfi E Z : quate [per 34.1.] 
MN erit equalis EA; & propterea intervallo K 

minor etit. | 


je 


Corollarzum. 

Ex hoc manifeflum eft re&as A B, AT. ad fe- 
&ionem accedere propius quam alie quavis 
afymptoti: & [ex 2. 2. huj. ] angulum BAT 
minorem effe quolibet angulo, qui aliis rectis 
fectioni non occurrentibus continetur. 


EUTOCIUS 


Ev may Ay miygÁque seco ive Pendueyor*. oT» 
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In aliquibus exemplaribus illud aliter demonftratum 
invenitur: fcilicet, 


Afymptotos & fectionem pervenire ad 
intervallum minus quolibet intervallo 
Iifdem 
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Lídem enim. manentibus, fumatur interval- 
lum EK dato intervallo minus, fiatque ut K B 
ad EO ita 9A ad A^, & 


per A ipfi EZ parallela du- ^ 


catur ME AB. quoniam igi- 
tur [per 8.5.] £ B ad GO Z ma- 
jorem rationem habet quam 
A Bad 92; utautem X B ad 
oZita [per 16.6. | o Ead 
M Z, propterea quod rectan- 
gulum Z 6 E rectangulo 5 z M 
[per 1o. 2.huj.] eft aquale : 
habebit 6e € ad M £ majorem 
rationem. quam AB ad 97. 
fed ut A B quidem ad 6 Z ita 
[per 4. 6.] ^A ad A 6; ut autem AA ad AO 
ita 9 E ad EK : quare O9 E ad MZ majorem ra- 
tionem habet quam 6 B ad EK: minor igitur 
[per 8. 5.] et M & quam & E. 


Inveniuntur in aliquibus codicibus etiam hzec theo- 
remata, quz à nobis tanquam [upervacanea fublata 
funt. quoniam enim demonftratum eft afymptotos 
propius accedere ad fectionem , & ad intervallum 
pervenire quolibet dato intervallo minus; fuperva- 
cuum fuit hec inquirere: neque demonfítrationes 
aliquas habent, fed tantum gurarum differentias. 
verum ut iisqui in hzc inciderint fententiam noftram 
approbemus, exponantur hoc loco ea quz& nos ut fu- 
pervacanea íuftulimus : 


A[íymptoti, de quibus dictum eft, pro- 
pius accedunt ad fectionem quam aliz, 
fi quz fint, afympto i. 

- Sit hyperbola, cujus afymptoti T A,A ^ : dico 

TA, AA ad fedionem propius accedere quam 

alie afymptoti, fi que fint. namque, ut in pri- 


ma figuta, ipfas EZ, ZH afymptotos effe non 
poffe manifefte conftat, ob B Z parallelam ipfi T A, 
& LHipfi 4^; demonftratum fiquidem eft [per 
1 3.2. huj. rectas,que in loco ab afymptotis & fe- 
Gtione terminato ducuntut alteri Fee paral- 
lele, cum fe&tione convenite, íi vero, ut in 
fecunda figura apparet, BZ, ZH fint afymptoti, 


ip A 
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A. 


ipfis T A, A A parallele ; tamen f A,A4 ad 
en propius accedunt quam EZ, ZH. 
quod íi ut in tertia figura, T A, AA in infi 
nitum produ&z ad fectionem propius acce- 
dunt & ad intetvallum perveniunt minus quoli- 
bet dato intervallo ; re&tze B Z,Z H, quanquam in 
puncto Z & intra angulum propinquiores fint 
fectioni, tamen produ&z ab ipfa magis rece- 
dunt ; intervallum itaque quo nunc diftant non eft 
qoe dato intervallo minus. —Rurfüs fint a- 
ymptoti EZ, ZH, ut in quarta figura: conftat 
etiam hoc modo T A propinquiorem effe fe&ioní 
quam EZ, five EZ parallela fit T A, five cum 
ipfa conveniat. & fi quidem concurfüs fit infra 
eam qua per Z fedionem contingit, fecabir 
B Z fecionem ipfam: fi vero concurfus fit in 
loco intermedio inter contingentem .& angu- 
lum, ut fupra demonftratum eft, non perveniet 
ad intervallum minus intervallo dato: quare 
LA propinquior eft fectioni quam BZ, & ^A 
propinquior quam ZH, per ea quz diximus in 
fecundá figurà. 


At vero rectam, qua convenit cum AT 
infra eam qu& per z ducta fe&io- 
nem contingit, cum fe&tione ipfa con- 
venre fic demonftrabitur. — 
Contingat EZ  fecio- 
nem in E, concutrat vero 
cum FA fupra ipfam ZB : di- 
co ZH prodü&am conve- 
nire cum fectione. — duca- 
turenim per tactum E ipfi 
T A afymptoto parallela E 6 : 
ergo [per 13. 2. huj.] Ee 
feclioni in unico puncto E 
Occuttit. itáque quoniam 
TA ipfi BO eft parallela, 
& ZH convenit cum AT, 
etiam cum EO conveniat ne» 
ceffe eft; quare & cum ipfa 
Íectione, | 


Si fit alius angulus re&tilineus qui hyper- 
- bolam. contineat, diverfus ab angulo 
fub afymptotis contento, non minor 
CKit ep hrkivieuiscs corse 
Sit hyperbola, cujus afymptoti T A, A A ; alic 
vero non occurrentes ei fint E ZáZH : dico angu- 


ZH* Aya 6n 2X tAdoyuy tc »] dvt)s TO Zys- lum ad Z hon minorem efle angulo ad A. fint 
Vic, dh ar655 TO A. 6g'torw 9 Tie oTepty eq E ZA H TE. es primum im re ips E e A 6 pua 
5 A; ; ' $X SAY ay cpo $c 2 veg e 16€ .: ergo angulus a non minor eo 
UA,AA queaDviAod" ix HAVENT Q,pG, Scy 7] q0C9 € [4 g Gm "ut 
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quiad A. fi vero non fint parallele, ut in fe- 
cunda figura, majorem efe angulum ad Z angu- 
lo T AA manifeftum. In tertia figura, angulus 
ZOA [per 16. r. ] eo qui ad A major eft; & 
qui ad Z equalis eft angulo ZG A. denique m 
quarta figura ; angulus qui ad verticem , majot 
eft angulo qui itidem ad verticem conftitui- 
tur: quapropter angulus ad Z angulo ad A non 


minor erit. 
PRor. XV. Theor. 


Oppofitarum fectionum afymptoti com- 
munes funt. 


eus oppofite fe&iones, quarum diameter 
AB & centrum T : dico fectionum A, B 
afymptotos communes efle. 


Ducantur per pundla A,B redtz A AE, ZBH, 
quae feGtiones contingant: parallele igitur funt 
AAB, BH. abfcin- 
dantut ^ A,A E; Z B,B H, 
ita ut cujufque earum 
quadratum quale fit 
quarta parti figuree qua 

ad diametrum A B con- 
ftituitur: ergo [per r4. 
rhuj] ^A,A E; ZB,BH 
inter íe funt. equales. 
jungantur F Á, T E, TZ; 
FH. perífpicuum igitur 
eft[per 14. 1] ár,TH 
in eadem efle re&a; itemque ET, FZ; pro- 
pterea quod parallele funt A A E,ZBH. quo- 
niam igitur [ ex hyp. ] hyperbola eft cujus dia- 
meter A B, contingens autem AE ; & utra 
que ipfarum ^ A, A E. poteft quartam partem fi- 
gure qua ad AB conftituitur ; erunt [per i. 2; 
huj.] AT,r E afymptoti: & eadem ratione ipfius 
B fe&ionis afyrptoti erunt ZT,T H. oppofita- 
rum igitur fe&tionum afymptoti communes funt. 


PRor. XVI. Tbeor. 


Si in oppofitis fe&ionibus quavis recta 
linea ducatur fecans utramque tecta- 
rum continentium anguluni qui dein- 
ceps eft angulo fe&tiones continenti : 
cum utraque oppofitarum in uno tan- 


tum puncto conveniet ; & re&tze, qua. 
ex ipfa abíciffe inter afymptotos &. 


fe&tiones interjiciuntur, zquales erunt. 


| ST oppofite feCtiones A, B, quarum qui- 
- dem centrum F, afymptoti vero ^ T H, ET Z; 
& ducatur quxvis reta GK , que utramque 
AT,TZ fecet: dico 9 K produ&tam cum utra- 
que fe&ione in uno tantum punélo conve- 
nire. € 
Quoniam enim fedionis A afymptoti funt 


AT,TÉ; & duda eft quedam OK fecans . 


utramque continentium angulum 4 r Z, qui dein- 
€eps eft angulo fe&tionem cohtinenti : producta 
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K O [per 11.2. huj.] cum 
fectione A convéniet, & 
fimiliter cum fe&ione P; 
conveniat in punctis A, 
M , & perT ipfi A M pa- 
rallela ducatur AT B : z- 
quale igitur eft. [per x1. 
2. hujus] re&angulum 
X À O quadrato ex AT ; 
& reclanguum 6 MK 
quadrato ex T B: quaté 
H & KAO recangulum 
quale eft re&angulo 6 MK; & idcitco A o ipfi 
K M eft equalis. 


Pror. XVII. Thes, — 
Oppofitarum fectionum, qua conjugatá 
appellantur,afymptoti communes funt. 


S T oppofitz fe&iones qux conjugate ap- 
XJ pellantur, quarum diametri conjugate A B, 
T A,& centrum E : dico earum afymptotos com- 
munes effe. 

Ducantur enim te&z fectiones in punctis A; 
B,T,^ contingentes, que fint ZAH, H490, 
OBK, KrZ: ergo [ex def. ptop. $6. x. huj. 
parallelogrammum . e 
ZHOK. jungantur itá- 
que ZE O,K EH, & [per 
23. I.] erunt ZEO, KEH. 
linez rede &k diametri 
ipfius parallelograrimi ; 
quz ad punctum E bifa- 
tiam fecabuntur. & quo- 
niam "figura, qux ad 
diametrum A B confli- 
tuitur, equalis eft qua- 
drato ex T ^, & eltrÉ 
&qualis E ^: unumquod- 

| t... que quadratorum ex Z A; 

AH; KB,BO erit [per 4.2.] quarta pars figura 

que conftituitur ad AB: ergo [ per 1. 2. huj.] 

ZEO,KEH fectionum A, B afymptoti funt. fimi- 

iter demonftrabimus fectionum T, A eafdem effe 

afymptotos. oppofitarum igitur fectionum, quas 
conjugatas dicimus, afymptoti communes funt. 


Pnaor. XVIII. eor; 
Si uni oppofitarum fectionum coriju- 
HEEMDES y v gatarum conveniat 
recta linea, qua 
producta ad utraf: 
'que partes extra fee 
&ionem cadat: cum 
utraque fectionuin; 
qua deinceps funt, 
anunotantumi pun- 
&o conveniet; 
Iw T oppofitz fedtio- 
nes, quz conjugatz 
dicuntur 4,B, T, A; & 
ipfiT occurrat recta quevis EZ, qua producta 
ad utrafque partes extra fectionein cadat: dico 
| EZ 


cd 
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EZ cum uttaque fe&lione A, B. convenire 1n uno 
tantum puncto. 

Sint enim H 6, K A fe&ionum afymptoti : er- 
go EZ [per 3. 2.huj.] fecabit utramque H 9, K A. 
patet igitur [oes 16. 2, huj-] quod cum fe&tioni- 
nibns A, B in uno tantum puncto conveniet. 


PRos. XIX. Ze. 


Si in oppofitis fe&ionibus, qua conju- 
gata appellantur, ducatur recta linea, 
uamvis ipfarum contingens: cum 
Moionibos, qua deinceps funt, conve- 


niet; & ad tactum bifariam fecabitur, : 


Ix T oppofitz fectiones, quz .conjugatz di- 

cuntur, A, B, ', ^; & fectionem T contingat 
teca quavis EZ: dico | 
EZ productam conve- 44 
nire cam fe&tionibus A, 
B ; & ad pun&um r bi- 
fariam fecari. 

Nam quod ipfa qui- 
dem conveniet cum fe- 
&ionibus A, 8 [ex prec.] 
patet. conveniat in pun- 
 &is H, 6: dicor H ipfi 
roO effe equalem. du- 
cantut enim fectionum 
alymptoti K A, MN : z- 'í4 
quales igitur funt. [ per : 
17. 2. huj.] EH, Ze, itemque [ per 3. 2. huj. ] 
I E,LTZ: ergotota TH toti T O equalis erit. 


Pxo BOXX. Thew. 


Si unam oppofitarum fectionum,. quz 
conjugate appellantur, recta linea 
contingat, & per ipfarum centrum 
ducantur dus recte, una quidem per 
tactum, altera vero contingenti paral- 
lela, quoufque occurrat uni earum 
fectionum quz deinceps funt : quz in 
occurfü earum fectionem contingit, 
parallela erit re&tz per priorem tactum 
& centrum ductz;; qua vero per tactus 

 &centrum ducuntur oppofitarüm fe- 
&ionum conjugatz diametri erunt. 


iv oppofita fe&tiones, qux conjugatz ap- 
2 pellantut, quarum diametri conjugate fint 
AB,FA, ac centrum'X; & feclionem A con- 
tingat reda EZ, qux produ&ta conveniat cum 
T4 in T, & juncta recla Ex ad x produca- 
fur; & per X ducatur ipfi EZ parallela recta 
X H que producatur ad O, & in H contingat 
fectionem reda eH : dico quod contingens OG H 
diametro X 8 parallela eft, quodque recte H o, 
€ E conjugate diametri funt. : 

Applicentur enim ordinatim E K, H A,T PII; 
illz vero juxta quas poffunt applicatz, fint A M, 
TN, quoniam igitur ut BA ad AM ita eft 
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Taf 
*NP ad T^; & [per 37. t. hij. ] dt B ad 
A M ita rectangulum x KZ ad quadratum ex K&, 
ut véro NT ad T A ità quadratum ex H A ad rect: 
angulum X A6 : erit [per 11:5.] ut re&angulumi 
XKZ ad quadratum ex £ K ita quadtatütn ex H A 
ad rectangulum X A 9. fed [per 23.6.] re&tangu- 
lam X K Z ad quadratum ex K E rationeth cotripo- 
fitam habetex ratione X K ad K E & ex tationé 
Z K ad K E, quadratum veto ex H A ad re&tangus 
lum X ^ O rationem habet cómpofitam ex rátio- 
ne HA ad A X & ratione H ^ad A O : 'ftatío igi- 
tur compofita ex ratione X K ad K &' & ratione 
ZK ad K E eadem eft cum illa que componitur ex 
ratione H A ad AX & ratione HA ad A6; qua- 
rum quidem ratio Z K ad K E eadem eft [per 4.6.] 
que H A ad AX: ipfz enim E K; K Z, Z E paralle- 
le funt ipfis X A, A H, H X refpedlive : reliqua igi: 
tur ratio X K ad K E eadem erit cum reliqua 'H 
ad ^ 9; & latera funt proportionalia circa &qua- 
les angulos qui ad K, A ; triangulum igitür E Kx 
[per 6.6.] fimile erit triangulo HO A, & &quales 
habebit angulos fub quibus homologa latera füb- 
tenduntur : ergo zequalis eft angulus EX K angulo 
A^HO, eft autem [per 29.1.] & totus KXH z- 
pumub Da f  ^qualis toti A HX: 
|^ quare reliquus: Ex H 
^ reliquo 6H X eft &- 
 » qualis; ac propterea 
x fiis 28. 1.| EX ipfi 

05 0 Ho parallelzefL.-— 
' - Fiat ut IT H ad HP 
- itaoH ad main z: 
erit igitur [per sx. 
hoj.] s dimid jus 
juxta quam poffunt 
qu& ad diametrum 
HO applicantur iri 
"x fectionibus F;66:8 
-. quoniam (Íeclionum 

: A, B fecunda diame- 
tereft T A, & cum ea convenit ipfa B T : re&tan« 
gülurà igitur füb T X & K E equale erit [per 38.1. 
huj.| quadrato ex rX: (fi enim à punéto 8 ipfi 
K X parallelam duxerimus : rectangulum, quod fi 
fub TX & recta que inter X & parallelam.in- 
terjicitur, quadrato ex T X zquale etit) quare 
[per 17. &j20. 6.] ut TX ad EK ita qua- 
dratum ex TX ad quadratum ex XI. rut ai- 
tem T X ad EK ita [per 4.6.] TZ ad Z8, hoc 
eft [ per. 6. ] triangulum T X Z ad triangulum 
EZX; & üt quadratum T X ad quadratum X f 
ita [per. 19. & 20. 6.] triangulum TXZ ad tri- - 
angulum XF tI, hoc eft [per 43. x. huj. ] ad tri- 
angulum H OX: utigitur triangulum T XZ ad 
triangulum EZXita TXZ triangulumi ad trian- 
gulum HX; & ideo [per o. 5.] triangulum 
HOX zquale eft triangulo EX 2. liabet antem 
& angulum € HX angulo X EZ [per 29. 1.] c 
qualem $ quia EX patallela eft ipfi HO, & 


EZipfi HX; ergo [ per 15. 6; ] latera circa 


equales angulos funt. reciproce proportionalia ; 
eft igitur ut HO ad Ex ita EZad HX: rectangu- 
lum igitur 6 H X [pet 16. 6.] zquale eft ré&tan: 
gülo: X&Z. ;& quoniam eft ut Z ad 9H ita 


Hh oPHO 
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PH ad HII, & ut PH ad HII ita [per 4*6.] XE ad 
EZ; parallele enim funt: quare ut Z ad O H ita 
XE ad BZ. utautem 7 ad 9 H, fumptà X H com- 
muni altitudine, ita eft [ per x. 6.] re&tangulum 
fub Z & XH ad rectangulum 6 HX: & ut X E ad 
EZ ita quadratum ex X E ad re&angulum X E Z : 
eft igitur ut rectangulum fub z & X H ad redtan- 
gulum 9 HX ita XE quadratum ad re&angulum 
XBZ: & permutan- 

do ut rectangulum 


fub Z & H X ad qua- N 
dratum ex E X ita re- 

&angulum 9HX ad B 
tecangulum X EZ. : 
fed [ut modo often- - |] Oo x 


fum] zquale eft rect 
angulum 6 H X rect- 
angulo XEZ: ergo 
rectangulum ex X & 
HX zquale eft qua- 
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drato ex E X. & redt- La i HE 
angulum ex Z adHX p——— MÀ za euo. us H2 
e TETADTO) TÀ TV 


quatta pars eft figurae 

qua ad H 0 conftitui- 

tur; nam & HX [per 3o. r. huj.] eft dimidia 
ipfius HO, & [ex modo oftenfis| Z dimidia ejus 
juxta quam poffunt; quadratum vero ex EX 
quarta pars eft quadrati ex EZ, nam [per 30. 1. 
buj.] EX equalis eft XE : ergo quadratum ex Ez 
zquale eft figurz ad H O conftituta. fimiliter de- 
monftrabimus & quadratum ex H O figure facta 
ad Ez effe equale: Ez, HO igitur fectionum 
oppofitatum A, B, T; A diametri conjugatzfunt. 


Prop. XXI. Theor. 


Iifdem pofitis, oftendendum eft punctum 
in quo contingentes rectz conveniunt, 
ad unam afymptotón effe. 


Ix oppofite feciones conjugate A, B, 
T,A, & earum diametti AB, FA: du- 
canturque contingentes 
AE,ET: dico punctum 
E ad afymptoton efle. 
Ef enim [ex def. 
fe&. conjug. ] quadra- 
tum ex T X zquale quar- 
te parti figure quz ad 
AB conflituitur ; qua- 
drato autem. ex FX x- 
quale eft [per 33. 1] 
quadratum ex A B : er- 
go quadratum ex AE- 
quartze parti dicte figu- 
re erit quale. junga- .— EC 
tur EX: afymptotos igitur [per 1.2.huj.] eft & X : 
punctum igitur E ad ipfam afymptoton eft. 


Pio p XXIL Ther. | 


Si in oppofitis fe&tionibus, qua conju- 
gata: appellantur, ex centro ad quam- 
vis fe&ionum ducatur re&a linea; 
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»w) T|g EZ icy sw TO TQ T] HO edet. 
using d3 deioue em wal HO Ducum 7) 07$ 
ho EZzédde aideg EZ, HO owCvryéis eun dim 
uevea Y. A, B, T, A dymuet dpa. 
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& huic parallela altera ducatur, quz 
cum una ex fectionibus quz dein- 
ceps funt & cum afymptotis conve- 
niat : rectangulum contentum fub 
du&z fegmentis, inter fe&tionem & 
afymptotos interjectis, quadrato rectae 
ex centro ducte equale erit. 


S NT oppofitz fe&tiones, quz conjugate ap- 
pellantur, A, B, P, ^, quarum aíymptoti E X Z; 
HX 6, & ex centro X ducatur quxvis recta XT ^, 
eique parallela BK A 6, 
Ee & fecionem quz 
einceps eft & afym- 
ptotos fecet : dico re&t- 
angulum EK 6 quadrato 
ex T X zquale effe. 
Secetur K A bifariam 
inM & juncta MX pro- 
ducatur : diameter itaq; 
eft [per cor. $ x.r. huj.] 
A B ipfarum A, B fectio- 
Z^. num. & quoniam [per 
e $. 2.huj.] recta, que in 
pun&o A fe&tionem contingit, parallela eft ipfi 
EO: erit EO ad diametrum AB ordinatim ap- 
licata. centrum autem eft X: ergo [per 20. 2. 
hoi-] AB,T A conjugate funt diametri: eft igitur 
quadratum ex TX zquale quarte parti figura 
que ad AB conflituitur. ífed [per ro. 2. huj.] 
quartz parti figure ad AB zquale eft rectangu- 
lum G KE: rectangulum igitur 9 K E quadrato 
ex F X aequale erit. 


PRor, XXII. Theor. 

Si in oppofitis fectionibus, qua conju- 
gate appellantur, ex centro ducatur 
quavis recta linea ad quamvis fectio- 
num; & huic parallela ducatur, quz 
cum tribus, qua deinceps funt, fe- 
Gtionibus conveniat: rectangulum con- 
tentum fub fegmentis du&te inter tres 
fe&tiones interjectis, duplum erit qua- 
drati ejus qua ex centro. ix: 


S X T oppofite fectiones, que conjugate ap- 
pellantur, A, B, T; A , quarum centrum fit X, 
& à pundo X ad quam- 
^vis iledionem ducatur 
recta quavis T X, atque 
huic parallela fit K^, 
que cum tribus dein- 
ceps fectionibus conve- 
niat: dico rectangulum 
KMA quadrati ex LX 
duplum effe. 
^ Ducantur afymptoti 
p ed fectionum E Z, H8 : er- 
ow. o [per 11-& 22.2-huj.] 
quadratum ex TX z- 
quale eft utrilibet rectangulorum 6 ME, O K E. 
^ rectangulum autem € ME una cum rectan- 
gulo e K & zquale eft re&tangulo AM; pro- 
: pter 
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pter extremas [per 8. & 16.2.] quales : rectan- 
gulum igitur AMK quadrati ex T X duplum erit. 


EUTO 
^ Reclangulam autem 6 ME una cum rectan- 


gulo 6 K & equale eft re&tangulo A M K, propter 
extremas equales. ] Sit re&ia A K, & fit AO sequa- 
lis E K, & O Nipfi EM; & ducantur à pundtis M, K 
perpendiculares M z, K O, ita ut Mz fit aequalis MK, 
& KO zquilis KE, & compleantur parallelogramma 
z0,0 A. quoniam igitur Mz sequalis. eft M K, hoc 
eft 110; eftque ^O zqualis EK , hoc eft K O: erit 
O A parallelogrammum 
ipfi M O zquale. com- 
mune apponatur z O: 
totum igitur Az aequale 
eít ipfis zO & MO; 
hoceft 60 & IP. & 
quidem Az e(t re&tan- 
gulum 4 MK, & OO eft 
rectangulum O KE, & 
I1 P rectangulum 6 M E. 
Sed licet & aliter idem 
demonítrate. * 

Secetür M N bifariam - 
in E: conftat igitur Gc 
A Kin Z bifariam (ecati; 
&c rectangulum OKE 
aequale effe re&tangulo A E K, quia O K eft:zequalis A E. 
& quoniam A K fecatur in partes quidem aequales in 
Z, & in partesinzequales in E ; erit quidem [per $2. ] 
rectangulum A EK una cum quadrato ex Z E zquale. 
quadrato ex K Z. quadratum autem ex Z E rectangulo 
O MEE una cum quadrato ex Z M eft quale: ergo qua- 
dratum ex X K zquale eft rectangulo AE K, hoc eft 
O KE, & redangulo 6 M E una cum quadrato ex Z M. 
eadem ratione erit quadratum ex Z K zequale rectan- 
gulo A M K & quadrato ex Z M : adeoque rectangulum 
OKE una cum re&angulo 9 M E & quadrato ex Z M 
zequale eft re&tangulo A:M K & quadrato ex Z M. com-. 
mune auferatur quadratum ex Z M :.reliquum igitur 
rectangulum O K-E "um cum -redtangülo 9 ME eft ze- 
quale rectangulo 4 MK. ps GP Y 


! Paor. XXIV. Ther. . 
$1 parabole duz rectae linez occurrant, 
-utraque in duobus punctis, & nul- 
dius ipfarumi occurfus occurfibus alte- 
rius contineatur: convenient inter fefe 
extraiectionemo x: 62 55 00 
SLE parabola A BT A, cui dux recte AB,T A 
occurrant, ita ut nullius ipfatum occurfus 
alterius occurfibus continea- 
tur: dico eas productas in- 
ter Íe convenire. 


Ts M 


ind 


E 


3 - -Ducantur per:B, F diame- . B 


tri fe&ionis BB Z; HT 6 : pa- 
rallelz igitur funt .[ per cor. 
46. t. huj. ] & (per 26. 1. 
huj.] utraque fe&ionem in 
"uno tantum puncto fecat. 
jungatur BT : neuli igitur 
EBT, HT [per 29.1.] duo- 
bus re&tis funt equales. verum B A, AT products: 
angulos duobus reis minores efficiunt: ergo 
inter fefe extra fe&lionem convenient, . 


2 


* Eft Lemma Pappi quartum. 
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Animadvertendum eft illum oeccurfus appellare puri- 
&a in quibus AB,T A fectioni occurrunt. y iuquit; 
obfervari oportere ut puncta extra fefe ponantur, :non 
ad modum ip&rum AT, BA. & (ciendum efi eadem 
etiam &venire in contingentibus. DE 


4B Ro P XXV. ber, 


Si hyperbole occurrant dus rege li- 
nez, utraque in duobus punctis; nul- 
lius. autem ipfarum occurfus alterius 
occurfibus contineatur: convenient in- 
ter fefe, extra fe&tionem quidem, fed 
tamen intrà angulum qui hyperbo- 
lam continet, 


S IT hyperbola , cujus afymptoti A B, A r,& 
duz recte ut EZ, H O9. feclioni OCcurrant , 
ita ut nullius ipfarum occur- 
fus occurfibus alterius con- 
tineatur: dico BZ, H O pro- 
du&tas extra fe&ionem quis 
dem, fed tatien intra angue 
lum T A B inter fe conve. 
nire. | "e SUE a 
Jun&tz enim A Z, A 6 pro- 
ducantur, & jungatur Z 6. 
.Et quoniam EZ, HO pro- 
du&z fecant angulos AZ 6, 
AOZ, & [per 17. 1.] funt 
dicti anguli duobis rectis mi- 
nores; recte EZ,H O9 con- 
venient intet fe extra feCtionem quidem , fed 
tamen intra angulum B.ATr. fimiliter demon- 
ftrabimus, fi EZ, H OG fuerint contingentes. 


Pnor. XXVI. Tbheor. 

Si in ellipfi vel circuli circumferentiá 
dua recte Tinez non tranfeuntes per 
centrum fe invicem fecent; bifariam 
fefe non fecabunt. 

XI enim fieri poteft, in ellipfi vel circuli cir- 
S cumferentia, dus rete T A, E Z non tranf. 
: — euntes per centrum 
-— fefe bifariam fecent 
.. inH; fitque O cen- 

" tfum fedlionis, & 
junda H6 ad A; 
B puncla produca- 
tut; 


Quoniam igitut 
AB diameter eft, 
ipfam E Z. bifariam 
fecans; qua ad A 
— . fedionem . contin- 
git [pet 6. 2.huj.] parallela erit ipfi &Z. fimili- 
ter demonflrabimus eandem etiam ipfi TA effe 
parallelam: ergo .[per 30. 1.] BZ elt parallela 
ipfi T A, quod eft abfurdum. non igitur EZ, rA 
lefe bifariam fecant. "T. 

I i EO PROfP 
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Pao». XXVII. "Dheor, 


Si ellipfim. vel circuli circumferentia 
duz re&z linez contingant: fi qui- 
dem ea quz tactus conjungit per 
centrum Íectionis tranfeat , contin- 
gentes recte fibi ipfis erunt parallela ; 
fin minus, convenient inter fefe ad 
eaídem centri partes. 

M ps ellipfis, vel circuli circumferentia AB, 

quam contingant dux recte T AA, ED 25 


jungaturque AB, & primo tranfeat per cen- 
gum : dico T A ipfi E Z parallelam effe. 


. . Quoniam enim 

A B eft diameter fe- 
&ionis,& rA ipfam 
in A contingit ; erit 
[per 17.1.huj.]F A 
parallela re&tis qua 
ad diametrum A B 
otdinatim ^ appli- 
cantur, Íimili ra- 
tione EZ etit eif- 
dem parallela : et- 
go [per 3o.r.] T ^ 
parallela eft ipfi EZ. 


-Sed AB per centtum non tranfeat, ut fit in 
fecunda figura, & ducatur AG diameter, & 
per O contingens K G A : parallela eft igitur [pet 
caf. I.] K A3pi TA: ergo BZ produ&ta ad eaf- 
dem partes centri, in quibus eft AB, cum TA 
conveniet, | 


Paor. XXVIII. eer. 


Si in coni fe&ione vcl circuli circum- 
ferentia, duas rectas parallelas recta 
linea bifariam fecet: erit illa diame- 
ter fectionis. | | 


N fe&ione enim coni dux reGtm parallele 
AB,T A in pun&is E,Z bifariam fecentur, & 
jun&a EZ producatur: di- 
co illam effe fectionis dia- 
metrum. 

Si enim non efl, fit H6 
diameter, fi fieri poffit: et- 
go [per 5. vel 6. 2.huj.] que 
in H contingit fectionem 

arallela eft ipfi A B: quare 
iss 3o. r.]] & ipfi rA. eft 
autem HO diameter: ergo 
[per defin. xo.] r6, 6^ 
aequales funt, quod eft abfur- 
dum; pofuimus enim T B 
squalem EA. non igitar H 6 diameter eft fe- 
donis. fimiliter demonftrabimus neque aliam 
quampiam effe diametrum preter ipfam EZ: 
ergo E Z fe&ionis diameter erit, | 
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Non inutile erit, datà in plano curvà line&, invee 
ftigare utrum circuli circumferentia fit, vel.una € coni 
fectionibus, necne. fit ea A BT', & oporteat fpeciem 
ejus inveftigare, Sumantur in propofita linea puncta 
quavis l',^, per quz ducantur intra lirieam rectae 
parallele PB, A E: & rurfus ab iifdem punctis aliae 
parallele ducantur T' H, A Z, bifariamque fecentur TB; 
A E quidem in O, K punctis, T H,A Z vero in A, Mj 
& jungantur O K,.A M. fi igitur omnes recta: quae 
ipfi B parallelze funt; à OK bifariam dividantur ; & 
quz parallele (unt ipfi PH à re&a. MA ;.erit .A BT. 
una € coni fectionibus, cujus diametri € K, MÀ ; fin 
minus, non erit. Rurlus quaenam fit ex quatuor fes 


Ctionibus comperiemus ,, rectas O K, A M in infini« 
tum producentes ex utraque parte. vel enim paral- 
lelae funt, &c eft [ per 46. x. huj. ] parabola; vel ad 
partes quidem 6, 4 inter fe conveniunt, & [per 47. 
1. huj.J eft ellipfis, aut circulus; vel ad alteras partes, 
& eft hyperbola. ellipfim vero à circulo diftingue- 
mus ex pun&o z,quo concurrunt rect K 9, MA, quod - 
eft centrum. fi enim recte ab eo ad curvam ductze 
fint equales, conftat A BT" circüli circumferentiam 
effe ; fin minus, ellipfim. . 

Poffumus & aliter ipfas cognofcere ex iis quz ad 
diametrum ordinatim applicantur, videlicet IO, A K. 
nam fi fuerit ut quadratum exI'O ad quadratum ex 
AK ita OA ad AK, parabola erit; at fi quadratum 
ex TO ad quadratum ex ^ K majorem quidem habue- 
rit rationem quam O A ad A K, hyperbola ; fi vero mi» 
norem, ellipfis. « 

Et etiam ex rectis contingentibus eafdem diícet- 
nere licebit, fica, qua fuperius dicta funt, ipfis com« 
petere meminerimus. ; 


-PRor. XXIX. "T heor, 


Si dux recte coni fectionem vel cir- 
culi circumferentiam contingentes oc» 
currant inter fe; recta conneóctens 
punctum concursüs earundem & illud 
in quo ea qua conjungit tactus bifa- 
riam dividitur fe&tionis diameter erit. 

000 ^ 7 €YIT coni fedio, vel cir- 

culi circumferentiaquam 
contingant AB,AT, in pun- 
Cto A convenientes, & du- 
&a BF fecetur bifariam in 
^4, & jungatur A4: dico 
AA eífe diametrum fectio- 
nis. : 

Si enim fieri poteft, fit 

AE diameter , & jungatur 

FE, que [per 35. & 36. x. 

huj.] fe&ionem ipfam feca- 

bit. fecet autem in Z, & per 
parallela ZKH, & Ur od 

^B, 
erit 


Z ipfi T A3 ducatur , & jung 
EAOA: itaque quoniam T A equalis eft ip 


120 
l t4. 6] ZO quoque ipfi 6H aqualis. 
[RA We pe e contingit fectionem, 
arallela eft ipfi BT, & eft ZH eidem paral- 
[ela : ergo Z H parallela eft re&z fe&ionem in A 
tangenti: & adciico [ per. 46 & 47.1] ZO eft 
squalis ipfi e K, quod fieri minime poteft : non 
igitur diameter eft AE. fimiliter demonftrabi- 
mus nullam aliam effe diametrum preter A A. 


PRor. XXX. heor. 


Si dux re&z linee coni fectionem 
vel circuli circumferentiam contin- 
gentes concurrant: diameter, qua à 
puncto concurfus ducitur, rectam ta- 
&us conjungentem bifariam fecabit. 


IT coni fe&io, vel circuli circumferentia 
S BT, & ducantur dux recte B A, AT ipfam 
contingentes, quz conveniant in A, & jungatur 
Br, & per A ducatur feQionis diameter A^: 
dico 84 ipfi A T zqualem efle. 


Non enim, fed, fi fieri - 
poteft, fit BE qualis Er, & 
jungatur AE: ergo [per prac. ] 
A B diameter eft fectionis. eft 
autem & A4, quod eft ab- 
furdum. five enim fedio fit 
ellipfis, punctum A, in quo 
conveniunt diametri, centrum 
erit fe&ionis extra ipfam ,. 

uod fieri non poteft: five 
ft parabola, diametri ipfius 
| contra corol. $ 1.1. huj. ] in- 
ter fe convenient : fi vero hy- 
perbola fit, linee BA, AT. fe&ioni occuttunt , 
& unius occurfus alterius occurfu non conti- 
netur, quare convenient inter fefe [pet 25. 2. 
huj.] intra angulum hyperbolam continentem. 
fed & in ipfo angulo, (punctum enim A fupponi- 
tur centrum, cum AA, AE diametri fint ) quod 
eft abfurdum : non igitur B E ipfi ET equalis erit, 


Pnaor. XXXI. Tbeor. 


Si utramque oppofitarum fectionum due 
recte linez contingant: íi quidem 
recta tactus conjungens per centrum 
tranfeat, contingentes reQte paral- 
lelz erunt; fin minus, convenient in- 
ter fe ad partes centri. 


[s oppofite fe&iones A, P, & ipfas con- 
tingant T A A, E BZ in A,B; recta vero, qua 
ex A ad B ducitur, primum tranfeat per centrum 
fectionum : dico PA ipfi EZ parallelam effe. 


Quoniam enirn oppofitz fe&iones funt, qua- 
rum diameter AB, & unam earum contingit 


T^ in pundo A: igitur qux per B ipfi TA 


parallela ducitur, [per 48. & 50. z.huj.] feGtio- 
nem continget. contingit autem EZ: ergo T A 
ipfi EZ eft parallla, 

* 
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vw T OX Ear tiro, O) TO Cro  K A * 
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s * fH» OTA z TEX Rus sm 


Éb, dua inn di XT &x- 
Guill. d GERA pA S $m. 


Sed nón ttanfeat "per cetittum fe&lionüni: que 
ex A ad B ducitur; ducatutque fe&ionim dia- 
meter AH; & . o K fe&lionem- in. H; contingens : 
ergo. 9 K x puli eft e LA. Hanan. hy- 


"& ry 


perbolam duz recta  coliting rnt. Ez, Z, € OK; [per 
25. 2.huj.] convenient inter iefe, e 12 d [y 
ipfi rA parallela : quare & r^, É 7 piodagts iu- 
tere convenient. '& patet concurfum leri ad 
eafdem rs rede E Z ad € eft centram. 


SE . 3 "i 


PA R o. P. XXXIL' B tor. 


Si ntrique oppofitarum. doe rede 
-«; lineg occurrant; ipfas;velinamo: ipun- 
- o; coatingentes ; :velin:: duobus fe- 
cantes; quz productae inter. fe .conve- 
niant: punctum, in quo conveniunt, 
erit in angulo qui. "deinceps. e ;an- 
gulo fectionem continenti, ... . 


EN NT oppofite fectiones';- «quas il. in üno 
pun&o er veli in duobus fecent re- 
vÓb8 A B, T A71 Gc pro- 
» LII un inter- fe 'Conye- 
"niánt.:: dico; punctam, 
iniquo conveniunt;effe 
. An angulo-qui dein- 
zx "ceps eft: angulo: fectia- 
"e gpépiucontinentiq ] Yo: 
-nGhoo fienetfheb O6 ni 
41 DSint-. fé&tionum: a- 
3fymprati 2/H,:O K :;er- 
'3g0 3[ per. 5. eli XO à. 
BE A B^ ptoducta:a- 
 fymptotis occurret; oc- 
currat. in. 6; 'H — fimiliter : A (gccuirét 
alymptotis in.Z, K;' &:/quoniam fupponimus zx, 
O H inter fe convenire, patet eas occurfuras vel 
in angulo A Z, .vel. in .K A-Hó jfifüiliter idem 
Segen poete 1h A » JA Iectiongst .Kon- 
tingant : 


Hi5i Ced u iá cPogery iH 
5 gri Gnopg: Ó P. XXXME Tr. SÜD... 
Si dni oppofitarum fé&iónumft recta nea 


occurrens ex utráque parte prodücta 
K k extra 
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extra fe&ionem cadat: cum altera 
fe&tione non conveniet, fed. tranfibit 

r tres locos; quorum unus quidem 
cft fub angulo fectionem continente, 
duo vero reliqui füb iis angulis qui ei- 
dem fünt deinceps. 


ut oppofite fediones A,B: & fe&ionem 
A fecet quevis recta TA, que producta ex 
utraque parte extra fe&io- 
nem cadat: dico T ^ cum 
B fe&ione non convenire. 

Ducantur enim afym- : 
ptoti fe&ionum EZ,H9: 
ergo [per 8. 2. huj. ] r^ 
produ&a afymptotis occur- 
ret, non occurret autem 
ín aliis pun&tis quam in E; 
0: ergo non conveniet 
cum fe&ione B. & patet 
eam per tres locos dictos 
tranfire. fi enim cum utra- 
que oppofitatum fe&ionum 
convenitet, nulli ipfarum in : 
duobus punctis occurreret : quod fi in duobus 
punális occurreret ; oppofitz fe&ioni prorfus 
non occurreret, uti modo eft oftenfum. 


PRor. XXXIV. Tbeor. 

Si unam oppofitarum fectionum recta 
uxvis contingat, & huic parallela 
ucatur in altera fe&ione: qua à ta- 

&u ad medium re&z parallela duci- 
tur, oppofitarum fectionum. diame- 
ter erit. (jon 2g HH 


S X T oppofite fe&iones A, B, & earum unam 
A contingat in A pun&to recta T A, ipfique 
rA parallela ducatur E Z i p 

in altera fe&ione, & fe- 

.cetur EZ in H bifariam, . NE 
& jungatur AH : dico - x 
AH oppofitarum fe&tio- 
num diametrum effe. 

Si enim fieri poteft , 
fit AOGK diameter: er- 
go [ pet 31. 2.huj.] que 
in OG fe&ionem contin- 

it, parallela eft ipfi A. 
pen .] rA ipfi 

E Z eft parallela : E K igi- 

tut ipfi KZ [per 47. 1. 
huj.] eft equalis, quod fieri non poteft; eft enim 
EH zqualis HZ, igitur A € non eft diameter op- 
pofitarum fecionum : ergo ipfa A B ea eft. 


 Pnaor. XXXV. beor. 


Si diameter in una oppofitarum fe&io- 
num re&am lineam bifariam fecet: 
quz in termino diametri contingit 


alteram fe&ionem, re&tz bifariam de- .- 67 77 7 : 
| . Abo gu T] opened edo — 


€x erit parallela. — — 
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INT oppofite feciones A, B, quatum dias 
meter A B, in B fectione, re&am Tr A bifa- 
riam fecet in E: dico 
rectam, quz in puncto A 
fe&ionem contingit, ipfi 
r A parallelam effe. 

Si enim fieri. poteft, 
fit re&a fectionem in. A 
contingenti parallela.A Z : 
ergo [per 4 Ihuj.]AH 
ipfi H Z eft qualis. . fed 
^E zqualis eft ipfi ET : 
parallela igitur [per 2.6.] 
eft r Z ipfi EH, quod ab- 
furdum: Dr enim 
| rZ [per 22. x. huj.] cum 
ipfa EH conveniet. e neque AZ recte ad A 
contingenti eft parallela , neque alia quepiam 
per A ducta prater ipfam r A. 


Por. XXXVI. Tu ERE. 


Si in utraque oppofitarum fectionuni 
recte linee interíe parallela ducan- 
tur: ipfarum medium conjungens re- 
€&a oppofitarum fectionum diameter 
erit, | : : E 


meh oppofite fectiones A, B, & in earum 
utraque ducantur recte T ^, EZ inter fe 
parallele, & in punctis 
H, O bifariam fecentur, 
& jungatur HO: dico 
H O diametrum effe. op- 
7 | pofitarum fectionum. 
BE - 


A4 


B7 


Si enim. non ell, fit 
HK: ergo [per $.2.huj.] 
quz in 4 fe&tionern con- 
tingit ipfi TA eft paral- 
lela; 6 e: 1E 4 : 
equales igitur [ per 48. 

E i: huj. ] duo 33 K Z, 
quod fieri non poteft, quoriiam & Eo, 6 7 funt 
quales. ergo HK non eft diameter oppofitarurüi 
fe&tionum : quare H 9 ea eft. cre 


Si oppofitas fectiones recta linea fecet, 
non tranfiens per centrum: qua à 
medio ipfius ad ceritrum ducitur op- 
pofitarum fe&ionum diameter erit ea 
quz re&a appellatur; tranfverfa vero. 
diameter ipfi conjugata eft ea quz à 
centro ducitur parallela recte bifa- 
riam fecte. 


IN T oppofite fectiones A, B, & ipfas fecet 
J'reclàT ^ non tranfiens per centrum , quá 
bifariam in E dividatur, fitque fectionum cen- 
trum x, &jungatur X E, & per x ipfi Fépint 

— ela 


I232ji 
lela ducatut AB: dico AB, EX diamettos effe 
conjugatas oppofitarum fe&tionum., 

"fungatur enim A*; 
& ad Z producatut , & 
jungatur 2 : «qualis igi- 
tur eft [ pet 39. 1- haj.] : 
Axipfi XZ. eft autem 
[ex conftr.] & ^ E equa-. 
lis ET : efgo [per 2. 6.] 
E X eft parallela T Z. pro- 
ducatur BA ad H. & 

onian AX, XZ funt /z 
[er 30. 1. huj. ] zqua- 
es; & EX, ZH [per 4. ! 
6.] aqaales erunt; & propterea ipfe TH, Z H: 
etgo [pér 5. 2. huj-] que ad A fe&ionem con- 
tingit parállela eft ipfi T Z, quare [per 30.1. ] & 
ipfi EX. recte igitur AB, EX [per 16. r.huj. ] 


oppofitatüm fe&tionum conjugate funt diametri 


Pxor. XXXVIIL "Iber. 
Si dux ré&& oppofitas fectionés con- 


-concurfus ad medium rede tactus 


conjunsentis ducitur, oppofitarum 
íecionum diameter erit qua recta 
vocatur; tranfvería vero ipfi conju- 
gata, quz per centrum ducitur recte 
tactus conjungenti. parallela. 


"contingentes T X; XA; & ducatur T A que 
bifariam dividatur in Ej;' & jungatur EX: dico 
EX diametrum re&am effe ; tranfverfam vero 
ipfiqie conjugatam, qué per centrum ducitur 
ipfiF A parallela. 

Sit enim, fi fieri po- .. 
teft, diameter EZ, & 
fumatur quodvis pun- 
&um Z: eigo AX ipfi. 
EZ occurret. occurtat | 
in Z pundo, & junga- - 
tur FZ: conveniet igi- — 
tur LZ cum fedione. 
conveniat autem in À, 
& per A ducatut AB, — 
tete T A parallela. ita- 
que quoniam E Z:dia-; 
meter eft & fecat T ^ 


- bifariam; etiam [per def. 15.] ipfi parallelas rectas. 


bifariam fecabit: quare A H 1pfi-HB eft zqua- 
li. & quoniam F E eft zquilis BA; & et in 
triangulo TZA : ergo &H [ per 4. 6. 8c9. $. ] 
equalis eft'HK, unde & HX ipfi HB qualis eft, 
quod fieri non poteft. igitur EZ non eft diameter. 


E^ octpea? 
$ 


"UPROpr. XXXIX. Theor; 1n55 
Si duz rectze oppofitas fectiones contin- 
concurfus & centrum. ducitur. re- 


fecabit: TIUS - 


Gam tactus conjungentem bifariam: 
TIS C SERSHOLOA IX IUS 


S Kf oppofitze fe&tionés A, B; fe&tz fe&tiones: 
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NUT oppofite feCliones A, B, & ipfas A,B 
due rede T E, EA contingant, & jungatur 
LA, & ducatur diameter 
E 7:-dito LZ ipfi Z4 efle 
aequalem. 
Si enim non ita fit, fe- 
. €etur FA bifariam in H, & 
jungatur H E: ergo [ per 
przc.] H E diameter eft. fed 
& EZ eft diameter ; pun- 
Cum igitur E centrum erit: 
idcircoque recle, qua con- 
tingunt fe&liones, in centro 
ipfarum convenient , quod 
| per 31. 1. huj.] eft abfar- 
um, ergo LZ ipfi ZA az. 
qualis eft. 


PROR. XL. Ter. 


S1 duz rectz linez oppofitas fectiones 
contingentes concurrant, & per pun- 
&um concurfüs recta ducatur, tactus 
conjungenti parallela fectionibufque 
occurrens : quz ab occurfibus ejus ad 
medium tactus conjungentis dücun- 
tur, fectiones ipfas contingunt. 

S Ix oppofite fe&iones A, B, & ducantur 

b 


duz recte T E, BA contingentes A & B, 


jungaturque T^, & per E ducatur ZEH ipfi 


T ^ parallela, & fecetur r A bifariam in 6 & jui- 
gantur 20, OH: dico 26, 6H fe&liones con« 
tingere. 


Ducatur enim & o: 
ergo [ per. 38. 2. huj. ] 
E O recta diameter eft, 
traníverfa vero ipfi con- 
jugata ea eft quo per 
centrum ducitur paralle- 
la ipfi P A. futnatur cen- 
ttum X, & ducatur AX B 
ipfi r A parallela : ergo 
H ,9B, AB conjugátz dia- ; 

"metti funt , atque ordi- 
natim applicata eft T 6 ad fecundam diametrum ; 
& TE fedionem contingit fecundx diametro 
occurrens : re&tangulum igitur B X 6 [per 38. I. 
huj.] aquale eft quadrato dimidiz fecundee dia- 
metri. & quoniam ZE ordinatim applicatur & 
jungitut Z 65 propterea [ per 38. x. huj] ze 
contingit fectionem A. fimiliter & H 6 contin- 
git fectionem 8: igitur Z 6, € H feClionés, A, B 
contingunt. 


PRor. XLI. Tbeor. | 
51 in oppofitis fe&ionibus duz rectz li- 
nez fe invicem fecent, non tranfeun- 
tes per centrum: fefe bifariam non 
fecabunt.. 
S INT. oppofite fectiones A, Bj in quibus dux 
recte l'B, AA, per centrum non tranfeun- 
L I i 4 L co". tes, 
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tes, fe invicem fecent Í 

fefe non fecare. 
$i enim fieri poteft, fe- 

cent fefe bifariam, fitque X 
fe&ionum centrum, & Jun- 
gatur EX : ergo [ per 37. 2- 
huj.] EX diameter eft. du- 
catur per X ipfi BT. parallela 
x: érit [per 37.2.huj.] XZ 
diameter ipfi EX conjugata. 
que igitur in Z fe&tionem 
contingit [ex def.] eft paral- 
cla ipfi EX. eadem ratione, fi 
ducatur XO paralleda A^, 
qué in 6 contingit fectio- xe 
mem ipfi EX eft parallela: 
ergo qua contingit fedio- — 
nem in Z parallela eft recte in O contingenti, 

uod fieri non poteft: conveniunt entm inter 
fie. ut modo demonflratum eft [per 31.2. 2A 
igitur F' B, A A, per centrum non tranfeurites, fefe 
bifariam non fecant. 


Paor. XLIL. Theor. 


Si in oppofitis fe&ionibus conjugatis, 
duz recte linez fe invicem fecent , 


nE: dico eas bifariam 


non tranfeuntes per centrum: bifa-. 


riam fefe non fecabunt. 


S T oppofite fe&iones conjugate A, P, T, 
A, & in feCtionibus A B, T, A due recte 
E2,HO, non tranfeun- 
tes per centrum, fe in- 
vicem fecent in K: dico 
EZ, HO fefe bifariam 
non fecare. 


Si enitn fieri. poteft, 
Íecent fe bifariam , & 
fit X fe&ionum centrum, 
& ducatnr quidem AP 
parallela ipfi BZ, & T 4 
ipfi H6 parallela; & 
jungatur KX: ergo [per 
37.2. huj; ] KX,; AB - 
conjugatz diametri funt. & fimiliter XK,U À funt 
conjugate diametri; quare [ per. 3o. 1.] recta 
contingens fe&ionem in A eft parallela reótz in 
T contingenti *, quod fieri non poteft : conve- 
niunt enim, quoniam [per 19. 2. huj.] contin- 
gens in T. fedtiones A, B. fecat, & contingens in 
A fecat ipfas F^. ac patet [per 21.2.huj.] earum 
concuríum effe in loco qui eft füb angulo A XT : 
igitur E Z, H 9, per centrum non tranfeuntes, fefe 
bifariam non fecant. 


Phor. XLIII. Theor. 

Si unam oppofitarum fe&ionum conju- 
gatarum| re&a in duobus punctis fe- 
cet; & à centro duz rectz ducantur , 
una quidem ad medium re&z fecántis, 
altera vero ipfiparallela : erunt oppo- 
fitarum fectionum conjugata diametri. 


? Cuni ex definitione diametri conjugata [def. prim.17.] utfaque fit parallela 3p KK, — 


POPE. 
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( N T oppofitz fectiores conjupatze A,B,T,A 5 
& fecionem A quzdam tecla fecet in 
duobus pundis B, Z, & 
LE bifariam dividatur iri 
H; fit autem X centrum; 
jungaturque XH, & rX 
| Tus EZ parallela ducatur : 
ico A X, XT conjugatas 
diatnetros effe. ; 
. Quoniam enim AX dia- 
meter eft & EZ bifatiari 
fecat: que in A contingit 
fe&tionem parallela eft [per 
$. 2-huj.] ipi EZ; quare 
& ipfi TX. quoniam igi- 
t s tur oppofita fectiones funt; 
& unatn ipfarum Á quxdam recta in A contin- 
git; à centro vero X ducuntur &lux recle, una - 
quidem X A ad tactum, altera vero TX contin: 
genti parallela: erunt X A, FX conjugate dia- 
metri: hoc enim fuperius [per 20.2. huj.] de- 
monítratüm eft. 


Por. XLIV. Pri, 
Datz coni fectionis diametrum invenire: 
S I'T. data coni fectio ii Qua punta A, B, r, Aj 
I 


bet 


E; oportet ipfius diametrum triveníre. 
— Factuin fit, & diame- 
tef fit T 6Z: ducis ideo 
ordinatim applicatis AZ, 
EO & ptodudis; erit 
AL qualis ZB, & B6 
ipfi G A. fi igitur ordine- 
mus BA, EA, ut fint po- 
fitione párallele : data e- 
runt pun&a 09,2; quare 
& Z9Ort pofiione data 
erit. : : 
^  Componétur itaque iri 
hunc modum. Sit data co- 
ni fe&io in qua A, B,T, 4; 
E puncta, ducanturque B ^, A E inter fe parallel; : 
& in pundtis Z, O bifariam dividantur: juncta 
igitur Z O dianieter erit fe&tionis.  eddem rationé 
& infinitas diametros inveniemus. 


Pror, XLV. Prob — 

Dat£ ellipfeos vel hyperbole centrüni 
invenire, | | 

[ TOC itaque manifefte conftat. Si enim du 

H fe&ionis diametri A 8, T ^ ducantur ; puri 


e 
N 


&um in quo convenidnt [ex 25.dat.] erit dátutr, 
centrumque fe&tionis, ut jam [in def;centri] pofi- 
tum elt. x ROT 


E! 
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Pao». XLVI. Probl. 


Date coni fe&tionis axem invenire. 
IT coni fectio data primum P A R ABOLA; 
in qua punla Z,T, E: itaque oportet ipfius 
axem invenit. | : 
Ducatur enim diameter A B. &íi quidem A B 


fit axis, factum etit quod proponebatur. fin - 


minus, ponatur factum, & fit axis lA : ergo 
[re cor. $1. r.huj.] axis T A ipfi ABeft paral- 
elus, & quz ad ipfam ducuntur perpendicula- 
res bifariam dividit. fiigitur ordinemus EZ per- 
- pendicularem ad A B, erit ea [per 26. dat.] pofi- 
tione data, & idcirco EA «qualis ^ Z: quare 
[ per 2.dat.] pun&um A datum erit : dato igitur 
^ punto, & du&là AT ipfi A B pofitione datz pa- 
rallelà;erit [per 29.dat.] & ipfa AT pofitione data. 
Componetur qitem in 
hunc modum. Sit data 
fe&io Parabola, in qua 
pun&a Z, A, E, ducatur- . 
que [per 44.2.huj.] dia- 
meter AB, & [per 11. 
r.] BE ad ipfam perpen- 
dicularis, quz ad Z pro- 
ducatur. fiergo EB fit 
aqualis 8 Z, conftat A B 
axem effe. fin minus, 
[per '1o. r.] dividatur 
EZ in A bifariam, & 
er 31. 1. | ipfi A2 
Ets UN EA 
patet 1^ effe fe&tionis axem ; eft enim diame- 
tro parallela, adeoque [per cor. $ 1. I.huj.] diame- 
ter eft, & rectam E Z bifariam & ad rectos angulos 
fecat: date igitur parabole axis inventus eft T A. 


Et patet unicum effe parabole axem. nam fi 
alius axis fit, ut A B, erit hic ipfi PA parallelus ; 
& fecabit EZ , idque bifariam : ergo B E eft x- 
qualis BZ, quod fieri non poteft. 


Pa or. XLVIIL Probl, 


Data hyperbolz vel ellipfeos axem in- 
venire. 


IT Hvyrzns5o- 
LA,'elErrriPsris 
ABT: oportet igitur 
ipfius axem invenire. 
Pone jam inventum, 
& fit K A, centrum vero 
fe&ionis fit K: ergo 
K A re&as ad ipfam 
ordinatim applicatas bi- 
fariam & ad re&os an- 
gulos fecat. ducatur 
perpendicularis T4 A, 
& jungantur K A, KT, 
quoniam igitur T A z- 
qualis eft ^ A5 ergo & [per 4.1.] TK ipfi KA 
eft cqualis. ergo, ft pun&um r datum fit, erit 
TK data: adeoque circulus centro K & inter- 
vallo r K defcriptus etiam per ipfum A tranfi- 
bit, & [per 6. def. dat, ] erit pofitione datus. 
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dedeudyor. $m OP 009 ABT sapo deOitn Dire 
odi den m A. $37 X nro Üéra Men 3 
T À. xgj ew iw 4 TA Til A A*. def» diea esi T2 
A. AM «gjTó K doOar | doOctm don. r$ 9e- 
ceux AK. 

ZuyTyyoz)?) Eres. Est doQcew UmtpGoA, 
20e 4 ABT, X aN(QUu abis xsvoety à 
K, eA 9o dà Jn 3 wie vox eye) To T, 22 
xéywp TO K, daequam ?) TO KT, KON 2£- 
Sed Ou o T E A, Xoj ETE Ce Duo Zr A, Koj dya 
TEJAVEOO 12. AVTAA T0 I^ 7 ETE eUX D accep aj K TK A, 
€ dw Dez KA di Tb B. &rei Sy log 6o «1 A AN 


75 AT, xoi dé AK: dvo ex eq T ^, A K duci 


AA AK lan eG A Bei deo 1 K A 72 KT 


éoy " dea KB A Tl) A AT dye, zc x eroe &p- 
Dus TAa" dTay deo ew 3] KA qp» 2j 8 
K 7: T A/27592N0s 1 MK N^ 120g MN dEay 
$9: 3 70475 26777 T0 BK. 
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E 39 Qunariy, sea 2 érepos aiL ay à K Hr armed 
NAA mox E 2 / 
vH, (US 7 qUig £JATIQO00 9), Cio d long uatgi- 


Ts TQ AO, imp ig ?] AO v1) O A". Dee Xd) 7] 
AK T) KA iy. dà xej T) KI' img do 9] 
KA 74 KT, omo drm. Um [Op SW Kg] ó AET 
XUXA(De xac dO ojuciy ueruro TOP A,T & 
cupa et T5 vuU, o) 7r up ^ Uartpocovre aepo. 
zn *) 4 euepeue nd9ezoi qo uewr aj T Y,A X: 


eft autem [ex hyp.] & fe&io ABT pofitione data : 
etgo [per 25.dat.] & punctum A. fed & r eft 
datum : [affamptum fc.] data igitur [per 26.dat.] 
pofitione eft r A. & eftT A ipfi A A equalis : ergo 
(per 7.dat.] pundum A datur, fed & ipfum K : 
igitur AK [per 2.6.dat.] pofitione data erit. 
Componetur autem hoc modo. Sit data Hy- 
perbola vel Ellipfis, AB r, & fumpto [per 45. 2. 
huj.] K ipfius centro, in fe&ione capiatur quod- 
libet pun&um T, & ex centro K, intervallo- 
que KT circulus defcribatur T & 4, & jungatur 


-T A & [pet 10.1.] bifariam fecetur in ^, & jun- 


gantur KT,KA &' KA quz ad B producatur. /ita- 
que quoniam AA eft zqualis AT, & ^K com- 


munis: etunt due linee T A,AK duabus AA; 
^K equales: eft igitur [per 4. r.] bafis K A z- 
qualis bafi KT : quare recta K BA ipfam AAT 
bifariam & ad rectos, angulos fecat : & idcirco 
[per def 18.] K^ eft axis. ducatur per K ipfi 
TA parallela MK N: ergo MN eft axis feCtionis 
ipfi BK conjugatus. 


PRor, XLVIII. Tevr. 


His autem demonftratis, reliquum eft 
ut oftendamus non effe alios axes ipía- 
rum íectionum, 

S! enim fieri poteft, fit axis alius x n: Crgo 

duda perpendiculari A 9, ex iis que fu- 


pra diximus, erit A 6 equalis o ^ : quare [per 
4.1.] & AK ipfi KA, ut & ipf KT aequatur: 
funt igitur K A, KT inter fe quales, quod eft ab- 
furdum. . circulum autem AEF non occurrere 
fe&ioni in alio puncto inter A,T, in hyper- 
bola quidem perfpicuum eft. in ellipfi vero du- 
cantur perpendiculares T P, Az: & quoniam 

Mm KF 
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KT eft equalis KA, ex centro enim funt : erit & 
quadratum ex K F quadrato ex K A zquale. qua- 
drato autem ex KT zqualia funt [per 47. 1.] qua- 
drata ex T P, PK; & quadrato ex K A aequata 
quadrata ex A Z, ZK : ergo quadrata ex T P, PK 
quadratis ex AZ, ZK equalia erunt: quo igitur 
differt quadratum ex FP à quadrato ex ^ z, €o 
quadratum ex ZK differt à queso ex KP. 
Rurfus quoniam [per 5. 2.] rectangulum MPN 
.una cum quadrato ex P K equale eft quadrato ex 
KM; rectangulum autem MzN una cum qua- 
 dráto ex Z K eidem quadrato ex K M eft quale : 
erit re&angulum MP N una cum quadrato ex P K 
squale reGiangulo M zi N una cum quadrato ex 
ZK: ergo quo differt quadratum ex ZK à qua- 
drato ex KP, eo fe&angulum MP N differt à 


-re£bangulo MEN. fed demonltratum eft, quo 
quadratum ex ZK differtà quadrato ex KP, eo 
diete quadratum ex T P à quadrato ex A2: 
^ quo igitur differt quadratum ex T P à quadrato 
ex Z A, eo rectangulum M P N à redangulo Mz N 
differt. itaque cum ordinatim applicate fint T P, 
AZ; erit [per 21. r. huj.] ut quadratum ex TP 
ad rectangulum MP'N ita quadratum ex A Z ad 
re&tangulum MZ N. demonftratum autem eft in 
utrifque eundem effe exceffum : ergó quadratum 
ex FP reCtangulo MPN eft quale, & quadta- 
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vos TO Ve MEN. £dety 9 by X & áp Qore- 
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* wixAos diea £z] A T M 9eauut, tp erum" 
0€ / EN L4 à : ; : 
VXUXEtTU| 9060 QNendac. 


tum ex AE equale re&tangulo MEN, igitur linea AT M eft circulus *,, quod eft abfurdum; po- 


fuimus enim ellipfim effe. 


EUTOCIUS. 


^ Quo igitur differt quadratum ex T P à qua- 
drato ex X A, eo rectangulum MPN differt à 


tectangulo M ZN.] Sint dux magnitudines sequa- 
les A B, I A, & dividantur in partes inzequales in pun- 
2 E,Z. dico quo differt AE à ZT', eo EB differre 

VANS : 

PonaturipfiLZ equalis AH; ergo EH eft diffe- 
rentia magnitudinum AH, A E; hoceft ZI, AE. eft 
enim A H zqualis 'Z, fed & A B ipfi A: reliqua 
igitur H B relique ZA eft zequalis. quare E H eft diffe- 
rentia ipfarum E B,BH, hoc eftipfarum E B, ZA. 


! OQ den 2j ipe qo Duro T P S 2v E A, TÉTG 
2jgQépet vi rà M PN E Và M E N« ] Esoowr 4o 
uejA3it loc. à. A B3 T. As i) dinpitro eie Guucu. xar Td Ey 
Z. Moo m o 2lepe mà ABT T, víro Sjogéqa 76 
EB 7$ ZA. 

KeiSo qu T Lic 70 A Hv. 70 E. H dpa orépondi Got 7. 
AH,AB, Tezíc ? LT, AE, 70 9 AH oor t9 m E Z 
4X yj T6 A B vÀ E Ac d) Aormir de mo HB 79 Z AUoty 
icoy' o5 7à E H vsepy our 7 EB,B ED dro 7 E BjZ A. 

ege ANA, dX égwaayp Tiosugd, Heyn 


Sed (int quatuor magnitudi- 
nes A E, EB.TZ ZA, im A^ B H B 74 AE; BB, rz2z As X) 7 AE 
rat AE à TZ eo quo-EB differt 7 TZ dugntzu o diagépe v0 EB 
à ZA. dico utraque fimul AE, : xx x 7T LA, Moo Un cuwapgoruqa TÀ 
s B utrifque fimul P Z, z Aqua  . 2 1 Ll S p———————À A E, EB. curtpgpozipous. Tus T Z» 


Ponatur rurfus AH aequalis TZ: ergo EH eft diffe- 
rentia magnitudinum A E; TZ, eodem autem differre 


es Per Lemma II. Pappi ad librum primum; 


Kein quAtY md T Z iz 7) AHt m EH apa omo 
6 72y AB,TZ. mb di aima d'iagéoen oguxermu. anNit- 
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IPOTAZXZIX 5. 
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XuvmOyoenu à? gru. daa rara $ Axajene 
j A ^, 7i xelodcà T1] B io] *] B Ey C eme eod 0 11 
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EZ'TO quw» do) exuetoy doni & aoyog 
vo E' xd) 9eyoVérto, xo) "To,0 6a &Qavloudua 3 A E, 
Xoj xddeve 0,9 2 4 À At icu cipes egy 9 BE Tj 
BA. s doOcim 5] BE' ÓoQctw dpa x7 BA. 
X ée1 deje) và B' deg» dn X TÓ A. X £y opu 
4 A A Dire ipeo 3 ^ A*- Ócey dpa T0 A, AX 
x70 E Jéra deg 5 AE. : 

xuvryera à5 Zrme. uem T BE i04 4 
BA, QOu) E Ac] EA ép 0 ^A, xaj ens- 
Qexou 7 AE' Quyept» 07] on &Qdziem *] AE. 
Quepiy dà C, sav dojev euet T5 arb 5 TO B, 
on 5 2v T8 B op exopdin £e, 76 7- 
EZT OQ 0570 doy eupeiy T2 T* xa 2eje- 
ver, xo] tq0 7 T A, xo 2jg TS T TQ MEO, 
TSTÉa TÀ BA, € DQNIAUE xD 4 TZ' Üir« 
dpu is TZ. xo] 2v 9 A JA vl T Z seva 
yuipus "Ou 1 AZ' su d5 im 7TH Tf ZH' 
xoaj $e» dcQév T0 H-. dev ipo, ELE A0] eine) 


fupponuntur AE, T Z, & EB, ZA: zquales igitur 
fint HB, Z A. fed.eft AH ipfi I'Z equalis: ergo A B 
ipfi P A zequalis erit. Perfpicuum autem eft, fi prima 
excedat fecundam magnitudine aliqua, & eadem ma- 
gnitudine tertia quartam excedat: primam &c quar- 
tam fecundz & tertize eequales effe, juxta arithmeti- 
cam proportionem. Etenim fi, his pofitis fit üt pri- 
ma ad tertiam ita fecunda ad quartam : prima qui« 
dem terti sequalis erit: fecunda. vero. quartae. po- 
teít etiam hoc aliter demonftrari, ex eo quod in. vi- 
gefimo quinto theoremate quinti libri elementorum 
Euclidis demonftratum eft, nempe, (i quatuor magni- 


tudines proportionales fuerint, primam & quartam te- 
liquis duabus majores effe. 


Pror. XLIX. Probi, 


Data coni fe&ione, & pun&o non intra 
fectionem dato; ab eo rectam ducere 
qua fectionem contingat. 


SLT data coni fectio primum Parabola, cu- 
jus axis BA : oportet veto à pun&o non in- , 
tra fectionem dato. rectam : ducere, ut ante pro- 
pofitum eft. ; rH HGOGM A 
Itaque datum punc&um vel eft in linea para- 
bolica, vel in axe, vel in loco quod extra re- 
linquitur. Ly eoo itu Lowba 
Sit primum in ipfa linea cutva, fitque A... puta 

E factum, & fit A E, ducaturque 
perpendicularis A^, que [per 

30.dat;] pofitione data erit, & 

etit [per 3 ;.x.huj.] B.E equalis 

B B A. at BA eft data: data igi- 
tur eft B E.. eftque punctum 8 
datum : ergo & punctum E. fed 

datum quoque eft A punctum: 

recla igitur A E [per 26. dat. ] 

pofitione data erit. : 

Componetur autem in liunc modum. Düca- 
tur ex puncto A perpendicularis A ^, ponaturque 
B E ipfi B A equalis, & jungatur A E: patét itaque 

[per 35. 1. huj.] AE fectionem contingere. 


SrT rurfus punctum E in axe datum... factum 
fit, & ducatur re&ta A E fe&tionem contingens, & 
perpendicularis ducatur. A^ : ergo [per 35. x. 
huj. ] BE eft equalis B ^. & data eft B: igitur. & 
B A. at datum eft B pun&tum ; ergo ^ datum érit. 
fed ^ A eft normalis, adeoque [per 30.dat.] pofi- 
tione datur ; igitur & pun&tum A datum eft. fed & 
E datum : igitur A E [per 26.dat. | datur pofitione. 

Componetur itaque in hunc modum. .Ponatut 
ipfi BE equalis BA, & à pun&to ^. ducatur. A A 
ipfi E ^ normalis, jungaturque A E : manifeftum 
igitur eft [per 35. x. huj.] re&am A E contingere 
fe&tionem. conftat etiam, fi datum punctum fit 
idem- quod 8, normalem ab eo. ductam fectio- 
nem ipfam contingete. . : 


A. 


m 


2 
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Z^, five parallela. eft recte in H 
fe&ionem contingenti: data igi- 
tar eft [per 28.dat.] ZA pofitione, 
& idcirco [per 25.dat.] punctum 
A datum. Íed & [ex hyp.] pun- 
&um T : ergo [per 26.dat.] rA 
pofitione data erit. 

Componetut autem hoc modo. 
Ducatur Pg 31. 1.] per ipfi 
8 parallela T Z: ponatutque 
ZH zqualis FH, & recte in H 
contingenti fe&tionem [per modo 
di&a du&z] parallela ducatur Z A, 
& jungatur AT : perfpicuum igi- 
tur eft illam problema conficere, 

S1T rurfus Hyperbola, cujus axis I BA, cen- 
trum 6, & afymptoti 6 E, 6 Z: punctum autem 
datum, vel in (otione erit, vel in axe, vel intra 
angulum € 6 Z, vel in loco qui deinceps eft, vel 
in una afymptotón coritinentium fe&tionem, vel 
in loco intermedio inter rectas continentes angu- 
lum ad verticem anguli Z o E. | 


Sit primum in fe&ione, ut A: & fa&um fit, & 
A H fectionem contingat, ducaturque perperidicu- 
Jatis A4, & E T fit tranfverfum 
figura latus : erit itaque [pet 36. 
x.huj.] ut T ^ ad A BitarH ad 
HB. fed [pe 1. dàt.] ratio T A 
ad AB eft data, quia utraque 
data eft: tatio igitur TH. ad 
HBetit data. & eft data Br: 
d pun&um H datum eft. 
ed & ipfum A : ergo [ per 26. 
dat.] A H data erit pofitione. 

Componetur autem fic. . Du- 
catur à puncto A perpendicularis 
A ^, & fiat FH ad HB ficut 1 A 
ad AB, & jungatut A H : patet - 
igitur tectam A H contingere fe- 

Lone. 

Runzsus fit datum pun&um H in axe: & 
factum jam fit, ducaturque contingens A H, & AA 
perpendicularis, pari ratio- | 
ne erit [per 36.1. huj.] ut 
LTHadHPita rAad AB, 
& data eft r B: ergo [pet 
7. dat. ] punctum 4A da- 
tum. & eft A A perpendi- 
cularis: | quare .pofitione 
data erit. Sc eft fectio data 
 pofitione : datum igitur 
[per 25. dat. | eft à pun- 
um. fed & ipfum H: . 
ergo AH pofitione datur. : 
— Compohetur autem hoc modo. Ponantur alia 
eadem, & fiat ratio T ^ ad ^ 8 eadem quo eft 
THadHB; & ducta ^A perpendiculari, junga- 
tur AH : conftat igitur [per 34. x. huj.| ipfam 
A H problema ms & à puncto H re&am 
iliam duci. poffe, quz fe&ionem ad alteras par- 
tes Conüngal. . 195 5 5 

Irsp&M pofitis, fit datum punQum K in 
loco, qui intra angulum fub te&is Eo Z conti- 
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14i 
netur, & oporteat ab eo puncto tectam ducere; 
qua fe&ionem contingat. Ponatur factum, & 
fit K A contingens, jungatur au^ 
tem K 6, & producatur. ita ut 
ipfi A o fit equalis 6 N : ornnia 
igitur data erunt: quare & ipfa 
^N. ordinatim autem appli- 
cetur A M ad MN: & erit [per 
36.1. huj.] üt NK ad K& ita 
NM ad MA. ratio autem.N K 
ad KA eft data: data igitur 
erit & ratio NM ad MA. eeft- 
que punctum 4A datum : ergo 
[ per 27.dat.] & pundum M 
datur. &. ordinatim applicatur 
MA parallela éi quz in A fe- 
&ionem contingit: quare [per 
28.dat.] & M A datur pofitiorie. 
at pofitione datur fectio A AB: 
ergo [pet 25. dat.] & punctum A. fed & K da« 
tur; data igitur [ per 26.dat.] erit A K. 


.. Componetur autem hoc modo. Poriantur alía 
eadem, & fit datum pun&um x, jünclaque x e 
producatut, & fit 6 N equalis 9 A, & fiat ut 
NK ad K A ita N M ad M A, & rectz in A fectio- 
nem contingenti, [per caf. r. in hyperb. invente] 
parallela ducatur MA; & jungatur KA: ergo 
[per 54.1.huj.] K A contingit fectioném. & ma- 
nifeftum eft ab eodem pundlo K ad partes oppo- 
fitas alteram duci poffe qux fe&tionem contingat, 

Irsp Ew pofitis, fit pin&um datum Z in una 
afymptotón continentium fe&ctionem , oporteat- 


9 que à pundo Z ducere rectam 


qua fectionem contingat. Ponatur 
fadium effe ; & fit contingens 
LAE, & per A ducatur AA ipfi 
E O parallela : erit igitur [per 2.6. ] 
A 0 zqualis A Z; iens [per 3. 
2, huj.] & ZA ipfi AE eft zqua- 
lis. & [per 26.dat.] data eft zo : 
B^ *' ergo [per 7. dat.] & punctum ^ 
datum. data quoque eft [per 28.dat. ] pofitione 
^ A, quz nempe per A duda ipfi 9. E pofitione 
date parallela eft; & fectio data eft pofitione : 
ergo & punctum A datur. fed & Z [ex hyp. ] datum: 
recta igitur Z A E pofitione data erit. 

Componetur autem hoc pacto. Sit fectio A B, 
cujus afymptoti E60, 62, & datum punctum 
L fit in una afymptotón feé&lionem continen- 
tium. &fecetur [per 10.1.] Z 6 bifariam in A, 
ducaturque [per 30. 1.] pet ^ recta ^ A ipi 6 E 
parallela, & jungatur ZA. & quoniam Z4 eft 
&qualis A 6, & Z A [pet 2.6. & 9.5.] ipfi A E &« 
qualis erit. quare ex iis, que [ad 9.2. huj.] de: 
mohftrata funt, ZA fectionem contingit. 

IisD Ew pofitis, fit datum punctum K in loco 
qui deinceps eft angulo fe&tionem continenti, & 
oporteat ab iplo K rectam dacere, quz contiri» 
gat fe&tionem. - factum fit, & fit K A, jun&aque 
KO producatur. erit igitur [per 26. dat.] pofi» 
tione data. íi ideo in fe&tione fumatur punctum 
T, & pet T ducatur F A ipfi K O parallela 5 erit 
[per 28,dat.] T ^ pofitione data; ac fi T& bi- 

Nn fariam 


I4 
fariam fecetur in E, jun&taque 9 E producatur; 
& pofitione data erit, diameter fcilicet ipfi K & 
 -eonjugata. ponatur OH &- 
qualis B9, & per A ducatur 
AA parallela BH. quoniam 
igitur K A,B H conjugate dia- 
metri funt, & AK fectionem 
-contingit, ipfique BH paral- 
lela ducta eft. A ^ : etit [per 
38. r. huj. ] K € A «quale 
quarte parti figarc que ad 
-BH conftituitur ; quare & 
ipfum datum etit, elt autem 
[per 26.dat.] K data: ergo 
[per 57.dat] & 6^. fed & 
pofitione, & eft datum. pun- 
&um 0: ergo & A. & per 
A du&la eft A A parallela ipfi BH pofitione datz : 
igitur [per 28. dat.] ipfa pofitione dabitur. fed 
& Íe&tio etiam datur pofitione: quare [per 25. 
dat.] & A punctum. fed & punctum K datur: 
ergo [per 26.dat.] AK pofitione data erit. 


Componetur autem fic. Ponantur alia eadem, ^. ^4 We der : cnc ciue aiu 
*qUL QUSOL, v0 br defzy onpetoy 30 K. Cy T4) «3COEtp)|-. 


fitque datum pan&tum K in loco fupra defcripto : 
& junclà K O producatur, & fumpto in fectione 
puncto T ducatur lA ipfi Ko parallela, & T^ 
bifariam in E fecetur, jun&taque E 9 producatur, 
& ipfi B O ponatur equalis 9 H: ergo H B traní- 
vetía diameter eft ipfi K 6 4 conjugata. ponatur 
vero quartz parti figure quz eft. ad B H zequale 
rectangulum K G A, perque A ipfi BH parallela 
ducatur A A, & jungatur K A. patet igitur K A fe- 
tionem contingere, per converfam trigefimi o&ta- 
vi theorematis primi libri. 

A* fi datum punctum fit in loco inter Z 6 HI 
interje&o, problema erit impoffibile. reda enim 
contingens fecabit H 6, & utrique ipfatum Z e, 
OI occurret; quod eft abfurdum, ex iis que in 
trigefimo primo theoremate primi libri, & in ter- 
tio hujus demonftrata funt. 

IrspzM pofitis, fit fectio data Ellipfis, da- 
tum vero punctum in fe&ione A; & oporteat 
ab ipfo A ducere rectam gm 
quz fe&ionem contingat. 
Ponatur factum ; fitque 
ea recta AH, & ab A ad 
BI axem ordinatim ap- 

licetur. AA: erit igitur 

per 47.2. huj. ]pundtum A 
datum, & [per 36.1.huj.] 
ut FA ad A B ita erit I H 
ad HE. fed [per r. dat.] 
ratio T A ad AB data et: ergo & ratio T H ad 
H B data erit; & idcirco [per 2.dat.] punctum H. 
fed & A datur: quare &c A H erit pofitione data. 
. Componetur autem hoc pacto. ducatur pet- 
pendicularis A ^, & ipfius T H ad H B ratio eadem 
fit [per 10.6,] quz ratio T A^ ad ^ B, jungaturque 
AH : conftat igitur [per 34. 1. huj.] AH fectio- 
nem contingere, ficut in hyperbola. 

Srr rurfus datum punctum K, à quo opor- 
teat re&tam contingentem ducere. fa&um fit, & 
fit ea recta K A, ductaque K A6 per 6 centrum 
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producatur in N': erit igitur ea pofitioné data. 
& fi AM ordinatim applicetur, erit [per 36. x. 
huj] ut NK ad KA ita 
N M ad M A. ratio auteni 
KN ad KA [per 1. bed 
eft data: ergo & data ef 

ratio MN ad AM; quare 
[per 7. dat.] & punctuni 
M datur, .& ordinatim 
applicatur MA, . parallela 
nempe recte in A contin- 
| genti : ergo M A pofitione 
datur, & idcirco punctum A. fed & Pe K eft 
datum : igitur K A pofitione datur. . Compofitio 
autem eadem eft quz fupra. 


PRaor L. Prob. 

Datà coni fectione, contingentem duce- 
re, qua cum axe, verfus partes fectio- 
nis, angulum faciat dato angulo acuto 
aequalem. 


SIT coni fe&tio primur Parabola;cujus axis A B : 
oporteat itaque rectam ducere que íedtio- 
nem contingat, queque cum 
A : A B faciat angulum ad partes 
r4 -fectionis dato. angulo acuto 
zequalem. |Ponatur. fadtum 
effe, & fit T^: datus igitur - 
eft B^T angulus. ducatur 
perpendicularis BT : eft igi- 
tur angulus ad B datus ;. qua- 
re [per 4o. dat.] data eft ra- 
tio AB ad BT. fed [per 35. 
r.huj.] ratio ^B ad BA eft 
data : ratio igitur A B ad BT 
[per 8.dar.] data erit. & 
um datus eft angulus qui ad B: 
ergo & B AT angulus eft datus. & eft ad rectam 
B A pofitione datam & ad datum punctum A : igi- 
tur T A pofitione dabitur. at fectio data eft po- 
fiione: ergo punctum T. datum. & T A fe&tio- 
nem contingit: quare & pofitione data erit. 
Componetur autem problema hoc modo. Si 
data coni fe&tio primum Parabola, cujus axis 
AB, datus autem angulus acutus & ZH, fumpto- 
que in-E Z puncto E, ducatur 


AX. Z perpendicularis £H, & Z H in 


O bifariam fecetur, & junga- 
OG tur 6 E, & angulo H O E xqua- 
lis conflituatur angulus BAT ; 
H & ducta perpendiculari Ér 
ipfiBA ponatür zqualis A A, 
jungaturque T A : ergo [per 35. 
i.huj ] T ^ fedionem con- 
tingit. dico itaque anguluni 
TAB angulo EZH zqualeni 
effe. quoniam enim [| per 
| : - conftr.] eft ut ZH. ad He it4 
ABadPbA, & eft ut oH ad HE ita A8 ad BF? 
erit ex equali [per 22.5.| ut ZH ad HE ita A B 
ad BT. Íed [per conftr.] anguli qui ad H, 8 redi 
fünt: angulus igitur Z [per 6. 6.] angulo A eft 
zqualis. | MGE pL 
S1T 


144. 
S17 fe&lio Hyperbola, ponaturque factum, & 
re&la rA feclionem contingat: fumptoque X 
fe&ionis centro jungatur TX, & T'B perpen- 
dicularis. ducatur : ergo data eft ratio re&tanguli 
X EA ad quadratum ex ET ; eadem enim eft |per 
37.r.buj.] que tranfverfi lateris ad rectum. ra- 
tio autem quadrati ex T E ad quadratum ex EA 
eft data, quia datus eft uterque angulorum T A B, 
AET: quare & rectanguli 
XEA ad quadratum ex EA 
ratio data eft, ideoque ratio 
XE ad EA data. [fed [per 
4o.dat.| datur ratio T E ad 
EA; quare [per 8. dat.] & 
tatio X E ad ET data eft. & 
angulus quiad E eft datus : 
ergo [per 2. dat.] & qui ad 
X. & ad rectam X E pofi- 
tione datam, & ad datum in 
ea punétum X, ducta eft XT 
in dato angnlo: ergo & 
rx pofitione dabitur. data 
eft autem. & ipfa fectio pofitione : quare & T 
pun&um. -& [per 49. 2.huj.] ducta eft T ^ con- 
tingens : igitur T A eft pofitione data. ducatur 
Z X feélionis afymptotos: ergo [per 3. 2. huj. ] 
rA producta afymptoto occurret. occurrat in 
Z: erit igitur ZA E angulus angulo ZX ^ major. 
& propterea, in compofitione problematis, opor- 
tebit datum angulum acutum majorem effe quam 
eft dimidius ejus qui ab afymptotis continetur. 


Componetur itaque problema hoc modo. Sit. 


data hyperbola, cujus axis quidem A B, afympto- 
tos autem X Z, & datus angulus acutus fit K 6 H, 
. qui fit major angulo AX Z: fiatque [per 23.1-] 
angulo AXZ «qualis angulus K O A, & à pun- 
&o A ad rectos angulos ipfi AB ducatur AZ, in 
HO vero fumatur aliquod punctum H, à quo ad 
OK perpendicularis ducatur HK. quoniam igi- 
tur angulus ZXA angulo | M : 
A OK eít zqualis, & anguli 

ad A, K re&ti funt; erit [per 

4,6.] ut XA ad AZ ita OK o 

ad KA. fed [per 8.5.] OK 
ad KA majorem rationem 
habet quam OK ad KH: 
ergo quadratum ex X A ad 
quadratum ex AZ majorem 
habet rationem quam qua- 
dratum ex 8 K ad quadratum 
ex KH, utautem quadratum 
ex XA ad quadratum ex AZ 
ita Ves 1. 2.huj. ] ranfver- 
fum figure latus ad rectum: 
. quare tranfverfum figure la- 
tus ad rectum majorem ratio- 
nem habet quam qum ex 9 K ad quadratum 
ex KH, itaque fi fiat ut quadratum ex X A ad qua- 
dratum ex AZ ita aliud quoddam ad quadratum 
ex KH: erit illud quadrato ex 6 K majus. fit re- 
éangulum MK9, & jungatur HM, igitur quo- 
niam quadratum ex MK majus eft rectangulo 
MK9O; habebit quadratum ex M K ad quadratum 
ex KH majorem rationem quam rectangulum 
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MK ad quadratum ex KH, hoc eft majorem 
qiam quadratum ex X A ad quadratum ex AZ. ac 
f1 fiat ut quadratum ex M K ad quadratum ex K Hj 
ita quadratum ex X A ad aliud quoddam: erit id 
minus quadrato ex A Z ; & recta qu à X ad fum- 
ptum punctum dücitur, triangula fimilia efficiet : 
ac propterea angulus Z X A angulo HM K erit ma- 
jor. ponatur itaque angulo H M K zqualis angulus 
AXT : ergo [per 2.2.huj.] Xr fe&ionem fecabit. 
fecet in T, & [per 49.2.huj.] à r ducátur T A fe- 
&ionem contingens, & T E ad axem A B erpen- 
dicularis: triangulum igitur T XE [per 4. 6.] fi- 
mile eft triangulo H MK : quare [per 22. 6.] ut 
quadratum ex X & ad quadratum ex ET ita qua- 
dratum ex M K ad quadratum ex KH. eft autem 
üt tranfverfum figura latus ad rectum ita [ per 
37. 1.huj.] rectangulura X E A ad quadratum ex 
ET, & ita [per conftr.] rectangulum MK 9 ad 


quadratum ex KH, & End. ut quadra- 
| 


tum ex T E ad rectangulum X EA ita quadratum 
ex HK ad rectangulum M K O : ex zquali igitur 
[per 22.5.] ut quadratum ex X E ad rectangulum 
X E A ita quadratum ex M K ad rectangulum MK 6: 
eft igituf [per 1.6.] ut X Bad £a ita MK ad KG; 
fed ut T B ad E X ita erat [per conftr.] H & ad & M : 
quare ex equali utr £ ad BA ita HKad KG. & 
funt anguli ad E,K re&i: angulus igitur ad A 
[per 6.6.] angulo H o K eft equalis. 


SrT fe&io Ellipfis cujus axis A8: & opor- 
téat re&am ducere, qux fe&tionem contingat, & 
cum axe ad partes fectionis fa- 
ciat angulum dato angülo acu- 
to €qualem. Fa&um fit, & fit 
FA: ergo angulus TAA eft da- 
o tus. ducatur perpendicularis T E: 

ratio igitur quadrati ex AE ad 
K quadratum ex ET. [pet 4. & 22. 
6.| data eft. fit fe&ionis cen- 
trum x, & jungatur T X: erit igi- 
tur [per 37. md ratio quadrati 
ex T E ad rectangulum ^ E X data; 
eadem enim eft quz ratio recti 
lateris ad tranfveríum : ergo da- 
bitur [per 8.dat.] ratio quadrati 
ex ^ E ad rectangulum A EX, & 
idcirco [per x. 6.] ratio ^ E ad 
EX, ratio autem A E ad ET eft 
data : data igitur eft & ratio TE 
ad EX, & angulus qui eft ad E re&tus eft :: ergo 
[per 41.dat.] datur angulus ad x. & eft ad re- 
&am pofitione datatn, & ad datum pun&um: 
quate [ per 29. & 25. dat. ] datum erit punctum 
f, & à dato pun&to r ducitur r A fectionem con- 
tingens: ergo eft pofitione data reda T ^. 

Componetur autem problema hoc modo. Sit 
datus angulus acutus Z H 6, fumaturque in ZH 
punctum Z, & [per 12. 1.] Z6 perpendicularis 
dücatur, &^ fiat ut redum latus ad tranfver- 


Ífüm ita quadratum ex Z 6 ad rectangulum 
.HOK, & jungaturt KZ. fit fe&ionis centrum 


X, & [per 23.1.] angulo H KZ zqualis confti- 
tuatur angulus A XT , & demittatur perpendicu- 
laris T E,& [per 49.2.huj.] ducatur r A fe&ionem 
cortingens : dico rectam T A conficere proble- 

O o mà; 


I46 
ma, hoc eft angulum T A E augulo Z H 9 zqua- 
lem efle. quoniam enim [per 4. 6. ] ut XE 
ad Er ita KO ad ZO : erit [per 
22.6. ] ut quadratum ex X E ad 
quadratum ex BT ita quadratum 
ex KO ad ipfum quadratum ex 
Z0. eft autem ut quadratum ex 
IE ad rectangulum AEX ita 
quadratum ex Z9 ad rectangu- 
lum KOH; utraque enim ratio 
eadem eft [per 37.1. huj. & 
conftr.] que re&i lateris ad tranf- 
verfum : igitur ex equali ut qua- 
dtatum ex XE ad rectangulum 
XEA ita quadratum ex KO ad 
te&langulum H OK: ergo [per 
I.6.] ut XE ad EA ità eft K 6 
ad oH. eftque [ per 4. 6. ] ut 
XB ad ET ita KO ad Z6: ex 
zquali igitur ut A E ad EF ita 
HOad ZG. & circa rectos angulos latera funt 
proportionalia : ergo [ per 6. 6. ] angulus T A E 
angulo Z H O eft equalis : reéta igitur T A pro- 
blema. conficit. 


Paor. LI. Prol. 


Recam datam coni fe&ionem contin- 
gentem ducere, quz cum diametro per 
tactum ducta faciat angulum dato an- 
.gulo acuto z qualem. : 

M ges data coni fe&tio primum . Parabola, cujus 

LO axis A B,& datus angulus fit 9: oportet vero 

ducere re&tam , que parabolam contingat , & - 

cum diametro per tactum duct contineat an- 
gulum qualem dato angulo 6. fadum fit, & 
contingens fit TA, faciens cum diametro BT per 
tactum ducta angulum. E P^ angulo 6 zqualem, 
& T^ axiin puncto ^ occurrat, quoniam igi- 
tur [per 46. r. hu.] AA eft. — : 
parallela ET, angulus AAT 
angulo RT A eft zqualis. & 
datus eft angulus ET'A ; eft 
enim [ex hyp. ] equalis an- 
gulo 9: ergo & A AT angu- 

lus: datus erit. 

Componetur itaque hoc 
modo. . Sit. parabola. cujus 
axis AB, & datus angulus 6. 
ducatur [per praeced. ] r^ 
fe&ionem contingens , qua 
cum axe faciat angulum A ^ T 
aequalem angulo 6 ;.& per r ducatur Er ipf 
AB parallela. quoniam igitur angulus 6 angulo 
AAT eft equalis; angulus autem AAT. eft equa- 
lis ipfi BT ^ : ideo angulus o angulo E T. ^ xqua- 
lis erit. Cr. xe 

Sic Íedio Hyperbola, cujus axis A B, cen- 
trum.E, & afymptotos ET ; datus autem angu- 
lus fit 9, & T-A fectionem contingat, jungatur- 
que T E. conficiens problema, & T H perpendicu- 


ES 


B 


laris ducatur: itaque. [darà fe&ione] ratio tranf- 
verfilateris.ad rectum data.eft; igitur &c [per 
37.1. huj.] data ratio re&tanguli, E A. ad qua- 
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—— 
dratum ex rH, exponatur recta quaevis data 
ZO, & [pet 33.3. ] fuper. ipfam circuli portio 
defcribatur capiens angulum qualem angulo 9; 
etit igitur femicirculo major. . & ab aliquo pan- 
&o eorum que funt in .;circumiferentia, nempe 
K, ducatur perpendiculatis K A, faciens ratioriem 
re&tanguli Z A9. ad quadratum ex. AK, eandem 
quz elt tranfverfi lateris ad re&um;. & jungan- 


Z 


tur ZK,K 6. quoniam igitur angulus Z Ko eft 
zqualis angulo ET A; eft etiam ut tranfverfum 
latus ad rectum ita [per 37.1. huj.] & rectangu- 
lum E H A ad.quadratum ex E H,& [ex hyp.] ita re- 
&angulum Z A O0 ad quadratum ex A K : * erit tri» 
angulum K Z A triangulo T EH fimile; & triangu- 
lum Z 6 K fimile triangulo EAT : quare angulus 
K ZO angulo T E A eft zqualis. 

Componetur autem hoc modo. Sit data hy- 
perbola AT, cujus axis A B, centrum vero E, 
& afymptotos E T: datus autem angulus acu- 
tus fit 9, & data ratio tranfverfi lateris ad re- 
&um fit eadem que. YXad X9, & [pet 10. 
1.] v9 in Y bifariam fecetur. exponatur data 
re&ta.z 0, & fuper ipfam circuli portio major 
femicitculo [per 3 3.3. ] defcribatur;capiens angu- 
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lum zqualem angulo 9, fitque Z K 95 fumatur ai- 
tem [ per 1. 3.] circuli centrum N, à quo ad 
rectam Z9 perpendicularis demittatur N O, & 
[per ro. 6.] N O fecetur inTI, ita ut NII ad HO 
eandem habeat rationem quam T9 ad 9x, & 
[per 3o. 1.] per rn ipf z e parallela ducatur 
HK, & à puncto K ad Z9 productám perpen- 
:dicularis K ^ demittatur, & jungantur. Z K, K O, 
quod fane huc pertinere videtür. 
2 producaturque 


148 
producaturque AK adM, & à N ad ipfam du- 
catur Nx perpendicularis : parallela eft igitur 
[per 28. .] NE ipfi 2 0, proptereaque ut NTI 
ad I10, hoc eft 1 ad X, ita X K ad KA, & 
antecedentium dupla, ut * $ ad &X ita [per 3. 
3.] MK ad K^; componendoque [pet 18;5;] ut 
xad xit MA ad AK. fed ut MA ad AK 
íta [per 1.6.] rectangulum M AK ad quadratum 
ex AK: ut igitur * X ad X9 ita rectangulum 
M A K ad quadratum ex AK; hoc elt [per 36.3.] 
fe&langulum Z ^O ad quadratum ex AK. ut 
dutem ** X ad Xé ita [per conftr.] tranfverfum 
latus ad rectum : ergo ut rectangulum Z A9 ad 
quadratum ex AK ita tranfverfum latus ad re- 
éum. ducatur à pun&o A re&a AT normalis 
ipfi AB. & quoniam [per r. 2. huj.] ut quadra 


tdi ex E A ad quadratum ex AT ita eft tranfver- 
fum latus ad reétum ; & ut tranfverfum latus ad 
rectum ita re&tangulum Z A O ad quadratum ex 
^K; quadratum autem ex Z ^ ad quadratum ex 
AK majorem rationem habet quam rectangu- 
lum Z A 6 ad quadratum ex A K: habebit igitur 
quadratiim ex Z A ad quadratum ex ^ K majorem 
rationémi quam quadratum ex EA ad quadratum 
ex A T, & funt anguli ad A,A redi : angulus igi- 
tut Z [per 6.lem.2.] angulo A E T minor erit. ita- 
que [per 23.1.] conftituatur angulus A E T zqua- 
lis angulo AZ K: ergo [per 2. 2.huj.] Er fectioni 
Occurret. occurrat in puncto T, &cà T ducatur 
[per 49.2.huj.] ^ contingens feionem, & r & 
perpendicularis: erititaq; | pet 37.1.huj.] ut tranf- 
verfum latus ad rectum ita rectangulum E H A ad 
quadratum ex H T : ut igitur rectangulum Z ^ 6 
ad quadratum ex AK ita rectangulum EH A ad 
quadratum ex Hr : ideoq; [per 7.lem.2. & 3.lem. 
6.] triangulum K Z ^ triangulo r E H eft fimile, & 
triangulum K 6 A fimile triangulo TAH, & KZO 
ipfiT EA: quare angulis Er A angulo Z K 6, hoc 
eft [per conítr.] ipfi 9, eft equalis. fi vero trant- 
verfi lateris ad rectum ratio fit equalis ad quale ; 
re&a K A circulum Z K O continget, & recta con- 
jangens centrum & punctum K parallela etit ipfi 
Z0, & hzc ipfa problems conce 


Por LII. Theor. 
Si ellipfim re&a linea contingat: an- 
gulus, quem facit cum diametro per 
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tactum ducta, non eft minor angulo 
deinceps ei qui fub rectis ad mediam 
fectionem inclinatis continetur, 

SI ellipfis, cujus axes AB, l^, centrum 

vero E, & fit axium major A B, recta vero 

HZA [ecdionem contingat, & 

H jundis AT, TB, ZE producatur 

BT ad A: dico angulum AZE 

non effe minorem angulo AT A, 


Nam reca Z E, vel eft paral- 
lela, vel non eft parallela ipfi 
AB. fi primum parallela, & 
eft AB zqualis E B : ergo [per 
2.6.] & ^0 ipfi er eft equa- 
lis. fed Z E diameter cft: recta 
igitur, que in Z fe&tionem con- 
tingit, ipfi AT [per 6. 2. huj.] eft 
"GERA. eft autem & Z E paral- 
ela ipfi A B: parallelogrammum 
igitur eft ZOeT A ; & idcirco [per 
34. 1.] angulus ^ Z o equalis eft 
angulo AT O.. & quoniam utraque ipfarum A E, 
E B eft major ipsà ET, angulus AT B eft obtufus : 
ideoque anguli ^ T O, AZ E fünt acnti ; & pro- 
ptetea angulus H Z E obtufus erit. 


Sed non fit EZ parallela ipfi AB, & duca- 
tur ZK perpendieularis: igitur angulis ABE - 
non eft equalis ipfi ZEA. re&tus autem angu- 
lus ad E reo ad X eft equalis: ergo triangu- 
lum F 8E non eft fimile triangulo Z EK ; adeo- 
que quadratum ex B E ad quadratum ex E T. non 
elt ficut quadratum ex E K ad quadratum ex K Z. 
fed ut quadratum ex E B ad quadratum ex Er, 
hoc eft ut rectan- 

gulum AEB ad 
juadratum ex ET, 
ve latus traní- 
verfum | ad  re- 
&um,ita [per 37. 
1. huj.] rectangu- 
lum H K E ad qua- 
dratum ex KZ: 
non eft igitur re- 
Gangulum HKE 
ad quadratum ex 
KZ ficut quadra- 
— tum ex BK ad 
quadratum ex KZ; 
ac proinde HK 
non eft ipfi KE 
&qualis. expona- 
tut citculi portio M Y N, capiens angulum aqua- 
lern angulo AT B. angulus autem AT B eft obtu- 
fus: ergo [per 31.3.] circuli portio M TN eft fe- 
micirculo minor. fiat vero ut H K ad K Eita NE 
ad Z M, & per £ ad. re&os angulos ipfi M N: du- 
catur TZ X, & jungantur M Y, TN; fecetur au- 
tem MN bifariam in T, & ad rectos angulos du- 
catur O TH: erit igitur [per 3. 3.] hec. diame- 
ter. fit P circuli centrum, à quo perpendicularis 
ducatur P z & jungantur M O, ON. itaque quo- 
niam angulus M O N eft «qualis angulo AT B, & 


utraque ipfarum AB, MN in punctis Ej T-bifa- 
Pp tiam 
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tiam fecatur, funtc 
gula igitur O T N, T BP 


ue anguli ad E, T recti : trian- 
[pet 4.6.] inter fe fimilia 
erunt: ergo [ per 22- 6. ut quo exNT 
ad quadratum ex T O ita qua ratum ex B B ad 
quadratum ex ET. & quoniam T P eft equalis ipfi 
zz,&PO majo quam zT: habebit OP ad 
P T majorem fationem quam T Z ad £z; & per 
converflonem rationis PO ad O T minorem ra- 
tionem habebit quam zT ad TZ; & antece- 
dentium dupla, itaque T1 O ad O T minorem ratio- 
nem habebit quam XT ad TZ; dividendoque 
IIT ad TO minorem rationem habebit quam 
xz ad zT. fed [per 8. & corol. 20. 6. ] ut 
Wl T ad T O ita quadratum ex T N ad quadratum 
ex TO, & quadratum ex BE ad quadratum ex 
E r, & traníverfum latus ad rectum, & re&tan- 


H 


gulum HK E ad quadratum ex K Z : ergo rectan- 
eulum H K E ad quadratum. ex KZ minorem ha- 
bet rationem quam X £ ad & T, hoc eft [per 1.6.] 
quam rectangulum X £ Y ad quadratum ex zT, 
"hoc eft [per 35« 3-] rectangulum N & M. ad qua- 
dratum ex x T, fi igitur fiat ut rectangulum 
HKE ad quadratum ex KZ ita rectangulum 
N Z M ad aliud quoddam ; erit quidem ad majus 
quadrato ex £ T. fit ad quadratum ex & 9: itaque 
quoniam eft ut HK ad K E ita [per conftr.] N Z 
ad z M, & funt KZ, £9 ad rectos angulos, & 
rectangulum H K E ad quadratum ex K Z eft ut re- 
&angulum "Nz M ad quadratum ex £9: erit 
propterea angulus H Z E equalis angulo N 9€ M: 
ergo major eft angulus N T M, hoc eft AT B, an- 
gulo HZ E, qui vero deinceps eft, videlicet A Z e, 
major eft angulo AT O: igitur angulus Azo 
-mon eft angulo A T 9 minor. 


 Pnor. LIII. Probi. 

Re&tam ellipfim datam contingentem du- 
cere, quz cum diametro per tactum 
du&a faciat angulum dato angulo 
acuto equalem: oportet autem acu- 
tum angulum datam non eífe mino- 
rem angulo deinceps ei qui rectis ad 
mediam fe&ionem inclinatis conti- 
netur. t es 
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- d data ellipfis, cujus majoraxis AB, mi- 
? nor FA, & centrum E, & jungantur AT, 
TB; datus autem angulus fit Y, non minor an- 
gulo ATH; ita ut angulus AT B non fit mi- 
nor angulo X, angulus igitur Y vel major eft an- 
gulo ATH, vel ipfi equalis. 


Sit primum zqualis, & [ per 
30. I.] per E ducatur EK ipfi Br 
parallela, & [ per 49. 2.huj.] pef 
K contingens fectioneni KO. quo- 
hiam igitur ÁE eft cqualis EB, 
& ut AE ad EB ita [per 2. 6.] 
AL àd ZT : erit AZ ipfi ZT c- 
qualis;- & eft K & diameter: ergo 
[per $.2.huj.] qux in K fe&ioneri 
contingit, hoc eft 6 K H, parallela 
etit ipfi A. fed & EK parallela eft 
HB : parallelogrammum igitur eft 
XZrH; &ob id [per 34. x.] an- 
gulus HK E angulo HT Z aqua 
: li. angulus autem HTZ eft z- 
qualis angulo dato T: ergo && HK E angulo T 
gequalis etit. : 

Sit vero angulus Y májor angulo A T H : erit & 
contra angulus X minorangulo AT B. expona- 
tur circulus, & [per 34.3.] ab eo auferatur por- 
tio MNITI, capiens angulum zqualem angulo X, 8€ 
[per 16.1.] bifariam fecetur M II in O, & per O 
[per xr. 1.] ducatur N O P ad rectos angulos ipfi 
MI, & jungantur M N, NTII: angulus igitur 
MNII minor eft angulo AT B; anguli auteni 


MNI [pet 4.1.] dimidius eft angulus MN 0, & 
anguli AT B. dimidius eft AT E: ergo M N O an 
gulus angulo ATE eft minor. & anguli ad B 
.& O re&hi funt: quare AE ad ET majorem ra- 
tionem habet quam MO ad ON; & ideo qua- 
dratum ex A E ad quadratum ex ET majorem ha- 
bet rationem quam quadratum ex MO ad qua- 
dratum ex O N.. fed quadratum ex A E quale 
eft rectangulo A BB; & quadratum ex MO - 
quale rectangulo MO H1, hoc eft [per 35:3.] ipfi 
N OP: ergo rectangulum 4 & B ad quadratura ex 


ET, hoc eft [per 21. 1.huj.] tranfverfum latus ad 
re&tuti 
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re&tum, majorem rationem habet quam m 
gulum PON ad quadratum ex ON; hoc e 
[per x. 6.] quam PO ad ON. fiat autem [per 
12. 6.] ut tranfverfum latus ad rectum ita Q« 
ad «c, & Q« bifariam fecetur in Z. quoniam 
igitur tranfverfum latus ad rectum majorem ra- 
tionem habet quam P O ad O N : habebit & &.« 
ad «« majorem rationem quam PO ad ON; & 
componendo 9 s ad «« majorem habebit ratio- 
nem quam P N ad N O. fit 9 circuli centrum :. er- 
o Zs ade « majorem habet rationem quam 9 N 
ad N 0; dividendoque « Z ad « « majorem ratio- 
nem habet quam 9O ad ON. fiat ut Z« ad 
«c ita $O ad minorem ipfa ON, puta ad 
O1; & ducantur [per 30. 1.] Iz, & Y ipfi MrI 
parallele, ficut & E T ipfi'N P : erit igitur ut Z« 


ad 4€ ita &O ad OI, & vZad ZZ; compo- 
nendoque ut Z« ad «aita * zad EZ; & ante- 
cedentium dupla, ut 9€ ad «ita Tz ad £z ; & 
dividendo, ut € ad 4s, hoc eft [per conftr.] ut 
tranfverfum latus ad re&tum, ita T Z ad zz. jun- 


gantur itaque M Z, ZII, & ad rectam AE, & ad 


pd in ea B conftituatur [per 23. 1.] angu- 
us AEK equalis angulo MI1z, & per K duca- 
tur [ per 49. 2. huj. | K& fe&tionem contin- 
gens, & K A otdinatim applicetur. quoniam igi- 
tur angulus MILZ cqualis eft angulo AEK, & 
re&us angulus ad Zz eft equalis recto ad ^; 
erit [per 32. r. triangulum z Z H1 zquiangulum 
triangulo K AE; & ut tranfverfum latus ad re- 
Gum ita eft T Z ad Z£, hoc eft [ per 1. 6. ] re- 
&angulum TZ x ad quadratum ex ZZ, hoc eft 
[per 35.3. ] re&angulum M z r1 ad quadratum ex 
ZZ: fimile igitur eft [per lem. 7.2.huj.] triangu- 
lum 6 ^K triangulo Mz Z, & triangulum OG KE 
fimile ipfi M x I1: & ptopterea angulus MzTI 
eft equalis angulo € K E. eft autem [per 21.3. 
angulus M ZII equalis angulo M NII, hoc eft 
[ per conftr.| angulo X: quare & eK E angulus 
angulo X eft xqualis: angulus igitur deinceps 
H K E [per exl ei qui deinceps eft angulo t 
equalis erit ; ergo ducla eft 1 o fe&tionem con- 
tingers, qu cum diametro K E per tactum ductà 
facit HK E angulum dato angulo Y qualem: 


px 


quod erat faciendum... 
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PAPPI ALEXANDRINI 
LoEGM.AM AUpPeAC 

IN TERTIUM LIBRUM CONICORUM 
APOLLONII PERGZEL 


AHMMA «. 
Kaugea(i 5 ABT AE ZH, éeu dà i0 4 BH vj 
HI. $75 Q'ooAMNóS EsW 7] 

c EZ TW BI. 


xoQ aji? A cj BT opA- 
AuMoe di O Ky 1) en6 CA fiwouy 


e; BZ, TE 5 m K,0 
eue, exei Ey Tou Gody à BH. 
74 HI" few aou 631 3) i O A zi AK" 
gy apt óc Wh BI aee vio OA; 
qi7Tidy oc à BE qe si RA, 
&7us; » BI «e qÀ0 K A, TuTism h 
T Zoe ZLBA muy doa iw h 
EZ 7» BI. : 
AHMMA f. 
Egu dóo TQyyawe Té ABT, AEZ ions exoymh 
TAS A, A *yü)iotz, ieoy d$ 6e 7? Um) BAT TQ 
Um EAZ. ómWg]TO TEJSyMVOy TO Tgjycyc 
861) I00y« E 
H9» xágeru c4 BH, E O' erp apa os » H B eie 
Tí) BA Wzus à) E O e): và EA' X) Os dom TO 
"xs BH, AT «eje v "wi B 
BAT vw 70uz0 BO,AZL 
mee T ws EAAL. gy di 
Ch mi cóm) BAT mí m) BAZO 
4coy doi 60i Y) 70 "(zo BH, 
AT m) mb EO, AZ, d» 
7 Um BH.AT Wuco GM 
7) ABT genoyor, 7 d ARD Ll H 
E0,AZ Wu n7 ARZ 
geiyuvor' 4) v0. ABT dox gel2uyoy qud AEZ gero 
icwv Go. Qa ejy dV 9m dj à d) GUTOy TTupgANIN- 


OA 


200A [n dou Ub, 


e A 


LÉMMA 1. 
Sit defcripta figura ABTAEZH; &fíit BH a- 


qualis ipfi HT. dico EZ ipfi Br 
K patallelam effe. 


UCATUR enim per A 

reta 9 K parallela ipfi Br', 8c 
BZ,I'E ad puncta K,O pro- 

ducantur. itaque quoniam BH 
eft aequalis ipfi H P; erit [propter z- 
quiangula triangula BA H, K A A, item 
HAT, AAO]&9A ipfi A K equalis : 
ergo [propter s&quiangula triangula 
BEL,AEO, item BZI', KZA] ut T 
ad O A, hoc eft tt BEad EA, ita Br 
T  3dKA, hoceft TZ ad Z A; quarc E Z 
ipfi BT' eft parallela. 


LEMMA IL 


Sint duo ttiangula ABT, A EZ angulos A, ^ z- 
quales habentia ; & fitre&tangulum BAT z- 
quale rectangulo EAZ. dico triangulum tri- 
angulo quale effe. 

pr enim perpendicularibus BH, EO; erit 

[per 4. 6.] ut HBad B A ita EG ad EA: ergo 
[per 1.6.] ut rectangulurn 

E füb BH & AT ad rectan- 
gulum 8 AT ita rectangulum 

fub EO &' AZ ad rectan- 

gulum EA Z. eft autem [ex 

hyp.] rectangulum BAF 

rectangulo E A Z zequale : er« 

go [per 14. $.] & rectan- 

gulum fub BH & A r' zequale 

re&angulo füb EO & A Zz. 

Z. 09 A fed [per 41.1. ] rectanguli fub 
Ue EEE ut BH & AF dimidium eft 

A BT' triangulum ; & rectanguli füb EG & A Z di- 

midium triangulum A E Z : triangulum igitur A BT' tri- 

angulo AEZ squale erit. Perfpicuum autem eft 8c 
parallelogramma ipforum dupla inter fe zéqualia effe. 


Qq | LEMMÁ 
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LEMMA III. 


Sit triangülum A BT» & fit A E. ipfi Br parallela. 
dico üt quadratum ex BA ad quadratum ex A^ 
ita effe triangulum ABT ad triangulum A4 E, 


Uoniam enim triangulum ABT fi- 

mile eít triangulo AA E, habebit 4 
[per 19.6.] ABT" triangulum ad ipfum 
AAE duplicaram rátioheri ejus quam 
habet BA ad A A. fed quadratum ex BA 
ad quadrátum ex A A duplicatam rati- 
onem habet ejus quam habet BA ad 
AA: ergo ut quadratum ex BA ad 
quadratum ex A A, ita erit ABI'triangü- — 
lum ad triangulum AA E. 


LEMMA IV. 


Sintlinee ABT A inter fe equales, & fumatur 
quodvis puntum E. dico rectangulum FP EE fu- 
perare rectangulum F A B reGtangulo A4 B A. 


A 


Ecetür éüim BF bifariam ih Z: érgo puh&tum Z 
" lineam quoque AA bifariam fecat. & quoniam 
[per 6. 2.] rectangulum. I'EB una cum quadrato ex 
B Z zequale eft quadrato ex E Z: 
rectangulum autem A E A una ERR | 
cum quadratoex A Z aequalecít 5 — 4 B 
quadrato ex E Z, atque eít qua- 

" dratum ex AZ quale rectan- 

gulo TAB una cum quadrato ex 8 Z5 commune àü- 
feratur quadratum ex BZ: reliquum igitür rectangu- 
lum PEB quale eft rectangulo P A B una. cum rect- 
angulo AE A: quare T'EB rectangulum füperat rect- 
angulum FA B ipfo AEA rectangulo. Q. E. D. 


iL 


A B B 


Si vero punctum E.fit inter 
A & B; rectangulum LE B mi- 
nus eít quam  re&dangulum. 
LT AB, eodem ipfo fpatio, vi- 
delicet re&tangulo A E.A ; quod fimili ratione demon- 
ftrabitur. 


. Quod fi pun&um E fit inter 
B & LI; eadem ratione re&t- — | 


angulum P'E B minuserit quàm — 4 6o og 
rectangulum A E A rectangulo 
ABA. E Asi 

LEMMA V. 


Sit re&ta AB equalis ipfi BT; & duo pun&a 4; E 
fumantur. dico quadratum ex A 8 quater fum- 
ptum aquale effe rectaügulo AAT bis, una 


cum rectangulo AE E. bis & quadratis ex BA; 


B E bis fumptis. 


1OC autem perfpicuum A 
XA à eit, quadratum enim ex 
AB bis fumptum, propter bi- 
fe&tiones, eequaleeft [per 5.2. ] 
re&tangulo AAT bis & qua- A ^ 
drato ex A B bis: itemque qua- 
dratum ex AB bis eft sequale 
rectangulo A ET bis & bis quadrato ex EB. 


A E 


b 


-| 


LEMMA VI. 
Sit reda AB zqualis ipfi rA, 8& fumatur pun- 


&uüm E. dico quadrata ex AE, BA qualia - 


efle quadratis ex BE, Er & rectangulo füb 
AraAbisfumpto. — . 
Ecetur BT" bifariam in Z. & quoniam quadratum 
«.J ex AZ bis íumptum aequale eft [per 5. 2.] rect. 
* 


Z r A 


B7 4 AB 7, BI, X Qo eujeete vx A, E- OTy- 7) 


[e 


B5 


E 
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AHMMA Ó'. 
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AE A. 

" Bh & BT dye m) Eod Zodja d)yomude 
€ o4) AA, X) 6rd To "mo DEB qp 76 Xo 
BZ cw UM m) Xe EZ, d» 

| | | 9) o m» ARA wp 6 Wm 
Z T A AZ ew Gi mj Xr) EZ, 9) Ue 
y Wm AL ic» mó SR TAB. 

UD T8 Xn) B Zo xeniy DuxegóSe S Bi Aba ja 
v) vas T BB low UM dfeieà DAD qep.40. uà 
ABA Gud) TEB 6v) LAB xum vs 

AEA. mph. 7. | "occ Et m 


|o Er 33 agio d mdi? 

14s B owptioy: và xao T EB v5 
"imi TAB Vno tgbj mj am 
Wm Un xI' gu esTÀ d XoidWCi. 


xobío mtd imo AE A 


Eày dV qb E nue jf uera eo 
—| Gp ET, v mo UD BB 7€ 5) 
ARA &Adoso) éguj v2 ^79 ABA; 
45 uXT» d»ycyU. 


A HMM ÁA o6. 
b 
mus Dum d A B Tenpdryayoy iaty $e) TG) die 
Vas) AAT ui S dic ves? AET X, dis 2v 
T BA, B.E vWÉMyRVAY. 0000 oo 
Bu NE 
| v deSm AB 3]à 7 Jon. 
pubr, ow ER wdme die cum 
E I AAT wu du $m BA 7 
——.| ded €w AB ww Un m 
Jié Xue ART OG) wn dis 
E b 7wtàyóyo. zr um E 


AHMMA $. i 

doj5 AB TRI A, x pui) v) É. Ur vx DNO T 

AE, E À veted/yuya, iow que 29m T BE,ET 
TETEapyüVug X) T dis um T ATA. 

"[ Eee Se Br xp ob z. ien Üw 7b $i Xd 

Tis AZ dew Gà mde dis "Um? ATA xX)pv) due 


» 


s 


IN HI. LIB. CONICORU M. 


Ep D L, Mos qéocuoiyTOS T 


3 v x 04 A B 
je Sm B Z, coy Gà o 75 die FE 
vw? ATA €X)7à ds Xm Tuy 
IZZEse4jsXmT7S^Z A RB B 
Z E ergajoyort, dx à Tus (AD 

1 x [7 Y 3.1 
die Xm A Z, Z E tou 6i T6. ro A s ag 


7 AE, BA 7eutéyaye; qs 5 | 
Je S52 7TZ,ZE uto im ' 
SK BE EFD vwetbyera! Tu dca Sm 70y AE; EA Timá- 
sy&ye, "tg. 661 "TOS TE Eu 9 BE,ET Temuyoyots w) qt 
jje uw vw ATA, 


hM kou ^ soak. 

Een) vu) BAT uj v8 2vn T A Uy TO 2i 
AA. ónicy iy c T A^ Tf AB. 

Oir 3áp ápuphQu. vó Su) T 4&' vo pd "Ómo BAT 


dew) ni 49 vàr Su) A4) AT "omo. TWTÉS) vus 
omo TU) AATs ALIA. 70 dY imo 


BAT Je Und "mo A AT qo] T. A Tr 


Amo BA, AT. xor dpud Tà UO | 
A AT' Amy Apt T» 6mó AT, AB 
low VA mi imd AT Ae Tow |pa Gcr 1T A TAB, 


AHMMA qmj5 T. 
Egu v) Va AT B MT T8 290 L'A iy TQ 2910 A B 
qwteaydya. ort loy 6g 3] A T3] AB. 
WC BS» nPDAmAAE 7a 
VsoTBE gu 76 Xx AE, Te- À r 
Zia? Xm PA (wc) Xm AP, Te | | 
gig: 7) m$ ALB ewm DA 
Occ và 'éu T B B 7c Gi qo) wmà AT Bt dew Apr Gov 
AT 7j EB, GÀ X)E A TRAE dm Qr v djn 
AA oM) T AB fo, 


AHMMA 9. 
/ e Lr xd] 5, : DJ 
Ee WA Tb Veg) BAT HU E ovn AB wy TO 
2um A. On io] 894 | T A TA] AB. 
Ke T) AB 4c» AE. £c £ T) 5120 BAT 
ers T6 WpB AB. TévÓs TÉ Xu) BA, dew UH 
m Xu) AA vvTéwyd ug. wonoy 
dpwpióxo qü cuo & AT* Molgmy dem 
pm m "Ugo BA, AT» TéTi) A 
quo EAT, uem 7S« EA, 
$ Gà rb im T E A, dooy UD mud uo AAT" low ga. C2 
à EA; 7e7i » BA, 70 AT. 9, $, d. 


, 


AHMMA 1. 
EUféio 4 AB, e. "5 red expetit qoi T, AE, rae 
(Gt Iony m eal 117) BE TWEL, qi ài VE 
AEA T 2v ET iy. om gero, Qe 5 BÀ 
«0s AT srUs 4 BA ct)e AT. 
IIBI jp 76 ^&wo AE A '"fgoy 
Ud Sm EY, AyAAoyoy y) 
eyaspedowni xg dis qi Wyapiia, — A r A 
x» diAovT cy Gom os 4 BA 
we) TÀÀ AT ves n» BA ee TbÀ AT. 
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15$ 
angulo ATA bis & bis qua- 
drato ex I'Z, addito com: 
| muni quadrato ex E Z bis,e- 

rit rectangulum. AT'A bis 


Z r A unacum quadratis ex  Z, Z E 
| bis aequale quadratis ex A z, 

Z E bis fumptis. fed [per 9. 

L r A Vel 10.2.] quadratis ex AZ, 


| £P bis fumptis aequalia funt 
quadrata ex AE, EA; quadratis 
autem ex T Z, Z E bis fumptis aequalia funt ex BE,ET' 
quadrata: quadrata igitur ex AE, EA zequalia funt 
quadratis ex BE, ET' & re&tangulo AT A bis fumpto. 


LEMMA VI. 
Sit rectangulum BAT una cum quadrato ex rA 


equale quadrato ex A. A. dico AT ipfi ^8 z- 
qualem effe. 


Gu enim áuferatur quadratum ex TA : 
& rectangulum 5 A I zequale erit exceffui qua- 
drati eX AA fupra quadratum ex A r', hoc eft [per 2. 
2.| utrique rectangulo fib A A T 

A p GG ALTA, at rectangulum BAT z- 

quale eft re&tangulis fub 4 AT & 
fub BA, AT. commune auferatur 
A AI'; erit igitur reliquum, quod 


continetur füb AT, AB, xquale rectangulo ATA: 


qualis igitur eft F'A ipfi A B. 


LEMMA VII. 
Sit rectangulum AT B una cum quadrato ex T A 


equale quadrato ex AB. dico re&tam A ^ &- 
qualem effe ipfi 45. 


iE uode: ipf TA zqualis AE: 
E B ergo [per $.2.] rectangulum 
| I'BE unacum quadrato ex A E;,hoc 
eft quadrato ex P'A,sequale eft qua- 

drato ex A85 hoc eft [ex hyp.] 

rectangulo ATB una cum quadrato ex TA ; quare re&t- 
cu 1 T E eft zequale rectangulo AT B: eft igitur 
per 1. 6, mes ipi EB. fed & T'A z- 


qualis ett AE: tota igitur AA toti A eft zequalis. 


LEMMA IX. 
Sit rurfus re&angulum B AT una cum quadrato 
ex AP quale quadrato ex A4. dico lineam 
T ^ zqualem efle ipfi A 8. 
posurcem ipfi AB zequalis A E. & quoniam rect- 
angulum 8$ AI' üna cum quadrato ex A B, hoc eft 
cum quadrato ex E A, aequale 
| eft quadrato ex 4A; commune 
auferatur rectangulum A AT : 
ergo reliquum, quod füb BA 
& ATI continetur, videlicet 
rectangulum E AT', una cum quadrato ex E A, quod 
[per 3.2..] eft re&angulum T E A;eequale erit [per 2.2.] 
ipfi AAT reQangulo: quare recta E A, hoc eít BA, 
ipfii AT" equalis eft. 


LEMMA X. 


Sit re&a linea A B, in qua fumantaür tria puncta 
T,;A, Ej ita ut BB fit equalis £r, & rectangu- 
lum AEA quale quadrato ex F E, dico ut BA 
ad AT ita effe BA ad Ar. 


r A B 


Uoniam enim rectangu- 
lum AEA zquale eft quo- 
drato ex ET erit [per 17.6. 
ut AE ad ET ita E ad EA: 
i unde per converfionem ratio- 
nis, antecedentibufque bis fumptis, & dividendo pro 
portionales erunt, nempe 3 A ad AT' ficut BA ad A T. 


Q q 2, LEMMA 


E 8 
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LEMMA XI 


Sit rurfus re&angulum B ^ quale quadrato ex 
T E,& AT ipfi F E aequalis. dico rectangulum 


ABE zquale effe rectangulo T B A. 


Uoniam enim. [ex hyp.] rectangulum BT A qua- 
D ese ex FE eft quale; ut Bl'ad T'E, hoc eft 
[ex hyp.] ad T A, itaerit [per 
17.6. | F E, hoc eft rA, ad TA, | 
& * tota ad totam,& per con- 
verfionem rationis; 6 fpa- 
tium fpatio zequale : ergo rect- 
angulum A BE zquale eft BA re&tangulo.- 

Sed illud etiam conftat, rectangulum nempe 4 4 E 
ipfi BAT zquale effe: nam fi à quadrato ex TE & 
àrectangulo BT'A zqualibus auferatur commune qua- 
dratum ex IA, qua relinquentur aqualia erünt. 


LEMMA XIL 


In duas zquidiftantes AB; TA per idem punctum 
E tres linez ducantur A E 4, BET, Z EH. dico 
ut re&angulum AEB ad re&angulum A ZB 
ita effe rectangulum T EA ad THA rectan- 
gulum. | | 


H OC per compofitam rationem manifeftum eft. 
ut enim A Ead EA ita [per4.6.] eft A Z ad HA; 
& ut BE ad ET' ita ZB ad HT' 5 & rationes rectangu- 
lorum componuntur ex his rationibus T: proportio- 
nalia igitur funt. 
Sed licet & aliter demonftrare abí- 
que compofita ratione hoc pacto. — A 
quoniam enim [per 4.6.] ut AE ad 
E B ita eft AE ad ET; erit [per 1.6.] 
rectangulum A E83 ad quadratum ex. 
EB ut rectangulum A ET' ad qua- 
dratum ex ET. ut autem quadratum 
EBad quadratum ex. 8Z ita [per 1. 
& 22. 6.] quadratum ex ET" ad qua- 
dratum ex I H : quare ex aequo | per 
22.5.]utrectangulum A E Bad qua- 
dratum ex BZitarecangulum AE - ^ q 
ad quadratum ex LI'H. fed ut qua- 
dratum ex BZ ad rectangulum BZ4A ita quadratum 
. ex LH adrectangulum l HA: ex equo igitur, ut rect- 
angulum A E B ad rectangulum A ZB ita rectangulum 
LEA ad re&angulum T'HA. - Q. E. D. 


| 


A E 


AEMMA i2. 
Ecu) qm à neo BI A d TO 2vTDY E, io OV 


4 AT Tj TE. 0m X) Vaso ABE (y egi TO 
VZg? I BA. 
IIEI 24p 7) Nm) BIA oy 63 vd Xp) T E, dyá- 
Aoyly GMy dé à BT meis T E» Té7é9] mje Tb T Ay 
Tus » T E, ze7:9 à. AT, eee 
dl) T A, 3 Gon ee9s AL», xgà 
dyuspelawTh, wei xeelov senior 
^q» apt ózo ABE 7e Gn T 
vms DBA. 

aye)? d Um xo TÀ "umo A AE dew Uh) ov uo 
BAI: dày jdp dgeugedd vo Wmà V A xonróy mo 7 Tu WO 
T E meis vó"ím9 BT A ioomyos, )evUs TO. Nol. lax, 


A E B 


AHMMA. i. 

Eis do ASCue ABT A; dy de TS a- 
TÉ cuis S. E, egets di uomy o4 A E AB ET, 
ZEH. óni£siy G6 T0 9G) AE B C96 TÓ cmo 
AZBEÉraG T Vul EA Gé9s TO VEXDI HA. 


IA c& cun uere Qayeeey. ox Mp ap » AE cede 

vl) E A $us | A Z agis T0 HA, oc dé n BE 
«eis vl) ET vus » LB eee Th) HT, 6) coysxe() 
TÓvuy -& wyepía" dydAoyoy apa Gor. 
| Est J€ udi &rus 3nd Vi Eon. uj) topo - 
x pnoezidpoy qu cwnuutyo, ire 2dp 
Gy óc | A E. meis l0 EB Sue 
AE qeis vl) ET' 6j s dà Ti vg 
ABB meós v wm BB *Twe TO UT 
A ET wejs v) Erb ET. dXWÀ x) ox 
g) Xm) BB mes 70 Xm) BL Uu cTÓ TO 
EF wei Xm E Hey icu apu Goly 
o£ T) vm), À E. B aes 70 Nr) B Z $70 
y» ozà A ET meis o Xn) T H. d 


A dem Em BL oes om BLA 


er H 


T» T0 Xm T H meis m 0mD I HAtOJY des dom UD Ge 


e. 1 


qo Uz0 AEB qpós Tb um) ALB Erw T vg) T EA qe?e 
Tum IHA. $6, $. d, 


* Hoc eft, adhibendo 92m quinti, quz fic incipit, & poftea converfionem rationis, & demum [per 16.6.] equando re&angulum 


fub extremis cum re&angulo füb mediis. 


j Nempe ratio re&anguli A EB ad r E A componitur ex ratione A E ad E A; & ratione 


BE ad Er: & ratio AZB ad TH A componitur ex ratione AZ ad HA, & ratione ZB ad HI. Cumque componentes rationes 


«quales fint; conftat. propofitum. 


— AIIOA- 


$981 7) AAE vea TQ E BT- 
. HxÜ« 8 2v € A «apo Tio 


————— 


—— 
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HMM I 


ANOAAQONIOT HE PUAIOT 


ONIKON 


META TON EYTOKIOY AXKAAONITOY YIIOMNHMAT4QON. 


APOLLONII PERG.EI 


ONICORUM 


"CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONIT, 


JIIPOTAZIZX a. Por, L ber. 


: / fà 4 / f 23 [2] .* 2 : . Lr] s 
Edy xo: aos 3 XUxAM (eEApqpuas c9ua Si coni fectionem vel circuli circumfe- 


Gre bausow curtem, any 99a 4€ 2]: rentiam re&z linee contingentes in- 


c euet / MEE ter fe conveniant; per tactus vero 
apa Sj giuereo cuzniTidou| Taj 6 eLTHo- za o SA 
? e occ ed ducantur diametri, qua contingenti- 


1: : 2» 5! X ud UESTEEUA 1 z z 
wa eios: dot eo qon yuipopa XT! wopugleo bus occurrant: triangula ad verticem 


facta fibi ipfis eequalia erunt. 


B TO xéyE mw) "XOXAE cE Dium « ATE, € IT coni fe&io vel circuli circumferentia A B, 


X, 4 AB &Qaciléco aou 7€ AT 9,1 B A ovp quam contingant recte. AT, BA convenien- 
ericilacce stro) T5 E, x p eant | tes in pun&o E, & per tactus 
2a AB dquergu S mpsie ot DE A, B diametri: fectionis TB,AA 
T B, A A, couzridilaee] E &Qri- | iccsdüun c BOUES DUS 

; p d det dre occurrant ín punctis P, ^ : dico 
LOS XexToà tb T N* Any OTi VGTy "tríangalum A A E triangulo EBT 
' gquale effe. 

Ducatut enim à puncto A re- 
&a AZ ipfi B^ parallela , que 
propterea ordinatim applicata 
erit. Erit igitur, in parabola, pa- 
rallelogrammum A4 BZ «quale 
[per 42.1.huj.] triangulo AT Z: 


: A p 
BA AZ,vmeypiioc don xdl- pA 

4X7). Ego 01, dni jp e og- RA 
Goss, icty Tó A AB Z «Sq E 
Aóggauuey T AT Z TegyGvo" : 

€, xen aep ulus S AE BZ, | 5 z quare, ablato communi AE3Z, 
Aum Yü A AE TEJCy(VOV i00 eui | triangulum A A E, quod relinqui- 
TOT BE qerymya. heck tur, quale eft triangulo T B E. 

. Emi 0$ ? eir, cuuzmilérom eq 2dgpuengo; —— In alüs vero, conveniant diametti in centro 


umi Tb Hoéyceo. Ere E» xaT q AZ, XO OD & quoniam ordinatim applicata eft AZ, & 


Rt AT 
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AT fe&ionem contingit ; rectangulum ZHT [per 
37. x. huj.] «quale eft quadrato ex BH : ut igitur 
ZH ad HB ita eft [per 16. 6.] BH ad HT : quare 
[ per 20. 6. ] ut ZH ad HT ita quadratum ex ZH 
ad quadratum ex H B. fed [per 3-lem.huj. | ut qua- 
dtatum ex Z H ad quadratum ex H B ita triangu- 
lum A HZ ad triangulum A HB, & ut ZH ad HT 
ita [ pet. 1. 6. ] triangulum AHZ ad triangulum 


ART. ergo [per rt. $.] u£ triangulum AHZ ad 
thiangulum AHT ita triangulum AHZ ad ttian- 
gülum A HB: & propterea [pet 9.5.] triangulum 
AHT ttiangulo 4 H B eft equale. commune au- 
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&Qácilem AT, T0 Vuwo ZHI" Wr tci TQ) DvTÓ 
BH' gw dea ae 9 ZH «Co; H B Zrug , BH 
«ei; HI" xe] e dex "» ZH «9 HI fruc 
và 2er ZH «o T0 2c HB. à X Tb 2o ZH 
eje T Dy HB Érw& rà AH Z. TJ yay «vede 
qb AHB, 9e Og 4 ZH eoe HT Érae T0 AH Z 
«s Th AH" Xju« dex rà AH Z etos T) ABT 


früg rb AH Z «rt9e T0 AH B. on deg T AHT 
TÀ A HB. xe» Awpicdu rà AHBE' Amy 
M NCC OMATM / M » 5 ^5» 

dea T0 AÁEA TOJymyoy iooy es c) IE B. 


feratur AHBE, [in hyperbola HA Er : ] reliquum igitur triangulum A E A reliquo T E 8 zquale erit, 


EUTOCIU S. 


"Tettius conicorum libér, áriciffimie ZZztPemi, di- 
gnus ab antiquis exiftimatus eft in quem multum 
íludii ac diligentiee conferretur , quod variz ipfius 
editiones oftendunt, fed neque epiftolam prefixam 
habet quemadmodum alii libri, neque commentarios 
in ipfum docti alicujus viri ex iis qui ante nos fue- 
runt, quanquam in eo malta fint contemplatione di- 
gniffima, ut ipfe Z4pollom;us in prooemio totius libri 
affetit. omnia autem à nobis manifefte explicata fünt 
ac demonítrata ex praecedentibus libris 6. commen- 
tariis in eofdem. 

Invenitur etiam àlia dernon(tratio; in parabola qui- 
dem, hujufmodi. sz 

Quoniam. AT fe&ionem contingit, & ordi- 
natim applicata eft A Z : erit [per 55. r.huj.] & 
I B equalis ipfi BZ, & [per 34.1. | BZ ip A^: 
ergo A A; B inter fe equales funt. fed & | per 34. 
1.] parallele : triangulum igitur A A E zequale eft 
& fimile triangulo EBT. | 

In reliquis vero, jun&tis A B, T A, dicendum. 

Quoniàm [per 37. x. huj. & 16.6.] ut ZH ad 
HB ita eft BH ad HT, ut vero ZH ad HB ita 
AH ad-H 4, eft enim. AZ ipfi A 3 parallela ; 
ergo [per 11. 5.] üt BH ad Hr ita AH ad 
HA, & propterea [ per 2.6. ] A 3 parallela eft 
ipfi L^: triangulum igitur AAT aquale eft [per 
37.1.] triangulo BT A... & communi TAE ab- 
lato; relinquitur triatigülüm A A E triangulo T B E 
zquale.- - ex 

Ad cafus quod attinet, dicendum, in parabola qui- 
dem & hyperbola non dari cafus; in ellipfi vero effe 
duos. vel enim contingentes récte in punctis ta- 
ctuum diàmettis occurrentes productis etiam conve- 
niunt, ficuti in textüs figura : vel ad alteras partes ad 
quas eft £, quemadmodum in hyperbola. 
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PRor. lL Zber. 

lifdem pofitis, fi in cont fe&ione vel 
circuli | circumferentia | fumatur | ali- 
quod punctum, & per ipfum paral- 
lel contingentibus ufque ad diame- 
tros ducantur: quadrilaterum, factum 
ad unam contingentium & ad unam 
diametrorum , zquale erit ttiangulo 
ad eandem contingentem & alteram 
diametrum conftituto. 


I'T- A8 coni fectio vel citculi circumferentia, 
quam contingant recte linez A RT,B EA, & 


diametri fint A A, B T ; fumpto 
autem in fectione puncto H, 
ducantur HK.A, H M Z cohtin- 
gentibus parallele : dico trian- 
gulum A I.M quale efle qua- 
drilatero T. A H I. T 


— Quoniam enim oftenfum eft 
[ad 42. & 43. 1. huj.] HKM 
triangulum .zquale quadrila- 
tero A. A5 commune appona- . 
tur vel auferatur. quadrilate- 
rum IK, & fet triangulum 
A1M quadtilatero T H zquale. 


EUTOCIUS 


Tàe erTosue Tíére SeophjAAmos sognoeis 2d T uS. i) 
joy. Swepizaros. 77 axesiro BiGale, x) T eis aim yopap- 
qliioy aeNev. 5 dior reu, ín tp Tb H enueny 
pgaTeEo 9 A,B WU. Occ crupaN Aus &ye 7às (NE B, 
MHZ AELAHK, xw) dX) AK exer 4 ouis 
óc xim N, )2]lé 7 Na BA eagduAos do 3g n N A 
dca] d) vd. cipnputra. & m) messT iG, XT! mà uS X) V. 
Sudpnue. 3) à TÉTuy oov, T0 K N E vekyuvoy qd KT 
qwrgaaMdupa laor, — d. 6 KN Z oily 21 m) K MH 
diim arapisuós Gh i MH T3 N E. 6er JE ur X) oov, 
dió ipa roueym SOY 3 AT S tepidis dX aui à HN; 
xD 2leuieige 5 ME, xai dewapa à N K cy. KH. ere 
i» 10v Gi T0 K N E cetyavo? à KT TeTagTACUDO  MolyW 
aesiSud)s 76 A N, 2enu T AGE vetayo m) NT 
Tipi MUp0 loup, iE 


Cafus hujus theorematis invenientur per quadragefi- 
mum fecundum &c quadragefimum tertium theore- 
ma primi libri, &t commentarios in ea conícri- 
ptos. oportet autem fcire, fi punctum H inter A, 
fíumatur, ita ut zequidiftantes fint A E B, MH Z, item- 
que AET, AH K, & producatur 4 K ufque ad fectio- 
nemin N, & per N ducatur NZ ipli BA zquidiftans : 
ex iis quz tradita funt in theoremate quadragefimo no- 
no-& quinquagefimo primilibri, & in ipfa commen- 
tariis, erit triangulum K N x aequale quadrilatero KT. 
fed triangulum K N z Gmile eft triangulo K MH, cum 
MH zquidiftans fit N z. eftautem & eidem zquale, 
quoniam AT eft re&ta contingens, cui zquidiftat H N, 
& MZelt diameter, & NK qualis K H, quoniam 
igitur triangulum K N x sequale eft quadrilatero K F'; 
adjiciatur commune quadrilaterum A N, ac fiet trian- 
gulum Az aequale quadrilatero NT, 
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Paor. lI. Jeor. 
lifdem pofitis; fi in coni fe&ione. vel 
circuli circumferentia: duo puncta fu- 
mantur ; &:per;ipfa: ducantur. paral- 
lele contingentibus. ufque | ad: dia- 
fretros ::quadtilatera;: qua ab ipfis 
:ifiunt, diametrifque  infiftunt;. inter. fe 
oi gequalia erunt. :: ps muitis sib 
IT enim coni fe&io; vel. circuli |. circumfe- 
| rentia, linezque contingentes & diametri, 
ficuti jam: dictum eft ; &, fumptis in fe&tione duo« 


wd 


x E 
ire f|e*"v o." ttox*r 
CITRerpzh i5 


bus punctis Z, H, ducantur per 
Z' quidem linee contingenti- 
bus parallele ZO K'A,'N7 I M, 
pet. H vero ducantut NH z O, 
HOIIP: dico quadrilaterum 
AH quadrilatero M 6, & qua- 
drlaterum A N ipfi PN zqua- 


y13 442 P 


rA t 


Eccles sd 
- Quoniam enim antea: [ ad 
2. 3. huj.] demonftratum eft 
triangulüm P HI A- zquale qua- 
drilatero T H, & triangulum 
A MI quadrilatero TZ ; eft 
autem APII triangulum ma- 
jus quam triangulum AMI 

uadrilatero I1 M : erit & qua- 
dila rT H majus quam T Z eodem MII qua- 
drilatero: & propterea quadrilaterum TH z- 
quale eft quadrilateris T Z, M I1, hoc eft ipfis T 6, 
P2. comimune auferatur T'O : reliquum igitur qua- 
drilaterum A H equale eft reliquo 60 M: quare & 


b 4 


totum AN toti P N zquale crit. 


- Hoc theorema plures cafus habet, quos ut in antece- 

dente inveniemus. fed animadvertendum eft duo 
puncta qua? fumuntur, vel effe inter duas diametros, 
vel extra & ad eafdem partes. nam fi alterum qui- 
dem extra fümatur, alterum vero inter diametros, non 
conftituentur quadrilatera de quibus in propofitione 
dictum eft. íed neque ad utraíque diametrorum par- 
tes conftituentur. : 
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PnRor. IV. Theor. 


Si dux recte line& oppofitas fectiones 
contingentes iüter fe conveniant, & 
per tactus ducantur diametri contin- 
gentibus occurrentes: triangula, quae 
ad contingentes conftituuntur, aequa- 
lia erunt, 


o T oppofite fe&iones A, B, quas contin- 
gant rectz linee AT, BT in pun&o T con- 
venientes ; fitque fectionum 
centrum A; & jundis A B, 
T A; producatur T A ufque ad 
5; jungantur etiam ^ A, Ba, 
& ad Z, H producantur : dico 
triangulum A ^ H zquale effe 
triangulo BAZ; & AT Z tri- 
angulum triangulo BT H. 
Ducatur enim per 6 con- 
tingens fedionem 6 A, qux 
[per demonítrata ab uoce ad 44. 1.huj.] ipfi Az 
parallela erit. & quoniam [per 30.1. huj.] A^ 
equalis eft ^ 6; erit [per 26.1.] AHA trianga- 
lum zquale triangulo 0 A A. fed [per rx. 3.huj.] 
& triangulum 4 6 ^ equale eft triangulo BAZ: 
igitur triangulum. AH A triangulo B A Z xquale: 
unde triangulum A r Z ipfi BT H eff equale. 


CIUS 


In propofitione hujus theoremátis & eorum quz fe- 
quuntur , fcire oportet z4pollozium indeterminate di- 
cere oppofitas fechiomes: &c nonnulli quidem codi- 
ces habent duas contingentes in una fectione: non- 
nulli vero non duas contingentes in una, fed fingulas 
in utraque fe&tione contingentes, quz inter fe conve- 
niunt (uti di&um eft in fecundo libro) in angulo qui 
deinceps eft angulo afymptotón 5. &t ita eveniunt ea 
que in propofitione dicuntur. licet autem iis, qui 
volunt, hoc defcriptis figuris confiderare, ac manife- 
ftum eft, fi unam fectionum duz rectz linez contin- 
gant ; qua per punctum concursüs earum & centrum 
ducitur recta, oppofitarum fectionum traníverfa dia- 
meter eít: fi vero utramque fectionem fingulz lineze 
contingant; qua per dictum pun&tum & centrum 
ducitur, eft recta diameter fectionum. 


PRors. V. dbeor. 


Si due recte linege oppofitas fectiones 
contingentes fibi ipfis occurrant; & 
in quavis fectionum aliquod punctum 
fumatur, à quo ducantur duz linez, 
una quidem contingenti zquidiftans, 
altera vero parallela ei qua ^ tactus 
conjungit: triangulum, quod ab i1pfis 
conftituitur ad diametrum per occur- 
fum ductam, à triangulo quod eft 
ad occurfüm contingentium differt , 
triangulo fa&o ad contingentem & 
ad diametrum illam qua. per tactum 
ducitur. 

o x T oppofite feciones A, B, quarum cen* 


trum Ll; & linex contingentes fint E 5, A Z, 
Sf qua 
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quz fibi ipfis occurrant in ^; &juncdis EZ, 
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vum xai T) A, C eme du 1 EZ C T AC 


EN 


T A producatur A juncteque etiam Z TE T produ- G4GeAodu 9 TA, 9 a ZI,ET dint Ux D asu 


cantur; in fedione antem fu- 
matur aliquod punctum H, per 
uod ducatur HK A «squidi- 
flans EZ,& HM parallela ipfi AZ : 
dico triangulum :H 8 M à triangu- 
lo K 8A differre triangulo K A Z. 
Quoniam enim [ per. 38. 2. 
huj.] oftenfa eft r A diameter 
oppofitarum fectionum , & EZ 
ad ipfam ordinatim applicatur; 
& HK 9A quidem ducitur paral- 
lela EZ, MH vero parallela A Z : 
tiüangulum M H 9 à triangulo 
r AO differt [per 45.1. huj.] tri- 
anguloT AZ: quare MH trian- 
gulum à triangulo KO A differt 
triangulo K Z A. conftat igitur 
triangulum KZ A quadrilatero 
MHXKA zquale effe. 


NZ 


Quintum quidem theorema fatis conftat : verum- 
tamen in figura que diametrum habet rectam , 
irà dicemus. quoniam oftenfum eft [ ad 45. 1. huj. 
triangulum H 9 M majus cffe quam triangulum T AO 
triangulo A Z; erit criangalum H 9 M zquale trian- 
gulo P6 A una cum triangulo AZ: ergo & sxequale 
triangulo X A 6 una cum triangulo K A Z: triangulum 
igitur H M O à triangulo K A O differt triangulo K 4 Z. 
communi ablato triangulo 9 A K ; reliquum K A Z tri- 
angulum zequale eft quadrilatero K A M H. 

In figura vero quz traníveram diametrum habet , 
hoc modo. quoniam prius demonftratum eft [ad 44.. 
1.] A0 triangulum majus effe 
quam triangulum MOH trian- — sx 
gulo AZ; erit 'O A triangu- 
lum aequale triangulo OH M una 
cum triangulo I' AZ. commune 
auferatur quadrilaterum T' A K A: 
reliquum igitur KO4A triangu- 
lum aequale et triangulo 9 H M 
una cum triangulo A Z K. rurfus 
commune auferatur M 6 H ; ergo 
triangulum Z K A quadrilatero 
AMHK «zquale erit. . Cafus 
habet plures quos ex demon- 
ftratisin quadragefimo quarto & 
quadragelimo quinto theoremate 
primi libri addifcere oportet. 
Cum autem dicitur , aewfera- 
£ur vel appouatur quadrilaterum 
vel triaugulumyablationes & ap- 
pofitiones juxta proprietatem ca- 
fuum fieri debent. quoniam ve- 
ro fequentia plures caíus conti- 
nent, ob punctorum fumptio- 
nes & parallelas lineas ; ne con- 
fufionem commentariis affera- 
mus multas figuras defcribentes , - 
unam in fingulis theorematibus faciemus, qua oppofi- 
tas fe&tiones & diametros & lineas contingentes ha- 
beat ; ut fervetur illud quod in propofitione ditum 
eft. Idem pofitis, &c parallelas quoufque occur- 
rant producemus, in unoquoque occuríu literas po- 
nentes, ita ut quilibet, obfervaris confequentiis, fa- 
cile poffit cafus omnes demonftrare. 


ea GeeAdiod mou, xo] DO q: 
e E) N itd * N 5 ? 
eypuetoy deri $ Tue 7o mE ài ao- 
Go. ^ ^ M XO - 
TS "yw Hp Ezs 
 HK94A,«b« di Tho AZ HM: 
Mya um y HOM TÉJyaVy T8 
K 0 A 2a pepet 792 K. A Z. 
N AN 4 (ES / 
Ecé 99 dédenma 5 T A 2]or- 
pusneos T aynxeiday, 3102 EZ 
TED putos &zr. eur y cvy DU, 
No € ^ à N € 
LEES cop Thu EZ, 19: 
MH «5 Tio ^ Z' qidp MH 
re/cyavyoy dia igi STAO TÉJya- 
y8TO lAZ' tt r0 MHO rZ 
K O A reAyys dia Qi TQ K.Z A. 
Nx t / 
Qayspüy 7 m iz» 24€) m K ZA 
vpiyayoy 7 MHKA vzvgar Aeópzo, 


EUTOCIU S 


Eg JW euis và Trim. Sudpupamt — Axziov d 60) px 
d xaraQpapus dv Pxwows To ipoiar 2]&uevgoy" bmel dX- 
Jexma T7 HOM 75 T AO u&oy m T A Zy doy teu) 

3 j 1 e NC 

q0 HOMaqUTOGA xd TÀ TAZ' sx c KAOj 
TKAZ 7 api H MO TE KA O0 2]uoipe: ad K AZ. 
xon'& demupuucys Tó O AK» Mommy T) KAZ iow vd 
KAMH. 


Em d vus tyxéous Ti) aetas di&uestor &redVi aep- 
dida c T AO v6 MOH pu&or vd T AZ, izoy 
den Gió T O A m) O HUM. jus- 
mis DAZ. xoyir dgio T 
5 TAKA: Mm apo TKOA 
dooy G1 0 GO H M uera 79 A K Z. 
$m xorày dgupio 70 M O H*. Aot- 
qu apu) ZKA m AMHK 
dew, YIyécers dV vyei mo s, de 
JE £predyew Sao 70. d'edbryuéyew y 
74 wd X04 6, ODARTI T. Quegoe 
qu fliCAís, Ey JY m Atyew * ágy- 
pito à gesexeicxo TeTtheTAcUeoY à 
geiyayoy ^, qus dqaugtoeie 91 ae3a- 
Setie torri TU olei iTi TA. TOY ar Tá- 
GWoy "vpü qroitioó. iced dY mu 
Infie mirzeni. 1 Di od p- 
 Caváoua uicta. sg] T$ mTüggl- 
Aue, Pra, p AOV qup yOuRY qois 
Aaropafiuatat, roig ooJey TES. welt 
Jeipés xu  tugsoy TUy Suwphud- 
quy, Miay TOlÉMey Vywcuy T$ Y- 
7neipiyes X) 7àt 2]ouéctwus ned 
Exe vus bu Tuuuut iia cobwpU T 
&P TÀ GfonucH AvyouApoy, -« P auzor OzrsoRUSYY " y) Tu£ 
mugghNics mucus gripe) YU TTE, Sols Clo xe Gaude 
qim Tan SXrzws da quA ÁTloy mis 7À dinis Su. dFwirmu 
quous TÀs q'TGCUS Mndenyonr. : 
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fIPOTAZXIZ *. 

TGy auro vzroxp don, 6 Gri pus T. aormxceruit- 
ax Aotp97 m ovjcion, 3, acr au TS Tapa XI ot 
ay jam 04s égacaopdaus, CUJL 7rd dau ToU6 
qs épauitlopduaus X, ToJs 2] aue meos" qo "Jó- 
poor eta avri TéTedua A eupol, (ess TÀ 

^ aa» , 1 ^7 0 ma ; 
gue Y épacdopdpoy x 17 taco T. 2d queen, 
5/ 3) ; [ / / ^ 
iet Vgou 7 "dopOUo TEXyGYe, X95 T6 17 


9 05 ^ 4 (uy 6 ea " 
aUT 3 (QaTHoJA e X, T3 Tipo, T dYauuET QUY. 


Y^ xTOZAN àvmxetulued, ov didquerpoi o A ET; 
BEA, x, 4 AB vols &Douiidéod ooo a A Z, 


B H, cuantas aMr- 
Aug XoyTM, T0 O, erAn- 
Qo dé m cupeetoy daz 
d nwus 7c K, X D d 
aur &Dozilojsvaus 
Q og Jy Od taooy 
aj KAM,KNZ' Ae 
ya 6m m KZwa- 
gr AdGpoy rà A 1 N 4gi- 
92777 sw iy. — 
Eze s 


TET pour AeÓpeo. 


y àynxeiuüuog eq AB, T A, xgj v AB 
s Aertet E d e N NON 
-&Qálena 3 A Z cvmidilsot T1) BA, * aoo Ty 
AZq)1KA' my is T0 ALN re yao ro K Z 


PROF. vi. Theor. 


Lifdem pofitis, fi in una oppofitarum fe- 


&ionum aliquod punctum fumatur , 
& ab eo ducantur re&z linez con- 
ungentibus parallele , quz & con- 
tngentibus & diametris occurrant : 
quadrilaterum ab ipfis factum, ad u- 
nam contingentium & ad unam dia- 
metrorum,equale erit triangulo, quod 
ad eandem contingentem & ad alte- 
ram diametrum conftituitur, 


Iw T oppofite feGiones , quarum diame- 


tti AED; BEA, & fedionem A B cotitin- 
gant te&z linee AZ, 
BH convenientes in- 
ter fe in puncto 9 ; 
Íumatut autetn ali- 
guod punctum K in 
edione, à quo pa- 
- tallele contingentibus 
ducantur K AM,KN.z: 
dico — quadtilateram 
K Z equale effe trian- 
puloAIN4 c 


Quoniam enim oppofite fe&iones fünt AB, 


TA, & Íeclionem A P contingit recta linea AZ 
ipfi B A occurrens, & duca elt K A parallela ipfi 
AZ: triangulum AL N [per 2. 3. huj.] quadrila- 
tero K Z zquale erit. | 


EUTOCIUS. 


us : * "1 WO 3 ^ I 
AÍ gideee Tire CP Sumenpeeros X) TOY $QiDae ruyTaY, 


Cafus hujus theorematis, &c quidem omnium fe- 


óc dorsa. ir mis E ner re S«opfiatros - soot, mad quentium , multi funt; ut dictum elt in ícholiis 


eic G3 muoDy UA) voi TO db- 
à cvyCeiyu, omi dX msho- 
yos -auQuyelass "GmyiQed Qoo uid 
BE yr, Ej WySe Xu) TuoY 
iow Touéyh us Topue * D YLP" 
gurcejy dÀ Ün muggoons Vb 
T)AL5T»MA Xd — 
dex) 0. mà. dxurigo Sophpetm, 
auerà To. que waseoNie xaT. 
ypaQho, vó T YIN vb AKIIP 
TeTEdTAdbpto "ipo, Xoryoy «poc- 
xcov MIT: 7 4:243 MKN 
veiyory 79 M APT teo Gai. 
xotyby- epocxeido qo E. P E; 9 2s 
Jw T9 AE Z5 dià à ép vd 
ue, v6 mescs (uGNÍou* — UAoy 
gà vo M E A door Gi d MKN 
xx mÀ AB. xoé aQupe- 
pávs 76 K M Novum! 70 À B Z 


ad quintam propofitionem : 
eadem tamen eveniunt in fin- 
..,.gulis.Verum, majoris eviden- 
- tig gratià, defcribatuf eorum 
ühnus, & dücatur redtà P 117 
fe&iionem contingens in P : 
patet igitur eam ipfis A Z;M A. 
parallelam effe. Quoniiafri au- 
tem, per fecühdum théore- 
ma hujus, in figura hyperbo- 
lzg,demonftratum eft triangu- 
— lum T It N quadrilatero AKIIP 
" gqualé, commune addatur 
- quadrilaterum M IJ; ac trián- 
..gulum MKN quadrilatero 
MAPI zmquale erit; com- 
mune adjiciatur triangulum 
T PE,ipfi AE Z [per 41.primi 
huj.] zquale: erit igitur to- 
tum tridngulum MEA trián- 
gulis MKN, AEZ fimul z- 
quale. utrinque auferátur com- 
mune triangulum K M N5 ac 


vj K A EN Sài Tcov, xor ayozueidito T0 ENI Üwy reliquum AZ quadrilatero K A EN zequabitur. den 
Aor mb AINé^eYo T K A ZI lowy Gy, Ooioe 3 x, addatur commune quadrilaterum Z EN1; totum 1gI- 
5 md A nr P en EKNHO E 9 tur triangulum A1X quadrilatero K A Z 1 &equale eft T. 

: : Pariter triangulum 80A eequale etit quadrilatero KNHO. 


1 Ac fi producatur A.M ad xac ducatur »x e ipfi BH parallela : eruht,ob K Mipfi M x equalem,triangula K M N, 
xM» zqualia; ac proinde quadrilaterum I N»« parallelogrammo X sequale. adjiciantur zequalia A3N. & 
K AZ 1, ac fiet triangulum A» & quadrilatero »4Z«& wquale. E UE 


PROr. 
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Paor. VII. Zbeor. 


lifdem pofitis, fi in utraque fectione 
aliqua puncta fumantur; & ab ipfis 
ducantur linez contingentibus paral- 
lelz, que & contingentibus & dia- 
metris occurrant: quadrilatera à li- 
neis ductis conftituta & diametris in- 
fiftentia inter fe zequalia erunt. 


OuNANTuRn enim eadem 
que fupra; & in utraque 
fe&ione pun&a K, A fumantur, 
per que ducantur MKIIPX, 
NZTA ipfi AZ paralelle; & 
NIOKz,XoTA parallele ipfi 
BH: dico eadem evenire que 
in propofitione dicta funt. 


Nam cum triangulum AOI 
[per 2.3. huj.] quadrilatero P 6 
quale fit; commune appona- 
tut EO; & erit totum triangu- 
lum AEZ zquale quadrilatero 
K B, eft autem [pet Ez0c.6.3. 

huj.] & BEH triangulum qua- 
drilatero AE zquale: & [per 
1. 3. huj.] triangulum A BZ tri- 
angulo BHE: ergo & quadti- 
laterum A^ E zquale eft. quadri- 
latero IKPE. commune ap- 
ponatur N E : totum igitur T K 
toi IA; & KT ipfi PA z- 
quale erit. 


PRor. VIIL —ATbeor. 

lifdem pofitis, pro pancis K, A4 fuman- 
tur T, A, in quibus diametri cum fe- 
Ctionibus conveniunt; & per ipfa con- 
tngentibus parallela ducantur: dico 
ZE quadrilaterum quadrilatero E T; 
& quadrilaterum z1 quadrilatero T o 


sequale effe, 


UONIAM enim trian- 
gulum A H 6 oftenfum 

eft [ per. 1. 3. huj. ] equale 
ttiangulo 922: & [per x. 
lem.] linea que à puncto ^ 
ducitut ad B cquidiftat li- 
nex à puncto H ad Z du&bz : 
erit [per 2. 6.] ut AE ad 
EH ita BB ad BZ; & per 
converfionem rationis ut BA 
ad AH ita EB ad BZ. eft 
autem ut T A ad AB ita AB 
ad BE; utraque enim [ per 
30. 1. huj.] utriufque eft du- 
pla: ergo ex equali [per 
22.$.| ut T A ad AH ita 


APOLLONII PERGAEI 


HPOTAZIZ C. 


E" 3 ^ € / $98 5» 3€ / ^^ 
Tay auTO NLAXUXLEIAEIOY, 6a € 6XOLTEpQU "T T0- 


LL OYjso, me, 2o1Q9, x) ar. arra mated A - 
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c0 TcUs Te (Qaailojuérous 3 ds SuseT o Sis" Toc 
7] € Yw5. [d [4 

"AYopdue, vro T. acy egy TET paU7 A £UpdL, Q«en- 

xovo, dv Gori T Jaque pon, igo. gott XI OI 


Y^ noKEIZOQ 4p v9 ct9et- 
ct puudia, xd) eia ep 
£X TEQUtS T YOpLUV. poete 726 Ks 
A,-«g] dV aorGy X9. Up al 
AZ QS aw 9 MKIIP X xoj 
1NZTA, €5«Óid)5Hqg 
NIOKZ Z Xo TA Aya 
071 €g2t] ToL "119 "CQCOTALUEDUS 

Egr& 99 T0 A O I rQ/yayoy vd 
P O erpar Aeüpco &oiy iG2y, xouyoy 
vréemxetd)a T) EO' 0A dex 
7b AEZ TEJyaVoy iG si TO 
KE, 6310 X T0BEH re/yu- 
Voy i6zy TO AE TéTÉgUT AeÜpa, (E 
£a T AEZ TE/yawoy ioc) TQ 
BHE' X rà AE deg. looy &si TO) 

IKPE. xeJiy «weoxeic)c mà 
ONE AC) dea Tà T K iy égi 

T& LA, X9] T0 K T TG P A- 


HPOTAXIX Y. 


m Y e 
Tay aUTGOy NLAOXEAERRY, epu aym a3) K; 


A qu L, A; x«9 à cuuGd wow o] 2Js- 
Quero. Tode Toudjs, x) JV erirrOy Try rome cd 
müpgNVIAO Tes éQaHouéeus — Acy9 Un 


dvo) "601 ro IE TtTpbmAGUes? TO ET, y) 


v) Hi OT, 
UE Es: I 99 iow &d'eny*w và 
! AHOré/yayy T3 OBZ, 
CEPS A dor G3 gA- 


Mjhos T] 2900 T8. H. dz T0 Z 
— ày&Aoyoy deg. ey Ge X AE 
«toe EH Zr 4?BE ctos 
E Z, 3 ayaepé arm àe 1 E A 
«€ AH £Zrwe «4 EB etes 
BZ. £qd& C ac 4I A wes 
AE Erw $4 AB c9; BE, 
éxeyTEpa, 9 eXdiTEQaS Yr jr 
dY ics dem O4 T A «tos 
AH fruc 54 AB «95 BZ. 


AB ad BZ. Gíunt ttiangula fimilia, propteft — 4j coy uua mi Tppynye, 2]g ve «QNI 


lineas [ex hyp.] paralelas: ut igitur T T A trían-— az. 


Gr üex Th T T A TQRyGYoV woe Tà 
AOH 
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AOH rae 10 ZBA «es T6 OBZ, C GyaoAaE. 
icy dé 9) AHO TQ O Z E iez» ipo, wg) à T AT 
TQ ABZ, GU» vb AHO iy ide rQ BOZ: 
-Aormmy dpa, T A O "TrreoimT AdUpoy low TÀ) T O* 
Og& WA) Tü EE TQ ET. Xel tre G'DdNINS 
£y " lO 74 AZ, iw 63 T0 TO E. rEcyayey 
TO AE Z' apsolcos j X T0 AEITQBEH. 4d 
TOBEH v AEZ iy X 7) TOE cw TG AEI. 
£4 dig) à E E vevecir AdÜpoy iexy TQ E'T*. Ay 
doo 7» £I joy &di TÀ O T. 


[per r.3.huj] BEH triangulum triangulo AEZ 


I6; 
gulum ad triangulum 4 6 H ita tríangulum x P A 
ad triangulum 682; & permutando. ttiangu- 
lum autem A H 8 zqtüale eft [per z. 3. huj.] tri- 
angulo 6ZB: ergo & T AT triangulum triangulo 
ABZ eft &quale ; quorum triangulum AH 8 z« 
quale eft triangulo: B 6 Z, ut oftenfum eft: reli- 


quum igitur quadrilaterum ^ o eft quale qua- 


drlatero T 6: & propterea quadrilaterum & E 
quadrilatero E T. itaque quoniam [per dem. ab 
£u. ad 44. 1.huj.] r O equidiftat A Z, triangu- 
lum T OE zquale eft triangulo A EZ : fimiliter 
autem & triangulum AEI triangulo BEH. fed 
eft zquale: ergo & triangulum r O E triangulo 


^EI. eltque & E quadrilaterum zquale quadrilatero E T : totum igitur Z I toti O T zquale erit. 


IPOTAZXIZX 3S 
TGy aUa vLqgoxupdvay, cay co ft ET TT CY- 
/ LEN na / "(m —t 5 7 
puoi eroen 3. AYaquerpot, oi0y ro. K, v0 dv 
ériesi en T. D, A vawor, olor 7o L3) a o- 
Gi oÀ vr pdXAon A£yo 6m iro) 601 vo T EO 
1 

Te4)0Y0 a KE Tru AUpa, X) v AO 

TÓ Á M. Ne $ : 
OrTO 4; Qax- 
póv, ere io) &- 
dey9y -» T EO reA- 
yay TG AEZ, T»bÓ6 
A E Z izwy TG K E ve 084- 
T AgÜpao* 56 [o zIPM 
» 3. fe AS ^ 
(y 692 TO KO, xoj TO 
AM TG AO. LOMES 


Paor IX. beo. 


Lifdem pofitis, fi alterum quidem pun- 
Gum fit inter diametros, ut K; al- 
terum vero fit idem quod unum pun- 
corum P, A, ut r; & parallele du- 
cantur: dico triangulum rEo z- 
quale effe quadrilatero K z; & quadri- 
laterum 4 azquale ipfi A M. 


5 L LuD vero perfpi- 

..K cue apparet. nari 
demonftratum eft [per 
4. 3. huj.] FEO tri- 
angulum aequale trian- 
gulo A EZ; triangulum- 
que AEZ [per corol. 
2. 3. huj.] equale eft 
quadrilatero K E; er- 


go & triangulum FPM quadrilatero KO; & quadrilaterum A M quadrilatero A o. eft equale, 


; / 
HPOTAZIX f. 
Toy cu UTTOXEAAEYU &i- 
AngSe qu K, A ana. 
Bà xa $ cuu G9 wai v- 
duterpoi Tode Toptade* die 
x Te) jw 6" ioo) "62i "à 
ATPX erpaetAUpoy TG 
QXKI TereszrAeipp. 
Exe 99 tQ&o.) ej 
A Z,B H,:, di T apa 
Ojeluereot ei o A E, BE, 
206 ét01) : 
z cos vus &DwzHopduue 
etei o4 A T, K 1*. |ui oy ee 
TTYESYOATGEZA. 
« 72 NINE EY x 3: D 
OoL06 ds XT Z EI T8 
ZPK Mei oy £93 Tt) BEH. $ 
im) Ó$ Y?) AEZ TO BEH* 
TQ ewm) deg Vmwpíye vi 
c TET T8 TQA, zj T 


dem exceffu & triangulum TET excedit triangulum T QA, quo triangulu 


PRor, X. Jer, 


Iifdem pofitis, fuman- 
tur K, A, quz non fint 
puncta in quibus dia- 
metri fectionibus oc- 
currunt :demonftran- 
dum eft quadrilate- 
rum A T P X quadrila- 
tero OQ XKI zquale 
ee, —— | 

- y ro 

M. lines AZ, BH fe- 
€Clionem contingunt ;: & 

per tactus diametri A E, B E 

ducuntur; & funt A T,K X 

contingentibus parallele : 

triangulum T Y E rnajus eft 

[ per 43. r. huj ] quam 

tüangulim T QA triangus 

lo EZ A. fimiliter & trian- 
guluta Z E I majus eft quam. 
triangulum Z P K triangülo- 

B EH. fed [pet x. 3. huj.]: 

triangulum A EZ equale eft. 

triangulo BE H: quafe eo« 

m E EI excedit ipfum. 

dt &DPK: 
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EPK: triangulum igitur T TE una cum trian- 
gulo ZPK zquale eft triangulo E EX una cum 
triangulo Y QA. [vid. uz. comment, in 48. 2. 
huj.] commune apponatur K £ E Y A X : ergo qua- 
drilaterum A T P X quadrilatero 9. X K I eft zequale. 


PRor. XI. Theor. 

lifdem pofitis)fi in qualibet fe&ione pun- 
&um fumatur, & ab ipío re&te du- 
cantur, una quidem contingenti pa- 
rallela, altera vero parallela ei qua 
ta&us conjungit: triangulum , quod 
ab ipfis fit ad diametrum per occur- 
fum contingentium ductam, à trian- 
gulo contento linea contingente & 
diametro per tactum differt, triangulo 
quod ad contingentium occurfum con- 
ftituitur. 


ree feCtiones oppofite AB, TA; & linez 
contingentes AB, A B, quz in pundto E fibi 
ipfis occurrant; fit autem cen- 
trum 6; jungantutque A ^4 & 
EOGH; &Íumpto in fectione A B 
quovis puncto B, ducatur BZA 
quidem ipfi A H parallela, B M ve- 
ro parallela ipfi A E : dico triangu- 
lum BZM àtriangulo AKA dif- 
ferre ttiangulo KEZ. —— 
Lineàm enim A ^ ab ipfa E 6 
bifariam fecari [ ex 38, & 39. 2. 
huj.] perfpicuum eft; & E 6 dia- 
metrum effe conjugatam ei, que. 
per o ducta ipfi A^ equidiftat: 
quate AH applicata eft ad E H. 
quoniam igitur: H E- diameter eft, 
lineaque.A E fe&ionem contingit , 
& applicata eft A H, à fumpto autem in fectione 
ela, & BM parallela ipfi 4 £&: patet triangulum 
B MZ [per 45. x.huj.] à triangulo A^ 6 Z differre 
triangulo € A E: ergo BZ M triangulum à trian- 
gulo AKA differt triangulo KZ B; ac fimul patet 
quadrilaterum E K EM triangulo A K A zquale effe. 


Panos. XII. 7eor. 


lifdem pofitis, fi in una. fé- 
€tione fumantur duo pun- 
6a; & ab utrifque fimili- 
ter sequidiftantes ducantur : 
quadrilatera ab ipfis con- 
ftituta inter fe squalia c- 
Sui eadem quz fupra; & in 
-fectione A B fumantur quavis 
punda 3,K , à quibus ducantur 
lineg XBMN,KZzOTILipfiAA 
parallele , itemque BEP, AK 
parallel ipfi 4 & : dico quadrilate- 
rum -BII zquale effe quadrilate- 
to K P. je o0 


L3» es 


xs -B ad EH applicatur BZ ipfi AH paral- 


ATYOILLONIEIBPENE:GZZ" 


EEI 78 EPK' 70 TYE eu pemó TE E PK 
igwy ici TÀ E El quei S Y Q A. xowiy axCocXci D an 
pKZETAJX' rz) ATPX eg verear Atpcy 
iG7y 65 T€) Q X K I ver par AeUpoo. 
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Uereo, a Saa qiio T91)dio ess 
Ti aupra Tou "E epa lora. 


E TQZANoyntuya o] AB,T AC iQa- 
"Ho udo ad AE, ANE oupmler dose 125222 

: E, x &6'0) XV TOV T0 8, x ETE, GU- 
d dwmwy yn AA 4d BOH, e 
A492 5 did AB TUAE TUXÍV 
cnctoy TÓ B, oj d oum9 vy Oe- 
ony «29 UM T AH 9 BZ A,Q'ag 
)TAEZBM' Aya ?n $8ZM 
TEAyayoy S AKA dia Qe TQ KEZ. 
Ozt Jp yàp *j AA digi sse 
qu VW) Tis E O Qawspby, noy on 3 
E O 2joluerpis év ovicuiis 75 2]e: 
& O Gg Th» A^ dyoUOT cse 
xovmpy udi esw 9 A H dani ab E H. 
- erei sy 2]eMerpós es» 7 HE, so) 
£QatlouMyin 3 A E, xampyudn dà 

2 AH, 2] MiOOeree dn d 77771 $5 X oVT200V Tod 
dai sio EH 4 49 B Z qq Tu AH, 2.0 BM 
«5e Th) AE' doy Vn TÀB M Z ve eyayo v3 
AeZz 2jaQia v9» OAE' des T0 BZM r8 
AKA diae TOKZE X MUT APT) en") 071 T) 


BKEM ergdr Aeupoy iezy & TQ AKA Tplyava- 


HPOTAZIX G. 
Tay aUa) drray, Gay VAL quas T 
(n caos : e VL NC 2. 3 3 
o.GY duo ono. Nipoy, x ap 
t /: CO NE 
EXSUTEQU TTL poL NAA OL eo S rt 
QuoiGé* To. 60] qo ydidudua, var 
aUTGYy TfreserAGUea. — 
LizTQO $9) ane qe GErm- 
- pons. x, emp dza $ AB 
TUUS YUXOVTA: OUJL610, 325 B, Kc 3000) 
E ? 3 : : ri 
ÓY aur Gy Try amr e SAINT 
AA ABMN,K ZOTIL ri) 
AE &| BEP,AKZ' Aya om 
» X e? 
Nos QESITBITOKE. 
E : - Erd 


CONICORUM LIB. III. 


Eme 5p dédenvz (moy 12 O9 AO TI reeyo- 
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Quoniam enim demonftratum eft [ in prced.] 
ttiangulum A OII zquale quadrilatero KOEZ, 
actriangulum A M N zequale quadrilatero B M E P : 
erit reliquum K £z P , auctum vel minutum qua- 
drilatero B M O Z zquale, quadrilatero MN t10; 
& communi BMZ O eee vel ablato, quadri- 
laterum B N IL quadrilatero K £ P X zequale etit. 


PRor. XIII. Z7Peor. 


Si in oppofitis fectionibus conjugatis , 
recte eas contingentes qua dein- 
ceps funt in unum punctum conve- 
niant; & per tactus diametri ducan- 
tur: triangula, quorum communis 
vertex eft fe&ionum centrum, inter 
fe zqualia erunt. 


E oppofite fe&iones quz conjugate ap- 
pellantur 4, B, T, ^, & Íectiones A, B con- 
j tingant rectz linez A E, 
BE in pundio B con- 
venientes ; fit autem 
centrum O, & jun&e 
A 0,8 O ad T, ^ produ- 
^. cantur: dico BZ o tri- 
angulum triangulo AHe 
quale effe, 


I 


Ducantur enim per 
A,O linee AK, GAM 
ipfi BE parallele, & 
quoniam BZE ÍíeGio- 
nem B contingit, & per 
tactum diameter eft 
^ 9 B, duciturque AM 

arallela ipfi BB; erit 

per 20. 2. huj. ] AM 
diameter conjugata ipft 
^8, qua fecunda dia- 
meter appellatur. pro- 

: pterea autem AK ad 
BA otdinatim eft applicata, contingitque A H : 
ergo [per 38. 1.huj.] rectangulum K 6 H zquale 
eft quadrato B 6 : & [per 17. 6.] ut K o ad 6 B 
ita BO ad 6H. fed [per 4. 6.]] ut K 6 ad 65 
ità KA ad BZ & AO ad OZ: ut igitür AO 
ad 60Z ita BO ad OH, & íunt anguli Bez 
H OZ duobus rectis equales: ergo AH 9 trian- 
gulum ttiangulo BG Z equaleerit; — 


CIUS. 


uoniam ut A O ad 97 ita B O ad € H, & 
funtanguli B 6Z, H OZ duobus redtis quales: 
ergo AH OG triangulum triangu- 
lo 89Z zquale erit.] Defcri- 
bantur feorfüm triangula; &c pro- 
duclà A 9 ad z, fiat ut HO ad 93 
ità ZO ad OZ. itaque quoniam 
ut 8O ad OH ita eft AO ad 9Z 
&c £O ad 0 Z : erit [per 9.5.] 4e 
ipfiOz zqualis: &c propterea [per 
3. 6.] triangulum A H 6 sequale triangulo H O3. fed 
ut XO ad OZ ita OBad € H, & circa ecquales an- 
gulos; 


L 
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gulos ad verticem O latera fant reciproce proportio- 
nalia; triangulum igitur Z OB [per 15.6 ] triangulo 
HO eft cquale, & idcirco triangulo A HO. 


Sed & aliter demonítrare poffumus trianguia z- 
qualia effe. quoniam enim oftenfum eft ut K9 ad 
OB ita OB ad €H, & ut K O ad OB ita AK ad BZ;j; 
erit ut AK ad BZ ita BO ad € H: quare rectangulum 
Ófub AK, €H zquale eft re&tangulo fub BZ, BO. & 
quoniam anguli H O N, 9.B Z [ per 29.1. funt aequales, 
f1 parallelogramma. rhomboidea de- 
fcripferimus iifdem lateribus con- 
tenta, quz angulos ad B, 9 aequales 

£5 etiam inter fefe | per 14.6.] 
iqualia erunr: propterea quod la- 
tera funt reciproce proportionalia. 
fed rhomboides ZBO A in angu- 
lo 5 trianguli € 8Z duplum eft; ejus 
namque diameter eft Z o : rhomboi- 
des autem quod continetur füb HO 
& linea zquali A K, videlicet € A N, 
in angulo HON, duplum eft trian- 
guli AH O ; funt enim in eadem bafi 
OH & Íüb eadem recta qux à puncto A ducitur ipfi 
HO parallela: triangulum igitur 4H triangulo 
ZBO squale eft. 


H 9 


PRoPb. XIV. Tbeor. 

lifdem pofitis, fi in quavis fectione pun- 
&um fumatur; & ab ipío ducantur 
linez parallele contingentibus ufque 
ad diametros: triangulum, quod ad 
centrum conftituitur , à triangulo cir- 
ca eundem angulum differt, triangulo 
bafim habente lineam contingentem 
& verticem fectionum centrum. 


S! NT alia quidem eadem; fumatur autem 
M2 pun&uni in B fectione, quod fit z ; & per 
ipfum ducatur £ P Z parallela ipfi AH, & Ox T 
parallela ipfi BE: dico triangulum o o T à trian- 
eulo Z z T differre triangulo 6 2 Z, 


Ducatur enim à puncto 
Alinea AY ipfi BZ paral- 
lela. quoniam igitur ex iis 
m di&a funt [in przc.] 
edionis A A diameter eft 
AOM; conjugata autem. 
ipfi & fecunda diameter 
^OPB; atque à puncto A 
ducitur A H fe&tionem con- 
tingens; & applicata eft 
AT que ipfi BZ parallela 
eft: habebit [ per 40. x. 
huj.] AY ad T H rationem 
«ompofitam ex ratione. O T 
ad Y A & ex ratione tranf- 
verfi lateris figure quz fit 

ad BZ ad latus re&um. 
fed [per 4. 6.] ut AT ad 
THlaZzTadTZz, & ut 
GT adTAita OT ad TO & GB ad BZ ; ut 
autem figure, qux ad ^ M, traníverfum latus ad 
rectum, ita [ut oftenfum in nota ad 20.2.] figura, 
que ad B, redum latus ad tranfverfum : ergo 
& T ad T Z rationem habebit compofitam ex 
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ratione O B ad BZ, hoc eft OT ad TO, & ex 
ratione re&i lateris figure, qua eft ad B4, ad 
latus tranfrerfum : quare, per ea qui demon- 
ftrata funt in quadragefimo primo theoremate 
primi libri, triangulum T 60 à triangulo z T X 
differt triangulo BZ6: & propterea [per 13.34 
huj.] triangulo AH e. 


PRors. XV. Theor, 


Si re&z lineze nnam oppofitarum fectioz 
num conjugatarum contingentes con- 
veniant, i per tactus diametri düs 
cantur; fumatür autem punctum in 
quavis fe&tionum conjugatarum, & ab 
ipfo ducantur parallela: contingenti- 
bus ufque ad diametros: triangulum; 
quod ab ipfis ad fectionem conftitui- 
tur, majus eft quam triangulum quod 
ad centrum, triangulo bafim habente 

lineam contingentem & verticeri cens 
trum fectionum. 


S INT oppofita fe&iones conjugaté AB, HS, 

T,£, quarum centrum 6, & fectionem "AB 
contingant ÁA E, B AT, & per tactus A, 8 diame- 
tti A029, BO T ducantur ; fümaturque in HX 
fezione pun&um z; à qüo ducatur E Z A ipfi 
BT parallela, & zT ipfi AB: dico AT trian- 
gulum majus effe quam triangulum 6 AZ; ttian« 
gulo er. | 


Ducaiur enim per e, 4 o f 
parallela ipfi 8f; & per H ipfi 

À E parallela ducatur K t H, & 

. ZO parallela ipfi B T : quare per- 
 fpicuum eft [per 20. 2. huj. ] 
diametrum z H conjugatam effe 
 ipfiBT; & Z O, quia parallela 
ipfi BT, ad GHO ordinatiti 
. effe applicátam ; itemque pa- 
rallelosrammum effe z A60; 

, Quoniam igitur BT feclioriemi 
contingit, duciturque BG per 
Q. tactum, & contingetis alia eft 
AOV AE; fit ut AB ad BE iti 
MN ad duplani ipfius BT: & e: 

tit [per $o.r.huj.] MN ea qux 
gure ad $T conftitute re- 
N.. Gum latus appellatur. bifariani 
—'N 3 fecetur MN in II: erit igi- 
turutAB ad BR ita MII ad BT. deinde fiat 


utz Had TB ita T B ad lineam P: erit igitur P 


[ex' natura fecund. diam; ] latus. re&um. figure 
que fitad &H. itaque quoniam ut A B ad BE 
ita MIL adr, &[per 1.6. ] at ^ & ad B B ita 
quadratum A B.ad A B E rectangulum ; utautemi 
MrIIad TB ita rectangulum fub MI, BG ad 
rectangulum T B O : erit igitur ut quadratum ex. 
A B ad rectangulum A BE ita retangulum fub MIT, 

5 Gad rectangulum re. fed re&angulumfub Mtf; 

B 8 &quale PER eH; propterea qoi 

[t 


iO 
[ex natuta fec.diam.] quadratum ex EH eft e- 
quale re&tangulo fub T B & M N, & rectangulum 
füb M I8 O quarta pars eft re&anguli füb T B & 
MN ; quadratum vero ex Ho eft etiam quarta 
ats quadrati exHZ: ut igitur quadratum ex A P 
ad rectangulum A B E. ita eft quadratum ex HO 
ad rectangulum TB 65 & permutando, ut qua- 
dratum ex A B. ad quadratum ex H O ita re&tan- 
gulum A 8 E ad T BO rectangu- 
lum. fed [per 19. & 20. 6. ] 
ut quadratum ex AB ad qua- 
dratum ex H O ita triangulum 
ABE ad triangulum H6 I, fi- 
milia enim funt [per 4.6.]; & 
ut re&angulum ABE ad rectan- 
eulum FBO ita ABE ttiangu- 
lum ad triangulum T BO". er- 
gout triangulum A E ad trian- 
gulum HI ita [per 11.5.] tti- - 
angulum ABE adipfumT Bo 
triangulum: quare. [per 9. 5.] 
triangulum H 6 I triangulo T B 
eft equale : & idcirco triangu- 
lum HoK à triangulo GIK 
differt triangulo H1, hoc eft 
triangulo r B 9. Rurfus quoniam 
OB ad BT compofitam ratio- 
nem habet ex ratione 9 B ad M II. & ex ratione 
MIlad Br; & ut OBadMIlita TB ad MN, 
& ita latus. re&tum P. [ ut oftenfum in nota ad 
20. 2.huj.] ad « H ; ut autem MTI ad BT ita AB 
ad BE : habebit igitur 6 B ad BT rationem compo- 
fitam ex ratione AB ad B E & ratione P ad Z H, 
& quoniam parallele funt BT, Z A, triangulum 
Or B fimile eft triangulo O AZ; & ob id ut 6 8 
ad BI ita eft G9 A ad AZ: quare 8A ad AZ 
compofitam rationem habet ex ratione ipfius P 
ad ZH & ratione AB ad BE, hoc eft H o ad 
OI. quoniam igitur HZ eft hyperbola, cujus 
diameter quidem Z H, rectum vero latus P; & 
ab aliquo ipfius pun&to x applicatur Z 6, defcri- 
biturque ab ea que ex centro , videlicet à 6 H, 
figura GEH ; & ab applicata Z O, vel 8 A ipfi 
[per 34. 1.] equali, figura 8^4 Z; à GO autem, 
que eft inter centrum & applicatam , vel à z A 
js 90 zquali, defcribitur z AY figura fimilis 
gure OGIH que fit ab eà que ex centro ; & 
rationes habentur compofitz, prout dictum eft T : 
erit [per 41x. r. huj. | triangulum z A Y majus 
[ut modo oftenfum] triangulo er. 


-—* Quod autem rectangulum A BE ad re&angulum T B H fit ut triangulum ABEÉad TBH trían- , 

im, fic A punctisA & T' in B H demittantur normales A Y, I Z : eritque ut A Y ad. ME 
ABitüLZad LB. utautem AY ad A B ita rectangulum (ub A Y & 5E ad rectangulum A BE; E. 
&cut LZ ad FB ira rectangulum füb I Z & BH ad rectangulum r 5H : eft igitur ut re&angulum 
fub A Y & BE-ad rectangulum A BE ita re&tangulum fub P Z'& BH ad rectangulum T BH. Sed 
re&angulum fub AY. &k BE zquale eft duplo triangulo A BE, Gc rectangulum fub TZ & BH 
vequale duplo triangulo T BH : eft igitur ut triangulum A B E ad rectangulum A B E ita triangulum 
T BHadrectangulum F BH, & permutando rectangulum A 8 E ad rectangulum I' BH ut triangu- - 


gulum, fic oftenditur. 


lum. A 8 E ad L'BH triangulum. 
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days aur;, Tà X AT 'eidos, opuoity TQ 2vr6 Tijg Cot 


TH Mises TO O LH, Z exet T3s cuyxetuSUss Ab- 
yc. ne cipiro4* Tà dpa, Z: A Y. TEJSyGM6y S$0AZ 
quam 9 A Z triangulum. triangulo 6 H Ij hoc eft 


Y 


b 


1 Nempetriangulum A O Z eft femiffis parallelogrammi, cujus diameter eft [2 Z cequianguli parallelogrammis, 


quorum femiffes funt triangula A Y z, O LH & diametri Y Z, TH ; eftque [ut modo oftenfum] 6€ ^ (hoc eft 20) 
ad AZ in ratione compofita ex ratione O H ad 9.1 & ratione P adz H ; ergo [ per 41.1. huj. ] parallelogrammum, 
cujus dimidium A Y Z & Y Z diameter, erit zequale parallelogrammo fimili, cujus dimidium eft 16 H & 1H dia- 
meter, fimul & parallelogrammo sequiangulo, cujus dimidium 9 4 Z cujufque diameter eft 9 Z. & confequenter 
triangulum 4 Y Z aequale eft triangulis 19 H, 6 A Z fimul fumpts. Ac manifeftum eft quadrilaterum 6 Z, Z X 
triangulo 19 H, hoc eft triangulo 9 T Bj zequalem effe. cat mcd tl t 

s n?o- 


E 


I 
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£y ce TD Dv EK 406 TÓ 


syaNoy ztpüg Tà A IN K*. 96 G4- 
cONAL Ge A0 TÓ 2v) EK 
"rpg 6A) Tà E À K TE/y&yOV- 
ftus Apeupsüey à 2vm AK 
eréos d oupeey rà ^N. K vpfe - 
evo: 3, Aovzoy ceat Tb UT 
Z EA éje Amy Tb A A t5) 
de Tb 2v) EK phe T0 BAK 
qpíiyuyy. AX G& Tó 200 
EK vp T0 EAK Zraue 


yb 2vm T B gpc à AT B' oj dc dp Tb 


vé ZEA rp Tb A A TeTCQUTAdUpUy Br 


PRor. XVI. Theor. 


Si due re&z linez coni fectionem vel 
circuli. circumferentiam. contingens 
tes in unum conveniant ; & ab ali« 
quo puncto eorum, qua funt in fé- 
Cone, ducatur linea uni contingen- 
tiun parallela, que & fectionem & 
alteram contingentium fecet: ut qua- 
drata contingentium inter fefe, ita 
erit rectangulum , contentum lineis 
qua interjiciuntur inter fe&tionem & 
contingentem , ad; quadratum lineas 
inter parallelam & tactum interjectz, 


IT coni fe&io vel circuli circumferentia 
AB, quam contingant recte linee AT, T 
in puncto F' convenientes ; & fumpto in fe&ione 
aliquo puncto A, ab eo ducatur. EAZ, quz ipfi 
rB parallela fit: dico ut quadratum ex Br ad 
quadratum ex T A ita effe re&angulum Z E A ad 
quadratum ex E A. | 
Ducantur enim per A,8 diametti A H O,B AK 5 
& per ^ ducatur A MN parallela ipfi A A : per- 
Ípicuum eft igitur [per 46. & 47.1.huj.] rectam 
A K ipfi KZ qualem effe; triangulumque A EH 
[per 2. 3.huj.] equale quadrilatero ^ ^; & tri- 
angulum B AT [per x. 3.huj.] triangulo AT 6. ita- 
que quoniam ZK equalis eft K ^, & ipfi adjici- 
tur A B; re&tangulum Z E ^ una cum quadrato ex 
A^ K aequale erit [ per 6.2.] quadrato ex K E. .& 


quoniam triángulum E AK fi« 
mile eft triangulo A N K : erit 

- [per 3.lem.3.huj.] ut. quadra- 
tum ex BK ad quadratum eX 
KA ita triangulum E ^K ad 
triangulum ^ N K ; & permus 
tando üt totum quadrátuth ex 

E K ad totum triangulum BAK 
ita ablatum quadratum ex 
^K ad ablatum triangulum. 
^NK :: ergo [per 19. 5.] eft 
reliquum re&angulum ZBA 
ad reliqium quadrilaterum 
Lii ^ A ut quadratum ex EK ad 
triangulum EA X. fed [ per r9. & 20. 6;] ut 
quadratim ex EK ad BAK triangulüm. ita eft 


quadratum ex PB ad trianpdlum AT B: t igitur ZEA rectangulum ad quadrilaterum A A ita 


quadratutsi 
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quadratum ex T B ad AT P triangulum. eft au- 
tem quadrilaterum ^^ triangulo A E H. quale ; 
& triangulum A F8 quale triangulo A eT : qua- 
re ut rectangulum Z EA ad triangulum A E H ita 
quadratum ex T B ad A OT triangulum ; & per- 
mutando ut rectangulum ZEA ad quadratum T P 
ita AEH triangulum ad triangulum Aor. fed 
[per 3.lem.3.huj.] ut triangulum A H E ad trian- 
gulum AOT ita quadratum ex EA ad quadra- 
tum ex AT : ergo ut re&angulum Z E A ad qua- 
dratum ex T B ita quadratum ex EA ad quadra- 
tum ex AT, & 'permutando. | 
EU LO 

In aliquibus codicibus hoc theorema ut. feptimum 
decimum apponebatur. fed re vera caíus eft iexti de- 
cimi theorematis: eo enim tantum differt, quod li- 
nez contingentes AT T B diametris parallelze fint ; 
cztera vero eadem effe patet, in commentariis igitur 
illud ponere oportebat, uti fcripfimus in fcholio ad 
decimum quartum theorema fecundi libri. 

Si in ellipfi & circulo diametri qua tranfeunt 
per ta&us contingentibus parallele fint, eadem 
prorfus evenient qua in propofitione dicuntur, 

Quoniam [per |. 
21. 1. huj.] ut qua- 
dratum ex BO ad 
rectangulum A6 A 
ita quadratum ex 
AH ad rectangulum 
AHA; atque eft 
re&angulum — qui- 
dem ^9 A quadra- 
to ex A9 quale, 
rectangulum autem 
AHA zquale redt- 
angulo I AH; (recta 
enim A9 zqualis eft 9^ & AK ipfi K Z,ut & equa- 
lisH o ipfi 9 I & A B ipfi I AJerit igitur ut quadra- 
tum ex A O ad quadratum ex 9 B, hoc eft qua- 
dratum ex BT ad quadratum ex T A, ita rectan- 
gulum I AH ad quadratum ex ^H, hoc eft rect- 
angulum Z E A ad quadratum ex E A. 


Pnaor. XVIL  Z/eor. 


Si due rectz linex coni fectionem vel 
circuli circumferentiam contingentes 
in unum conveniant; fumantur au- 
teni in fe&tione duo qu&vis puncta, 
& ab iis ducantur linez contingenti- 
bus parallela, qua & fibi ipfis & fe- 

"€tioni occurrant: ut quadrata con- 

-tingentium inter fefe, ita erunt inter 

-. fe re&angula contenta füb rectis fimi- 

iter fumptis. —..- ! 


LT. coni fe&io vel circuli circumferentia 
LJ AB quam contingant recte linez AT; Fr B, 
in pun&o I. convenientes ;..fumanturque in fe- 
€ione pundta A, B, & ab ipfis ducantur EZ IK, 
42H90, quz lineis A rr 8. parallele fint: dico 
ut quadratum ex. AT ad quadratum ex T 3 ita effe 
fe&tangulum KZ E ad re&angulum 9Z 4, 
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Ducantur enim per A, B diametri A AMN; 
BOZIL& io. contingentes rectz, ut & 
ipfis parallele ufque ad diametros; 8c à punüis 
^, E parallele contingentibus ducantur 4 z, &M : 
conftat ideoque [ per 46 & 47. x.huj.] K 1 &qua- 
lem effe ipfi 18, & 6 H ipfi H A, quoniam igitur 
K E fecatur in partes zquales in puncto 1, & in 
partes inequales in Zz: ieadot dn KZE unà 
cum quadrato ex 71 quale eft [per $ vel 6. 2.] 
quadrato ex BI. & cum triangula fimilia fint, 
ob lineas parallelas; erit [per 3. lem. 3. huj.] ut 
totum quadratum ex EI ad totum triangulum 
IME ita ablatum quadratum ex 1Z ad ablatum 


wrus apwupeOiP và ema lZ «eos aeupéwcy 
v) ZIA TOJyayoy" D Mtigoy den Tà Veo K ZE 
qXCóe Aowmy Tà Z M vereor AUpU) sw die. 0Acy T 
d7» EI «9s 0Aey Tó IM E. TEJEyMJOV, AX. Ge 
vb dg) EI «9s IM E rgyayoy fruc Tà dvo 
T'À qc); rà T AN* Oc dem T0 Xu) KZE 
WE» à LM erpgurAdDon rue Tà dm) AT 
zpóg Th I AN. iy di 7à [Op AT N TG) T'ILB, 
T0 di ZM rO ZZ£' dx Aem T) vum) KZE 
7r pos Tü ZZ rue TÜ dm) AT ets TO T BII, 
Opubícoe Qr dengue), p Ge TO n OGZA 
7Oüog 7) EZ STO$€ TO Om» TB vzCog Tro l'IIB. 
Ere Ey tow ne [p TO XGXDKZE Tpüe TÓE 
wwe AdUpy sTwS TO dz) AT qréóg TÓ T'ILB, 
2]g di - àydau)up de TÀ ZE arppAdUpoy 
erg TO ico O ZA SrGc ró ML B qwe TO 
"vm TB: ÓYics dem e TO dy) AT rog TO 
zT BeUrUe TO Vcg) KZE eos TÓ VU OZ A. 


triangulam ZIA: quare & reliquum KZ£ re- 
Gangulum ad reliquum quadrilaterum z:M. eft 
[per 19.5.] ut totum quadratum ex BI. ad totum 
IME triangulum. Íed ut quadratum ex &1I ad 
triangulum I.ME ita quadratum ex r;A ad trian- 
gulum TAN: ut igitur KZ E re&angulum ad 
quadrilaterum Z M ita quadratum ex AT ad 
rANttHiangulum. atque [per 1. 3. huj.] eft «- 
quale triangulum AT'N triangulo TT18, & [per 
3.3-huj.] quadrilaterum Z M quadrilatero- Z z : 
ergo ut rectangulum K Z E ad ZZ quadrilaterum 
ita quadratum ex AT ad triangulum T. BHL. Si- 
militer demonftrabitur & ut rectangulum 6 ZA 
ad quadrilaterum E Z ita effe quadratum ex r B 
ad triangulum T I1B. itaque quoniam ut re&tan- 
gulum K Z E ad quadrilaterum Z z ita quadratum 
ex AT ad TF IIZ triangulum ; & invertendo ut 
quadrilaterum Z £ ad re&angulum GZA ita tri- 
angulum IIT B ad quadratum ex TB: etit ex x- 
quali, ut quadratum ex AT ad quadratum ex 
T B. ita rectangulum K Z 8 ad rectangulum 6 Z ^. 

Pc E U. 


UA. 


Hoc etiam theorema fimiliter ac praecedens. pofi- 
tum eít: quod nos; quafi cafum auferentes; hoc loco 
adícripfimus. | 

Si in ellipfi aut circuli circumferentia diame- 
tti qua per tactus ducuntur parallele fint con- 
tingentibus AT, TB; erit itidem ut quadratum 
ex AT ad quadratum ex BT ita re&angulum K Z & 
ad re&angulum AZ 6. ! 


Dücantut enim per 4 ordinatim applicate 


ATL OG M. & quoniam ut quadratum ex AT ad 


quadratum ex T B 
ita quadratum ex 
BN ad quadra- 
tum ex N A, hoc 
eft ad rectangu- 
lim AN A; ut 
autem quadratum 
ex B N ad redan- 
gulum ANA ita 
[per. 21. x. huj. 
quadratum exAL!, 
hoc eft quadra- 
tum ex Z O;ad re- 
&angulum ALIA ; 
& quadratum ex EO ad rectangulum AO: 
& eft reliquum ad reliquum ut totum ad totum. 
itaque fi à quadrato ex B O auferatur. quadratum 
ex ATI, hoc eft quadratum ex ZO , relinquitur 
| pet em re&angulum KZE; eft enim X O ipfi 
OE cqualis. ruríus fi à re&angulo AO A aufe- 
ratur re&angulum A I1 A, relinquitur. [per app: 
. lem. 3. inlib.2.] M O fI re&angulum: hoc eft re- 
&angulum 6 Z^; namque AII eft zqualis M A, 
&IIN ipfi N M: ut igitur quadratum ex AT ad 
quadratum ex T B ita reliquum rectangulum X Z E 
ad reliquum A Z 8. 

Quod fi punctum Z extra fe&ionem cadat, ad- 
ditiones & ablationes contrario facere oportebit. 


PRor. XVIII. eor, 


Si due recte linez oppofitas fectiones 
contingentes in unum conveniant; 
füumatur autem in quavis fectione 
aliquod punctum, & ab eo ducatur 
ré&a uni contingentium . parallela 
quz & fectionem & alteram contin- 
gentium fecet: ut quadrata contin- 

- gentium inter fcfe; ita erit re- 

. €tangulum, contentum rectis qua in- 

.— terjiciuntur inter fe&tionem & con- 

.. tingentem, ad quadratum ejus quz in- 

-ter parallelam & tactum intetJicitur. 

Ix 1 oppofita fe&tiones AB, M N, & contin- 

-— gentes re&w ATA, BTO, que in puncto 

f conveniant; per tactus autem ducantut dia- 


metri AM, BN, & fumatur in fedione MN 


quodvis pun&um 4, à quo ducatur Z4 B ipfi 
BO parallela: dico ut quadratum ex BF ad 
quadratum ex P A ita ud re&anguluum ZEA4 
ad quadratum ex AE, — : 
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t^ e i - iS € 
fruc 54 LB pc BK, wx ài 4 : 
AO zpie OH Érue 9 AT zpis KH'* xal us 
€ c ze : " zN 
dpa TB zpg BK Brwe "4 AT gps HK, xe 
KB, Xajdc Tb dub AT pog Tb cvr0 T'B ETO 
45 azà HK cé» rb «à KB. € di TO wTà 
qpie rà gà ZB' waive dp TÀ ogró AT srpos 
Tb ATO TB TG TÜ Va) E Z A vipoe T auro Z B. 


 OET$ 

Ducatur enim per A ipfi.AE parallela Az. 
& quoniam AP eft hyperbola, cujus diameter 
BN; rectaque B O fe&tionem contingit,& ipfi BG 
parallela eft A Z : erit [per 48.x.huj.] ZO &qua- 
lis O^. adjungitur autem EA; ergo [per 6.2.] 
re&angulum ZEA una cum quadrato ex ^ O 
&quale eft quadrato ex O E. & cum E A. paral- 
lela fit A £, triangulum E 0 A finiile eft triangulo 
^ZO : eft igitur [per 3. lem. 
3. liu.| ut totum quadratum 
ex EO ad BUM EOA 
ita ablatum quadratum ex ^ O 
ad ablatum & A o triangulum : 
quare & reliquum rectangu- 
lum AEZ ad quadrilaterum 
AA eft ut quadratum ex Eo ad 
triangulum E O A. fed ut qua- 
dratum ex EO ad E O A trian- 
gulum ita [per x9. & 20. 6.] 
quadratum ex BT' ad triangu- 
BIA: ut igttur rectangulum 
ZEA ad quadrilaterum ^ A 
ita quadratum ex BT ad BT A 
triangulum. aequale autem eft 
quadrilaterum AA [per 6.3. 
. — huj] triangulo AEH, & tri- 
ángulum Br A [e 1. 3. huj. ] triangulo AT 6: 
ergo ut ZEA rectangulum ad triangulum AEH 
ita quadratum ex BT ad AT O triangulum. fed 
ut triangulum A EH ad quadratum ex EA ita tri- 
angulum AT O ad quadratum ex AT : ex equali 
igitur ut quadratum ex BT ad quadratum ex r & 
ita re&tangulum Z É A ad quadratum ex EA. 


CIUS 
In aliquibus exemplaribus alia demonftratio hujus 


theorematisinvenitur, cum redtzé lineze utramque fe- 
Ctionem contingentes conveniant. 


Sint enim oppofitz fé&liones A,B, quas contin- 
gant re&te AT, T B in puncto F concurrentes ; fü- 
maturque aliquod pun&um 4 in 
feCtione B, & ab eo ducatur ^ EZ 
ipfi AT parallela : dico ut qua- 
dratum ex AT ad quadratum ex 
LB ita effe re&angulum Ez ^ 
ad quadratum ex Z B, 


Ducatur enim per A díameter 
À 0 H,& per B,H ducantur H K,B A 
parallele ipfi BZ. quoniam igi- 
tur BO in pundo B hyperbolam 
contingit, & ordinatim applicata 
eft BA : erit [pet 36. 1.] ut A 
ad AH ita A G ad 6 tr. fed [pet 
2.6.|ut A^ quidem ad AH ita 
TB ad BK, ut vero AO ad OH 
— ita AT ad KH: quare ut T B ad 
EK itá AT ad HK, & permutando ut AT ad 
LB ita HK ad KB, & [per 32. 6.] ut qua- 
dratum ex AT ad quadratumi ex T B ita quadra- 
tum e& HK ad quadratum ex K B. fed demon- 
ftratum eft [per 16.3.huj.] rectangulum E Z A effe 
ad quadratum ex ZB ut quadratum ex HK ad 
quadratum ex KB: ergo ut quadratum ex AT ad 
quadratum ex F B ita E Z A xetangulum ad qua* 


dratüm ex Z B, Eu. 
PROSE 
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Paor. XIX. Jeor. OOUAMPOTAZIX 4. : 
Si duz recte linez oppofitas fectiones Eay f ayricegdiion 2 £096lo4 égavzilopóuo4 euja- 
contingentesin unum conyeniant; & ^ — jlogw, dvy09m do y avo Tajs Qa.- 


ducantur contingentibus parallele, cor MAE j prm Rr PM 
que & fibi ipfis & fectioni occur- e i ponas qQogou| xa) lw mulu 


rant: dt quadrata contingentium im eun ds qu cm T sparflojlan TTE. 
ter fefe; ita erit re&angulum, con- qQ695 QNA. Seas T9 e Ac poor ^ a 
tentum lineis quz interJiciuntur in- 5 uero 4 cus E cuuilarsas T 


ter fectionem & linearum occurfum, 
ad rectangulum quod lineis fimiliter 
fumptis continetüt. 


uai «xe9s To eue opor cgo iere 
Ag aou Span £d. 


(CIxT oppofitee fectiones; quarum diametti AT, STOZAN a»ymtd folu. zy 2jg jpuetgi & 
S BA, centrumque f; & contingentes AZ , AT,BA, xérmeoy 23 rb E, xaj. £Qo; sies 
L^ in Z conveniant ; s pAuot o rx À eim d 
manturque quevis panda, & » - / DAD. QUE : queue 
ab ipfis ducantut HO TKA, N mos be rem 
MNZOA rectis AZ,ZA pat: - r quis "X, [o 
allele : dico ut quadratum ex A C wi .AZ,ZA o HOLKA, 
A Z ad quadratum ex ZA ita V o M NZ QA* E n Bsiy ag 70 
efle juo e HAI ad re- PRX 2m A. U eros T. omü Z & 
&angulum MA Z Brus Tà mz) H Al C96. Tà 
"Ducantur enim per E, ! * x Z^ mode 

nee IIL ZP parallele iplis 1 

KZ,QLA, aque iim Det | EX v4. : de 5 sts vrai A. 2, 
19. /'& 20. 6. ] ut quadratum "Ze EI af IlLEP. gj 
ex AZ ad AZX triangulum n^ Xe x reis ae T) dm AZ. artig và 
ita quadratum ex O A ad. tri- * P ia 5 20 7:447 T&v, Kraus à ema 
angulum | OGAO, & quadra- A pes 8A aas d 940, gb uma 


tum ex oi ad triangulum 

O TII: erit [per 6.2.& 19.5.] 

& reliquum re&tangulum HA] 779 
ad reliquum 1 I1 O A quadtila- CR. 


el "Os rà II x Arr 
dep T VEO HAI ets Aci- 
iy TO c ee TETÉgT Asu- 


terum, ut quadratum ex AZ - etr 8m" ds 7 emo AZ eros 
ad triangulum AZZ. quo HH - 7 AZE TpJSyanty. toy D 
[per 4.3. .huj.] eft triangulum | TÓ AmZ i AZT, Xol Tà 
AZZ triangulo AZT equale, & [per zi inj. HoAI To KPEA na 2n dep T0 avrà AZ 
H OAI quadrilaterum quadrilatero KP Z^: ut geo 75 ATZ Brac TÀ ico HAI qoc rà 
igitur quadratum ex AZ ad triangulum ATZ pz,k.- 4 MIATZ cexIum ZA 
ita redangulum H ATad quadrlaterum PEAK. | ^ . PEAK ze : ES cS EE x 
ut autem tríangulum 4 TZ ad quadratumex z4 145 7? xn 

ita quadrilaterum P Z A K ad rectangulum M A &, ir : dez 22 rà 4m AZ I6 T wb ZA 
[quod eodem prorfüs modo probatur quo prx- Hrag Tb Vus) HA mUs b Cus) M A 
miffa:] ergo ex m ut quadratum ex AZ ad quadratum ex ZA ita à rectanguluti HAI 24 


rectangulum M A E 
EUTOCÜUS 


In aliquibus codicibus demonftratio hujus theore- — ' E» ga BE dier sei víss Senfus 
natis invenitur hujufmodi. qUIADTI« sd ecce 

Ducatur M A qui- e mu o0 o0 Wax woes pd 
ni fi Z A paralle- Em og MA «« Th) ZA 
edionem AT fe- TEE Tho AT gw 


rero paral- pho, qi H A aba 


E Z^ fecans ipfam Jj) 
AB: e e * s z 5 Sepp sone Thy ; 
ene mn de 


eftut quadratum ex - 
poene to ex T2 dm 


AZ ad quadratum ex 
Z A ita effe re&tangu- AZ TES T0 doro 
sTOS Tb Vwzo HAT 


lum H M ad iue 


Ducantur enim pen E us o c MP EDO 802) o9 
ta&tus A,^ diameti (c EXC 4E ADR DD. dii ue- 


AT,AB; & per B,T ipfe 5n, TII contingenti Teu ai AT, AB, xe j dy, và BT 3p Dr oemen 4 
bus parallele : ergo BILTIL fediones in pun- gj us rio 5 ^f Hia 2 ai ism im iQ iiu) Hs ai DH 


CONICORUM LIB. IIL 


ru TAAV Xo», B, T. xe) &mei Xéywgoy iei TÓ 
E, imp $58 : M4 BE Tf EA. dé AE 75 ET" 
dà d4 TSx 2 07 GINA &w 5j ATZ:TI 
LDZI p ix 5 we TE GS EX. $0AZX 
Tj T B' 4e xi y BE T] T A. Xe Ww 65i 
70 BIZ rgcyavwy và ^T Z Tegyova ion dpa, 
Xci 5" BIE v; AZ. Opoiwe di denypuoewu nes 
4 TI rj AZ i. cg di rà dz BII «coc Tà 
dm) MT fre é3 Tb Vx» HOAI eje TÀ VO 
MA Z- xai sem Tà wmrà AZ vos To 2r 
ZA £rwg rà Um) HA I q€9s và Uz2 M. A Z. 
— AMas. 

Ha qui exeat TOY 
 HOK; 104A que». 
75 eQaziloudon ,- mqurson. ado 
AT mul). deter (m won 
4g TàÜ 29» A Z «toe 7 
2u) ZA rA TÓ Veo DO A 
mE); Tb Vcg) HOO K. 79 
xp 2je. «s A ore dique- 
eO» AT, og 02 Ti AZ 
qx9u 4 UM sQdNLenq. 25 
4 IM ve LA wwe XeTvh- 
Tó LT, xg] teu tg 3) 2v 
AM G9 rà 2v MT. TG 72 
iuo) IO wt? yum HOK' 
Qe di - 2v AM «toc Tb 
&mrà MIT Br8S 70 dm AZ 
«Cos T0 dm Z.À' 6€ eo Tà 
Qm) AZ «toe r0 2ym ZA 
Érwe TÓ VO 10A «Cor 3 
vu HOOK. 


COHROTAMIE X607 
tec «4 d YA o "24 
Bay? ayrocpSon. duo eüuS&co éQazniopdwed aud 

arde, 9, 2Ja 4 cupdilaccus dn 33 Tis €0- 

— S&a qo. 1. dots aids Gti Cd iryróao muj- 
. * " t s ce E "E P m P Os ES D )— c 7 

-artildao. exo Tipan 7. opua, 76:9) d Tis eTéptt 

» d va à " - : z d 9 T 1 
|. SUD. mueo T eucluo "reuyau. oos T6 Tou. 
"Xj vus (Quaopipar equi dx TO «Eo uuo 
eia T cuoc? cuuaddecuos TOJs Tod)s voc - 
erviléooy eüOua «ess vro zm ** ipaddouente 
- qezed.yaoy i Tus TO eco Uu T ue- 

SX. eA Co 04 5 E] e 1 
qu£ T ouo 3)? ápaaitdopoots eü9eai «es 
40 UO? smAau Gaye «xe2s TU v 

TET aor | 

ZTQZANamudia, o] AB, T Ay Gy X&J- 
qe T.E, tQuilégduaq dà o4 &Z, T Z, 9 


r7" 
Cis B, T contingunt *. & quoniam E centrum 
eft fe&ionum, erit BE ipfi EA zqualis. at AE 
equalis eft ET : quare & cum parallelz fint A T Z, 
T ZI; & TE quidem cialis erit [ per 30. I. 
huj.]EZ. verum A equalis eft T B; ergo & B X 
ipfi TA. atque triangulum BIIz triangulo A T Z z- 
quale : recta igitur BEI zqualis eft ipfi AZ. fimiliter 
vero r tT zequalis ipfi A Z demonftrabitur. fed [per 
18.3. huj.| ut quadratum ex Br1 ad quadratum ex 
HP ita re&angulum H A t ad re&angulum M A £ : 
ut igitur quadratum ex A Z-ad quadratum ex ZA 
ita HAI rectangulum ad re&angulum M A x. 


Zhter, 


Rurfus ducatur utraque li- 
nearum HOK, I O4 parallela 
contingenti, fecanfque A T fe- 
Cionem.. oftendendum eft ut 
quadratum ex A Z ad quadra- 
tum ex Z A ita efle rectangu- 
lum. 1 O0 4 ad re&angulum 
HOK. ducatur enim pet ta- 
Cum A diameter AT, & per T 
ipía T.M. parallela AZ: ergo 
[pet fchol. Zzz, in 44. 1.huj.] 
LM continget fe&ionem FA^ 
in puncto T, atque erit ut qua- 
dratum ex A M ad quadratum 
ex MT ita. [per 17.3.huj.] re- 
éangulum I9 A ad rectangu- 
lum H OK, ut autem quadra- 
tum ex: A M ad quadratum ex 
MF ita quadratum ex 4 Z ad 
quadratum ex Z A T :: quare ut 
quadratum ex ^ Z ad quadra- 
tum ex ZA ita rectangulum 
IO A ad rectangulum H 6 K. 


Por XX. beo. 

Si due recte linee oppofitas fe&tiones 
contingentes fibi ipfis occurrant; & 
per occurfum ducatur recta tactus 

- conjungenti parallela;quee fecet utram- 
que fectionem ; ducatur autem alia 
reta parallela eidem, fe&tionefque & 
contingentes Íecans: erit ut rectan- 
gulum, contentum fub fegmentis qua 
inter occurfum contingentium & fe- 
ciones interjiciuntur, ad quadraturmi 
ipfius contingentis ; ita rectangulum, 
quod continetur fub rectis inter íe- 
étiones & contingentem interjectis, ad 
quadratum ejus qu& ad tactum inter- 
cipitur, 

Ix T oppofitz fectiones A B, T A, quarum cett- 

S trum E, & AZ,ZT linee contingentes ; Jun- 


* Per converfum ejus quod demonftrat Eufocius in 44. 1. huj. : | 

1 jJun&à enim z E & productà donec cum r M concurrat in N, erit hzc [per 37 & 39.2-huj.] parallela P 4; 
unde triangula A M P,Z M N fünt zequiangula : quare Z M eft ad MN ut ^ M ad MT, & periauliuss POP 
nendo,invertendoque, & ruríüs permutando A M erit ad MI' ut A Z adT N. eftautem A Z zequalis T jN idt modo 
oftenfum ; eft igitur ut AM ad MT ita AZ ad Z A, & [per 22. 6.] horum quadrata funt proportionala. - 


Yy . gantur 
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gantur autem A T, B Z,A Eque prottahantur ;: pet- 
que Z ducatur » 20^ ipfi AT parallela, & fum- 
pto in fectione quovis puncto H ducatut H AZ N E 
parallela ipfi AT : dico ut rectangulum 8Z 4 
ad quadratum ex ZA ita effe re&tangulum HA & 


ad quadratum ex A A 


Ducantnr enim (à punctis 
H, B lines HII; BP paral- r 
lelze ipfi 4 Z... & quóniam [per M. 


lum HZII,; & quadratum ex 
A Z ad triangulum A ZZ ;. erit 


fif 


19. & 20. 6.] ut quadratum iresg 
Hi E. 


ex BZad BZP triangulum ita 
4 / 1 
JL 


quadratum ex HZ ad triangu- 
/A 


& reliquum rectangulum H A X 
ad .quadtilaterum | H.A Z II. ut 
quadratum ex 3 Zad triangulum 
BZP, quadratum autem ex B Z 
&quale eft rectangulo B ZA; 
triangulumque :B PZ | per 1r. 
3. huj; ] triangulo AZe6, & 
[per 5. 3. huj] quadrilaterum 
HAZIItHangulo A AN : ergo 
ut reótangulum BZ4 ad triangulum AZe. ita 
HAZ rectangulum ad triangulum AAN. fed 
[per 3.lem 3: huj.]' ut triangulum A Z 6 ad qua- 
dratüm ex AZ ita triangulum A A N ad quadra- 


APOLLONII-FEERGZEI 


ext eo, D 5 AT, zd a] .EZ, AE, C ÓgGI oA: 


eco D a?) dia & Z 452. 310 AT 3:8 Z9 A; 
x3) &ADo 0 trvyg eupscioy 0 H, Xe] JY apr 
(dh) AT "x96 4 HAZNE yb n 
é«y de Vus) BZAA Cs T0 mw) ZÀ ÜTOS T 
vu HAEWwt Tow AA. 
HyOweny 90 mo TOY M, B 
«og ql-A Z «| H I, B P. &r& 
Eyes Dc Tb àg BZ «C6 rà 
RZP. TEyGO XTO$ Tb dmg) 
HE wc» T0 HEIL; Xe] 7) 
Am AZ ws 7 AZZ' xa 
Aommy Tü X992 HAZ «9 T) 
HAZII TETC OUT AeUpty deny ox 
| Ti 2om BZ pos T3 BZ P. igsy 9 
TÓ m àm 5Z Tí Vago BZA; 
TbÓ;BPZ TÉ aiycy TO AZO, 
T0* HAZII TETGAUT AdUpty T2) 
AA N TEAM - esi "oar Ds 
rüUz) BZAÀ «tos TA Z O rGJ- 
yyoy rte à ro H A E exede 
Elo: e AAN. 9c dé dà UBZO 
«Coe v0 v» AZ, ÉTUS T A AN VC?E TÓ DTE AAT 
21 ic den 2 TUAUS)BZA cC TÓ dq ZA 
$r4g TÜ X0 H AZ Wwe TD CD ÁO. 


Aus 


tüm ex A4: ex quali igitur, ut rectangulum B Z4 ad quadratum ex Z A ita, rectangulum HAZ 


ad. quadratum ex A A. 
CPARSPHT) POT Mu 


usb PRoPAXXL Ther. 


Lifdem pofitis, fi in fectione duo puncta 
- fumantur, & per ipfa ducantur recta 
linez, una quidem contingenti paral- 
-lela, altera vero linez tactus conjun- 
genti, quas.& fibi ipfis & fectionibus 
occurrant: erit ut rectangulum, con- 
—tentum lineis qui interJiciuntur. in- 
^ ter ^occurfum contingentium &- fc- 
-€tiones, ad quadratum contineentis ; 
-:àta re&tangulum, contentum fegmentis 
inter fe&tiones & rectarum occurfum 
: interjectis, ad re&angulum: fub rectis 
inter fectionem ^ & occurfum - inter- 

X jectis. Tu 9b ndn 
S NT eadem qux fupra; & fumptis in fe- 
L2 Gione pun&is H,K;per ca ducantur NE HO P, 
KT,BY ipfi AZ parallele; & HAM; KOYv2O 
patal eleipfi AT: dico üt re&angulum BZA 
ad quadratum ex ZA ità effe K 0. rectangu- 

lam adze&angulàm NOH... 
Quoniam enim eft [ per 3. lem. s-hüj.] ut 
uadratum ex AZ ad triangulum AZ O ira qua- 
ratum ex A A ad A-A'M triangulum, & quadra- 
tum ex AO ad triangulüm z OY, & quadra- 
tum ex ZH ad trianeulum Z HM: erit ut to- 
tum quadratum ex ZO ad totum triangulum 


&O'Y ia quadratum ex E H ablatum ad abla- - 
tum trianpulum Z HM: "quate [per 19.5.] & reli- - 


quum Ke e o Had reliquum quadrilate- 


HPOTAXIX-. 
TO) adiri. xpo, ur "G  euis Uo 
ovuEi. XigSj, v, 3Y ada ay doen eli, i 
Íe qo oy. "t égacidoudyw, 2 dx Tags. "lu «qois 


[4 Y oA 


1 jeep 3k 3 € Vx Es 
qULS TORLUUS* 6504 G5 TO «OEC OUO "C. 


S: bs 


PESO TES 


N 


z 3:upkiss eer NES Go P SN : : 
XUTQ og ve atr alis mt omepen, eina 2t 
DSL pullscr V xe n 


KOQ qc? rb cz» NOH. deiode 
Eze 7 &cW 5e T0 dg AZ Tp Tb AZ 9 
TEKyaVw. Srug v0. 4 AA GO T) ARAM, 
3 rbd ZO membEOS, 2 ram EH ccs 
70 E H M* &x dea oAoy T8 ez) E. O exeos doy mà 
EOY Eras eDaupsüzy và crm RH Tog o(Duu- 
pu à EHM: xe] Awmow. dem 30 Ve 


I DEREN Rd 
er Pe Decl LX 


NOH "s - Aczrüy-qà- HO M veregar Nga 


[GET UD 


£y we Tó a75 AZ 
«9s TÀ A ZO. oy 
di Tb W) AZO tQ 
BTZ, 185 0$ HOY M 
TU KOPT' 4 dpa 
TÓ amb AZ rp To 
BIZ Zrwg Tà Vuwo 
NOH -KOPT. 
gg 5 v BY Zea 
qrébe T0 uq) BZ,TRTESI TÀ 
ó7à BZA, Eius éide- 
X9u vb KOPT «fr 
15 070 KOQv Y ioa 
dex &€ To wb AZ 
mpg T0 Xm BZA 
gres 70 Vcg NOH 
gé)g Tó Vu? KOQ, 
xa aWmuAW ce TÓo UN 
VEO BZ A T'pg TÓ 


c 
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rum HO*«M eft ut qua- 
A. dratum ex AZ ad AZ o 
triangulum. fed [per 
11.3.huj.] triangulum 
A ZO zquale eft trian- 
gulo BT Z, & |per 157 
3. huj.] quadrilaterum 
H OY M' quadtilatero 
KOPT: ergo ut qua- 
dratum ex A Z ad trianz 
gulum $ Y Z ita re&an- 
gulum NOH ad qua- 
drilaternm K OP T. ut 
autem triangulum 5 t Z. 
ad quadratum ex BZ, 
hoc eft ad re&angulum 
BZA, ita dernonftra- 
tum eft [in praced. ] 
quadrilaterum K OP T 
ad rectangulum Kx 0 à : 
ex equali igitur,ut qua- 
dratum ex AZ ad re- 
Cangulum B ZA ita res 


au Á Érus 7» vpKOoQo q poe TÓ 070 NOH; &angulum N OH ad re&angulum XOO0; & [per 
4. $-] invertendo, ur rectangulum 8 Z4: ad quadratum ex Z A ita rectangulum X O 9. ad rectan- 


gnam os, ^3$ia8 vei 
^e EPA PR arr 
Edw 7 dysdias dvo eS mae) 'Ga- 
radocu à ySoot 4X wes eüelo4. epu 
DINI, 1) "Tos. ToJAcD6, 9) jo ras 1. épovardo- 
— Aim, 2 J€ maga 1 auis ads Co prryl iocur 
gui Ge "cU (Qpos Ti Tds dQds "Üli(eu- 
cyiuiéay éd us. aA. m AdUpi «mess luo 
op9ieu, Ümwe To E Aexopduol Lag «Oy ue- 
"quLU TU) voHaY X, 7? cuudlecwes «oes TÀ 
XEcyOpOVor ACA "UY UTOLLU T TOUS xod 
"Ts GUJA T TOROS, Re ; 


Es TOZAN amem o] A, B, tQaflo- 


pou?) aurey e AT, BA 4 oA £c't- 
QD, 36 eme eU an d 
AB, dno D aonw di 
pop EZH eg ny 
AB, j dd EKAM 
«og Tb) AT*. Aya 
6n es mex ABWÉS 0X 
giu) ópOríoy TER eS PU MA 
qAdoem)irmeTrbUm o 7H 
HEZ we Tb uw» 7 
KEMe cue 
«HS dT Hs | 
E eg T AT HZ, cu e 
ZEN. &r&8 939 ej AT,BA &Qavüopouoj. TOV qi- 
qi E QA cow, iu Ddeuere D" MAD 
AB, wemwypdpes di ez. cubo xampyudioy di 
KA, £N, HZ' uj E» e 5 AB wes T» 
dpOiay sr AdUpay srus vw rt Uma B A A vxt9e T0 2er 


Ur PROPROXXIE Th. —— 
Si oppofitas íectiones contingant dux 
recte .linezc inter fe parallele; du- 
cantur autem alim recta, qua & fibi 
ipfis & Ífectionibus- occurrant j; una 
quidem -contingenti- parallela. altera 
vero parallela ei qua tactus conjun- 
git: erit ut tranfverfum latus ad re- 
Gum figure, qua ad lineam tactus 
conjungentem conftituitur ; ita rectan- 
eulum, contentum lineis inter fectio- 
nes & rectarum occurfum interjectis; 
ad rectangulum: fub rectis. inter. fe 
&ionem & occurfum interjectis. 


S oppofite feCiones A, B, quas contins 

gant recie line AT, B^ inter fe parallele; 

.—^ * ^& jundà A B. duca- 

tur EZH ipfi A.B pa- 

rallela,& K B AM pa- 

— fallelaipfiAr: dico 

-ut AB ad rectum fi- 

eure latus, ita effe 

H Ez rectangulum ad 
rectangulum K E M; 


: Ducartur entm pet 
HE recte HZ; &N 
ipfi AT parallele. & 


quoniam AT,BA parallele funt inter fe & fectio- 


nes contingunt, erit[ per converf. 31. 2; huj. ] 
& AB diameter, & rect K ^, z N,HZ ad ipfam 
ordinatim applicabuntur : ut igitur A 8 ad re&tui 
latus ita [per 21; r; huj;] 8 A rectangulum ad 

! quadratuti 
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AjP;jO E; EL, O NyI I :PCECR. GZE T 


quise ex AK, & rectangulum BNA ad qua- A K, 4j v»? (c0 BN A wX9$ T0 2g N &Z, 


ratum ex N Z, hoc eft ad quadratum ex A E: 
quare [per 19. 5.| ut 
totum rectangulum 
BAA ad totum qua- 
dratum. ex KA ita 
erit re&angulum BNA 
ablatum. (hoc. eft 
LAN, quiaNA, BZ 
zquales fint) ad ab- 
latum quadratum ex 
AE : reliquum igitur 
ZAN rectangulum 
[per 4. lem. 3. huj.] 
ad reliquum KEM re-. 
&angulum [per 5. 2.] 
erit ut diameter AB ad rectam latus. 


eft au- 
tem rectangulum Z AN zquale ipfi HEZ ; ergo 
ut AB tranfverfum figure latus ad rectum ita 
H E £ rectangulum ad rectangulum K E M. 


PRopr. XXHI. Tbheor. 
Si in oppofitis fe&ionibus conjugatis , 
duz recte linez oppofitas fectiones 
contingentes conveniant in quavis 
fectionum ; ducantur autem aliqua 
recta contingentibus parallela, quae & 
fibi ipfis & alteris fectionibus oppofitis 
occurrant: ut quadrata  contingen- 
tium interfefe; ita erit rectangulum, 
"contentum rectis qua inter fectiones 
-& occurfum interjiciuntur, ad rectan- 


-gülum quod re&tis fimiliter fumptis 


continetur, 99» 3 


gu oppofite fectiones conjugate AB, T A, 
EZ,H6, fitque earum centram. K; & fe- 
€iones AB, EZ contingant recte linee A9r A, 
EXAA convenientes in A, & — ^ 
juncdte AK, E K ad B, Z proda- 
cantur; à puncto autem H du- 
catuft HMNZEO ipfi A A paral- 
lela, & à pun&o 9 ducatur 
OT P £ z parallela ipfi E ^: di-- — 
co ut quadratum ex E A ad qua- 
dratum ex AA ita effe oz 
rectangulum | ad. rectangulum 
HAEO. 


Ducatur enim per X recta 
XT parallela ^ 4; & per O du- 
catur. O Y ipfi RA parallela. 
quoniam igitur oppofitarum fe- 
&ionum conjugatarum A B,T A, 
EZ,HO diameter eft BE, & 
EA fedionem contingit, ipfique- parallela du- 

cta eft 6 z: erit [ per 20. 2. huj.] OTI zqualis 
IZ 5. & eadem ratione H M equalis MO. & quo- 
niam ut quadratum ex E A ad EA. triangulum 
ita eft [per 19. & 20.6.] quadratum ex I1z; ad 
triangulum IIT Z5 & quadratum ex I1z ad tri- 
angulum IIN Z: etitetiam & reliquum rectan- 
gulum fub 6 z [per 5.2.] ad. quadrilaterum 
INZZut quadratum ex BA ad triangulum 9 A E. 
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fed [per 4. 3. huj.] E* A triangulum zequale eft 
triangulo A AX; & [ex 15. 3.huj. ] quadrilate- 
rum T N £ X quadrilatero £P YT O : üt igitur qua* 
dratum ex E A ad AA X triangulum ita rectangu- 
lum 6 z X ad quadrilaterim z P TO. ut auteni 
triangulum A AX ad quadratum ex A A ità qua- 
drilaterum £ P T O ad rectangulum H € O [quod 
fimiliter probatur atqüe prius iftud] : etgo ex 
equali;ut quadratum ex E A ád quadratiim ex A A 
ita eft rectangulum 6 z x ad re&angulüm B £ o. 


CIU.S 


Hoc theorema plures habet cafus, ficut &calia. ve- 
rum quoniam in aliquibus exemplaribus loco theore- 
matum calus inveniuntur déícripti4& diverfze quaedam 
demonftrationes, nobis vifum eft ipfas auferre. ut au- 
tem ii, qui in hzc inciderint, de hac differenti difpofi- 
tione fententiam meam perpendere poffint, eas in 
commentariis expofuimus. 


Itaque per centrum K tranfeant recte H K O, 

6 K Z contingentibus parallele: dico fic quoq; ut 
quadratum ex E ^ ad quadratum 
ex A A ita etiam effe rectangulum 
O KZ ad rectangulum HK O. du- 
cantur enim per H, O rez O N, 

. HM contingentibus parallela : erit 
igitur [per 15.3.buj.] triangulum 
H K M triangulo AK T equale, tri- 
angulumq; 0 N K zquale triangu- 
lo EKIL fed [per 4.3.huj.] trian- - 
gulo EK II quale A T K triangu- 
lum: ergo triangulum H K M ipfi 
KON quale erit, & quoniam 
ut quadrátum ex A E ad triáfigu- 
lum A E T ita [per 22.6. ] quadra- 
tum ex K O ad triangulum 6 K N ; 
atque eft triangulum A B T-aqua- 
le triangulo A AI, triangulum vero 9 K N trian- 
gulo KH M : ut igitur quadratum ex & A ad tri- 
angulum AIIA ita quadratum ex. 6 K ad ttian- 
eulum HK M, eft vero ut triangulum AIIA ad 


quadratum ex A A ita tríangulum H K M ad qua- 


dratum ex HK : ergo ex quali ut quadratim ex 
E A ad quadratum ex ^ A ita quadratum ex K o, 
hoc eft rectangulum 0 K Z;ad quadratum ex H K, 

hoc eft ad rectangulum Hx o. : : 
Iifdemi manentibus, fi reca o x t1, hoc eft ipfi 
EA parallela, tranfeat per K ceatrum, H O vero 
per centrum non tranfeat : di- 
.co fimiliter ut quadratum ex EA 
ad quadratum ex AA ita effe 
 re&angulum O & II ad re&an- 
eulum HZ O. ducantur enim 
pet O, II contingentibus paral- 
lels OP, fIX. quoniam igitur 
[per rs. 3. huj.] triangulum 
^ MOP excedit triangulum M N K 
triangulo A K T ; triangulum au- 
tem AK T zquale eft triangulo 
KZII: erit MOP triangulum 
equale triangulis MN KK ZI: — 

quate fublato communi, videli- 
cet triangulo MZK, reliquum - 

quadrilaterum Z P. quadrilatero 
EX eltzquale. & quoniam [per 22. 6.] eft ur 
Zz - quadratum 
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APOLLONII PERGZEI 


" . " L4 » $ : : : i 
quadratum ex EA ad triangllum EAT ita Te/yavoy $rQ& Tó: 2c ll K GWC9g T) K Xl, 


quadratum ex HK ad ttiangulum K XI, &ita «4j qj 2») Kz c 


quadratum ex KA ad triangu- 
lum KZN: erit [per 19. $.] ut 
quadratum ex EA ad EAT 
triangulum ita reliquum, rectan- 
gulum fcilicet O E I7, per: 5.241, 
ad quadrilaterum & Z. eft au- 
tem triangulo E AT equale 
triangulum A & A, & quadtilate- 
rum Z P quadrilatero & zi : et- 
go ut quadratum ex E A ad tri- 
angulum A A ? ita rectangulum 
O9 zII ad quadrilaterum :& z. 
ac pari argumento, ut ttiangu- 
lum A A ? ad quadratum ex A A 
ita quadrilaterum z X ad rectan- 
gulum HZ O: ex zquali igitur ut quadratum ex 
E A ad quadratum ex ^ A ita re&angulum 6 z r1 
ad rectangulum H Z 0. : 

Licet & hoc modo idem demonftrare, 

Si recta ducatur fe&ionem EZ contirigens iri 
puncto quo eidem occurrit diameter AZ; recta 
duca ipfi A T parallela erit, & eandem ratio- 
nem habet ad abíciffam ab ipfa & re&a E29 pun- 
&o E adjacentem, quam habet A 4 ad AE, Ea- 
demque erunt reliqua ac in prop. xxx. 


ME 


Paor. XXIV. eor, 


Si in oppofitis fe&tionibus conjugatis à 


centro ad Ííectiones ducantur dux 
re&ze, quarum una quidem appelletur 
tranfverfa diameter, altera vero re- 
&a; & ducantur alie his diame- 
tris parallela, qua & fibi ipfis & 
Íectionibus occurrant, ita ut occurs 
fus fit in loco inter quatuor fectio- 
nes intertedio : rectangulum con: 
tentum portionibus linez diametro 
tranfvería parallela, una cum eo ad 
quod réctangulum füb portionibus li- 


nez recte diametro parallele ratio- 


nem habet eandem quam diametri 
recta: quadratum ad quadratum tranf- 
veríz, szquale erit duplo quadrati 
quod fit é dimidia tranfveríz dia- 
nietri, 


: quarum cerittuÁ E; perque E ducantur 

AET tranfverfa diameter &  AEB reca; & 
ducantur ZHG TK A, MN Z OIIP parallelz ipfis 
AT, AB, que in punc X conveniant, pri- 
mum quidem intra angulum zEe9 yel TET: 
dico re&angulum ZZ A, una cum eo ad quod 
rectangulum MP rationem habet eandem quam 
quadratum ex AB ad quadratum ex AT, aequale 
effe duplo quadrati ex A E,- 

Ducantur enim afymptoti fedtionum X ET, 
YE; & per A ducatur $ HA & fedtionem con- 


-— 


: S T óppofitz fe&tiones cotijugatz A, B; T, A, 
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" re&angulo KZ6, hoc eft A62: 
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tingens. quóniam igitur [per $6. x: & I.2.huj.] 
rectangulum Z A9 quale cft quadrato ex A E; 
erit ut re&angulum X A9 ad quadratum ex EA 
ita quadratum ex AE ad quadratum ex E A. 
recangulum autem € A6 ad quadratüm ex AE 
[per 23. 6.] rationem habet compofitam ex ra- 
tione ZA ad AE & exratione 9 A ad AE. fed 


.utZAad AEitaNZ ad £06; & ut 9Á ad AE 


ita IZ ad £ K : quáre ra- 
tio quadrati ex A E ad 
quadratum ex AE com- 
ponitur ex ratione N Z ad. 
& O & ratione I1z ad z K. 
ratio | autem re&anguli 
HEN ad re&angulum 
K £ O [per 23. 6.] compo- 
fita eft ex iifdem rationi- 
bus: ut igitur quadratum ex 
^ E ad quadratum. ex A E 
ita rectangulum X1 N ad 
Les Unos re&angnlum. K Z 9; & 
propterea [per 12.5.] ut quadratum. ex A R ad 
quadratum ex A E ita quadratum ex A E uná cum 
rectangulo I1Z N ad. quadratum ex A E una cüm 
redangulo KZO. atqui eft [per 11;2.huj.] qua- 
dratum ex A 8 equale re&angulo MN, hoc eft 
re&angulo PN M; & quadratum ex A E quale 
quare ut qua- 
dratum ex A E ad quadratam ex A E ita rectangu- 
lum PN M una cum rectangulo H1 z N ad re&an- 
gulum A9 Z una cum re&tangulo K Z O. . ré&an- 
gulum antem ILZ N una cum rectangulo P N M 
&quale eft [per 4.lem. 3.huj.] redangulo PE M: 
ergo ut quadratum ex A € ad quadratur ex B A 
ita PZ M re&angulum ad re&aneulum X x o una 
cum reCangulo KZG.. itaque demonftrare opor- 
tet re&angulum Z E ^ üna cum rectangulo K z 9 
& recangulo KZ 9 zquale effe duplo. quadrati 
€x EA. commune auferatur quadratüm ex A E, 
hoc eft [per 11.2.buj.] rectangulum K Z e : reli- 
quum igitut, rectangulum nempe K Z 9 una cum 
rectangulo ^ £ Z demonftrandum eft zquale qua- 
drato ex A B. quod quidem ita fe habet: ham 
[per 4. lem. 3. huj.] re&angulum K z o ,una curi 
rectangulo A x Z quale eft re&angulo A 0 Z five 
KZ9, hoc eff [per 11.2.huj.] quadrato ex A E. 

, Conveniant deinde z A, 
MP in üna afymptotón ad 
punctum 6. zquale autem 
eft redtangulum Z6 qua- 

 dràto ex A E ; & rectangu- 
lun MOP quadrato ex 
^ E: quare ut quadratum 
€X AE ad quadratum ex 
E K ita rectangulum Mo P 
ad rectangulum Z6 A, & 
propterea quaerimus du- 
plum re&anguli z € A a: 


quale duplo quadrati ex Ad quiderh ita eff; 


Sit pollremo Z intra 
erit igitur fimiliter [ atque in caf. 1.] per cormpo- 
fitionem rationum, ut quadratum ex A £ ad qua- 
dratum ex EA ita ITZ N rectangulum ad tectari- 
guum K£6. fed [per 11. 2.hu p 
& E rectangulum I1 M N, 
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le; & quadrato 
A^ OZ: ergo ut re&tangulum P N M ad rectangu- 
lum AGZ ita ablatum 
"EN rectangalum ad ab- 
latum rectangulum K & 9 : 
reliquum igitur re&tangu- 
lum [per 4. lem. 3. huj.] 
PZMad x nuda videli- 
cet ad exceffum quo qua- 
dratum ex AE excedit re- 
&angulum K&E 0, eft ut 
quadratum ex A E ad qua- 
dratum ex EA: itaque 
demonflrare oportet te- 
&angulum Z Z A una. cum : 
exceflu quo quadratum ex AE excedit KE O 
rectangulum, equale effe duplo quadrati ex A F. 
commune auferatur quadratum ex A B, hoc eft 
[ut hactenus oftenfum] rectangulum Z 0 A: ergo 
reliquam, nempe rectangulum [per 4.lem. 3.huj. ] 
K X0, una cum exceffu quo quadratum ex A E 
excedit rectangulum K z 6, demonftrandum eft 
quadrato ex A E quale effe. quod quidem ita 
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; NO ENS S N 35 A y LEY 
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Coni TG avrà A E. | ; 


* 


cft: nam minus, nempe re&angulum K z 6, una cum exceflu cft gquale majori, videlicet qua- 


drato ex A E. 


Pnaor. XXV. Tbe. 


Lifdem pofitis, fit re&arum ipfis Ar, 8A 
-parallelarum occuríus intra unam Íe- 

— tionum 5, A; atque, ut fupponitur, 1n 
pun&o z: dico recangulum conten- 
tum portionibus ejus quas tranfver- 
íÍzc diametro parallela eft, videlicet 

o zN, majus elle quam illud ad. quod 
rectangulum (ub portionibus linee re- 
&z diametro parallele, five ad ?z v, 


-eandem rationem habet quam redte 


"diametri quadratum ad quadratum 
tranfverfe, duplo quadrati € dimidia 
tranfverfz diametri. 


ST enim propter. eandem rationem [atque 
in przc.| ut quadratum ex AE ad quadra- 
tum ex EA ita re&angulum I1 & 9 ad rectangu- 
lum X £ A. quadratum autem ex ^ E «quale. eft 
[pef 1r. 2.huj. ] re&tan- : 
gulo IIMo ; & qua- 
dratum ex AB aquale 
re&tangulo A Oz: er- 
go ut quadratum. ex 
AE ad quadratum ex 
EA ita IM re&an-.- 
gulüm ad redangulum 
A O X. itaque quoniam : 
ut totum re&angulum 
IIXO adtotum AE X . 
ita ablatum re&angu- 
lum z1M O6 ad ablatum — ^ 
AO, hoc ebd unc 
ZTA;erit& reliquum [per 4. lem.3.huj.] P 2 M 
ad reliquum [ per 4.lem.pattalt,| Y zx ut qua- 
dratum ex A B ad quadratum ex &A,  oftendere 
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igitut oportet rectangulum O z N majus effe quam 
rectangulum T £z K duplo quadrati ex A E, com- 
mune auferatur TZ K : reliquum ergo, nempe 
[per 4. lem.part.ult.] re&angulum O T N, often- 
dendum zquale effe duplo quadrati ex A E. quod 
quidem [per 23. 2. huj. ] ita fe habet. 


PRor XXVI. Ther. 


Quod fi parallelarum occurfüs ad pun- 
ctam z fit intra unam fectionum A, rut 
pofitum eft: rectangulum quod con- 
tinetur füb portionibus linez: parallela 
tranfverfz diametro, hoc eff 4 BEL 
minus erit quam illud ad quod rectan- 
gulum portionibus alterius linez con- 
tentumfive ? z n eandem rationem ha- 
bet quam recte diametri quadratum. 
ad quadratum tranfyerfze, duplo qua- 
drati ejus quod à dimidia tranfveríz 
diametri conftituitur. 


; ( )5 ONIAM enim, propter eadem quae prius 
| [in 24.3. huj.] di&a funt, ut quadratum ex 
^E ad quadratum ex EA ita 
eft ? zz recangulum ad red 
angulum KZO: habebit [per 
12.5. | totum rectangulum P zH 
ad re&angulum K z 0 una. cum 
quadrato ex AE rationem ean- 
dem quam rece diametri qua- 
dratum ad quadratum tranfver- 
Íz. ergo demonftrare oportet 
rectangulum A ZZ minus effe 
quam rectangulum KZ O una 
cum quadrato ex AE duplo 
quadrati ex A E. commune au- 
feratur quadratum ex AE : re- 
liquum igitur, nempe re&an- 
gulum ^ ZZ, minus effe quam 


[per 11.2.huj.] re&angulo A 6 Z,demonftrandum reftat. quod quidem 
nam [per 4. lem. 5.huj.] re&angulum A ez una cum A £ Z aequale eft rectaneulo K z 6. 


PRor. XXVII. eor. 


Si in ellipfi vel circuli circumferentia con- 
jugatz diametri ducantur, quarum al- 
tera quidem fit rectajaltera vero tranf- 
vería; & ducantur duz recta linez dia- 
metris parallele, qua & fibi ipfis & 
fectioni occurrant: quadrata e por- 
tionibus lineze tranfveríe diametro 
parallele, qua inter fectionem & li- 
nearum occurfum interjiciuntur, una 
cum figuris ex portionibus linez re- 
C diametro parallele inter ducta- 
rum occurfum & fectionem interje- 
ctis, fimilibus & fimiliter defcriptis 
€i qua ad rectam diametrum confti- 
tuitur, quadrato tranfverfz diametri 
2qualia erunt. u. 


Áaa TT 
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IT ellipfis vel circuli circumferentia A BT A, 
centrum E; ducanturque ipfius due 
diametri, re&ta quidem AET, tranf- 
vería vero BEA ; & ducantur K ZAM, N ZH o; 
quz ipfis AT, B^ zquidiftent: dico quadrata 
ex NZ, LO, una cum figuris ex KZ, ZM fi- 
milibus & fimiliter defcriptis ei qua fic ad AT, 
quadrato ex BA equalia efie. 


cujus 
conjugate 


Dacatur enim. à puncto N re&a N z parallela 
AE; ergo ad BA ordinatim applicata erit. & 
BH fitre&um figure latus. quoniam igitur ut 
BII adAT itaeft AT ad B4; erit [per 20. & 
22.6.]ut BILadBA ita quadratum ex AT ad 

uadràtum ex BA. quadratum autem ex BA 

per 17.6. &15. 1. huj. eft aequale figure que 
ad AT conftituitur: ergo ut BII ad B A ita qua- 
dratum ex AT ad figuram qux eft ad 'AT. fed 
[pet 22. 6.] ut quadratum ex AT ad figuram 
que ad AT ita quadratum ex N* ad figuram 
que fit ex N £ fimilem ei quz ad AT: ergo 
ut I1B ad BA ita quadratum ex NZ ad figu- 
ram que fitex N E fimilem ei qua ad AT. eft 
autem [per 21.1.huj.] & nt 1B ad BA ita qua- 
dratum ex N £ ad re&angulum Bz A: quare [per 


A 


9.5.] figura que fitex Nz, hot eft ex ZA, fi- 
milis ei que ad AT, re&angulo 8 z A eft equa- 
lis. eodem modo demonftrabimus figuram que 
fit ex KA fimilem ilii que ad AT re&angulo 
BAAxqualem effe. & quoniam recta linea N O 
 fecatur in partes equales in B. & in partes inz- 
quales in Z; quadrata ex 0 7,ZN [per 9.2. ] 
dupla funt quadratorum ek 9 H, H7, hoc eít 
ex NH, HZ, eadem quoque ratione quadrata ex 
MZ, ZK quadratorum ex KA, A Z. funt dupla ; 
& [per 22. 6.] figura quae fiunt ex M Z, Z K imi- 
les ei quz ad Ar duple funt figurarum fimi- 
lium quz ex K 4, AZ. figure autem quz fiunt 
ex KA, AZ rectangulis BAA,BZA [ut modo 
uei funt equales; & quadrata ex N H,H Z 
&qualia funt quadratis ex Z E, E ^: ergo qua- 
drata ex N Z, 2 0, una cum figuris ex KZ, ZM 
fimilibus ei quz ad A T, dupla funt rectangulo- 
rum BEA, BAA & quadratorum ex z B, E A. 
itaque quoniam re&ia BA fecatur in partes c- 
quales in E & in imequales in £, rectangulum 
BZA [ per $. 2.] una cum quadrato ex E E 
d eft quadrato ex BE: fimiliter & rectan- 
gulum BA^ una cum quadrato ex AE eqnale 
eft quadrato ex BE: quare re&tangula BzA, 


xt. Vide Lemma quintum Pappi in hunc librum. : 
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BAÁA & quadrata ex & E, A E xqualia funt da- 
plo quadrati ex B E: quadrata igitur ex N Z,Z o, 
una cum figuris ex K Z, ZM fimilibus ei. quae ad 
AT, dupli quadrati ex BE funt dupla. atqui 
quadratum ex BA duplum eft dupli quadtati ex 
BE: ergo quadrata ex NZ,Z O una cum figuris 


ex KZ, ZM fimilibus ei^ que ad AT, quadrato 
ex BA zqualia erunt. 


PRor. XXVIII. Theor, 


Si in oppofitis fe&tionibus conjugatis 
diametri conjugatae ducantur; qua- 
rum altera re&ta fit, altera tranfverfa ; 
& ducantur dug recte linee diame- 
tris parallele, qua & fibi ipfis & fe- 
Ctionibus occurrant : quadrata ex 
portionibus linez recta diametro pa- 
rallele, qua inter linearum occur- 
fum & fÍectiones interjiciuntur ; ad 
quadrata ex portionibus alterius li- 
nez, qua tranfveríz diametro zequi- 
diftat, inter fectiones & occurfum li 
nearum interjectis, candem rationem 
habent quam recte diametri qua- 
dratum ad quadratum tranfveríz. — 


S NT oppofite fe&tiones. conjugate AB,TA, 
quarum diameter quidem recta fit AET, 
tranfvería vero BEA: & 
ipfis parallele ducantur 
ZHOKR, ^AHMN, qua 
& fibi ipfis & fe&ioni- 
bus occurrant, dico qua- 
drata ex A H, HN ad qua- 
drata ex ZH, H K eandem 
rationem habere quam 
quadratum ex A T ad qua- 
dratum ex BA. 


À punctis eniti A, Z 
ófdinatim applicentur Az; 
ZO, quz parallele erunt diametris AT,BA. & 
à pun&do B ducatur ipfius B^ re&um latus 
BII: itaque conftat [per 20. 6. ] ut t1 Bad BA 
ita effe quadratum ex A T ad quadratum ex B A, 
& [per 15. $.] quadratum ex A € ad quadratum 
ex EB; & [per 2r. x. huj.] quadratum ex Z o ad 
ad re&angulum BO ^ ; & rectangulum TZ A ad 
quadratum ex Az: eft igitur [per 12. 5.] ficut 
unum antecedentíum ad unum confequentium 
ita antecedentia omnia ad omnia confequentia : 
quare ut quadratum ex AT ad quadratum ex 84 
ita re&tangulum T z A una cum quadrato ex AR 
& quadrato ex OZ, hoc eft quadrato ex E6, ad 
rectangulum ^ O8 una cum quadrato ex B E & 
quadrato ex A z, hoc eft quadrato ex ME. fed 
[per 6.2.] te&angulumr z A una cum quadrato ex 
A E zquale eft quadrato ex E E, & rectangulum 
^OBuna cum quadrato ex B E zquale quadrato - 
O E: ergo ut quadratum ex AT ad quadratum ex 
BA ita funt quadrata ex € E, E O ad quadrata ex 
OE, EM, hoc eft quadrata ex ^ M, MH ad qua- 
dtata ex Z0, € H, quadratorum autem m 

c 
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MH dupla funt quadrata ex A H, H N, ut [ad 9. 
2.] demonftratum eft; & quadratorum ex 76, 
6 H quadrata ex ZH, HK funt dupla: ut igitur 
uadratum ex A T ad quadratum ex BA ita qua- 
dat ex AH, HN ad quadrata ex Z H, HK. 


PRaor. XXIX. Theor. 


lifdem pofitis, fi linea rectae diametro 
parallela fecet afymptotos: quadrata 
ex portionibus ipfius que inter l- 
nearum occurfum & aíymptotos in- 
terjiciuntur, una cum dimidio qua- 
drati fati € recta diametro, ad qua- 
drata ex portionibus ejus quz tranf- 
veríe diametro zquidiftat inter oc- 
curfum linearum & fe&tiones inter- 
jectis, eandem rationem habent quam 
rectz diametri quadratum ad qua- 
dratum tranfveríz. 


us eadem qux fupra, & recta AN. fecet 
afymptotos in punétis E, O; demonftran- 


s 


T 


ftrandum eft quadrata ex 
E£H,HO, una cum dimidio 
quadrati ex AT (hoc eft 
düplo quadrati ex EA, 
hoc eft [per 10.2.huj.] du- 
plo re&anguli AEN) ad 
quadrata ex ZH, HK ean- 
dem rationem habere quam 
quadratum ex AT ad qua- 
dratunex BA 

^ Quoniam enim A X [per 
16.2.huj.] equalis eft o N, 
quadrata ex A H,H N fuperant [ per 6.lem, 5.huj. ] 
quadrata ex € H, HO duplo re&anguli ^A EN: 
ergo quadrata ex z H, H O una cum duplo qua- 
drati ex AE zqualia funt quadratis ex A H, H N. 
fed [per 23. 3.huj.] quadrata ex A H, H N ad qua- 
drata ex ZH, H K eandem habent rationem quam 
quadratum ex AT ad quadratum ex BA: qua- 
drata igitut ex Z H,H O una cum duplo quadrati 
€ A ad quadrata ex ZH,H K eandem ration 


^ Quoniam enim AE zqualis ef ON ; qua- 
drata ex ^ HjH N füperant quadrata ex &H, H O, 
duplo rectanguli AEN. *] Sit 
rectalinea A N, auferanturque ab 
ipfa zequales A Z, N O, & figura de- 
Ícribatur. manifeftum eft, ob fi- 
militudinem & propterea quod 
4Z eft zqualis ipfi O N, quadrata 
AT,AN, AK, MB inter fe ae- 
qan effe. quoniam igitur qua- 
rata que fiunt ex AH, H N funt 
quadrata À Z, ZN, & qux ex Hz, 
HO funt KZ, ZA ; fequitur quod 
quadrata ex A H, H N füperant qua- 
drata ex ZH , HO gnomonibus 
ZPX, TOY, & quoniam rectan- 
gulum H A eít dquale rectangulo 
MI, & rectangulum E1 ipfi M6. 
erunt gnomones ZPX, TOY g- 
quales rectangulis AM, A B. fed AM eft eequale 4A , 


* Vide aliam hujus rei demonftrationem ad VI. Pappi Lemma. 
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habent quam quadratum ex AT ad quadratum ex B. 
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& rectangula A A, A B- fimul funt dupla contenti füb 
A £N, hoceít füb A ON. ergo quadrata ex A H,H N, 
hoc eft A Z, Z N, füperánt quadrata ex ZH, HO, hoc 


eft K Z, ZA, duplo rectanguli 4 3 N, hoc eft rectan- 
gulis 4A,4A B. 


Pror. XXX. Theo. 


Si dux recte linez hyperbolam contir- 
gentes fibi ipfis occurrant, & per ta- 
ctus recta producatur ; per occurfüm 
vero ducatur recta uni afymptoton pa- 

 rallela, & fe&tionem & rectam conjur- 
gentem tactus fecans: quz interjici- 
tur inter occurfüm & rectam tactus 
cogjungentem à fectione bifariam di- 
' videtur. | 


S IT hyperbola A Br, quam contingant recte 
linez A ^, AT ; afymptoti vero fint E Z;z H 
& junQtà AT, ducatur per A re&ta ^ KA parallela 
ipfi ZE: dico AK ipfi KA qualem effe. 
Jüngatur enim ZABM & ex utraque parte 
producatut;ut fit Z 9 zqualis ipfi BZ; & per B, K 
ducantur B EK N parallelz ipfi A r, qua ordinatim 
applicatz erunt, & quoniam triangulum Z E 8 fi- 
tile eft [per 4. 6.] triangu- 
lo AKN ; erit [per 22.6. 
ut quadratum ex AN ad 
esc ex NK ita qua- 
ratum ex B Z ad quadratum 
ex BE. ut autem quadta- 
tum ex BZ ad quadratum 
ex B B ita [ex 1.2. huj.] eft 
O B ad re&um latus: quare 
ut quadratum ex AN ad 
quadratum ex NK ita 08 
ad re&um latus. fed [per 
Ar. r.huj.] nt 9 B ad re&tumi 
latus ita re&angulum 6 N 8 
ad quadratum ex NK: ut 
igitur quadratum ex ^ N ad 
quadratum ex NK ita ONB 
rectangulum ad quadratum 
ex NK: ergo [per 9.5.]: 
| re&angulum 6 N B: quadra- 
to ex A N eft quale. eft autem [per 37.1.huj.] 
rectangulum M ZA zquale quadrato ex Z B, pro- 
pterea. quod re&a A4 fectionem contingit, & 
A M ordinatim eft applicata : quáre rectangulum 
ONS una cum quadrato ex Z 8 quale eft re&an- 
gulo MZ4 una cum quadrato ex AN. fed [per 
6.2.] rectangulum 9 NB una cum quadrato ex 
Z B eft zquale quadrato ex Z N : ergo & rectan- 
gulum MZA una cum quadrato ex ^N aequale 
eft quadrato ex: ZN:: *& idcirco [per conv. 6. 
2.] re&a ^ M ad pun&um N bifariam fecatur;ad- 


- jun&sm labens ^Z.. & parallele funt K N, A M5 


reta igitur ^K [per 2.6. | ipfi K^ eft equalis. 


Paor XXXI. Theof. 


Si düg rectz oppofitas fectiones contir- 
gentes fibi ipfis occurrant, & per 
Bbb tacttis 


p 
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tactus recta producatur; per occur- 
fum vero ducatur recta afymptoto 
parallela ,. quz fectionem & rectam 
tactus conjungentem fecet: recta, 1n- 
ter occurfum & eam qua tactus con- 
jungit interje&ta, à fedtione bifariam 
dividetur. tig 


S: T oppofite fe&iones A, B, & rec con- 
tingentes AT, TB, jun&aque AB produca- 
tur; afymptotos veto fit ZE, & per T ducatur 
THO ipfi Z E parallela: dico T H qualem 
effe ipi H 6. 

Jungatur enim F E, & ad ^ producatur: & 
per EH ducantut N EK M, HX ipfi AB parallele, 
& per K, H ducantur K ZH A parallele T A.. quo- 
niam igitur triangulum 
K Z B fimile eft [ per 4. 
6.| triangulo MAH, ut 
quadratum ex EK ad 
quadratum ex KZ ita 
[per 22. 6.] quadratum 
ex MA ad quadratum 
ex AH. fed ut quadra- 
tum e& EK ad quadra- 
tum ex KZ, ita demon- 
ftratum eft. [in antec.] 
NAK rectangulum ad 
quadratum ex A H: er- 
go re&angulum N AK quadrato ex M A eft «- 
quale. commune apponatur quadratum ex KB: 
re&angulum igitut N AK una cum quadrato ex 
KE, hoc eft [per 6. 2.] quadratum ex A E, hoc 
eft quadratum ex Hz, equale eft quadratis ex 
MA,KE. utautem quadratum ex H £ ad qua- 
drata ex M A, K E ita quadratum ex E T ad qua- 
drata ex A H,K Z, [propter fimilitudinem triangu- 
lorum TEH,HAM,ZKE.] ex quibus fequitur 
quadratum ex £T zquale effe quadratis ex H A, 
KZ. atqui quadratum ex H A zquale eft. qua- 
drato ex£ B; & |per 1.2.huj.] quadratum ex K Z 
zquale quadrato ex dimidio fecunde diametri, 
hoc eft [per 38. 1. huj.] re&angulo r EA : qua- 

,dratum igitur ex T Z quadrato ex & E & rectan- 
gulo T E A fimul eft equale : *ac propterea [per 
converf. $.2.] re&a T A in partes quidem aequales 


Íecatur ad punctum Z, in partes vero inzquales ad E. & AO parallela eft ipfi Hz ; ergo [per 2.6.] 


rHipfiH 0 a&qualis erit. 


....Poteft etiam hoc theorema eodem modo demon- 
ftrari quo precedens, cam du recta lineze. unam fe» 
ctionum contingant. fed quoniam omnino idem eft 
E illud quod in una hyperbola demonftratum fuit, 
ipla demonftratio ut fuperflua omiffa eft. — — - 
$1 due rectz hyperbolam contingen- 

tes fibi ipfis occurrant, & recta per 

tactus jungatur, & jungenti tactus 

recta parallela ducatur per contin- 
. Bentium occurfum ; perque punctum, 
. quo bifecatur jungens tatus, ducatur 


-* Hic adhibetur Lemma Peppi o&ayum.: 
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alia alteri afymptotón parallela : qua 
inter dictum punctum & rectam pà- 
rallelam interjicitur à fe&ione bifa- 
riam dividetur. 


S, T hyperbola ABr,; cujus centrum. ^ , & 

afymptotos AE; contingant autem fectio- 
nem rectz A Z,ZT, jungaturque 
TA, & Z^ ad H, 9 produca- 
tur; erit [per 30. 2. huj. ] Ae 
equalis ipfi 9T. itaque per 7 
ducatur ZK ipfi AT parallela; 
& per OG. re&a G AK paralle- 
la ipi ^E: dico K ^ ip 6 ^ 
&qualem efle. 

Ducantur enim pet B, A recte 
BE, AM quz parallel fant ipfi 
AT. jam ex iis, qua [in 2" 
preced.] demonftrata funt, ut 
quadratum ex ^ B ad quadratum 
ex B E ita erit quadratum ex 0.M 
ad quadratum ex MA, & re- 
&angulum H M B ad quadratum 
ex MA: re&dangulum igitur 
HME2 zxquale eft [pet 9. 5.] 
quadrato ex M 6. eft autem [per 
37.1.huj] & 69 ^Z redtangu-. 
lum quadrato ex AB zquale j: 
propterea quod A Z fectionem contingit & A 6 
ordinatim applicata eft: ergo rectangulum HM B 
una cum quadrato ex A B,hoc eft [per 6.2.] qua- 
dratum ex A M, zequale eft re&angulo 6 ^ Z una 
cum quadrato ex M 6 : & ideo [per converf.6.2.] 
te&a Z O bifariam fecatur in puncto M, adjun- 


&am habens A Z. Íunt autem rect K Z,'A M parallel ; zqualis igitur eft [ per 2.6.] K ^ ipfi A 6. 
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^^ Juxta Pappt Lernma nonuin. 


Pnor. XXXIII. Z?eor. 


Si duz rectz linee oppofitas fectiones 

- contingentes fibi ipfis occurrant, & 
recta jungens tactus producatur; per 
occuríum vero contingentium duca- 
tur re&ta ta&us conjungenti parallela, 

. & per punctum quod conjungentem 

tactus bifariam Ííecat ducatur recta 
alteri afymptotón parallela, conve- 

. niens & cum fíectione & cum recta 
parallela per occurfum du&tà: qua in- 
ter bifectionem Jungentis tactus & di- 
Cam parallelam interJicitur à feCtione 
bifariam dividetur. 


S N T oppofitz fectiones A B P, A E Z, & rect 
contingentes A H, H A, centrum autem fit 
O, & afymptotos K 9; ductaque O H. produca- 
tut.& jungatur A A ^ : itaque AA [per 30.2.huj.] 
bifariam fecabitur in ^.. ducantur per H, O recte 


-BOB,THZ ipfi A^ parallele; & per ^ du- 


catur AM N parallela ipfi oK : dico A M «qua-. 
lem effe ipfi M N, EC We 


Applicentar 


E 
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Ducantut ordinatim à punctis E, M rectz E K, 
MZ parallelz ipfi 8 6; & per M ducatur MII 
parallela ipfi A4. quoniam igitur, ex iis qua 
ante demonftrata funt, ut quadratum ex 69 E ad 
quadratum ex BK ita eft rectangulum Bz E ad 
quadratum ex Z M;. erit [per 12. 5.] ut quadra- 
tum ex 9 E ad quadratum ex E K ita re&tangulum 


 BAEyna cum quadrato ex 9 E, hoc eft [per 6.2.] 
"quadratum | ex do sueta o er 


O £, ad quadrata 


tum ex OE ad p K 

quadratum — ex RT 

EK ita quadra- E 

tum ex 9 Z, hoc eít quadratum ex MTI, ad re- 
Cangulum H 6 A una cum quadrato ex GTI, fed 
ut quadratum ex 6 E ad quadratum ex 8 K ita eft 
[per 4. & 22. 6.] quadratum ex M1 ad quadra- 
tum ex I1A : quare ut quadratum ex MII ad 
quadratum ex I1 A ita quadratum ex M II ad re- 
Ctangulum H 0 ^ una cum quadrato ex O11; & 
propterea quadratum ex AII re&tangulo H 6 A 
una cum quadrato ex 8 TI equale erit: ergo [per 
cony.5.2.| re&a AH in partes equales fecatur ad 


KampgOuiuy 99 2e T E,M «4 sh HO 
e| EK, MZ, 2]g 0$ r8 M W"S« 7l) AA 4 
MT. &£ze& 2v, 2jg v2 dederyudWa, ew ce To 
2v OE wj; T0 2T? EK BSTAUG T» VoUO BZE 
«6g Tü 2v E M' 5€ deà Tü 2c OE «eig 
Tü 2g EK Srwe Tró vzc)0 BZE uerb TS 2vr) 
OE, rs T» 29 OZ, wt rà DW) KE, 

EM. 4086 a7) 
F KEijx dédem?) 


ex K EZ M. qua- 7 H LUN TR Xem HO A, 
dratum autem ex xej rà Gm EM 
KE oftenfum eft oor) IP rs 
* [ad 38. x. huj.] M Er. KE. 
39. I. huj. I pe dem € TÀ d 
zquale re&tangu- ex d se 
lo H6 A, & qua- O E «x95 7» ar 
dratum ex EZ M |E (S (B EK £rwe rà dg 
Ll [4 

quale eft qua- 2 x E S OZ, TET TD 
drato ex 8 1I: A A am MILwess à 
ut igitur quadra- : Ve) HOA pue 


TB 2m OIL dg 

: : Óà Tr) dwh GE 

«e Tó àm) EK Sr4g 7) àm) MIL vog 3 

SMS € » IN 35A 3 Neo EE 

az) llA' we cea ro có MII eee 70 wo 

IIA Zr9 T) «zb MII €€9g9 T0 Xceuv HO. A 

"(m3 ? $3, 3 9 E n 

perà & àgzà OIL im» em Tb emà AN Tí. 

[1 N Y [5 *accN 3 E i2 4 c 

vy) HOA mo rS omo OIL sem Goa 

AH Térpupm ei& UO) iom xoma Tb Tl, en di 

yi Xovrdy Tb O. Xoj em € o2NIIn. 04 ML, 
HN*' ig aez1AMTIMN. ; 


Hi & in partes inzquales ad 6. & funt quidem rec M t, HN parallele; eft igitur A M [per 2.6.] 


ipfi M N zqualis. 


PRor. XXXIV. "beor, 


Si in una afymptotón hyperbole ali- 
uod punctum fümatur;ab eoque recta 
dis fe&ionem contingat, & per ta- 


-&um ducatur afymptoto parallela :- 


. qu& per dictum punctum tranfit, al- 
teri afymptotón parallela, à fe&tione 
bifariam dividetur. 


S IT hyperbola AB, afymptoti vero T4, A E; 

&, fumpto in recta A quovis pun&oT, per 
ipfum ducatur T BE fe&tionem | 
contingens; & per B quidem 
ducatur Z BH parallela ipfir ^, 
pet P autem T AH quz 1pfi ^ E 
&quidiftet : dico rectam. rA 
qualem effe ipfi A H. 

Ducatur enim per A reda 
AO parallela ipfi FA; & per 
B reca BK parallela ipfi A E. 
itaque quoniam. [per 3. 2. huj. 
T B zqualis eft BE ; erit [per 2. 
6.]& TK ipfi KA, & AZ ipfi 
ZEcqualis. & cum rectangu- 
lum K BZ zquale fit [per 12. 2. 
huj.] re&angulo T A6, & reda | 
BZ zqualis ipfi AK five TK, 8 AG ipfi AT; re- 
&angulum AT A zquale erit re&angulo KT H: 
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IPOTAZXIZX AJ 
C^ vl C^ wA 9 e 
Edy Ure GoNte Ei tuas "Y aupra Ap m 
CHEM, Yo ct. QUTE eUd Gic. QUT) * Tou, 
1o c. e » ^ f; 9 
9 2Jgt agis doy 93 arapdoNMAoS T] dnuje- 
, € tae /, : 
diórer " 2f € Atgierros owuete aod 
qr daos 73 eripe. 7 dau TO Nord 
7? TOU &ls ico, JuuxSitez?). 
z TQ Ute God] 2A B, aav uiam 5a IA, 
AE, i6 eA(DOra 7 S T A vvxiy o»juetoy 70 
cci 9 auri x Da eQuzioudyun 
T vWs 1IBE,C ja u$ B 
X 3 P4 : MIS o 
«og TU TA "yOw 9 ZBH, 
2je de v9 T T| AE 4 T AH 
Ayo ini io is T A TL AH. 
Haga *yàp di (3p r8 A v3 
TA QNA 1 AO, 2jo dx 
TÉ B rj AE 5 BK. &wei SV 
—do e q TB T] BE' im ex 
KQurKcKA,xu) AZ 
Tj ZE. wgjtTSi z0 Vu KBZ 
- 30) égi TO Ar) I AO, ig 2 
4» BZ rj AK, rETn Ti TK, x4) 4 AO rj 
AI" ràaga cuo AT A ic iei TO Vy) KI 
: £6 


N 


CONICORUM LIÉ 


fei dept og 5 AT. "we DK Érge 7TH ec 
AT Jai SArérK dvrM d ceo Xo)" 
rH $Ar. ei ai 7j AH, 


zo dis 
KON 


As. 
Eco SspGo2d d 54 AB, X d 
mius aj T ^, A E, € &Qa- 
silo ud 4I BE, PE 
a rAH, ZBH' RS. 071 iex 9 
TA Ti AH. 

Em dy Oo 331 5 AB; A eu | 
iod o dz zi 9, K. ere 
&y la &ci/ 1rTB T BEES imn den 
xod KBriü pn a? gi à 
KB 7j AO 6si) dan dies ig) 

CSIUA T/ dt. * 


E 
"E 


Hn POTASXI P At. 
TG) auo orron, éuy 29 TV Jugis OÀ.eld 


due gu as aue fac eH) dro &7T0- 
di yon», € fous TÀ puero 47 SiTO6 
Wa giGoaplne eO da; Que»$ dA, 


Set eopziamot, 9 ^X TBE &Qaztoulun, 2 2 QB x- 
oe E9DMas Tü LTA,€2]g Pr Aoc qi$ eU O eto, 
: i LTAAZH TERAMO) 710 velo ANTE TOÀ A, Z^ Ai- 
ua tmisuoe  Z T atis P Aras 1 A exis A A. 
Hym ep 2lg 7 T, 

A RZ «gw c Eo 
LDNZKAeM,OIBETZ vu 
d Y AZ abaco TA 


tior el AIDS TZPME e pH ROS 
F x ij L2 eny E T ER n ze s x: eg Á AE 


KA Tj AZÍ blc. e 
Tí A Z lay eet ETTK a 
AT. db E gre i £g q IK 
T à imi 167] AK r8 IE 
* &5 deo 7] AK we) KI &- 
Tas 4 YT eO TK. de dà 
E TT «96 IK Bree qZTo 
wx TA, Gs)4ZT we 
TA Hrae | MK "mts KA s 
esc i4 MK ede KA &ras Tà "MA Acafbgd- 
ogapuu 4C) 3» ^A. de dà 4) ^K «cos KT 
Eres 7à eK axe. Tà KN eX ogoMp ig gepuputy" 
Xo] 2 den T0 a og. Tà AA &rwe Tb OK 
«xoc T0 K N. den A» TO AB a oyotv- 
Mpgésnpua, TETG TQ ON (mr 9&p « LTBr3 
 BEX " AO ri or) Os dex T0 M ^ qx€be TÀ 
ONZrGs T0 OK ws To KN, Wd) AOVmy Tà 


«uev, vis UNE 22] T Tope im T 


3iTO PE ABomQÉUd, kd TALAEd- | 
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ut igitur AT ad rKita [per 16.6.] r Had A r. eft 
autem AT ipfiusr K dupla: ergo & T H dupla 
AT ; idcircoque re&a. EA A ipfi ^ AH pu equalis, 


p, 777, 


Sit hyperbola AB, cujus ; 
afymptoti TA, AE, & cons 
tingens BE; parale. autem 
TAH, ZBH: dico T & ipfi 
AH qualem effe; 

Jungatur enim A B, & ad 6; 
K producatur, itaque quoniam 
T B [per 3.2.huj. | equalis eft ipfi 
BE; etit & KB ipfi BA qua 
lis. "fed & KB [per 8. 2. huj.] 
eft equalis A9: ergo & T A 
ipfi AH Lege erit. | 


Puer xxxv. Tha 


Lídem pofitis, fià fümpto pun&o recta 
ducatur, fe&tionem in duobus puns 
— &is fecans; erit^ :tota ad eam qua 

extra fumitur, ita inter fefe. portio 2 
nes illius qu& 1 intr RD conti 
netur. RCRUM 


IT AB hypetbole,. cujus afymptosk E. TAAE: 

contingenfque FB B, & OB parallela ipfi 
LA; ducatur autem per I reda linea TA AZ H, 
quze (c&ionem in pun&is A, Z fecet : dm utzr 
adr A ita effe P Aag ^ 


 Dacantur enim. per us 
& L,A,B, Z tete TN& 
KA9 M,OIILB P, TZ ipfi AB 
parallele, & pet A, Z ducan- 
tut AIIZ, TZPMZ paral- 
. leleipfü rA. quoniam igi- 

tur [ per 8. 2. huj. T ch 
eft AT ipfi ZH, erit & K 
: ie nec n .] equali : 


H 3 Qe ipirT axqualis 
- erit: ut igitur AK ad KT 
ita Tr adr X. fed [per 2. 
6,] ut TT adr Kita Zr ad 
TA, & ut ZF ad T A ita 


MK ad K A, & ut MK ad K A ita (pet 1. 6-] M A 


parallelogrammum. ad parallelogrammum A A5 
& ut AK ad KT ita parallelogrammum 6X ad 
parallelogrammum KN ergo [per 11.5.] ut pas -. 
rallelogrammum M ad ^ A ita e x adipfumK N. — 
atqui [per 12.2.huj.] parallelogrammum A^ eft 
equale parallelogrammo ^ B, hoc eft [per 36. n] 
ipfi ON: (eft enim [per 3. 2. huj. ] re&ta 1 
lis BE, &[per 2. 6.] ^ O ipfi OE) quare ut pa- 
rallelogtammum MA ad ON ita O K MXN; Jes 
Cce. liguum 


APOLLONI 


ad reliquum B K eft [per 19. 
$.| ut totum ^ M ad totum ON. & quoniam 
parallelogrammum 'K z aequale eft. 6 O , com- 
mune auferatur ATI; eritque reliquum K II reli- 
quo I1 6 a quale. T onatur A] - 
tum igitur KB zquale eft ipfi AO , ideoque ut 
MA ad^ A ita *MO ad GA. fed ut paralle- 
logrammum MA ad parallelogtammum ^ A jta 
[per x.6.] recta M K ad rectam. K 4; hoc eft Zr - 
adr A; ut autem parallelogrammum M o ad pa- 
rallelogrammum 0 A ita recta M ? ad rectam ? A, 
hoc eft [ per 2.6.] ZA ad A A : ergo ut ZT ad 


i A 


liquum. igitur M 


TA ia ZAad AA. .. 


EUTO 


: CORE x ES Voter. 
Sit hyperbola A B, eujus afymptoti T A ,A E, & 
à pun&o l reda quidem I BE du&a fedtionem 
contingat, T AH O vero in duobus pundis A,H 
fecet,& per B ducatur Z BK ipf T ^ parallela: de- 
monftrare oportet ut HF ad F A ita effe H Z ad Z A. 
Jungatur enim A B, atque ad A, M produca- 
tur, & à pun&o B ducatur B N 
r0, quoniam igitur [per 3. 2. huj.] F 8 qualis 
eft ipfi BE, erit TA ipi EN : ! 
equalis, & A 8 ipfi BN ; unde 
"NM differentia eft ipfarum 
AB,BM,. fed BM [per 8. 2. 
huj.] eft equalis ipfi ^45 
rit ig M. differentia 


farum. 
adrA: (eft 


. H rad 

ut tota HT ad totam IA ita effe ablatam H Z 
ad ablatam AZ, & reliquam FZ ad reliquam, 
videlicet ad exceffum ipfarum T A, 4 Z. demon- 
ftratum autem eft HT effe ad rA ita ut TZ ad 

-exceffüm ipfarum T A, AZ. [ propter fim 
nem triangulorum T A A, Z A F.] 


4 


ta Cac 


tur, i 


commune apponatur AB : to-, 


parallela ipfi.— 


quo auten 
LA itaHZ ad ZA, demonftrare oportet - 


7 MMTE DNI 31 0 TUTTO, 


MO «Ee Aomy Tà BK ew £6 0À0 Tó AM 
qC9s 0ACy v0 O N- X ere 1o2y si zKX TÉ eo 0, 


-xewày e Dupiicd a 0 A II* Aio) ceo Tb K. TI. A00y 


éd Aor Tí IIO. xeWty qugoxeitdu T) AB*. 
UA dod rà K B i70y éd TQ AO t«w dp Qe 

T0 M A Q€9s T0 ^ À fraus T0 M O C95 TO O A. 

XM oe LOB Tà M A Ope Tà AA HT 4 MK 

eis 3l) K A, rEWieW T ZT wpos T A, G5 dg TO 

MO gpie 71 O A éruie (| M mrpoE $ A, THTEGI) 

ZA met AA osa LY wes TIAT Ac 
Érag "ZA pie Tu) A. A. | | 


CIUS. E * E um 

AMA 3. 
Eco ómQCoN) d AB, Aniwdlom di eà TUA, 

AE, xg) do TET d 409 LBE sQaztlédu, $ dà 
LTAHO mure v vule) worn v2. A, Honptéi, 2. 
2g E» eg dà TAGpxUen ZBK' dec. 
nig» ax 0 HI «tos LÀ iros « HZ «69s Z A. 
— EmsLeuyou 9 AB xd] cues Adera dori v. A, 
M, C 2 18 E aoo TI) TO yo EN- &ra 
Sy ion [27 4LTB 7j BE; ion $9 
xg) 4 IA tà EN, 20: AB 
TPBN' ?4ee NOM Um 
c8 T ABQBM. doy 0g" BM. 
T4 AA* "uN M dea. 7E 0C 
dem Y AAQAB. C ere Ou 
"ea cd ao e d 


- eo 4 OA vct) AT STQS. : 
3 AM wor alo omo v 


ilitudi- 455 


CIHOTAxix a 7 0 


8 o cds y» 2A uo V6 T cab 
B enu oru, aU exues 2f gnopla 


Qc NS o Mo, V MPs eeu : 
. &U9ec. warme 1. rouleo Tq ovre duo oup, 


: / 
2 


-— cerro, Ee Ty comido opo 5 Je 


(fms ch emt mis d 8 ag 
GRAM, Ümus s ueruco P a mxegÜ e 


mus 


à? acwwilor? quesos 1 LeTaU T AruuTa- 
E? TOZAN aveo, oj A, B, Gy Véyeecy 
E 9 Pavo dia AE,ZH; uo) 93 
rH eoip9o cy peto TH, Q àz uui Wy 
4) H BE &Qaztloidunp, 1 9€ H O fre a odo 
Sot; TÓ TUE, D qi uuo TÉ HOO xavrzb 'Uo o3- 
pee on uoo Sy 5 OH én ea Mo TE avum 75 
*IAC2]g Ew X, 7) A vou, dédepomq. ovps- 
gntlézao um Tà A, 3 (x0 dw rS BTnIHwx- 
ede c] KB.As Aya 6n eoi e 1] AK «reos 
KOZraeQ AH pg HO. ^ -- 
HyOwew 9) 2 T AQO 
exueto a 99. Tl) T H a4 O M, 
AN, 297) T2y B, H, 0 209. 
ThóNEGiBZ,HIL POZN.. 
vrd Syd 6 "AATIHO, 
icy or 4 AH vp HO Srwé 
3 AO mpg O0H Cor]AH — 
D UE HO Zrec 4 NX queo : 
X0, 4 06 5 ^0 mp6 OH 
rug q LX weg XHO o: 


NI sé TT O c2» 
spp, de b Tm mOR 0 
ZH srUS TOY P (op quA O- 
 9eappay més à PH*O X de : 
dpa, Th NT $óe T LO Era) T0 T'P- 


4 - : ex M 3 D 
MNA 


: ede me A SA IDIOMS, 

; ne TU RR RICE y : 35 c3 AOL eds VAN AT E 

—  — 0 wBBT C v»MBTOZOi tow dpacs TONT 
COUR EI RI TER Ste xe. JUR xeu x : i ; EA 73 x 
2 c - eros v) LO HrUe v0 NA vrpoe v)A C. A. 06 EV 


gà NT mébs «01.0 Zrus 4 N Zi arte 2: O, TTE 


4AH wpis HO, de dE T0 NA zrpóg Tà A O E- 
. qug 4 N P «tbe slo PO, vsmiew 1 AK mpos K Q' 


SRUTOCIUS 


ead m. 
-Cionem & afymptoton ad cam qu& 
inter afymptoton & alteram íccto- 
nem. dr Ce deas E. 


uS 


Ix oppofiz fe&ionés À,B, quarum cen- 
QJ trum T, & afymptoóti &E, ZH; & in rectd 
Hr fumatur pun&um H, à quo ducatur HBE 
quidem fe&ionem contingens, H O vero neqiie 
parallela ipfi r £, neque fe&ionem in duobus 
pun&is fecans. jam conftat O H productam ' 
convenire cum reca TA, & propterea cum 
fe&ione A, ut [ad rx. 5. fiuj. | demonftratum 
eft. conveniat igitar in pun&o A; & per B 
ducatur K B ^. parallela ipfi TH: dico ut AK ad 
ad KO ita effe AH ad He. 

Ducantur enim à pun&us 
A,0 rect 6 M, A N, quz ipfi 
TH zquidiftent ; & à punctis 
B,H, O ducantur BE, HI, 
POZN, que parallele fint 
ipfi ^ E. itaque quoniam [per 
i6. 2. huj. ] 44 «qualis eft 
ipfi HO, erit ut AH ad HO 
ita 40 ad OH; atque ut 
-.— AH ad HO ita [per 2. -| NZ 
TZ ad ZH. 
fed [per f. 6.] ut Nz ad zo - 
ita parallelogrammum NT. 
ad parallelogrammum T 67 

& ut LZ ad EH ita FP. ad 
PH: ergo ut NT ad F O ita 
X TP ad ipfum P H.- & [| per 
1 12.5.] ut unum ad unum ita 
omnia ad omnia ; quare ut NT ad Y O ita to- 
tum N A adre & PH fimul. & quoniam [per 


3. 2. huj. ] E B elt equalis ipfi BH ; etit & AB 
ipfi BII zqualis, & [ per 36. 1. ] parallelogram- 
mum A X equale ipfi BH. fed |pet 12.2.huj.| ^ £, 
T O funt equalia; ergo & B H ipfi I O parallelo- 
etammo : -ut IgE [ ad T 6 ita totum A N ad 
parallelogramm & HP Ííimul, hoc eft ad 


73 


PZ, fed P eft zquale ipfi ^ 6; quoniam & T O 


"liter. | 
. Sint oppofitx fe&tiones A, ^, quarum afym-- 
ptoti 8 k, AT & contingens BA A; 'dücatur autem 


"AKAHZ, & fit AZ ipfi A parallela : demon- 


ftrandum eft ut A Z ad Z H ita effe A^ ad A Hi. 


—— Jungatur AH &: ad E, O protrahatur : -& erit 


[per 8. 2-hy.] ^o «qualis EH, & OH ipfi 
AE, ducatur per ^ re&ta A M parallela ipf r 65 
ergo [per 3. 2. huj. ] BA. ipi A A erit «* 
qualis, & GA ipfi AM: qdare MH. eft dif- 


:——- erehtid 


196 
ferentia ipfarum 6A,4H, five ipfatrum AH, 
HE. & quoniam PK parallela ef ipfi ^ M, etit 
ut 9H ad HM ita KH ad 
HA, atqui eft AE zqua- 
lisipfi 6H & [per 16. 2 
huj.] A^ ipfi KH: ergo ut 
A ^ ad AH ita A E ad H M, 
hoc eft ad differentiam 
ipfarum linearum A H, H E, 

ed ut AB ad differentiam 
ipfarum A H, H 8 ita 4 Z ad 
differentiam. ipfarum AH, 
HZ [propter fimilitudinem 
triangulorum A HE,ZHA : 
ergo ut AA ad A H ita AZ 
ad. differentiam — ipfarum. 
AHQHZC & ut unum ad unum ita omnia ad 
omnia: ut igitur AA ad ^H ita tota AZ ad 
A H suna. cum differentia ipfarum. AH, HZ, hoc 
eft ad H z. 


A. 


":hter. 


Sint eadem que füpra , & 

r A ducatur A M ipfi BT paral- 
fcis uoniam igitur AB eft aequa- 
lis ip AA, erit & KM zqua- 
lis ip Ma. & cum parallele 
fint OK, AM; erit, ut HM ad 
MK ita HA ad AO, hoc ett 
AHad HE, ut autem AH ad 
HE ita ZH ad HA, & ut HM- 
ad MK ira dupla "ipfius HM 
ad duplam MK ; atque eft AH 
dupla ipfius : HM, (eft enim [per 
16.2.huj.] AK tpfi AH zequa- 
lis & KXMipfi MA) & ^K du- 
pla ipfius KM: ut igitur AH 
adHZ ita KA ad AH ; quare 
componendo ut AZ ad Z H ita 


KH ad HA, hoc eft A^ ad AH. - es 


Pa ROP. XXXV 


Si ik rede coni fectionem vel ciiculi E. TS 77^ j| XUXAM E AQelas ij DES us 


circumferentiam vel fectiones oppo- 

fitas contingentes fibi ipfis occurrant, 

(Go per - tactus reca jungatur ; ab 
- occurfü vero contingentium ducatur 
recta íectionem. in duobus punctis 
cans: erit ut tota ad eam qua ex- 
ir, ita fegmenta qua à re&ta 


; B, Im A n 
1 Mang AB, ix PABZ; dico 
effe Z B ad EA. 


ctus abfcinduntur inter : 


APOLLONII PERGAZELI 


UTEDCY/] 8 7 O A, A H, TTE T ARS H E. Cera 
97 gNAGS € £y y BK 7] ^M, rn dpa Qe OH 
eoe HM Brace i KH qoe 
HA* win AETOH 


4 A «eje AH fraus d AE 


T AH, HE UTepoluo. aX 
D 1| A E ee6s Tio T AH, 


v6 rLU T AH, H Z Ómpi- 
egt 5 31 A A OUS ATE gf 


DE ?^Z 6s mi T AH, 
H e Urregeoruo, «9 2 £) «Cos iy Brus CITTA 


754^ TÀ KH 05 apnd 


«95$ H M, TTG "COS Tio Hu 


HE U7repoy lo STA 2 42." 


xo meo idee?) ol n E 


e69s argoeymat P deo A-À etos AH rus Qu : 


1AZ 6s T AH MY d v) AH, ous ; 


réTin «Cis alo HN 

on o ON AM 
: - EG TM CUTE que. mebpi, à 
eei sy ic 6m d AB Tí A A, it Ic 
E TKM TEMA, C ird que 
ege €t03)- ej OK, AM, feiy 
es 1 HM a0 MK drug d HA 
7'pbs A0, TÉTÉSI 1 AH 21 
HE. 4M es uem AH gei 
i055 Eras 1 Z H q$ie HA, à 9 
) EMG MEE 1d 


Co 


DES p $HM; 1 
"E j9 1AK T AH 


KM TU MA) $$ KM dime 


 HPOTAXIZX AES 


en dvo giduad spaciiiudua| curio, x) 
"Gk É qus dQds euh Gon lod osa, 


e cue 2 4 Guucilóceas 3? &paziloudar 3ecy Sd 
ud matr. alo gpl xv door 0 


eu a5 vn Jess Lr Sem Simca 


— eros "ret ydpduo, TH unm 070 ? Tuc agde. 1 


yin QQe9s AD. 


SESS Ay ay 5 AB, ES (Qai dua) d n 
EA eu | 


AT. TB. € CE 1 AB, 


dag A OSA T BI ij AM, : 


de 
Ae 
U 
X ; 
; D 
JUST 


e i n AK* 4s ex AHmRe 
HZ Bra KA a pian Cauin orit nez rus KH artós H Asraris i AA ME 


nio 


TAEZ Aeya | Üm. $qi Qc 42ZT qe LR: FA? E | 


TAS 5 ZE TTÉ06. rlo E A. 


 HxSaony dià ray IA po The mg : 


ej r6, AK du d$ roy Z "s 
A5, 4 MT, ZP AZA 


(CÓNICORUM LIB. Ili 


-AZM parallela eft ipfi £ AO, erit [pet 4. e.l 


ea im 2 AZM. Til AO, ew ae qZT 
a6 TA T7 7 AZ qéoe E À, 7 7g ZM pie 
(A0, xa] l A M "pig ZO' x, ws deg Tb Domo 
AM qpós T0 2g EO rus Tà 2v Z M rpüe 
10 P AQ. à we py T0 29 AM 7rpüe 72 
. &mb EO Érue rà A MT vgJeyayoy pis Tà EOT, 
bg di rà 2v Z M. Wrpos TÀ 2wi OA ZO Tb 


goes 


KOC X M" KR 
CUXPM vTeA5yayoy 7tpg 10 AYlO* xaj we do 
15 ATM re/yoyoy zpie rà ROT Zrog m ZPM 
?rpàe Trà AIIO TE/:y2NIG); xol Aomy T) ATP Z 
ew mAdDpo crpüg orm» T) ÉL ILA. ioc Ó$ 
mb 40) ATPZ wrerAdopé T3 AÁK TQ4- 
áp, Tb Ó ETH A TG ANE o dex T 
2v AM pie Tà 2vm) EO STU T0 A AK TJ- 
ycyy rpg T0 AN E. à Ge LOp Th 2v AM 
7rpüe TÓ 2'vro EO SrUg rà wi) ZI pog Tb vro 
FA, 4e Ó& Tb AAK Te/yawy mpóg Tà ANE 


e PS Por em Me E. 
Srae 0 2vrà A A Tp Tà Dvri AZ, xc] Tà Du) 


ZE wps rà 2vri E A" 'xab Gy dem Tà 2vmi 

T pe và evo T A Ere T9 2vr) Z E Tbe. 
Tb 2wo EA" kei 2]g rÀTo 9s : ZT pé ali 

pA &r«s 9» Z E 7rp0$ de ENS Uo 


x * 


AAT M ad triangulum &- 


^*eda ZTadrAitaZEadEA 
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utZTadrAita AZ ad EA, & itá Z M ad AO; 
& ^M ad ZO: ergo ut quadratum ex A4 M ad 
quadratum ex Z O ita quadratum ex Z M ad qua- 
dratum ex A O. fed [per22.6.] ut quadratum ex 
^ Mad quadratum ex £ O ita AMT. triangulum 
ad triangulum Z OT, & ut quadratam ex Z M ad 
quadratum ex O A ita triangulum Z P M ad trian- 


t, $.] üt trianguluti 
im E OT ita ZPM triangulum 
ad triangulum A T10,. & [per 19.5.] ita reliquum 
quadrilaterum AT PZ ad reliquum EZ T ITA. eft 
autem [per 49.& $0.1. huj. & xx.5.huj.] AT PZ 
quadrilaterum triarigulo A ^ K zequale, & quadti- 
laterum ZT I1A zequale triangulo AN Z : ut igi- 
tur quadratum ex A M ad quadratum ex Z O ita 
AAK triangulum ad triangulum AN X. fed ut 
quadratum ex A M ad quadratum ex z O ita qua- 
dratum ex ZT ad quadratum ex TA, & ut tri- 
angulum A A K ad triangulum, A N £ ita quadra- 
tum ex AA ad quadratum ex 4 E, & quadratumi 
ex Z B ad quadratum ex E^ : ergo ut quadratum 
ex ZT ad quadratum ex TA ita quadratum ex 
ZE ad quadratum ex E^ : & ideo [per 22.6.| ut 


gulum 4 t1 0 : quare [per 


Ddd 
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tifdem pofitis, fi per contingentium oc- TG) aUo ore», en Qd ae euulócus Siga | 
curfum ud iem. DG —dpiiar a y 9j me cO qo x 1 que ads 
genti paraüeias o per put um, quo "GC duoc x 5. UP Nc E T: 
jungens tactus bifariam dividitur, du- Lr wie) & "fo ME d i As m 
catur. re&a fecans & fectionem ipfam Clrywitows any démos eode. unt 1 oulus 
in duobus puntis & rectam paralle- — xv! 4vo oui 9, 1 2Jg-  cuutloneus mra 
lam per occurfum ductam: ut tota ex Nana aj de agas Gi(dytiow : dea. 
ad eam qua extra fumitur inter fe- s Dor $ Dltyul y KMS - 
ctionem & rectam parallelam ,. ita iol 5 ÓCWuAMMRUE e 
erunt portiones, quie à recta tactus "Am Ud Eb 9 coe dy o Dg NIA rus 
CAST x E Rem 3 1S ou qa RERULC 
jungente fiunt, inter fc. TÀ ynGpiye. p pauroo nez 1 Ul 45 ade. 


SIT fe&tio AB, quam contingant rede AT, E Q. d A B mu, 7 4 AT, T B éQanilóuduag, 
XR qu aue x Hu. RS Z7AB5 Tis àQàs dzeoyyósam ,. ei di 
» : mantie : i ciu s PA »: : SUIS CANNE SES (EUER 
39. 2. hu] redam AB d pun&tum E bifariam. E - Ale Ee Ó m 22 T i um : pi 
Íecari. ducatur autem à pundto T reda rO zrrpat) sae T MA GO dA- 
ipfi AB parallela; & per E ducatur ZEA O: di- Ange. ES (s duy e 2j DUDULAADUA Qr 
co utZO adOAitaeffezBadEA. | '  yeents os" ZO pos OA Sr06 T] ZE T0 E A, 


Y o 


& 
NÉ . Hats. 90 Soy voy V, AS 
Ta  AZKM, AOHZEN, dia. 8» Z, 
: EOS cL (E 4 Wu. S 
[pr Ty AT ei Z P, HII. Gpolae 27 sois rpóme 
. dratum ex AM ad. XÜwczu 6c &sw ex Tb 2v rpg 
D eae des BASS OO TC SEED (choc een iu i eed REA 
; quadratum cx A A ad quadr 80 Zxras rà 2wm A 
n x Don 1 
Ll edm : 
i 4 
/ 


: ox STU ^ ZM (mee 


Li 


GONICORUM LIB iH.  :99 


às 1M rào A M pis. qi2m» EO ürwe r$ vn 


A Tar pis TÓ 2m TE, C rà Xm Zo arpis TD 2vrD 


Qus e di T0 osi A À Tros T) 2m AZ grauc 
Tà ago. 21 mpi TO am Bu 2 cipdb rà 2m 
Z O.qpis 1 A em 9s BTUS Tb dm ZE 7r ps Tà 
à xs Z c epos Ó Zo Trpo OA Xr4$ 7 
ZE: ape TV EA 


tem [per 4. & 22. 6.] ut quadratum ex A M ad 
quadratum ex Z 6 ità quadratum ex AT ad qua- 
dratum ex T Z,& ita quadratum ex Zo ad quadtra- 
tum ex O^ ; atque ut quadratum ex A A ad qua- 
dratum ex Ax ita quadratum ex Z E ad. quadra- 
tum ex E A: ergo ut quadratum ex ZO ad. qua- 
dratum ex O ^ ita quadratum ex Z E ad quadra- 


tüm ex EA : ideoque [per 22.6] ut rea Zo ad 
rectam O A ita Z B ad BA, 


Bn damnationem ad bunc saodum t Codek  Axabicus Reverendi //[f- Prafulis Xxmachani. 


^* Eritipitut ut AA ad AX ita ME ad B6, & 
ita Z.M ad O^ five H O5 ac propterea triangu- 
lum ZM P ad triangulum HG tI erit ut triangu- 
lum A K-A ad wiangalum ANZ. fed triangulum 
AA K (per 2.3.huj. in e—— ac c per $. ejufdem, 
in oppofitis (aid Mbus) zquale erit quadrilatero 
AT PZ,ac triangulum A N Z quadrilatero T FTH : 
erit itaque triangulum Z M P ad triangulum H 611 
c quadrilaterum A T P Z ad quadrilaterum ET T1H; 
& componendo in cxteris, vel dividendo in op- 
pofitis fe&tionibus, erit triangulum A MT ad tri- 


ue &er ficut quadrilaterum A T P Z ad 


pic eR. ur 


: 5á io, "TéLUM heri T Tuan $T Tds dipas 

: orn Ceryrüsovur gu ds 9v 1 1 Jury es 
d Emtec ua $ epi jj? Tds 
qas Giterynitorsiémus qu ynópueio. sip 
qu. ? eUOHa4- NL AS0 TT m $T sujet a- 

su T Pipayolbot opos dANING so 


er Des ipei 
ja ai [A S AB E Pn 


ZI i 
h*c qva de 
TG (EA qos ThÀ AZ. 
ExmsCeic dran 9. 5j AT 
GEEHRSUEA ci L 


eis abris 7 EZ, & 
OM iw aen EO cC 


)MS, j 6n [23 
3 £e "ucCye ZM srwe 


ie we rl) zM* ejos der n OB ctü b 2v Z M Brus Tà 2u7) O E m$ig 10 Der 


quadrilaterum E T ITH, five ut. triangulum A AK 

ad triangulum AN. triangulum autem AMT 

eft ad triangulum z 6 r ut quadratum ex A.M ad 

quadratum ex £ O, & triangulum A AK eft ad 

triangulum A N Z ficut quadratum ex A A ad qua- 

dratum ex A E: T ergo quadratum ex A M eft ad 

quadratum ex & O ut quadratum ex A A ad qua- 
dratum ex A , &c. | «mde erg ^M ad RO. 
Jicut ^ A ad AE. Jed ut ^ M ad & O za MT ad 
I 6, boc eft, ob paralelas, O ad O ^5 d» ut ^ A 

4d AZ za LE ad EA: dn L0 f ad O A fi 

a LEadEA]: 


(0 PROB XXXIX. 5i: 


Si due recte oppofitas fe&tiones con. 
 tingentes fibi ipfis occurrant, & per 
. tatus re&a producatur; ab occurfü - 

vero contingentium ducta recta & 

. utramque fc&ionem & rectam tactus 
conjungentem fecet: erit ut tota ad 
.eam qua extra fumitur inter fectio- 

nem &conjungentem tactus, ita por- 
tiones inter fefe, quz inter utram- 
que fe&tionem & conspi occur- 
ium pde e WP Et ee ee 

eic odore es Ee SINT. Suid o 
CPP. E a nes A, B , quarum 
uu centrum T, & tec: con- 

ANe--— o otingentes A4, 4 B5 jun- 
: — we vero A B,T A produ- 

cantur; & per ^ duca- 
tur EAZH: dico ut EH 
xe ad Ria effe BA ada. 


- rallele, & ET ZP pa- 
rallelz s 4. quo- 
niam igitur ZZ, EZ; pa- 

- rallele funt, & ad ipfas 
ducuntur E Z, £2, €. M ; 
etit [per 4.6.] ut EO ad 
—9zxitaZM ad MZ, & 
. permutando ut EO ad 

T TE ZM itacrit O Z ad ZM: 

5 4 erpo ut quadratum ex - 
ea s 9 E ad quadratum ex. 

ZM ita quadratum ex 


oz ad quadratum ex 


2 Re ii & M, 


F2 


ato BH. Lad. .H 


sor ut 9A. E. 
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E M. ut autem quadratum ex E 9 ad quadratum. £ M. EZ &c (X9 rà 2r EG Trpos Trà 2v 
€x M Z ita [per 22.6. ] 4 O [I triangulum adtti- Mz HTUS Tó EOII TÉ avo mos Tó ZP M, 


angulum ZPM; .& u 
quadratum ex ex : 
quadratum ex &M ita 
triangulum 4 O9 Z ad. 
EMA triangulum :. er« 
go ut triangulum E OTI 
ad triangulum ZPM ita 
tríangulam A 9. ad tri- 
angulum £ MA. fed [pet 
11. 3. huj.] triangulum 
EO triangulis AZK, 
OAZ eft equale 5 & : 
triangulum ZP M quale p 
ttiangulis A E N, AME: 
utigitur triangulum ^0Z . 
ad triangulum Z MA ita 
triangula AZK, ^6z 
fimul |. ad triangulum 
AZNuna cum triangulo 
EMA: quare reliquum. 
triangulum A Z K ad re- 
liquum AZN erit ut tfi-.- 
angulum 4 O Z ad ipfum 
AM z. ut autem trlan-. 
-gulum AZK ad AEN 
itaquadratum ex KA ad — "H 
quadratum ex AN, hoc eft [ pet 4. & 22. 6. ] 
quadratum ex EH ad quadratum ex ZH ; & ut 
triangulum 4 O z ad triangulum ^ Mz ira qua- 
-dratum ex O A ad quadratum ex ^ M, hoc eft 
-quadratam. ex BA ad BL. ex AZ: ergo 
zs AZ : 


—PRoR SI. Jh, 0 


lifdem pofitisfi per occurfum contingen- 
tium ducatur reta linea tactus Jun- 
. genti parallela; & à pun&to, quod 
.. jungentem tactus bifariam dividit, du- 

- catur recta utrique fectioni atque pa- 
rallele ei qua ta&us conjungit oc- 
currens: ficut tota ducta ad eam par- 
ten qüz extra fümitur inter paralle- 
lam & fectionem, ita erunt portiones 
ejufdem, inter fectiones & Jungentem 
tactus interjectz, inter fe. | 


eder oppofitze (cione: A, B, quarum.« cen- 
tum L; fintque contingentes A 4, AB, & 


AB ipfi E B axqualis. ducatur per 4 reta ZAH A 
parallela ipfi 4 Bj& per E recta ad libitum 9 EK A: 


i diede. ok ad. EK. 


3 
rectas parallelas & 
etit ipe 4.6. i Ti da MA "em A TI. E 


id X; 
iol. ita 9 
* 


9. Re fimi-- 


|o 


zd di Tà 2o oz dd 
v0 2v EM rag 7à 
-A0Z re /eyanoy pie Tb 
ZMA' «tel 2 deg To 
EGOII rgyoya 7rpüg- TÓ 
OZPM Erg TÓ ONES 
mpie T0 EM A. iow Oi 
o JA) E OTI rdi AZ, 
GAZ, ró 0s ZP.M vig 
»AZN,AMZ Teny&- 
ess usc deo TÜ 59 
7p Tb EMA rus rà 
A pet TE Ao 
ps TÀ po pent TÉ 
i RMA X2 Amy dioe. j; 
T AZK v Ao 
7» A E N £c d 70 A OX. 
5 Tj ThAM ELS 
: TE Tà AZK po rà 
ARN Eres v tn KA 
tps T0 doo A N, TEES 
TÀ am EH: pos TÜ ami 
z H' de 2 TÀ AO refyemy "Qs Tà AM 
fruc TÀ D GA pos TÀ am E TETÉSI Tà 
amo EA Tpis ró3m AZ d 0g. Mu 
HZ ETAPA un SA C 


Kk 


3l P o T A E I EX P c 
Toy eT yray, éay je. T curans T » 4 
diia a Xn jede. GUT Tus apis "Port- 
Giryréo, 5) 29) pos mis agds Qtr : 

: yis s CREE pun EcQU TU pg T 

- TOY $T t oy 1 qus eue epit 
$500 Q5 02003 1 Jurydin 335 1. Gvros SumAaq- 
Gong uera T (GS. X "d * out : 
Crac Td fne Tuin : GARE. Um T q0- 
em $ ke Tus gagus 1 | 


spo) 


E 3 : Aag aj AB, p 
. jungantur AB, FAE: etit itaque [per 39. 2. huj.] em EON Sparfliidua, 5 o4 A ^, A B, E mee. ie 


XSoi ABETTAE ia diea, 1] A E Ti] E B. pO 
qm và id) E ^ aod li AS ga d Z A As di 


j S E, dx eTUXEI; gOEKA' Ayo en 6n) o6 C 


O A zps AK iras j OE Tp EK. 
HxOweu» ez T O.K «oo uU. 7L) A B di 
NMOZ, KOYTIL eo diri AA ai OK Z, 
| xong EATT. era sy ete bos mié 
£ M; KII dy Lyon eicin a) AX, M ATI, és ag 
qz z AQ T AT Eros dM A ps ATI. X ag 
25 EA ps AT Eras O Egps EK, t ós oi joE 
"rpg EK "gen ea Seer iputiómm 
TA 


, 3 € & p 
QJ. ed $i 


: » uo M UNE UEENI ER. i RUE gor & 
rà àzà AK: xg) 9& dep Tó cà OA pos rà 


— 


CONICORUM LIB. IIL 20i 

TOEN,KEO reyayav- Ge dea ON «ese litudinem triangulorum. 6 EN, KE O: quate ut 

KO£rac (MA «te AIF C 4& dex vb 2yü ON adKOita MA ad ATI ; & idcirco ut qua- 

ON deir 1b 2v KO fruge Tb 2v) M A wei, 7, Qiatum ex ON ad quadratum ex K O ita quadra- 

"RD rU CO E OS cue «cv tumex MA ad quadratum ex ATI. fed [per 22. 

2vro AI. »ice es up Eeueo N «cos qo 2v 6.] ut quadratum ex OG N ad quadratum ex K O 
KO sree r0 OP N TG4yeyoy cC9$ TO K ZO, 


SON T. Moy QUAS y » jta triangulum OP N ad triangulum K £O; &ut 
cs ài TO 2go0 MA 7)C99 T 2g ÁAII STO$ TO quadratum ex MA ad quadratum ex ATI ita z MA 


EMA rgAyuwy wCóg 79 AYIT QC sex rà triangulum ad triangulum ATII: ut igitur trian- 
O PN wes rà K EO vpl- j A  gulum 9P N ad trianga- 
yay sruc và E M. A mrpoe lum KZO ita triangulum 


TÜ ATIITOJyawoy. iow?) : &EMA i triangulum A Y IT. 
1b0OPN7ziéZAM,MNA ttiangulum autem 6 PN 


- [per xz. 3.huj.] triangulis 
ZAM,MNA eft equale; 


Y & triangdlum KZO a- 
* 4 "a quale triangulis A TII, 
| H 


"eiydyos, Tà ói KXO 
züc; ATIL AOIT € oe 
dex Tó EM AÀ perm TER 
MNA 322727 "qeog Tb 
ATI r£ pent TE 
AOIH reAymys sTOC TO 
EMA rear «eos Tà 
ATI TgFyayoy* soj Aoi- 
zy den MNA tos Aor ATII: quare & reliquum 
75) T0 A O TI TE QVÓV 51) triangalum MNA. ad re- 


£)& GÀcW «eoe DAY. àN pr liquum ^ 0 I1 eft ut totum 
de T) EM A rg/yayoy * A .P ad totum. . fed ut ttian- 
meis T$ AY TEÁyAMP o. E pe po catmam 
de d xs RÀ o2 lum ATtI ita quadratum 
uw ET | | ex £ A ad quadratum ex 


AOII: ergo ut triangu- 
lum Z M A una cum ttian- 
gulo MNA ad triangu- 
lum A T TI una cum trian- 
gulo ^ OTI ita MA trti- 
angulum ad triangulum 


; P i-r os AW G- ut triangulum 
M NA TOCyayo JG€96 TO | - MNA ad triangulum 
AOII 279€ 70 2g MN ^OII ita quadratum ex 


«95 TÓ àmà IIO" X, Gs - MN ad quadratum. ex 
Gem rhum MN vis và / N I10: ergo [per xz. 5.] ut 
d» IIO grae Tó O70 ZA 74 quadratum ex MN ad qua- 
 Qut9e T0 dvo AY. Ge Oi M dratum ex !1O ita qua- 


qbàzbMN GG. bam qg dratum ex E A ad quadra- 
IO sruc ró a70 NA gp UR 
Mie cv ERG xt : . (^ . quadratum ex MN. ad 
9105. ze rcu 9 x2 d $ 3 quadratum ex fi O ita qua- 
TOFU AA TUE T0 Am dratum ex N A ad quadta- 
e UE ENCIAdOnAS V EU NY : 

AT STU4$ T0G7r0 O E 7rp0s tumn.ex AO, & ut qua- 
qb dm EK, «xi TO em | dratum ex Z A ad quadra- 
NA pis Tbém AO TU; Tb dm OA pig tum ex AY ita quadratum ex 9 E ad. quadratum 
| : : ex EK, & ut quadratum ex N A ad quadratum 
ex AO ita quadratum ex . A ad quadratum ex 
AK: ut igitur quadratum ex O A ad quadratum 
.€ AK ita quadratum :ex O E ad. quadratum ex 
EK; & propterea ut 0 A ad AK ita OE ad EK. 


PL 


ámà AK Ts T dm O B pig Tà a&yrü EK: 
égIy digas tos 4 O A. Trpoc A K Bras *| O E 7rpüg EK. 


' Divifio hec rez ad conicas fectiones du&tz, de qua in fex ultimis propofitionibus agitur, ea eft 
qua ZZarmonica dicitur: qua fit ut re&tangulum füb tota & parte media zquale fit rectangulo füb 
partibus extremis : ac datis tribus quibufvis & quatuor punctis, facile eft quartum invenire, per ea 


qua tradit Pappus in Lemmatis X. & XL in hunc Librum, Poftulatut autem hxc divifio ZZar- 


1220808 ad demonftrationes Libri quar bh 


e" 


 HPOTAZIXjx. - 5 v Por  XLL The. 


Ee 


- Edi to Bg Gooie 7s &u Oeo Qa. THopo uia éuui- Si parabolam contingentes tres recte Mie 


dila ANIae* ele 1 auro Ainyol vyuMco)) .. CF fe conveniant; in eadem ratione 


: — fecabuntur. 
[2n TQ «po Go; 4 ABT, $Boiló pde j e (CIT parabola ABE, qom rec AA B, E ZI, 
*—- AAE,EZI,ABZ| Aya ontsp Gc 4T Z wA ^BZ contingant: dico ut T Z ad ZEB ita 


wpie Z E &rwc 5| E A T pU A À à" ZBmpo B A. effeE AadAA, & ZBadBA, .— 0 
: : 3 : Eee . &onjungatut - 
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Conjungatur enim AT, & bifariam in H di- 
vidatur : perfpicuum eft [ex 25. 2,huj.] re&am 
quz ab E ducitur ad H ; fe&tio- 
nis díamettum effe. fi igitur 
E H pef B tranfit, erit [per 5: 2 
'huj.] reta A Z parallela ipfi A T, 
& ab EH bifariam in pun&o B 
fecabitur: proptereaque [ pet 
3y.r.huj-] ^^ ipfi4B, & EZ 
ipfi Zr zqualis erit: conftat 
igitur verum effe quod propone- 4 
batut. | 
Sed non tranfeat per B, fed per aliud pun- 
&um, quod fit 6. & per 6 ducatut KO ^ pa- 
rallela ipfi AT, qua [per 32.1.huj.] in e fectio- 
nem continget : & erit, per ea quce dicta funt, 
AKipfi KE equalis, & AT ipfi AE. itaque per 
punctám quidem B ducatur MN Bz, parallela 
ipfi EH ; per A,T vero dücantur A O,T II paral- 
lee ipfi AZ. quoniam igitur M B ipfi E 9 pa- 
rallela eft, erit [ex 46. 1. es 
huj.] M8 diameter; & M 
^Z in B fe&ionem con- 
tingit; quare AO, TTI 
ordinatim applicantur. & 
quoniam M B. diameter 
eft, & TM fectionem 
contingit, ordinatimque 
applicatur T T1: erit. [pet 
35. T. huj.] ME ipfi B1I 
equalis, adeoque [per 2. 
EMEN LT, quod 
cum MZ fit equalis ZT, E 
& BA ipü Ar; ertüt 
Mr'ad rz ita EP ad 
PA, & permutando ut 
MFEadEE ita ZT ad T A. 
ut autem MT ad Fr B ita 
[per 4. 6.] &T ad TB: 
etgo ut ZT ad T A ita ZF 
adr H. fed ut AT ad T € 
ita Hr ad. rA x quod 
utfaque utriufque dupla 
fit) ex «quali igitur [per - 
22.5.] ut BT. ad PZita -— 
AT adr£&; & per con-. - 
vetfionem rationis ut TE 
ad BZ ia TA adAZ;- 
dividendoque ut TZ ad. .- de cO d 
ZBitaT Zad ZA. rurfus quoniam diameter eft 
. MB, contingitque AN, &' ordinatim applica- 


nhi 


p 


tuf AO: erit N B ipfi BO, & NA ipfi & A €- - 


qualis. eft autem & E K qualis ipfi K A : ergo 
ut EA ad 
ut E 


ANita KA ad AA. fed ut H A ad 


E dta BA ad AN: quate ut HA ad AZ ita 


KA ad AA, atque cft ut T Aad AH ita BA ad 


AK: (utraque enim ntriuíque eft dupla ) ex 
&equali igitur erit ut T 4 ad Az ita BA ad A4; 
& dividendo; ut T z ad E A ita R^ ad A A. 
demonftratum eft autem ut T z ad E 4 ita LZ 
ad ZE: ergo [per- 
^A. rurfus quon 
4.6.] P TE ad A 05 
ZE Sra "EA «wo Ai 


^a eft ad z A ita [pet 
iier IT dupldptas 


m S eut 
: - Ert) Z E rots T A. à 


AK ita NA ad A4, & permutando - 


$.] ut T Z ad ZE ita £A ad. 


"miu rei isit ds «T z-entje XA Drac i T D etie A O ot 6m i por EH 
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EzCeix do 90 7 AT, € verjuicO co dye. wor 
q»H* om py &y 1] dro SE dari và H 2jaipeveós £cz 
E | vyuns Qayepóy. «er Sp sy 9d 
Ne a SB éyumg 7 EH, € 292MA6 
ew" AZTX AT, 2 dyes Twt- 
Oyoev xmi T9 B Vosü d EH: x 


z4rzci ZE € Qa» r 
i cc Um 
M3 ida diojg E 5, A7A2 2j T8 , xg) 


iua dia € 6 afa clo AT 1 KO A* éQdxpema 


iN 3 


gupa, S gos xovmoe 7o € Ja, az cipes lor oce 


qAKT,)KE, £ 1 AT 72 AE. "0,90 21a. plo 
(n? ES 3 c mcs EE 1 
&B TEH4MNBSE, 2]z )T AT eos 
EY c v5 Y^? : JA Ty e 
dló AZ oe AO,T IL. mei Sy 4 29AÓS Scy q 
f 4 Visus S NO m mum 

MB 715 EO, dieeerpóg es 9g M Br. ?6 eaten 
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Ea Uzreq eo^), 91 Genes, 3 xA EA, 3 
Te aymEEpÜpous dur dxpes 7? Sue 
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ypSow, aX dé ms as TU any 9 égavito- 
Aor. SaTiuet ar. auTOY eUD'eiaz (TOI GEAE- 
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educ. pe de | 

Mz $pyéoo to d, s, euMznzHerti a4 AT, BA 
uS cda tmi 2$, à 0j E x aro 
GhÀiAT $y90 5 EA, «7540s Tla AB a EM. 


ümred Swicw isi v VEOK ZA TQem AZ os 
 $KZ wt ZA Éres d AZ «te ZA, Xo 
KA wt) AA. $n d$ qn ZA um «4 ZB' aya 


BZ, quia T M ipfius MZ eft dupla ; dupla vero 
eft AO ipfius BA, ob AN ipfius NA duplam : 
utigitur Tz ad Z A ita ZB ad BA, & ita T Z ad 
ZB, & ita EA ad AA. 


Pnaor. XLIL 7er. 


Si in hyperbola, vel ellipfi, vel circuli 
circumferentia , vel. oppofitis fetio- 
nibus, ab extremitatibus diametri du- 
cantur recte parallele ordinatim ap- 
plicatz; & alia quepiam reca quo- 
modocunque contingens ducatur: ab- 
ícindet ex ipfis rectas continentes re- 
&angulum zquale quarte parti figu- 
rg ad eandem diametrum fa&e. 


IT aliqua predictarum fedionum, cujus 
diameter AB; atque à pun&is A,B du- 
cantur red AT,BA parallele ei qux ordina- 
tim applicata eft; &z alia quzpiam reca T EA 
in pun&o E fectionem contingat : dico re&tan- 


. gulum füb ipfis AT, BA zquale effe quartz parti 


figurz quie ad diametrum AB fit. 
Sitenim fectionis centrum Z:; & 
per Z ducatur ZH O ipfis AT, BA pa- 
-rallela. itaque quoniam- AT, BA pa- 
ralele funt applicate, & ipfis pa- 
rallela eft ZH; erit ZH diameter ipfi 
AB conjugata : ergo quadratum ex 
ZH «cquale erit quarta parti figurae 
quz. fit ad.A B. er 
Si igitur in ellipft & circulo re&a 
-ZH per E tranfit; equales funt, AT, 
ZH,BA^: & ideo per fe manifeftum 
— —*.. eftre&angulum quod continetur füb , 
AI,BA cquale effe quadrato ex ZH. hoc eft 


quarte parti figure que ad A B conftitüitur, 


Sed non tranfeat per E; & AT, BA producte 


conveniant in K, ducaturque per B recta qui- 
dem BA ipfi AT parallela, EM vero ipfi AB. 


N 


quoniam igitur redtangulum x 7 A [per 37-x-huj.] 
quadrato'ex A Z eft equale; ut K Zad ZA [ per 


17.6.] ita erit AZ ad Z ^, & ita [per 12. vel 19. 
$.] KA ad AA. fed ZBPipfiZA zqgalis eft: 
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quare invertendo» L 
componendoque vel dividen 


üt BZ ad ZK ita ^ A ad AK; 
do, ut BK ad KZ 


ita AK ad KA: ergo ut AB ad ZO ita EA ad 
TA; & propterea [per 16.6. ] re&angulum con- 
tentum fub ^ B, T A zquale eft ei quod fub Z 6, 
E A continetur, hoc eft rectangulo OZ M, re- 
angulum autem 9ZM [per 38. 1. huj.] eft - 
quale quadrato ex ZH, hoc eft quartz parti figu- 
re que ad A2 : rectangulum igitur fub ^B, T A 
zquale eft quartae parti figurze qua ad diametrum 
A B conftituitur, : Se 


Paor. XLIIL eor. 


Si hyperbolam recta quavis contingat ; 
abícindet ex afymptotis, ad fectionis 
centrum, rectas continentes rectangu- 
lum zquale ei quod continetur fub 
re&tis ab altera contingente abfcifTis, 
ad verticem íectionis qui eft ad 
axem. S | 

S1 hyperbola A, cujus afymptoti T ^, & E, 

& axis B^; ducatur autem per B redfa 

ZBH íectionem contingens, & alia quepiam 

utcunque contingens ducatur T A  : dico rectan- 

gulum Z 4 H.te&angulo T A 6. quale effc. 


Ducantur enim à punctis 
A,B red AK, BA Ipfi AH 
parallelz, ut & rect A MjBN 
ipfiT ^. quoniam igitur FAO 

' fe&ionem contingit; erit [per 
3.2.huj.] F A equalis ipfi A 6 : 
—quare T O dupla eft ipfius 
9A, & TA iphus AM, & 
AO iphus AK dupla: ergo 
rectangulum: T ^ 6€ quadru- 
plum eft re&anguli KA M. 
eodem modo demonftrabitur 
rectangulum Z A H rectanguli 
ABSN quadruplum. fed [per — 
x2. 2.huj. | re&angulum K A M eft quale rectan- 
gulo ^ BN : re&angulum igitur T A rectan- 
gulo ZAH zquale erit, fimiliter demonftrabitur 
etiamfi A B fit alia quepiam diamet 


Rm 


-— 


diameter, & non axis. 
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IZ ad ZA; utraque enim utriufque eft dupla 
ergo ex «quali, ut 9H ad HB ita G7 
tecta igitur Z H ipfi A B eft pa 


5» er)" E ZO ZA, 4€ EZH - 


moe anomw 


1I. 


. ^. [n oppofitis vero fe- 
-' e€onibus, fi re&a A 5 
per centrum 4 non 
tranfeat , ducatur per 
A- ipfi EP parallela 
^^AK, & pr K, A 
ducantur M K N, z A O 
qua fectiones contin- 
gant. fic enim fiet 
re&angulum ZA O z- 
quale rectangulo MAN. 
rectangulum ^ autem 
: £ AO [per 43. 3. huj.] 
I  re&angulo EAH eft 
equale, éc rectangulum M A N sequale | re&tangulo 
LT A2: proinde rectangulum EAH re&augulo T AZ 
eequale erit. 


J Pnor. XLIV. Jbeor. 

Si due rece hyperbolam vel oppofitas 
. fe&tiones contingentes afyrhptotis oc- 
currant; qu& ad occuríus ducuntur 
rect tactus conjungenti parallele 

erunt, 2 $ 
S hyperbola, .vel oppofite fe&iones A,B; 
afymptoti vero T^, AE, & contingentes 
TAOZ, EBOH; jungantutque AE; ZH, FB: 


10$ 


dico eas inter fe parallelas effe. — 


im 


E - Quoniam. enim [per 43. 3. huj.] re&angulum 


TAZ zquale eft re&angulo HAE; ut T A ad 
AEita erit HA ad AZ: parallela eft igitur (per 
2.6-|r E ipfi ZH ; & ideo [per 4. 6-] ut 6 ad 
HE ita OZad ZT. ut autem EH ad HB ita 
B it Ww 


- 


E inter fe parallelas , 


uy 


—Demonftrato rect 


.conjungantur H A,Z B. quoniam parallele. funt Z H, 


TE, erit triangulum FH Z triangulo EHZ zequale. 
atque eft triangulum: quidem r'HZ duplum trianguli 
AH Z, quia reca TZ ipfius Z A eft dupla; triangu- 
jum vero EZ H duplum trianguli BH Z: ergotriangu- 
lum AHZ triangulo B HZ cft zquale; & propterea 

recta ZH ip AB parallela. .— —— — — | 

ccs tPnoB DEW Nor. 
Si in hyperbola, vel ellipfi, vel circuli 
circumferentia ,. vel oppofitis fectio- 
nibus,.ab extremo axis rete ad re- - 
&tos angulos ducantur; & rectangu- 
tff .— NM 
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.l]um aequale quarte parti figurae ap- 
licetur ad axem ab utraque parte, 

in "hyperbola quidem & Íectionibus 
oppofitis excedens figura quadrata, 
in ellipfi vero deficiens; & ducatur 
recta fectionem contingens, occur- 
reníque eis quas funt ad rectos an- 
eulos: redtz quae. ab occurfibus du- 
cuntur ad puncta ex applicatione fa- 
&a angulos retos ad dicta puncta 


efficient. 
IT aliqua dictarum fe&ionum, cujus axis 
S AB; & re&e AT,B A ad re&os angulos 


ducantur; tangat autem TEA, & rectangulum 
quartz pari figure. cquale applicetur ab utra- 
que parte, ficuti di&um eft, videlicet rectangu- 
lum AZB, & AHB; & jungantur F Z.IdÓNZ, 


^H: dico angulum Z4, & angulum P HA re-. 


&um efle. 


r 


- Qnoniam enim [ad 42. 3. huj.] oftenfum eft 
re&angulum fub AT, BA zquale effe quarte 
parti figura que ad AB fit; atque eft rectan- 
eulum AZB aequale quarte parti ejufdem figu- 
re; rectangulum fub AT, BA redangulo A ZB 
aquale erit: ergo |per 16. 6.] ut F A ad AZ ita 
ZBadBA. &íunt anguli qui ad A; Brectt: an- 
egulus ígitur AT Z [per 6. 6. | angulo BZ^ eft 
xqualis; angulufque AZT szqualis. angulo ZA B. 


& quoniam angulus T AZ eft redtus, anguli AT Z, 
AZF [per 32. 1.] uni recto zequales erunt... de- 
monftratum autem eft angulum ATZ zqualem 


effe angulo ^ ZB: ergo TZA, AZB. anguli uni - 
reca equales : angulusigitur A ZT redtuseft.— 
fimili ulus rH A rectus demonftrabitur. — 


E P RO »OXLVL Then : : 
lifdem pofitis, rectz dicto modo junctz 


xquales facient angulos ad contin- 
seentes M o 
Isprw nan 5 dico angulam A TZ ^E. 
X angulo ATH mrazangdoBAH 
 &qualem eflc. - ws 
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goniam enim 
oftendimus [in pre- 
- €ed. ] utrumque an- 
gulorum TZ5,THA 
re&um effe, fi cir- 
ca diametrum F4 
circulus defcriba- 
tür [per conv. 31. 
i/3.] per pund&ta Z, 
| Htranfibit:. quare 
| [per 21. 3.] angu- 
lus Ar - zqualis 
€ft angulo AZH. 
quia funt in eadem 
A circuli — portione. 
E angulus autem AZH 
angulo AT Z eft 2 qualis ; üt [ in preced. ] de- 
monítratum fuit: ergo & A T H angulus zqualis 
erit angulo AT Z. eodem modo & angulus T AZ 
angulo B A H zqualis oftendetur. | 


PRor. XLVII. Zeor. 


Lifdem pofitis, recta ab occuríu juncta- 
rum ad tactum ducta perpendicularis 
ent ce dd de 


P 


p^ NANTUR eadem. ux z prius; & ds li- 
nez rH, Z 4 fibi ipfis occurrant in puncto 

O; tete vero T A, B. Priodudie occurrant in 
puncto K; jungaturque £ 6 : dico E 6 fuper T A 


| perpendicularem effe. 


Sienim non ita fit; ducaturà Lees 9 ad 
LA Poipeodieuens 9 ^. quoniam igitut angu- 
. lus T AZ equalis eft 
^. [per preced.| angulo 
HAB, & angulus ABH 
PIT rc&tus sequalis reco 
; A&A0; triangulum 
ez ^ H3 triabgulo AO0A 
- fimile - erit :^ "quare 
Co Eper4.6.] ut. HA 
gne ": A O ita 8^ ad/A A. 
-fedutHA ad ^ 6 ita 
E ad. r0, propterea 


ob fimilitudinem tri- 
angulorum AZL,ATO: 
ut igitur BA ad AA 
ità [per r1.5.] Ar ad 
TA: & permutando 
"utAB adr TAita AAad AT. utautem ^ B ad 
TA ia BK ad KA: ergo ut A^ ad AT ita 
BK ad KA. à puncto B E ducatur reta EM ipfi 
AT parallela. ; que. proinde ad AB ordinatim 


applicata erit; &: ut BK ad KA ita etit [ per 


36cxhuj.] B. M: ad MA,. fed [per 446.] ut. B^ 
ad MA ita AE ad ET: quare [per xx 
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^ ^ad AT ita erit AE ad ET ; quod eft abíut- 
dum. . igitur 0 A non eft perpendicularis ad A T, 
neque alia ulla prater ipfam OF. 


Paor. XLVIII. Zeor. 
lifdem pofitis, oftendendum eft rectas, 
qua à ta&tu ducuntur ad puncta ex 
applicatione facta, equales continere 
angulos cum contingente. 

ONANTUR eadem que prius; & jungan- 
P turBZ, EH : dico angulum F EZ angulo 
HEA- qualem efle. : 

Quoniam enim [ per 46. & 47.3-huj.] anguli 
^HG,ABO0 redi funt, circulus circa diame- 


4 * 


trum A 6 defériptus per pun&a E,H tranfibit : 


quare [per 21. 3.] angulus ^ 6 H equalis erit an- 
gulo AEH; 
funt. . fimiliter ngulus angulo T OZ 
eft equalis: angulus autem. F 6Z angulo ^ 6 H 


[per 15.1.] equalis eft; quia funt ad verticem: - 


angnlus igitur F EZ angulo ^ E H aqualis etit. 


|  PRaor. XLIX. Tbeor. 
lifdem pofitis, fi ab aliquo horum pun- 
— éorum perpendicularis ad contin- 
gentem demittatur: que à puncto quo 
cadit cathetus ducuntur ad axis u- 
tramque extremitatem rectos. 
inter fe continebunt. p 
ONANTUR eadem, & à puncto H ad 
À r^ ducatur perpendicularis H 65 & jun- 


3e 


in eodem enim circuli fegmento - 


3 NI» CAN SESr: RIA h- 
£a Wu, Xov xopu(Diu 
EK deo AS FRA een yi 
-T7u Vuw0 AEH £s Ion. 


angulos : 
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- Quoniam enim angulus ^ BH & ^ O H eft re- 
Gus; fi circa diametrum A H circulus defcriba- 
tur, tranfibit per pun&a 6, B, & [per 21.3.] an- 
gulus HOB angulo BAH «qualis erit. amgu- 
lus autem A HT oftenfus eft [per 45. 3. huj. ] e- 
qualis angulo BAH: ergo HGB angulus equa- 


-lis eft angulo A Hr, hoc eft angulo Aer: & 


propterea angulus T G9 H aügulo AG B. fed re- 


&us eft [ex hyp.| angulus r OH: ergo & AGB 
rectus erit. : 


PRór. L. Tbheor. 


lifdem pofitis, fi à centro fe&ionis du- 
catur recta contingenti occurrens, ac 
parallela ei quae per ta&um & per 
alterutrum punctorum ex applicatio- 
ne ducitur: erit ea dimidio axis z- 
qualis. ; 


pu eadem quz Íupra, & centrum fit 8; 
jungatur autem EZ, & recte AT, B A inter 
e conveniant in K; & per 9 ducatur O A pa- 
rallela ipfi BZ: dico 6 A ipfi 8 B equalem effe. 


- Jangantur enim EH, A ^, A H, A; & pet H 
ducatur H.M parallela ipfi £Z. quoriiam igitur Te- 
angulum A Z B eft eequale rectangnlo A H B,recta 

AZ ipfi HB equalis erit. eftautem & 4 O 9x 
AM eft zqualis. itaque quontar 
.eft [ ad 4 cd ulum EF. 
zqualem effe; eftque ange per. 
equalis angulo EMH: erit & angulus E] 
ipi MBH equalis, & re&a EH 1p HM. fed 
.& E A eft equalis ipft ^ Muti demonftravimus : 


.re&a igitur H A ad EM perpendicularis eft. eft 
- autem [per 49. 3. huj.] & angulus A AB re&us : 


quate fi circa diametrum A P circulus defcribatur, 
'perA tranfibit. atque eft 6^ equalis ipfi 6B: 


ergo & OG A, quz elt ex centro circuli, iph 9B. 
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sequalis erit. 
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Xue dne Siinhyperbola, vel oppofitis fe&tionibus 
7 — applicetur adaxem re&angulum azquak 
quarte parti figura: excedens figura que 
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n OM à a ta : : 


: cam P CE] € * : E : 
"E S x 


T 


pre: EZ cipom LA füperat gig AB, 


rallela.- quoniam igitur angu- - 


oiabé APOLLONII PERGJEI 


drata; & à punctis ex applicatione 
factis ad alterutram fectionum recte 
linez incinentur: major minorem 
quantitate axis fuperabit, - 


IT hyperbola, vel oppofitze fectiones, quarum 
S axis AB, centtumque l'; &, quarte parti fi- 
gura squale fit spes re&tangulorum AAB, 
AEB; & à pundis E, A ad fectionem inidli- 
nentur EZ,Z4: dico &Z ipfam ZA fuperare 
quantitate A B. 

-Ducatur enim per Z teca ZKO fe&tionem 
contingens, & per F ducatur HT. G pre 2 
LA: ert ipitur an ulusKOH 

ulo KZ 4 zqualis ; alterni 

ES fünt. angulus vero KZ - 
[per 48.3 huj. ] equalis eftangu- ' 
lo HZ6:'ergo & HZ9eO ipfi 
HOZ, re&aque HZ ipfi HG. — 
fed [per 2.6.] recta ZH ipi HE. 
equalis eft; quia AE equa- 
lis eft ^ B, & AT iph PB, & 
Er ipfiT ^: eft igitur reda H O 

vex ipfi EH; & obid Z& 
ipfius H 8 dupla. itaque quoniam demonftrata 
eft [ad so. 3. huj] r 6 ipfi F B zqualis; erit E Z 
utriufque HT,r B dupla. fed ipfius quidem HIE 
dupla eft Z ^; ipfius vero r B. dupla AB: recta 
igitur E Z utrique LA, AB cft zqualis ; & pro- 


E cm lE. Theor. 
orem axem ab utra- 


s in ! ad m 
que ick app ic 


er unt. 


S T: -ellipfi is cujus - naj ajor- axis AB; & fit | 
utrumque re&angul ATB,A ^ «quale 


quartz parti figure ; 


EA axi AB equales effe; 
Ducatut enim contingens. 

ZEO; & per centrum, quod fit 

E "can HKO ipfi T E pa- 


lus FEZ | per s AN lc 
ngulo 6 E, & [per 


HB,&. ": 4 iue etit pe ocu om 
TH ipfi HA is: ergo [per E ue g- 
qualis ipfi K A? & ob EA quidem. dupla. eft 
ipfius 8 K ; ut | la ipfiu 
utraque igitur TE, E. da 

A B [per $0.3.huj. ]d [ple 


ips TE,ÉA iccus erit, 


ur rectangulum ac- 
.quale quart parti figuei deficiens. "ru 
gura quadrata; & à pund&tis ex ap- 
plicatione fadtis ad fectionem recte 
 —linez. irchnentun- zs ph axi romam 
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. figure que fit. 


Paos LIIL Thee. 

Si-in hyperbola, vel ellipfi: vel circuli 
circumferentia, vel fe&tionibus oppo- 
fitis, ab extremis diametri ducantur 

 xe&e ordinatim applicatis parallela ; 
& ab iifdem terminis ad idem fe- 
€tionis punctum recta duda occur- 
rant parallelis: rectangulum fub ab- 
fciflis fa&tum aequale erit figure qua 
ad eandem diametrum conftituitur. 


IT quavis dictarum Íecionum ABI, cujus 

,diameter AT; ducanturque A A,T. E ordina- 
'tirn applicatis parallelz, & A P E,T B A producan- 
tur: dico re&angulum contentum. fub AA, ET 
figurx qux fit ad Ar zquale effe. — : 


A pun&o enim B ordinatim applicetur re&a — 
BZ: ergo [per 21. 1. huj.] ut re&angulum AZF 
ad quadratum ex ZB ita tranfverfum figurae la- 
tus adre&um ; .& [per 1. 6.] ita quadratum ex 
AT ad ipfius figuram. fed [per 2 3.6.] re&anguli 
A ZT ad quadratum ex BZ ratio componitur ex 
ratione AZ ad Z B & ratione T Z. ad ZB: ergo 
ratio figure ad quadratum ex AT componitur ex 
ratione ZB ad A Z & ratione BZad Zr. fed ut 
ZBadAZita BT. [per 4. 6.] ad T A, & ut BZ ad 
ZI ita^ A ad AT: ratio igitur figurz ad qua- 


dratum ex AT. componitur ex ratione FE adT A .— 


& ratione A ^ ad rA. fed [per 23.6. ] rectangu- 

- ]um contentum fub A 4; T E ad quadratum ex AT 
exeiídem rationibus componitur : ef o ura 
ad quadratum ex AFP ita eft recta 
usdiinid e 

fü 


tentum füb A A,P E adc 


gulum igitur contentu 


gs 


— ^ Paor. LIV. Theor. 

Si duz: recte linez coni fe&tionem vel 
circuli circumferentiam contingentes 
fibi ipfis occurrant, & per tactus du- 
"cantur contingentibus parallele ; à 
— tactibus vero ad idem fectionis pun- 
"&um du&e re&z parallelis occur- 
rant: rectangulum fub abfciffis ad — 
quadratum rectz: tactüs jungentisra- - 
tionem habebit compofitam, ex fatio- 
ne quam habet quadratum port ionis 


12 

recte ab occurífü contingentium ad 

ünctam medium jungentis tactus du- 

&e quz eft intra fectionem ad. re- 

liquee portionis quadratum, & ex ra- 

tione quam habet rectangulum füb 

- contingentibus contentum ad quartam 

- partem quadrati ejus qua; tactus con- 
jungit. | eem 


lY coni fecio, vel circuli circumferentia 
ABI, quam contingdht recte linee A A, 
TA; & juncta AT bifariam in punto E divida- 
tur, jungaturque ^ BE ; à puncto autem A du- 
catur recta A Z ipfi T A parallela, & à puncto T 
re&a T'H parallela ipfi ^4 ; denique fumpto in 
fe&ione quovis puncto 9, jungantur AO, T O, 
& ad pun&a H,Z producantur: dico redtan- 
gulum contentum füb A Z, TH ad quadratum ex 
AT rationem habere compofitam, ex ratione qua- 
drati ex EBad quadratum ex BA & ratione re- 
&anguli AAT ad quartam partem quadrati ex 
AT, hoc eft ad re&angulum A Er. 
Ducaturenimà pun- . Z 
&o quidem O recta 
OKAZEO;àpuncto au- 
tem B recta B M N; que 
ipfi AT parallelz fint : 
perfpicuum eft [per 32. 
 x.huj.] re&am M N fe- 
€tionem contingere. & 
cum A E fit equalis ipfi 
ET; erit & MB ipfi 
BNaqualis,& KO ipfi — 
OA, &[|per 46. & 47. — 
r.huj.] 6 O ipfi 0 z, & 
Ko ipfi E A4. itaque. 
quoniam MB, MA fe- 
Gionem continpunb & — 
ipfi M B parallela duda eft KO A ; erit [per 16. 
3. huj.] ut quadratum ex A M ad quadratum ex 
MB, hoc eft ad re&angulum NBM, ita quadra- 
tum ex A K ad re&angulum z K 9, hoc eft ad re- 
&angulum A OK. utautem NT ad AM ita AT 
adK A: «ut igitur re&angulum fub NT, M A ad 
quadratum ex AM ita rectangulum fub AT, KA 
ad quadratum ex AK : ergo ex aequali ut rectan- 
gulum füb NT,MA ad redangulum NE M ita 
re&angulum füb AT, K A ad rectangulum A 6 K. 
fed [per 23. 6.] re&angulum fub ^ T, K A ad re- 
ctangulum A OK rationem habet compofitam ex 


ratione T A ad A 6, hoc eft [per 4.6.] ZA ad AT, 


. G tatione AK ad X O, hoc eft HT ad r A, atque 


hec - eft ratio que rectanguli fub HT, 


Z A ad quadratum ex FA: ut igitur rectangulum 
fub N r, M A ad re&aneulum N B M ita re&angu- 
Jum füb Hr,ZA ad quadratum ex F A. tectan- 
gulum vero fub N T, MA ad re&angulum N BM, 
(fampto medio rectangulo N A M) habet rationem 
compofitam, ex ratione re&anguli füb NT, M A 
ad rectangulum N AM &, ratione rectanguli 
NAM ad re&angulum NBM: ergo & rectan- 
eulum fub HT, Z^ ad quadratum ex TA haber 
rationem compofitam ex ratione re&anguli fub 


N T, M A. ad rectangulum ^ lAM & ratione Ie. 
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745 AN ads N B.3j * $AM aps MB, &Nv c pio f 
AN ag NB iri AT 70s T E, óe 34 A Mame MB 
$Tws AAATUEAE. deni doct TOV quyuei oor an TPSAT 


afe E 2s curas or p 


i. nues 
Emo d Y ay Jed map Tajs 
A. EUM eso eon d aaro 2e) 
j 2 To. eir enitn reps Tojdlé TQAYE - 


"Gbtgr pui lied A Do * ^s 
; dpa Tope abandon Ge TÀ 


| à ám. P Able i 3  cuudilscsns map d | 


; erem agas. Giorydtena *06 moe 


AETOZAN rmn ai ABT, AEZ, 
* iQustlitdual *) 2 227, 2j AH, HA, C e- 
apo sb) AA 
RSHUERT, 2o dE Aog dio AH" AM, 


$i dug rectae linee oppofitas fe&iones - 


aid qus aQds latorum x E 


tibus fa&um ad quadratum 


CONTOORUM LIB Ík . s: 


Ganguli NAM ád re&angulüm N BM * / fed ut 
rectangulum füb N r,'M A ad rectangulum NAM 
ita quadratum ex E B ad quadtatum ex Ba; ^ & 
ut re&angulum N A M ad re&angulum N B 'M itá 
re&angulum F AA ad rectangulum P E A : re&tan- 
eulum igitur füb HT, A Z ad quadratum . ex AT 
compofitam rationem babet ex ratione quadrati 


ex EB ad quadratum ex BA & ratione rectanguli 
T A A ad rectangulum TF E A; 


C 1 U.S, 


* Ut autem re&angulum (üb N NT,M A ad qua- 
dratum ex A M. ita re&angulum füb AT; KA ad 


quadratum ex K A.] Quoniam enim ut AA adA M 
ita I A ad A N, erit per converfhionem rationis ut AA- 


'ad A M ita A Padr N5 eadem quoque ratione & in- 


vertendo demontitabiur ut KA ad AA ità AT 'ad 
LA: ergo ex equali ut. M A ad AK ita NT ad F 4; 
& permutando ut MA ad NT ità KA ad T A; at 
igitur rectangulum fub NT, MA ad quadratum ex 


—AMita rectangulum fub AT K A ad quadratum cx KA. 


? Sed ut rectangulum füb ' NT, MA ad re&an- 
gulum NAM ita quadratum ex EB ad. quadra- 
tum ex B4.] Nam cum rectangulum fub A M, N 


.. ad rectangulum NA M compofiram rationem. hàbeat 
ex ratione A M ad MA & ratione TN ad MNA; utau-* 
tem AM ad MA ita EB ad BA, ut vero PN ad NA. 


ita EB ad BA : habebit igitur re&angulum- fub A M, 


-F N ad rectangulum NA M rationem düplicatam ejus - 


quam habet EB ad B A; fed quadratum ex E B ad qua-- 
dratum ex B A duplicatam habet rationem ipfius E B ad 
BA. quare ut rectangulum. füb A M, FN ad rectangu- . 
lum N A M ita quadratum ex E Bad quadratum ex BA. 
« Et ut rectangulum NAM ad ré&anguluni 
N BM itarectangulum ^ A adtrectangülum r E A.] 
Quoniam enim rectangulum N AM ad rectangulum 
N33 M rationem habet corhpofitam ex ratione A N ad 
NB &ratione A M ad MB; ut autem A N ad NS ita 
AT adr E, S ut A M ad M ita A A-ad AE ; habebit 
igitur. rationem compofitam ex ratione A Tad FE & 
ratione A A ad A E ; quce quidem ratio eadem eft quam 
rectangulum. IA habetad rectangulum PE A : ut 


- igitur re&tangolum NA M ad rectangulum NBM it 
x im d TAA 2 ari t LEA. 


p. RO P. LV. d heor. 


contingentes fibi ipfis occurrant, & pi 
. occurfum d a recta jungen 1 ta- 


ur recta qu& paral- 
| ; adedium füb abíciffis 
5s contentum. ER aeu ejus quz 
tactus jungit eandem rationem habe- 

bit, quam rectangulum fub contingen- 
"r e&z ab 
occürfu ad fé&ionem ducta jungen- 
is tactus EPSENA 


qe ofiroicé f-Biohes ABI, &EZ, dnas 
contingant rede AH, H AR jundd AA 
ducatur per H recta T HE ipfi.A4 parallela; 
& à pun&o A ducatüt A M parallela ipft 4 

Hhh : : atque 
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a AM ipfi AH parallela. fu- 29m 9$ r$ ^ oz Tho AH 1 AM* eoa 
fe&tione AZ aliquod pun&um 9X " eupeety jdi*AZz mis rà Z, e ere eivdia- 


Z, & jungantur AZN, LAO: dico recanguc- y. AZN,ZAG' Arva s s 2 
lum 4 AG,NA effe ad quadratum ex A A ficut : y UT 


redangulum AHAad quadratum exTH. — s 
Ducatu perZ reda —. : 

LAKBquzipfi AA &- - 

quidiftet. quoniam igi- 


atque à A re& 
matur autem in 


tur demonflratum eft 
[ad 20.3.huj.] ut qua- 
dratum ex B H ad qua- 
dratum ex H ^ ita re- 


éGangulum B^2Z ad - 
quadratum ex ^A; & ^ ^ 
eft T H qualis EH, BE! 
KZ ipfi BA: erit ut. 
quadratum ex TH ad — 
quadratum ex HA ita- 
rectangulum K ZA ad - 


quadratum ex ^A. eft 


autem ut quadratum: 


eX AH ad rectangu- 


inm AH ita quadra- : 


tum ex A ^ ad rectan- 
gulum fub ^^,AKX: 
ergo ex equali ut qua- 


dratum ex LH. ad fes. 


é(angulum AH ^A ita 


rectangulum KZA ad re&tangulum fab & ^, A K- as TÀ. Ves A Às AE. à dà TES Am KZA 2 
fed ratio rectanguli K Z A ad rectangulum fub. AK, es 3b vum AKA - De 5 9d iie s m s 
AA |Corapogitur ex ratione Z K ad k A & ratio- 
nezA ad AA 5 ut autem ZK ad KA ita [ per 4. 
y & ut Z A ad AA ita A A ad ^ 6: 


meds 


A H.A compofita eft ex. fatione A ^ ad A N & AG. d p TE 2v - 
tatione A A ad AO. fed quadrati ex A 5 adre- e quysem Bu TE A TT 


Gangulum fub A 6; N A ratio ex eifdem: tatiorti- E ^ A reis A 9. o eUynem i xe) 6 T$ od v 
bus componitur: ergo ut quadratum ex T.H ad A; A mes 5 vum A0, NA Mpes. s z i-o 251 
rectangulum A H A ita eft quadratum ex A A ad. 
re&tangulum ex A 9, NA; & invertendo rectan- 
 gulum fub A 6, N A etit ad quadratum ex A A ut. 
eo es AHA. ad ge exTH, 


um f&&ionum contingentes fibi ipi 1S 
nt, & per tactus ducantur con- 


AG,NA [22 Tàó 2v d AA STU TÜ UTO ^HA 
qo Tà 2gro Tig T H. 
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7b 2v HA STA T) 
joe c9m BA Z eos. Tb 2v 
dox As im d 3 Jy. T 
TH BH, 4 di Kz Au 
BA: LS den mh|w. 
rH ws Tis HA 
 Érue T0 Vevo KZ4 
BO rb un AA 3p o 
3 E: € os Tà Duns AM 
E 7b Uzrd AH AG : 
* Fes 7 Duro AA. [o e 
beet Tà om A A, AK MY 
- fru deg ae. rà XWOYHO 
| Eon riv AHA s- 
C I NOR TAS TÓ. Vemm KZA 


(en 8d ZK ees K KACT 4 


d. rectangulum 


TÀV | ie dez Qe Tb 29m pH mss T imd 
AHA rue rà 2um AA yrpus Tà Ug? A 0. NA A 
x: (E Mydga)an Tà Veg .A O, NA rus. TÀ PmAA $- 
Ecy P3 rà UT AHA pos. T6. Om E wwe 


Ee SUE Eo 
i8Rta- 


t won parallele; à tactibus ve- ——— aL 


^ro ad 


idem alterius fe&tionis pun- es 


Gum ducantur rete, qua par llelas * 


eRIDUSS 


Gtangular fu 


13 l lzinter punctum il — 
lud & e vi ectionem irc 


Br 


^ 
* 


: -—CONICORUM- LIB. TÉ iij 
. Upis T0 TéTUUTOP M&pgé V Dun o us aQds ^ gentibus factum ad quartam partem 
- "Gat rywvon. quadrati tactus jungentis. 


XT QE AN aymeuyat a4 AB, T A, oy x£y- Int oppofite. fe&iones AB DA, : rum cen- 
S pay m O,&Qaztlóudua ^ o4 A E Z H, BEO K, ttüm O, & contingentes AZ H. BEOK; 
2 imi eU d a 4 AB, z dire, erMuicD o sect2t TÀ & jun&a AP dividatur bifariam in. A; & jun- 
/ Más d, émQdox Das d AE diy dua dii mA, «gj titur AB Gt ad A producat; à pun&lo au" 
ax DNSCOP es v) aES AM EA EB tem A ducatur AM ipfi BE parallela, & à pun- 
Enn ERN AS : $27 x 20 54. Go Bre&a BN parallela ipfi. AE: deni Íum- 
: dba Ti) AE 1 5N, eMiQ9Su O6 m opc di As p AE ; denique fum 
E EDO SI AE 13 NU uM d pto in fe&ione TA quovis pun&o r, jungan- 
: ITA wa T6 T, X Eme Cena tama) 4| TBM, tur TEM, T AN : dico.re&angulum. füb BN; 
LTAN' A£eya oTi 7) PET BN, A e "9$ T0 dz0 AM ad quadratum ex AB rationem habere. com- 
: 3 iN 2 ANI MS C ir 
AB Adgey Get T cwyserudpor, 9c 9 ip exet vo aga — pofitam, ex ratione quadrati ex AA ad quadra- 
A A meos siam AE wa TÉUrixe ró Los) AER Uum ex AE & ratione rectanguli AEB ad. quar- 
E «eis à emp T A AB, rS TES Tü Un A A B, m partem quadrati ex A B, five ad re&tan- 
à | 2 eulum AA B. : 


Hx bogtoy p du) TOP K 2 -:Ducantur enim. à pun- 
I. ^ ey db AB m r vt (o. Obs DArüeHrTKZAO 
RE De oe OX —— 7. 7 Pmuistipl 


igitur,ob 4 ^ qualem ipfi 
^B, quodAO ipfi A7 
&qualis fit & K & ipfi £ B; 
. fed-[per 47. x. huj.] zT 
-eft zequalis ipfi & 11: er- 
go & rK ipfi HIL -& 


AO rfj AZ xeü-»KZz 
T4 EH. énobxepuzr o 


vi Boc de Ri AN - .— "fte fctiones fm, can- 
Qaia] 0: aj REO. .- -tingentefqgte PEG, OA; 
eccnicie di io . & ducta eft xnripfi o^ 

92 xa] eta D T parallela ; erit [per 18.3. 

E Km e CH RUs huj ] ut quadratum ex 

a BO wes vo e OA 8$ 6 ad quadratum ex 89 ^ 
"frag vb dm) BK etos ita quadratum ex BK ad 

zb órbHKI. imvjbo porum MILL SL Hee 

py dzró GA rà 070 € A Z, | dom aud ox - E | 

Tai M EEG QE quale re&tangulo 6 4 Z ; 
T 2 M HET Pp D. d eetlonpulits IKFI fe- 

- eq v e gs T E anguló Kr H; ergo ut 

95 95 T0. Vm e SAN quadratum ex B9 ad re- 

EON TOS T ^am BK p n RW o e RUDRAC NC : - &angulum e AZita qua- 
aee rb Vugà KT H. $edi we]os bm ZA, dratim ex BK ad rectangulum Kr H. fed utre-- 

o3 atr. m ON mg) dm Ha,Kn Cangulumdüb 2 A,O B ad quadrarm ex OP ita 

pum ean 4; IeGangulum fub H A, K B ad quadratum cx K B^ : 
em m UT C. ex equali igitur ut rectangulum fub AZ, 6B ad 
GAZ STUs TO WT0 AH; rectangulum 0 AZ ita te K. 


angulum ex AH, KB 
É Ls z rati uy 


zum KLTH. ó ói v8 vm AZ,OB ad re&angulu 
joco MEE LI DUREE : x GUUSESSN s Ey 22 € Eit PAST ES b. D" 
mp T0 VT OAZ A&yO» ( TS U7) GO EZ pira P ducw 
5 Aaueavou Aia) oj»yxer?) ét 8 € vm A Z, O B aeos Pared 
(Tum OEZZX TEUT OEZ me T UT) O AZ. 4 
— x sw de pip rà vm AZ, OB pé Tó vm 


S M NGA 
€ T0 &vo A A^ 7rpo 


Ic UE da TEOCAHOUACER 

- igulum fub A Z, 9 8 ad rectangulum 
€ Tü dm) AE, G5) V OEZ ita quadratum ex A4 ad quadratum ex 
CONS AE[. & ut rectangulum 0 E Z ad rectangulum 
GAZ ita [per x2. lem. 3. huj. ] re&angulum 


RSS: 
£ 


ratio ex 
quadrati 
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n- AEB pie vb Um bias 
TOR MRAe Coe Z5 
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CONICORUM 
«A LIBER QUARTUS, 


CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONIT &. 


AoNNéMos Acto. zeige. 


POTEPON J44) dom, 2etlos 
1 Ji 1 V ^a 
«me3s Euówuoy roy Llepyaqunor, i. quy 

qeroypiien spy. Kewncor à ovra - 


— GA fuis qo op T T€. Ue TIN anos d exeun; 


qul Aura. Jxylexores Ge5s ct P UTR Jg: TO 
quAoTILCiogye) Ct uertAaquede moi Up. TpLON 
) : [ 332^ ! 

«ye oy Tiuouduo,, rero po ue 671 € muesrros 
Coi T9 Té TO TOI- EAE d$ TUTO XL "TOCU, CI- 
s V^ Lo» Votos oy d 1 

Jue. acXdigu. d'uiuro "ol vois "TOY 3090 "ToU 
AMMpuus Tc 3, TÀ Xx. eA qua. uu ed A- 
Aen), dy rep Lu TV TET éQoppuoCpnw Tt 
xy. rToLU Xj 0X que AQépeo. Ta4$ ayrixepdpoye 


qevTo. Ur0cu. OW. TINSQUE cuu doa, X) em 
5 ; s zi P) seem, 3, 
— aynxeuÜwos corixepüpoug* xà, Gxr05 TU TU NO, 


jx Mya, pui, Tiro. TT JV vo ft «xesu- 
gor Kyo o Za quos 65 eue amos Ges.aud tuor, 
gn. ajos i rods Sod viceou ayagpaQue 3 5 
Merelas aT aygipouro NuxoTé2uts 0 -Kupitiouos. 
aA Ju dwrge uitio) poro) 7remoli,) à-Ninen- 


"Apollouius 4ditalo S. P. 
à NT E A quidem ex octo libris, 


quos de Conicis compofuimus, 
tres priores ad Eudemum Perga- 
menum Ícriptos edidimus. Verum eo mor- 
tuo, cum reliquos ad Te mittere decre- 
verimus, quartum hunc, quod fcripto- 
rum noftrorum defiderio tenearisin pra- 


fentia ad Te mittimus. Oftendit autem 


ad quot puncta, ut plurimum , Coni 
íe&iones inter fe & circuli circumfe- 
renti& occurrant, nifi totz totis con- 
gruant: preterea ad quot puncta, ut 
plurimum, Coni fectio & circuli. cir» 
cumferentia oppofitis fectionibus con- 
veniant; itemque oppofitz fectiones 
oppofitis fe&tionibus : atque ad hac alia 
non pauca his fimilia. Horum autem 
primum (wnon Samius ad Thra[ydeum 
Ícribens explicavit, non rité confectis 
demonftrationibus: quamobrem Nzcoreles 
Cyreneus eum nonnihil reprehendit. Ve- 
rum fecundi mentionem tantum fecit A7- 

7 Xp : : - £üfeles 
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coteles in libro contra Cononem, tanquam 
ejus quod facile demonftrari poflet : quod 
tamen nos neque ab illo neque ab alio 
quopiam demonftratum invenimus. At 
tertium c&teraque id genus plane ne- 
mini in mentem veniffe comperimus. 
Ex dicis autem quotquot ab aliis non 
demonftrata | deprehendimus multa at- 
que varia poftulant Theoremata nova; 
quorum plurima in tribus prioribus li- 
bris, reliqua autem in hoc ipfo expo- 
fuimus. Hec vero probe perfpecta non 
parum utilitatis afferunt tam ad pro- 
blematum compofitiones quam ad eo- 
rundem determinationes. Verum ANzcote- 
les quidem, ob diffenfionem quz illi cum | 
Conone erat, nihil ex iis quae à Conone 1n- 
venta funt ad problematum Zipizuas com- 
modi provenire afferit: quod plane fal- 
fum. Nam etiamfi omnino abfque his 
determinationes dare liceret ; eorum 
tamen ope nonnulla facilius percipiun- 
tar: veluti quod problema pluribus mo- 
dis conftrui poflit, vel quot modis, 
vel etiam quod nullo modo fiat. Hu- 
jufmodi autem pracognitio fatis: 1do- 
neam folutiones quaerendi praebet anfam; 
&. ad. analyfes weszuor "Theoremata 
hac admodum utilia funt. Verum & 
abíque hac utilitate, propter ipfas de- 
monftrationes digna erunt qua recipian- 
tur: multa enim alia in Mathematicis 
difciplinis ob hoc ipfum, nec ob aliquid 
aliud, recipere confuevimus, 
e icm EUTO 
"Quartus liber, 242: bem amiciffime, inquirit, quot 
modis conorum íectiones inter fefe & circuli cir- 
cumferentide conveniant, five contingentes fuerint 
five fecantes. "Eft: autem. & elegans & legen- 
tibus. perfpicuus, praefertim ex editione. noftra :: .ac 
ne commentariis quidem. ullis indiget, quod enim 
neceffarium eft explet ipfe textus. In eoautem omnia 
demonítranturargumenratione ducente ad impoffibile ; 
ficut & Ezcldesfecit in iis quae de interlectionibus & 
tactionibus circuli conícripfir. quse fané ratio & ad 
ufüm accommodata & neceffaria z4riffotel ac Geo- 
metris, praecipue ver o Z4cbzzzed;, viía eft. Itaque tibi 
quatuor libros perlegenti licebit , adhibitis Coni- 
cis, refolvere &: componere quodcunque propofi- 
tum fuerit: quocirca. & ipfe z4pollozius 1n principio 
libri dixit quatuor libros ad hujus difciplinae elementa 
fufficere , reliquos dutem quatuor ad abundantiorem 


Ícientiam pertinere. Perlege igitur eos diligenter, & . 


fi cibi placuerit reliquos ad eandem formam à nobis 

edi, id quoque Deo duce fiet. ze. ESI 

5c Duos. Ther. 

Si 1n com fe&tione, vel circuli circum- 
ferentia, aliquod punctum extra fu- 
matur; atque ab eo ad fectionem du- 
cantar duz re&m linee, una quidem 
contingens, altéra vero in duobus 
punctis [ecans; & quamrationem habet 
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tota fecans ad partem ejufdem qua 
extra fumitur, inter pun&um & fe- 
ctionem interje&a, in eandem divi- 
datur ea pars qua eft intra, ita ut. 
re&tz eandem rationem habentes ad 
idem punctum conveniant: qua à ta- 
€tu ad divifionem ducitur, occurret 
fe&ioni; & quz ab occurfu ducitur 
ad punctum extra fumptum, fectio- 
nem continget. 


S coni fectio, vel circuli circuli circumfe- 


rentia .ABT ; & pun&o extra feCtionem 
fumpto, quod fit ^, ab eo ducatur re&a AB 
dutdein contingens fe&tionem in B; AET vero 
in punctis E,T fecans, [qua primum contineant 
pun&uüm tactus B;] & quam rationem habet 
LI ^ ad A E, eandem habeat T Z ad Z E : dicore- 
Cam, que à pun&o B ad Z ducitur occurrere 
fe&ioni; & que ab occuríu 
ducitut ad A, fe&tionem con- 
tingere. 
Quoniam enim reca AT 
Íe&ionem in duobus pundis fe- 
cat, cum non fit ipíius diame- 
ter, licebit per ^ diametrum 
& ideo contingentem ducere. 
ducatur [per 49.2.buj.] à pun- 
é&o ^ recta A A fe&tionem con- 
tingens ; & junda BA fecet 
ipfam ET non in Z, fed in alio 
V — pun&o B, fi fieri poffit. itaque 
: quoniam re&z B A, ^ A fectio- 
nem contingunt; & tactus jungit recta BA; 
recla vero T ^ fectionem in. pun&lis T, E fecat, 
ipfamque AB fecat in H: etit [per 37. 3.huj.] ut 
TA adAEita TF Had HE, quod eft abfurdum ; 
pofuimus enim, ut T A ad A E ita effe T Z ad Z E: 
igitur B A non fecat F Ein alio puncto ; quare in 
ipfo Z fecet neceffe eft. 

Hic quidem communiter in omnibus fe&tio- 
nibus demonftrata func: at in hyperbola tantum, 
fi re&a ^ B fe£tionem contingat, & AT. in pun- 
&is B,T fecet, puncta vero E,T contineant ta- 
&um ad 5$, & punctum A fit intra angulumi 
afymptotis. comprehenfum ; fimiliter fier de- 
monítratio. d 

- Poffumus enim tunc folum à pun&to 4 aliam 
ducere contingentem A A, & quz reliqua funt ad 


H 
Z 


demoriftrationem perficere. 


Paor. ll. Vheor. 

IspEw exiftentibus, pun- 
cum L| Ca E,r tactum ad B non 
— contineant; at, fi fuerit hyper- 
bola, fit punctum A intra an- 
gulum afymptotis comprehen- 
ium: poffumus igitur [pet 
49. 2. huj. ] à puncto A al- 
teram contingentem ducere ; 
que fit AA, & reliqua fimili- 
ter demonftrare. e s 


* Nam fi Ellipfeos diameter fuerit, res manifeíta eft ex 54. primi. * P^gO r; 
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I veto fe&tio A B fuerit Parabola, quam con- 

tingat I A, fecet autem T B in uno tantum 
punc; ac fiat E Z equalis 
ipfi FB: dico re&am à pun- r 
&o A ad Z du&tam ordinatim 
effe applicatam, & quz ab 
occuríu ejus curn fectione ád 
punótum I ducitur fectionem 
contingere. 

Quoniam enim feclio pata- 
bola eft, ac T E in uno tan- 
tum puncto occurrit fedioni, 
erit TE Z fe&ionis diameter. 
nam finon fit diameter,fiat EA 
diametro parallela;& [per 46. 


r.huj.] erit E^ diameter fectionis.  & quoniam 
T E Z occurrit diametro, producta etiam occurret 
- fectioni [per 27.1.huj.] in alio 
puncto ; quod eft abíurdum, 
pofuimus enim eam in uno tan. 
tum puncto occuttere : adeog; 
TEZ elt fectionis diameter. 
cumque T E equalis fit: ipfi 
EZ, erit [per 33. i. huj.] AZ 
otdinatim applicata;ac produ- 
&ta occutret fectioni. occurrat 
ad B, ac [per eandem 35m ] 
juncta TB continget fe&tionem, 
ob r E ipfi EZ zqualem,ac Bz 
ordinatim applicatam. 


* Tam iu Codice Armachano quam zu frpitome ejus per Abdolmelec, praecedens Propoftio pro 
fecunda. babetur, que in Grecis quidem: /MSS. non reperitur. — Quoniam vero 2n Grcis fecunda 
propofitio prime, tantum particula fft, C propofttio vix dici ttereatum, nos eam prime fubjecimus, 
(» banc Arabum fecundam (gue vix alia efl quam converfa 33** prum) fertiam fecimus, ue Pyo- 


pofitionum. ordo àn ctfationibus furbaretar. 


PRor. IV. Teo. 


I in Hyperbola occurfus E, T contineant ta- 
Gum ad B, & punctum A fit in angulo qui 
deinceps eft angulo afymptotis coni 
recta, qux à tactu ad divifionem ducitur, oc- 
curret oppofita fectioni, & que ab occuríu ejus 
ad pun&dum 4A ducitur eandem fectionem con- 
tinget. 


Sint oppofitz fe&tiones 9, 
9, quarum afymptoti KA, 
MEN; & pun&um A fit 
in angulo AZ N; ab eo au- 
tem ducta re&a AB fectio- 
nem contingat, & AT fecet, 
ita ut occurfus E,r tactum ad 
B contineant; & quam ra- 
tionem habet T ^ ad ^ E ean- 
dem habeat TZ ad ZE. de- : 
monftrandum eft rectam, quz 
à puncto B ad Z ducitur, oc- 
currere fe&ioni O ; & quz ab 
occurfu ducitur ad A feGtio- 
nem contingere. 
: K 
Ducatur enim à pundio ^. / c 
fe&a A O0 fectionem contin- um 
gens; & jun&la O B, fi fieri poffit, non tranfeat 
pet Z, fed per aliud pun&um H : eft igitur [ per 
37.3.bu.| ut F^ ad A BitarHadHE, quod 
eftabfurdum ; pofuimus enim ut T ^ ad AE ita 
effe T Z ad Z E. : 


| Bk O P. V. Theor, 
l Isp tw pofitis, f pun&um A fit in una afym- 


ptotón; quz à punélo B ad Z ducitur eidem 
afymptoto parallela erit, | ; 


ug «dios Ego v] aur dmlezorco. 
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b^ Oy T4 UzepGoAX o] (Op E, T CUHTII- 
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msn, 3, 1 270 $ cusidrene dro du eülGia, Qá.- 
Aena 3S vineis, P e 
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ZA 0, x áovuztlarmi ai KAMEN, 
€ 75 A ez puetoy £y Tf Um AEZN 
yoyvias, *, avr. eor 8 &Qoriléicd a 
Mp y AB, quura) di a AT, 
x ai E, T cudoete coErvi- 
vavuy Ti) B oho, Qovéyet 
^ Ay "T A «wes AE eyéra q 
rz «te ZE. Ódemmoy om 
&b S B O7 r$ Z dontsbyw- 
pév CUUTECerTU Tj O, sg) f 
amo 4 cuwzpeciae doni Ti^ 
Qe) à mugs. | 

HyjSu 99 àzo $ ^ &Dath- 
| - pé * mw" ^, X, oz 
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IPOTAXZIX.-.L. 


y 3 "o » 5 ^t 5 z 
(1N QUTAGV 0yTA, y TO A, cupiéity dz qwos 
7t» 4 € 5 3CDN E 
4j Tecuwzsray, qz 9 BtziTO Zàje- 


Yauxeicdo 


cerimonia Rn a Sae e EE 7 PAAR 


"app one 
Ls nz ECT. 


cni, iet qBH' got d4. 
2 45 LTA eee AE 
| dra a) IH e£? HE, 
-O7T2p dim. 


Yo Dalai. * b es? - 


v, 5 p d éd 
H pus T aeu wie 
"e MN N* Paco 


on) |XuRE BTUMN 


UNS àgot in 


: Mi SDN; etd wa 


TV. 2A 


7:5; Ponautur enim ea: 
dem; P& pundum & 
^fitin : 


ducitüt, in fundum 
Z cadere... —. 
Non enim, fed, 

fieri poteft, Gt eaB H: 
? i igitur. [per 35.35 
huj. | ut F A ad. A B ita 
;,, FH adHE; quod fieri 
254. Bon poteft. 


dIPOTAZXIZX & px VL "Thew. 

Edy eoe 2xtg33 m ojus vro, 3) amr eo- Si in hyperbola aliquod punctum extra 

19. /we9s 1 voleo 3uwy 900i dvo eü0eeu, Gy fümatur, à quo ad fectionem ducan- 

E f igádihtma, 1 4 dx Ur KART 1 S uud ey  .tür dux dae M us idem 
x ^" contingens, altera vero parallelà 

Ac dup diro 25 T mapa fu Po : » P as 


| | dd .&l UM parallele ii inter 
qo DRAMA uere e ? TOL D g cue un | ' interje 


z 2: . idi 2 o E rueiliozs : quaa Y DOG 1 c " tt : RC E 
E viis eun yin qo: Tm. — extra fümptam, fedionen Contitiget. 


pe T 9. ise "AE B, ib eNípllar qi eypietoy S AE ypediola AE B, & fütmatr aliquod pun- 


Comis Tà A, 2 £90) dXEUTEDoy Crzag 2: Vo $e &um Ea; quod fit.4; fit autem primo A 


EO im x Kraus vi 


aum y aero tds yto- 
Vio. 730 A^, Z m aur 4 Dm 


BA eQariiod o, 3 L y AEZ qu- 
egnups € ésta Ti] repos ix Aimupe- 
eia, vi T T5 AE ieu 5 
EZOyaind2 95h 
gis | dan ovo up 
T TWUT, p 4 2v $ eua T 


ezos don 9 A Qa 
22; yd 


pas n | AAs X soir odm d 7 


BA mper Tho Eu i dwvariy, "i — 
aA Aum a repo) T H* e QUE ian 1. AE TE BH 
: inp: ea Gi 9 " AETÀ|E Zz fy. 


sors | HPOTANIX e 


UM UE, 
: M p: iactu n 


: Ow p s 
à Jm dame» 97 cum 4. 


p é i duuagi, ua à Un : 


( &ionem « CO 
BA tm ipfam. AE, fi potefi 
fed in alio pun&to H :. 'e Ligne, pe 
AE exualis ipfi EH 

fichas er im AP i 


Por. lvi Pier 


intra angulum. fub .afympto- 
tis contentum , & ab ipfo A 
recta spin ducta fectio 
nem ngat, ^ E Z vero pa- 
süllclas fit alteri. afymptotón ; 
ponaturque ipfi 4E -aiqualis 


. 82: dico rectam, quxà pun- 
-. :&o Bad Z indio oécurrete 
Me&ioni; & qux ab occurfu 
 ducitagidels As potis con» 


tinbereis viesb o c dg 


f 


m 


I SD E M pofitis, fit puti- 
oM G&uma 1n angulo dein- 
ceps ei qui fub afympto- 
-tis continetur: dico etiatm 
: fic eadem evenire. 
-Ducatut enim AQ. fe- 
-GHonem contingens ; & 
"jun&a 68, fi fieri poteft, 
non cádag in Z; E in 
aliud. punétum. Hz : 


gz, 27 jg H^ im dem ien " AE di EH, ife 1. 4.hiuj.] A B cft axqualis ipfi EH, qu dod dt 


: ET EZ abfurdum ; fupponitur enia & m i 
imm " vu) 337 ^E 73 doy. Kkk o 


2I 
Pxop. VIII. hear. 


Isp pw pofitis, fit punctum A in una aíym- 


up & reliqua eadem fiant : dico. eel 


x à tadu ad extremi- 
em fumptz ducitur, pa- 
.rallelam effe afymptoto in 
qua eft pun&um A. 


Sint enirn eaderi quz 
fupra, ponaturque ipfi ^ E 
zqualis £Z, & à e B 
"ducatur. BH parallela ipfi 
M N,fi fiti poffit : equalis. : 


igitur eft [ pet 34. 3. huj. ] 
AE ipfi E P: quod eft abfurdum ; pofuimus enitn 


ARipfi EZ t aqualem. effe. 


RYEEO "PEkor Ix: "Thee. | 

Si 2 oen punéto. due red: : lineze 
-.. ducantur, quarum utraque coni fectio- 
. mem ] circuli circumferentiam in 


""duobus punctis fecet ; & quas ratio- 
— mes habent tote recte ad portiones 


' qua extra fumuntur, in eafdem divi- - 


. danturqu& funt intra,ita ut partes pro- 
-. portionales . ad idem punctum con- 


eda fe&tioni. in duobus pun&is oC- 
et; & qua ab occuríu ad. pun- 
es ed ducuntur fe- 


S 1T eras Rem cm A9, & 
ab aliquo puncto A ducantur tex ^ E, A7 
que fe&ionem fecent, illa quidem in 6, 8 
pundtis , , hec vero in Z, H; & quam ratio- 
nem habet . EA ad AO damdem habeat 8A & 
rut fus quám habet. ZAad A1 
LK ac ico rectam, que ab ^ ad K duci- 
-tüt, utraq ue ex parte occutrtere fe&ioni; & qua 
ab sl de E ad- 5,  feBtionem c contin- 
Sete. icum 
Quoniam. enim. fiie 
re&tarum E4, Z4 fe&io- 
—nem in duobus pun&is fe- A 
-cat, poterimus ab ipfo A 
fe&ionis diametrum ducere; 
atque adeo contingentes ex 
Muraque p ducanturigi- - 
, que fe&io- - 
& dw Eri 


pet alterum. ipforun 
per neutrum. tranf- 


BoM. fecet: "ergo [pet 37.3. 
ita Z.M ad MH, quod eft ab- 


*yeniant: quas per divifiones ducitur 


E iebeac 
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Puon X. Ther. 
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at in hyperbola tantum, fi cetera qui- 
dem eadem fint, unius autem recta 
linea occurfüs contineant occurfüs al- 
terius, & pün&tum A fit intrá angu- 
lum fub afymptotis comprehenfum , 
evenient illa quz dicta fünt ut in 
primo theoremate Radius. 


PRor. XI. Ae | 


Tóy QUT rnm E qa supone Ln ae Àe- lifdem pofitis, fi occurfus unius re&te 


em Tde d 6 erus cuuildaete, vro dà As Ovj Oo 

órros 57 Mm $ epi) e Euge 
e 277570 $* T ECL ES E zu ? 
E SEE Adr. 


TIPÓTAXIZ re 


Y eT dri day «atu d$ 74 iis das "hiden. poti tis, fi unu 


T Ag T acuuilórto 7re- 
PU LT yaplosan dolia £U- 
2m inb nuin T AyTDUAUEI] "o(1 GULUTEE- 
cta), t) oj «cro T oupitlerea "fu T0.À cn- 

: E &5pplyaa eDan épasbor) t itai 
x T g aspeond 9" EH, datpflom 3) 2 e NEZ, 

[o ?, X6y Teo y T5 P, zc TÓ A mupeetty 650) ey 

a at Oso od AE, AZ Tipeyéen 

mi dio epeeta m o GEu- 

P.H. 2s éra s des j EA 


Eso P aye uu : 


cw WQedíuAuu T m. 7 


2jg T8 enge LO Re RE E 


x Sdertps. Soo eripit jg gx 2 ipsíri 


2S UA 


iyi ZHxamt Tà Bos tei S1 Aen s n ZA 3 AH 
mmy Cagduerma 
&5& 9 Z^ «tie AH STas 7 ZA ves AH. [ 
pads di s erp TK, A 8x) € MZ, ep. Lud 
AZ rà duas cuo, : 


que ut BA ad 40 ita EK ad KO, 


alterius occurfüs non contineant , & 
punctum A fit intra angulum. fub a- 
Íymptotis comprehenfum ; & figura 
. & demonftratio( eadem erit, MER in 


— mono theoremate. 2 7- r 


Pao ro ib I 


d 


alterius occurfus contineant, & pun- 
&um fumptum fit in angulo. deinceps 
ei qui fub afymptotis. comprehendi- 
tur: recta per divifiones ducta, fi 
"producatur, occurret oppofitz fectio- 
ni; & qua ab occurfibus ducuntur ad 
punctum ^s xig fectiones con- 
tingent, 


S I'T hyperbola E H, cujus. afympt btoti N OT, 
n an- 


& centrum P; pundum vero & j 
guo zPI; & dücántar AR, ^ Z, quarum utra- 


-que hyperbolam in duobus pundis fecet; & 


puncta BE, O à punctis. Z,H contineantür; fit- 
& ut Z4 
"ad AH íta ZAad AH; demonfirandum eft re- 
Gam p KA ductam occurrere & fe&tioni E Z &z. 
*ei que ipfi opponitur; - 
..ac re&tas quz ab occut-- 

Eur fibus ducuntu f üne - 


ntut AE AE qux 
-feiones contingant ; 
jundaque M Z, fi feri 
poffit, non tranfeat. ef 
K, ^; fed vel pet alte- 
rum ipforum ; vel pef 
neutrum. tranfeat pri- 
. mum per K, & fecet 
züin x : eft igitür [xf 37.3-huj.] ut L^adAH 
ita ZX ad XH, .quod. eft abfurdum ; fapponitur. 
enim. utZ4 Er AH ità ZA ad AH. fi veto. 
MZ per neutrum punctorum K, A tranfeat, in. án 
utraque ipfarum E^, 42 impoffbile S en. 
niet; i 


Ur, 


cm 
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Peor. XII. eer. HPOTAZISX 9. 


lifdem pofitis, fi punétum A fitin una TG) ave Órrav, ia» TA EM 6 rg: Ol 


afymptotón, & rcliqua eadem 'exi- "aeuo j, *jTÀ Aoi vd aUTÀ Ua 
ftant: quz per divifiones tranfit recta. 


afymptoto in qua eft punctum pa- 


rallela erit & producta occurret fe- TÀ arsulero ig d és To Oniélon, Gl nA 
&ioni; que vero ab occurfü ad pun- —— 2ejém cuum i vi muni 1 29 ? cud 
Cum ducitur, fe&tionem continget. —. ouge'6A] qo onpélor ouem éQavpe) 7 Tous. 


Eo T Q 38 Ure goo, Ca- 
Li Imt, E sip 

da pras T arvpiláray T 
(AS p dudar a] | £d cia, 


S hyperbola, & afym- - 
ptoti ; fumptoque in 
una afjmptotón puncto A, 

. ducantur re&tz linee, & dis 
vidantur, ut dictum eft; & 


Sd. Dupéreon a dopuim t vest eM 


ab ipfo A recta ^B fectio- 
ndm contingat; dico eam, 


à puncto B ducitur ipfi 
Or parallela, per peine E 


A tranfire. 
Si enim non, vel per u- 


num. ipforum tranfibit, vel. 


per neutram. tranfeat. pri- 
mo per K tantum : quate 


[per 35-3. huj. utz 4 ad ^H 


ita ZX ad XH , quod eft ab- 
fardum ^: reta i igitur à pun- 


&o B duda parallela ipfi r1 o: 
per nu m tantum eorum non tranfibit; ergo pet 
icis tranfeat. sendfle. gie 


pus $DEM peo f cUm ^ fit in una afym- 
ptotón, & re&a quidem A4 E fe&ionem in 
duobus punctis fecet, ^H. veto alteri afymptoto 


parallela illam fecet in uno 
tantum, quod fit H; fiat- 
que ut AE ad 46 ita EK 
ad K6, & ipfi AH pona- 
tür equalis & in directo 


HA: que per punda K, NI 
tranfit recta & afymptoto - 


parallela erit,& fe&tioni oc- 
curret; quz vero ab oc- 
curía ducitur ad A, fe&tio- 
HH. continget, 


! - Similiter enim ut in fu- 
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- contin cu : eux ms 
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 STTÁUEUS 9r và A &Qavpe.) avmnueitéyue euis 


E Isp5M pofitis. fat. | unct 


íectiones fumatur aliquod punctum ; 
& ab ipfo duz recte ducantur, al- 
tera quidem contingens unam oppo- 
fitarum, altera vero utramque fecans;s 
& quam rationem habet ea quz inter 
Ífectionem quam non contingit recta & 
punctum interJjicitur ad. rectam qua 
eft inter punctum &alteram fectionem, 
eandem habeat recta quadam major 
ea qux inter íectiones interjicitur 
ad exceffum ipfiusin eadem re&ta & ad 
eundem terminum cum ea qua in ea- 
dem eft ratione : qua à tetmino majo- 
ris re&z ad tactum ducitur, occurret 


—— t — .fedioni; & que ab occurfu ad fum- 
ptum punctum, fectionem continget. 
ve T fectiones oppofitee A, B5 fumptoque in 


ter fe&iones aliquo pun&o A intra angu- 
—: - lum fub afymptotis contentum; 
abipfo ducatur reda quidem A Z 
contingens fectionem, A AB ve- 
ro fe&iones fecans; & quam 
tationem habet A4 ad ^ B ean- 
dem habeat AT ad T8: demon- 
ftrandum eft rectam à pun&o Z 
ad T productam occurtere fectio- 
ni; & eam qux ab occurfu du- 
. citur ad A, fedionem contin- 
gere. Li. 
Quoniam. enit punctum 4 
eft intra angulum qui fe&tionem 
continet, poterimus [ pet 49. 2« 
huj.] abipfo ^ aliam contingen- 
tem ducere, quz fit AE; -& jun- 
cta ZE, fi fieri poteft, perr 
-- pon ttanfeat, fed per aliud pun- 
.* Gum H: erit igitur [per 37. 3. 
huj.] ut A^ ad 4 ita AH ad HB, quod eft ab- 


furdum ; pofuimus enim ut A A'ad A E íta efle 


bi sLhBEBcI EE 


xon XV xupmR sen 
Paor XVI. dher; ——— 
ft puncum A in angulo 
.. deinceps ei qui füb afyraptotis continetur, & 


^u 


teliqua eadem fiant: dico re&tam à pun&o Z ad 


F^ productam occurrere oppofite fe&ioni; & 
que ab occurfa ducitur ad 45 eandem. opofi- 
tam fectionem contingere. . uUum 
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Sint enim eadem qux fupra, & punctum ^ 
fit in angulo deinceps ei qui fub afymptotis con- 
tinetur; atque à puncto A ducatur A E fedtio- 
nem A contingens; juncta autem £2 & pro- 


| itd 

du&a, fi fieri poteft, non tranfeat per T, fed per 
aliud pun&um B: erit igitur [per 39.3. huj.| ut 
- AH ad H Bita AA ad AB, quod eft abfurdum ; 
fupponebatut enim ut A ^ ad AB ita AT-ad f B. 


Pu ku p. XVII. Tbeor. 


]:*» EM pofitis fit punctum ^ in una afym- 

ptotón: dico rectam, qux à Z adr ducitur, 
afymptoto, in qua eft 
pun&um , efle paralle- 
lam. | 


Sint eadem quz füpta, 
& punium A in una a- 
Íymptotón ; du&aque 
pet Z eidem afymptoto 
parallela non  tranfeat 
pet P; fifieri poteft, fed.— 
pet H5 etit igitur [per 36. 
3.huj.] ut A^ ad ^ P ita 
AH ad HB, quod eft abfurdum *: ergo que à- 
pundo Z ducitur afymptoto parallela per pun- 
Gum F tranfibi...— — | 


— Por XVII Teo. 

Si in fectionibus oppofitis aliquod pun- 
ctum fumatur inter duas fectiones, 
& ab ipfo duz rectze ducantur utram- 
que fe&tionem íecantes; & quas ra- 
tiones habent interjectze inter unam 
fectionem & punctum ad eas qua iii- 
ter idem pnn&um & alteram fe&tio- 

— mem interjiciuntur, eafdem habeant 

^. re&z majores iis quze fünt inter fe- 


ones oppofitas ad exceffüs ipfa. 


rum: qua per terminos majorum re- 
Carum tranfeunt, occurrent fectioni- 

bus; & qua ab occurfibus ad füm- 
ptum punctum ducuntur, fe&tiones 
Ccontüngent, - ! 


S 2d oppofitze fe&iones A,B, & punctum 
A inter fectiones , quod quidem primum 
ponatur in angulo fub afymptotis contento , & 


per A reda AA B,TAO ducantur ; major igitur 
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7) AM, X, Oy (p Ext Aber «A A COS B EXE- quoniam [per r6. 2. huj.] BN eft equalis A M; 


quam veto rationem habet AA 
ad ^ B eandém habeat A K ad K B; 
& quam T A habetad ^ O ean- 
dem habeat TH ad HO: dico 

fe&am que per K, H. tranfit, oca 
currere fectioni ; & quz à pun&to 
^ ad occurfus ducuntur, fectio- 
hem contingere. 
, Quoniam enim pun&um a eft 
1n angulo fub afymptotis conten- 
to;poffumus [per 49.2.huj.] ab eo 
duas rectas contingentes ducere, 
ducantur AE,AZ; G EZ junga- 
tur; que igitür per puncta K, H 
tranfibit. fienim non, veltranfi: 
bit pet unum ipforum tantum , 
vel per nentrum. & íi quideni 
per-ünum tantum, altera reda- 


fum [per 37. 3.huj.] in eadem ratione ad aliud 


pun&um fecabitur ; quod fieti non poteft: fi vero 


perneutrum, in utrifque impoffibile eveniet, 


Por XIX. The. 


! SU M A TUR itaque pun&um A in angulo deins 


ceps ei qui füb afymptotis continetur,ducan- 
tutque rede fe&tiones I dics, & modo di&a 
dividantur: dico eam quz per K, H. producitur; 
occurrete utrique fe&ionum ; & quz ab occutfis 
bus ducuntur ad ^; feGtiones contingere. 


P Me rte p 


Ducantur énim à pündo A teu ^f, AZ, 
qux utramque fectionem contingant: ergo qua 
ducitut per B,Z etiam per K; H tranfibit. fi enini 
non; vel tranfibit per alterum ipfarum, vel per 


neutrum i & ruríus eodem modo abfürdum Cons 


cludetur; 


| PRob XX. dhe. /— ——- 
Si fumptum punctum fit in una afyíne 
ptotón, & reliqua eadem fiant : re: 
€&ta, quz-tranfit per termifos excef^ 
fuum, afymptoto in qua eft pun&tunt 
parallela erit; & quá à puncto duci 
tur ad occurfum fectionis & reda 
E per 
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per terminos tranfcuntis, fectionem 


continget. 


S! s r oppofite fe&iones A, B; & punctum ^ 
fit in una afymptotón, & reliqua eadem 
fant: dico rectam que per K, H tranfit, oc- 
cutrere fe&ioni ; [& 
parallelam efle à- 
fymptoto in quà 
punctum 4;] & que 
ab occurfa ad ^ du- 
citur,fectionem con. 


tingere, TL 


Ducatur enim à 
pun&o A recta con- 
tingens ^ Z, & à Z ducatur parallela afymptoto 
in qua eft pun&um A: tranfibit igitur ea per 
puncta K, H. fi enim non, vel per alterum tan- 
tum tranfibit, vel per neutrum; & ita eadem 
abfurda fequentur ac in premiffis. 


PRor. XXI. Thear. 
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currat feCtioni; recta 
vero TA OH utrique 
fe&tioni occurtat ; & ——— 
THadHO, &ipfiAB |. 
equalis fit BK: dico 
rectam, quac pet pun- 
€&ta K,H tranfit, occur- 
tere fe&tioni, & afym- 
ptoto in qua eft pundum 4 parallelam effe; 
& que ab occurfu ad pun&dum ^ ducitur, fe- 
&ionem contingere. 


Ducatut enim re&a contingens A Z; & à Z 
ducatut parallela ei afymptotoin qua eft ^ : tranfi- 
bit igitur ea per pun&ta K, H. nam fi non ita fit, 
eadem abfurda fequantur neceffe eft. 


Phor. XXII. hes, : 
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rectam que per. 
pun&a K,H tran- dc UP eR 
fit, occurtere utrique oppof tatum fe&ionüm ; 
& que ab occurfibus ducuntur ad pun&tum 2, 
fe&iones eafdem continpere, — — —— —— 
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érépa, EZ T4 Z T iow. Get € 1 AZ ri Z E ew 


égos TO) TOJUDY, X9] 


jm. 670 Gd wwovr oy. 
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^ AX. 


- Eun) oj E ABT, A ABT tpud, de digi). C BT, dücaturqüe 
dpa às erg AET, x dà v8 AT? AET cunque reda A ET, & per A ipfi AET parallela 


amu 


1^A BI XUxAES GE 


-—-  BUTOCFPIUS- 


Ducantuf enim ^ E, A Z, quz fe&tiones con- 
tingant; & juncta E Z, fi fieri poffit, non traní- 
eat per K, H, fed vel per alterum ipforum tan- 
tum, vel per neutrum. fi enim. per H tantum 
tranfeat, re&a A B. non erit equalis ipfi BK, fed 
alii cuidam ; quod [per 31. 3.huj.] eft abfurdum. 
fi vero tantum per K, non erit ut T A ad ^e 
ita T Had H 6, fed [per 37.5.huj.] alia quedam 
ad aliam. quod fi per neutrum ipforum K,H 
trànfeat, utraque abfurda fequentur. , 


PROP». XXIII. eor. 


E itidem oppofite fectiones A, B, pun- 
&umque A fit in angulo deinceps ei qui 
fub. afymptotis continetur, & re&a quidem B.'Á 
fe&ionem B in uno puncto 
tantum fecet, & fit alteri afym« 
ptoto parallela, re&a vero ^ A 
fimiliter fecet fectionem A, 
fitque A B.ipfi BH equalis, & 
^A ipfi AK: dico redam 
quz tranfit per K, H occurrere 
fe&ionibus ; & que ab oc: 
curfibus ad ^ ducuntur fe- 
-Ciones contingere. 
Ducantur enim. AE, AZ 
. que contingant fetiones ; & 
juncta EZ, íi feri poteft, non 
traüfeat per K, H; vel igitut. 
per alterum ipforum, vel pef 
neutrum tranfibit. unde vel &A non erit zqua- 
lis AK, fed alii cuipiam, quod [per 31. 3. huj] 
eft abfardum : vel ^ B non erit equalisipfi BH ; 
vel neutra neutre. & rurfus in utrifque idem 
continget abfutdum: recta igitur. E Z per pun- 
cta K,H neceffario tranfibit. » 


Paor. XXIV. "Iheor. 

Coni fe&io coni fectioni vel circuli cir 
cumferentie non ita occurtit, ut pars 
quidemveadem fit, pars vero non fit 
communis. 


E: 


Ee 


e enim fieri poteft, coni fe&io AA BF coni 


fe&ioni aut circuli circumferentie B ABT - 
occurrat, atque ipfarum comrüunis pars fit ea- 
| dem ABÍ, non communis aü-- 
tem A4, AB; & fumpto in 
ipfis punto 8 jungatur € A, & 
per quodvis pundum 1 
... tur A ET parallela ipfi 4 6;fecta- 
"qué AO bifariam in H, duca- 
tur per H diameter £ HZ : ergo 
[per 52. r.huj.] qux per B ipfi 
A O parallela ducitur, utramque 
fectionem continger,& parallela. 
erit ipfi ART ; eritque [per 46. 
vel 47. 1.huj. | in altera quidem 


fe&ione AZ zqualis ZP, in altera vero E Z' c- 


qualis ZL: quare & AZ ipfi Z E «qualis etit, 
quod feri non poteft. | p 


"Aliter. EC 
Sint fediones E ABT,A ABT, dücaturque ut- 


Mmm —. ducatur 


vis punctum E duca- .— 


ipsa mer 
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ducatur AG. fi igitur A O 

intra fectiones cadit, congtuet 

ea demonftratio quz ab 74po- 

lonio affertur. fi vero contin- 

git in pundo A, utraíque fe- 

&iones continget: atque tum 

[per 46- vel 47. 1.huj.] diame- 

ter alterius fectionis, quae ab A MET 
ducitur, relique" etiam dia- 

meter erit; & propterea in puncto Z bifariam 1o 
cabit & edam T A & ET, quod fieri non poteft, 


"h:hiter. 
Sint fe&iones BABT, A ABT, ut dictum eft, 


& in communi ipfamm patte ABT fümatur 


quodvis punctum B, & ducta 
AB bifariam fecetus. in; Z; 
perque Z ducatur diameter 
HZO, & per'T reda T EA 
ipfi AB parallela. quoniam 
itaque Z O diameter eft, & bi- 
fariam fecat rectam A B ; etit 
igitur A B otdinatim appli- 
cata, & illi parallela erit 
TEA: is r E bifariam fe- 
cabitur in 6G. fedin fe&tione quidem E AE T du- 
éta eft ET, & in fe&tione A ABT ipfa AT : recta 
igitur B O rete O 5 RR equalis, quod fieti non 
poteft. 


PROrP. XXV. Teor. 


 Goni-fe&rio s fsctionem vel circuli 


- 


SER d een 


c enim T Hen SE edi in ileque pun- 
Gis A, B, T, ^, E ; fintque A, B, T, A, E oc- 
curfus deinceps, nullum intermedium relinquen- 
tes, & junce AB, T4 producantur: conve- 
nient igitur [per 24.& 25.2. huj.] inter fe extra 
fe&ionem in parabola & hyperbola. itaque 
conveniant in A; & quam rationem habet A A 
ad AB eandem habeat AO ad OB ; ; quam vero 
habet A&'^ ad AT habeat 

ATI ad Hr: ergo [per 9. 4. 
hüj.] que à pun&o tt ad o 
juncta producitur, ex utraque 
patte occurtet fe&tioni; & 
qua ab occurfibus ducuntur 
ad A l[ecliones contingent. 
Occutrat in pundlis O,P, & 
9 A,A P jungantur : contingent 
igitur hz fectiones ; ergo E A 
utramqy fec abit, quoniam|ex ^ 
hyp.] inte F nullus eftoc- . 
curfus. itaque fecet in pun- 
Ois M,H: ergo [per 5 
huj.] in tera quidem fectio- 

ne erit 8 ád A 


* Nam E A ad A M maj joren 
ad N M; &CE A ad AH ut EN 


minor eft quam X H, quod fieri. iaa pou. — 


- "qd 1 En. non patei: m 


d NH ; ergo E NadN M oer habet rati 


bre a bouis iplo à A 6, d ày 

(0 Ovnis T opua mien d 46r TG 

5 pura o 2rd eri à appárei. & zi 

Qaa?) Kay Tb À, Apri 

pay Vraoni T TOM" x 6 did, 

TÉTO 4 DUTDTE ÁÀ aye dii- 

Y — ereos Péripas T T TOO), dim 

| Mene. got X dams" dur 
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adwowO. Exo 
A206. 

Ec QUU oH E ABT, A ABT TO p ge» "7 epi, 22 
evo déa S ABT xoa spiiperros QUT e. 
Juetoy qi rà B, zx, eme ein Orao « jÀ 
AB, wal | dia TET UljoO 00 Maura 
TÓ Z, £ dà r8 Z Didiueseos 
inp 1 1H Z0, xo] | di rs tH 

) Ti) AB qoa 1 "T EA. 
emet gy di&ueveóe ew 4 ZO, 


A 


z 


ypévaie Meo ari) 1AB, C 
£eon] mupáiuiNos ari 4 r E A 
dos dope rérput?) à 1 T E xam rà e. aX ey pi TÓ 
PERI jog m " £5 27 5 7 AABI AT*. 
io deo ] EO TH OA, Omtp. ad ubaroy. e m 


HPOTAZIX. AR 


Káye (mp xod Top 5 XUXAS engl g 
TAY XT «lola Cups. ias pao 


E I 3 DuUATÓV,  Tieaéran xml vr ones T) 
DAE, x 6G G9. eq A,B,I, AE vvper la 

mis iod pid ay G Oder sod pesa QUT, 
zx eme Draosoy a ABA (AC Ox Gebet 
cuum vro 01 eT, Cocos T. Toy. c 7r &a- 
GoNte X x UTspGoN. 7o A7R7E Jercaemey. Xavmo, 7 ue 
2 oy [m evet AógAy 7 AA etis AB $xéra " 4o 
qoe OB, y 22 exe Ai 7 
AA «Es AT Xena q AI 
«COS u—— 7 dea 2v TE Il 
m Tb O Me buco dp 


a Qe 2 : 
T mper. sure dE nant : 
T5 G,P, X EmECRU D my ; | 
9A, AP pedo!) dam 
"en EA pia PLATE QR ^ : 

plo ^ ETeTD perito T B, f 


vi M, H* boy deg 2jg uA 
TD € éTEpay TW Qs 1E A TÉ0. 
AHÉras j EN acis NH, 2] 5) vào éripay 65 
EA «6s AM frac j EN N M* r8m db 
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m Es 


GONICORUM LIE IV. 34i 
iousdT, Gg X,Tà tL ApX"Ie. Ey db aj AB,AT quare neque illud quod à principio fuppone- 
ddwiam, E aper JD ed. 2: WU Ec bitu si vero A 5 AT dida fint, aio 
rogavi n tma) Le po i aed : nes RET ellipfes, :vel circuli 

Vt t Woo ARA a ie PMPPR NES : 
pec Web cuTWÁ dn circumferentia, diyidantur A B; 
COCOA Dy LA OG xaTa mt | TA bifariam in 0,11; & jun- 
O, II, 7 emCeox Duo 1| IIO, 26 &a I1O ad utrafque' partes 
Cx GsGvied vo &. eivmeo ovja- producatur : fe&tionibus igitur 

y occurret. occurrat in 9; P : 
erit igitur [per28, 2. huj.] e P 
diameter fe&ionum ; & ^ AB; 
TA ad ipfam ordinatim ap« 
plicat. à puncto & ducatur 
ENMH ipfis AB, T A paral- 
lela : fecabit igitur re&tam 9 P 
& uttamq; fectionem, proptet- 
ea quod alius occuríus non eft 
dide sie auputlcomis £1 $21 gTL- prot A, B, T,A4: ergo, per 
edisAn rA fep. 0 V jam ditta, in altera quidemfe- 
At wi v Tf esl pe TIL 4 NM ia Tj EN,c) Cone erit ipfi E N zqualis N M; in alteta vero 


dera *) uam Tà O, P' £go 0 
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T8 E GWpg mis AB, PA. 4. 
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on éríoo 4NE TÉ NH Get Xo » NM 7f EN equalis NH; quate N M etit equalis ipfi 
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* de HP OT A XI X X6. PRor, XXVI. Theocr. E 
Eay "P epp on 2euuuuan coe xg 9 épdzilor)  Sidi&tarum curvarum aliqua in umo pun- 
ento) aXNiAUY 9 Gun CAM Vo éMoTRis €o fefe contingant; non occurrent 


| WELT EE fibi ipfis ad alia puncta. plura quam 


»y- 


A 


asser 93 A2 Ay qwee d'do . eig uoa ( enim E T Sueplam dictarum 
cIX M d i a Us 9 m curvarum in puncto A : dico eas non oc- 
vo v pe A uh S ; M de - currere fibi ipfis 2 T puncta plura quam duo. 
eup Sam Rerum dee di dads ide Nam, fi fieri poteft, oc« 
: Eod duoww,cvM Soho "currant ad. pundta B, T, A; 
fintque « occurfus - deinceps , 
nullum. intermedium  relin- 
dors ; & junda 2T pro- 
ucatut; à puncto autem A 
ducatur contingens A A, quz: 
"quidem continget duas fe- 
"ones & cum reda rs 
VA conveniet. conveniat in A , 
À & fiat ut T ^ ad AB ita rri 
M ad H8; jungaturque ATI, & 
IN producatur: occurret ig 
er 9. 4.huj.] fe&ionib 
r, fectiones 


I. 


eus ap eelores ipie de 


egocumrumn , 


PUE. 


ees d NS 
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97d và A. Qd") zs TOJACOV.. 


M dpud AE ne 2^ 32 aU. 2.0 
tut O 4, AP; contingent igi- 
tur fectiones : ergo, que à 

2d ure xv d ( pun&o A ad A ducitur utram- 
T "A 2 Coyyutdin ripurer na" que fc&ionem fecabit; & eadem que di&a 
Us s " v 


mei uou - a A,4AP 


M equo oL funt [in praced.] abfurda fequentur : non ieitur 
Rc c eim.) c E ble e ed Mia puncta dari duo. Si Veo 
M T : An si if ellipfi. & circuli circumferentia T B ipfi A A 
 eujeia, 1j d Ve. Edw) dz d Nen eas, 7 $85 uo parallela fit; pari modo atque in praced.] de- 
xAS qepiDepetors s T B. ptpa aes dn A As opaioc mohiftraionem faciemus ; tedam A9 diame- 
vj eepegtuBUo muet y Sedet, 20dps- tram effe oftendentes. | 


dea 
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Paor. XXVII. "Theor. 
Si predictarum curvarum alique in duo- 


bus punctis fefe contingant in alio 


pun&o fibi ipfis non occurrent. 


RzporcrARux enim curvarum duz fefe 
contingant in duobus pundtis A,B: dico 
eas ad aliud punctum fibi iplis A 
non occurtere; 

Nam, fi fieri poteft, occut- 
rant etiam ad punctam T ; it- 
que primum T extra A,B ta- 
Gus; & ab ipfis A, B ducan- 
tur rez contingentes, qua in 
pun&um A conveniant, ut in. 
prima figura apparet: contin- 
gent igitur hee utramque fectio- 
nem ; & junda T A utram- 
que fecabit. fecet ea in pundis 
H,M, & jungatur ANB : ergo 
in altera quidem fe&ione erit 
utl Aad AH itar N ad NH; 
in altera vero ut F A ad AM 


ita rN ad N M ; quod eft abfurdum [ut ad 25. 
oftenfum eft.] 5 : 


É 


ipfi KT zequalis KM; quate K M ipfi K H erit equa- 
lis,quod fieri non poteft. « o fi 
tingentes inter fe paralle 
mus idem concludetur abfürdum. 
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AMB Teuel xarà rà A, B ipá- e 
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cx  HPOTAZIX A. 
iu BUepeas. H aint 2 
-: Manaus) x dvo cipi, ims aiTils sario. 


: : » "EO 93 LI ? XX AR eligen 4AHB, 
ea 1e pgloeN)) 1 AMB; € ei dQuudny &Qte- 
| ray X UTa YA vÀ À, B, X) Oxo usuy 2997. A. B 


GONI COR UM: 


F : spes hx 


7" Pon XXVL düer. 


Parabola parabolam andis nae ; 


terquaminuno undo. 5 


enim fieri poteft, parsbole: A AH B, A (MB jn 


S 
punctis A, B fefe contingant, & " ducantur 
reQe contingentes: A A, AB : contingent iegitur 


he utrafque fectiones, & in pundigmy. ^ €on- 
venient, 


fitttu AB, &c bifariam 
fecetur in Z, & dacatüt ^ Z. 
quoniat igitur dàzx fectio- 
mes AHB, AMB fefe con- 
tingunt in "punátis A, B [per 
praced.] ad aliud julie. 
fibi ipfis non occurrent: 
quare AZ utramque fectio-- 
nem fabis. ue in HM : 


"n 


. duobus Weser exta dips cadens. 


ri parabola quidem AH: B, hyperbola s vero 

) ^M; & fi feri poteft, Ícíe. contingant 
in punctis A, B | 5.Gc ab ipfis. du- 
cantyr. re&z 1 .ntramque. de&tio- 
nem. contingentes , que in A 
conyeniant 5 junctaqne. AB bi- 
fariam fecetur i inZ, & duca- 
tur A Z. itaque quoniam fectio- 
nes AHB, AMB fefe contin- 
gunt in punctis A, B [per 27. 4. 
huj.] ad aliud pun&uni fibi ipfis 
non occurrent: quare AZ in 
ue FUE alio Bee fe&tio- 


ergo, propter hyp LA-ad AM. 

erit [ per 37.1. huj. & A ad^ A^; & 
[per 19.5.] ita reliqua spere ^.: eft autem ZA 
major quam A M ;. ergo [per 14.5.] & Z M major 
quam M A. fed & propter parabolam [per 35. x. 


hd erit ZH «qualis ipfi H^ ; quod asian 


. PxOr. XXX. "Ther, 


Pisdboh ellipfim vel. circuli circumfe- 
 rentiam non continget in duobus Seni 
Cis, intra ipfam" cadens. | 


Dc ellipfis, vel circuli circumferentia. H 

parabola vero A MB ; &, fi fieri 

duobus punctis A,B fefe contipgant, -& ab ipft 
Nnn . — ducantur 


T 


ad HZ. eftautem AA major 


"ingentes, qua inter fe conve- 


| - -tingat; recta conjungens |. 
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ducantut re&z contingentes fe&tiones, qua con- ial Bua T Tay cual XAUTOS 7 A; X2 
veniant in pandum ^; jun&aque AB iecur imer 6 1 AB Z b oy verp t Xd T Z, e 
in Z bifariam,& jungatur ^ Z : eR ^ v emsteingduo D AZ' mp 9) 
fecabit igitur AZ utramque E. 
fe&ionem in alio atque alio inairtpgy T muy wer. do 2 
pu undo, uti di&um eft. fecet GN; Gg ép). THAVÉT OO Xo 
in H, M; & producatür AZ | 70 H, M, 2r ) ónSeoiddo iAz 
ufque ad a centrum ellipfeos - Odi rà A, d jio: Er. Mg 
vel circuli: ergo ptopter el- à 
lipfim & circulum erit [per i Pda 3 EL C 
ceo 2le vi 9 enu 2 A T XÜ- 
XAOV 06. 1A A aoc AH rag 


37.1.huj.] ut ^^ ad ^H ita 
HA ad AZ, & itareliqua A H 
] AH es A Zo Numi d A 


quam AH; ergo & AH ma- 
jot quam H Z; fed & propter 
pee erit. [ per 35. 1. 


AH peiCor deor A HERZ. 


uj. ] A M equalis ipf MZ; quod fieri non po-. 2Jg 5 5 3- eX Sa Goo i im AM TEM Z" Mis ue 


- VotTüye 


Pros. XXXI. Theor. HPOTAXIX xd. 


Hiyperbola hyperbolam idem centrum — Yz eo imei T) dT Xérz0y bim t & 
Lr in duobus punctis non con- & 1 He xerral oo exuta, 


Ap ssnonat y [E AH " 
AM B 7 aT éyogo 


EYROM 32 As '« dusamy, &Qa- 
| vH emy xeu qo As B, py raa 
TOM say ?) Sw)T ÀSB iQaitl iquat 
auray C cupiam dA Aus 
ej A À, A B, Xo. €7tC6 bxso d 4 
AA, € en eib Ned jn Tà z 
emied aa s xag D ; 
AAZ ql) A B dtya quet d : 


YrERBOLEenim AH Bj 

AMB idem habentes 
centrum 4, fi fieri poteft, in 
pun&is A, B fefe contingant : 
& ducantur ab ipfis rectz con- 


niant, üt A 4, A 8; ; jundtaque. 
AA produc tür ad7, ,& jungatur . 
'ÀB: ergo [per 36. cendo e E 
fecat bifariam. oda | | 
utrafque autem fe&tioues in H, 
Mfecabit; quare [ per 37. 1. 
huj.] propter hyperbolam A HE, 
rectangulum ZA A eft zquale 
quadrato ex 4H; & propter 
iyperbolam A M 8 'te&angalum : 7" Vago ZAA TÓÀ 2wro AH, dà 
ZA^A aequale eft quadrato ex ^ M: quadratum 9 Tl AMB, TÓ Uo ZAA ivy T6 2m AM 


E ex eus s ex AHwqualeerit; quod 7j dea 2v MA iy TOÀ Xm AH, puo is 
eri nón ied pEST 9E yeysoy. 


Prop. XXXIL v Mm IIPOTAXIX- aC 


Si ellipfis ellipfim vel cir- Er boa ipu! 
culi circumferentiam i- Como rr 
- dem centrum habentem 
. àn. duobus punctis con- 


»- ado 


Ele pr avri xh ( 
. em fj Tis àas 'Gaferyis vág- 
taétüs per contrüntttunfi- : 


xw deae p Sex 


Ersssensin p AMÍAG) 


^lONTING att auc ifs xem 
€) eiptydion gag] uam 


M2 di&z lines in. .pun&is A, . 


PES. unctà AB, per A,B purs z , ga Á, m Up, 2 emCei da E 
&a du ar occcrug Sob quc opes AB. e. dia. T À; p. SQdrtlo i3, s | 


covenidl : un HE eee ed. i MM. Tot ammo, d deu t duvevry ape 
Qr NND endtlérany iotroà 2" E Ds 1 ÀB à- 
A Z: ergo E r de 2 aerea. XoUTA 70 Z. P vmi 
diafisien erit deron di&uengo 


«és HZ. pua TAA. 


7»Z, mp) d AA Te mpas 
—Xxerà và H, M^ ipu 23 248 
p vio AH B UaregeoAbo, 1 E 


-eu 3jg E kdroev merae 


"j eem emt PESR CHRIS Loo deii d eer ic 


reget T Ns 


i 


gt) 7» At eeu dem. TX AAZ à poo qr 
2] qwyuleo iezy TO o xum AH, dà 5 ED érzea 
ioni T Dr ME de AUS HUA len T 29S AM, 
Gert. dua: 8x dea. on 2m f ASB iQasiii dua, 
euemerey). VEDI de» &ig1y* x do, T8» 


dYdpuerveos 1j A ' Qe dià S wéyrpa Te O7ep 
£a n 


HPOTAZXIZ Ay. 


Koi TOU. dwXAS epi. Xi n 7 x- 


XA epus un En qu aim pe Tu 
- XOU, Gum e guumtésuTa XoLTO, ZEAelOT0, 
cue. v] M 


E: I 3 à unam, neus mp 4 XUXAR a Er Depetet 
qj ABT Xy To " XÓXAB «Epspeio, 1 
AA B ET vip ehéro x ovr 
AGO, epica, 4 j| 0 00, PT 1928 
TÀ aura ppt TÓ xuprà, E 
5x TÀ ABI 7 262p &t- 
A9 Tee mao. rà LI NU 
Br e e Cein d amt ay AB, FATE 
P5 ovas des. Ege 


d T2 aca. mis UTE gig ABT oes; àà 
 TÀ AUTO T al AB, BT 1p eurrbo yeniay eeu 


e» 9n ra TO, aura 7üs xoi AoI$ T A E B cue 2e pe" 


7 | ep ia d ep opapnaat i38. 7à aura pep exem 
TX, 9t, Umsp àdwüwTY — Vaoterma UE di ra 
erepa, puepile 


: fiPOTAZiZX AK. 
Bà xdi «npa 3 JURAR megan. eujizititla 
Qu T ?ymcaplonn Xs dvo owilia $ L pa- 
EE. upilirsan jeune "(Ai du. euo 
D at. egre pln i H 
"d, E uei on [^ CUJU a ECT OH 
T impe T P aman. 


pes vrl Muay ej A, ÀT Z, xg) 
egt MEVS "wi 1: xUXAB eEpépees 7 4 ABZ; 
supncilum "i ivepas T dym- 

quie xara ó i do maeta, UR 


pod d: 
TÀ ager ANéeyan ón d ABZ 
Seat d UE gru 


i Ima qàp 35. AZ. ud 
E ema ayminei Bue. emp dio 
ÀÁ, ATZ, «9j 4 AZw9ab A; 
deiro, duo Tipi. viu onspoo- OQ 5 
Abo, 8 CUTE etm Ca Gau T ^ diynxet- 
iia 30i ens AZ peau ] nmrit) vi TA. 


CO ON I B [6] RUN 


: OSEE : -éiohimt* 5in! mee peu 


oLIBo TV. 23$ 
lum igitut A AZ [per 37.1.huj.] propter alteram 
quidem fe&ionem eft zquale quadrato ex ^ H ; 

propter alteram vero 2quale quadráto ex. ^ M; 
quare quadratum ex H A quadrato ex A.M zquale 
erit, quod fieri non poteft: igitur rete .con- 
tingentes à pun&tis A, B ductz non conveniunt : 
ergo parallel funt inter fefe : & idcirco re&ta 


^ B diameter cft; adeoque per. centrum raptis 
quod erat demonftrandum. 


Piton Xxx "Theor.-— 
Coni fedio vel circuli: circumferentia 
coni fectioni vel circuli circumferen- 
ti , ad eafdem partes concava noh 


habens, ad plura puncta quam duo 
non occurret, 


E enim fri poteft, coni fe&io T: nie 
circumferentia A BT. coni fedioni vel cir- 
culi circumferentiz AABET 
occurrat ad plura . pundta 
quam dio, non habens con- 
vexa ABT ad eafdem pat- 
tes ad quas altera. fuman- 
4 Tuf tía puncta A, j5 IS 
2 SAB, Br , jungantur:- E s 
tI HE PMHB dgitür. anpulum dd 

dem partes, ad quas fint concava fectionis/A B T. 
pari modo re&z A3, BT eundem: afigüluti con- 
tinent ad eas partes ad quas funt concava fe- 
Cionis-A AB BT : ergo di&z cutya ad :eaídern 
pattes habent. concava fua ,. quod fieri non po- 


d ; pofuimus emim ea ad contrarias d 
ta. t 


-— -— E 


'Si coni fectio vel. ^circuli circutfiferen- 


tia occurrat uni oppofitarum. féctio- 
- num in duobus pun&tis; & curve; 
qua inter occurfus interjiciuntur, ad 
eafdem partes.concaya habeant: .pro- 
ducta curva ultra occutfus alteri op- 
pofitatum iectaüpgi non. eccurtet.. | 


cc oppofitz fécliones A ATIS 
fectio vel CMS cirtumferenti. 


A,Z; habeantque ? ABZJATZ 
tONbad ad eafdem pattes : 

dico curvam & B Z productam 
fe&ioni 4 non occurrere. - 


- Jungatur enim A Z2; &; 
| quoniam a, AATZ oppofitz: fe- 
«^ Giones fünt, & recta A Z in 
- 35 duobus pündtis hyperbolam 

xai fecat;produ&ta [per- 32:2.huj ] 
UT non occurtet oppoli te 1 
ni A: quare neque curva ABZ ek ef 
cuttete : 


MC CHTOM Pii Er 
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pror XXXV. hbew. 


$i coni fectio vel circuli circumferen- 
tia uni oppofitarum fe&tionum oc- 
currat; alteri ipfarum non occurret 
ad plura puncta quam duo, 


S Iw T oppofitz fectiones 
A,B; & ipfi A occur- 
fat coni ' fedio vel circuli 
circumferentia ABT, fecet- 
que B in pundis Br: dico . |. 
ad aliud pun&um. ipfi o BE uot 


non occurrere, se 


Ei ow 

d wid feri poffit; oc- 
currat in A : ergo fe&tio BT A. 
fe&ioni BT occutrit ad plu- 
. fà pun&a quam duo, non 
habens concava ad edfülcin 


partes; quod [per 3 3.4-huj. ] 
fieri non poteft. fimiliter de- 
monftrabitur fi re&a ABE. oppofitam fe&ionem 


«ggngst. 


Por. XXXVI. "Ibeor. 


Coni fectio vel circuli circumferentia 
oppofitis fe&tionibus ad plura pgnete 
uam. quatuor non occurtet. - 


0c um: petfpicue conflat ex. €o; 0; quod 
e&io occurrens uni oppofitarum fectio- 
! ! occurrit. ad PIE pem quam 


Ou CEScECWAP. 


Si. coni. peo eg dies pocco 
,tia unam .oppofitarum fectionum con- 
ya fui par contingat ; E alteri. .op- 


Ss conl "— I 
A28; & fsÉüonem A . ^^ Dos 
contingat. "alia F Aa: dico üred 
fectionem rAA fedioni B 
mon occumfere, .- | 
-.Ducatar enim per pundum 
A reda contingens E A Z : u- 
mg; igitur fcctionem €on- 
tinge UM quare." non pc« 
i B; Bb pro- 
suae F AA ei- 


ub. ume dnprfust 


». XXXVIIL Thor. 
do et circuli circumferen- 


Eno; ; oppofitis 
: po non oc- 


-— 


p ppofitarum fectionum - 
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: ToL EXAOU. T X9iAd O7Ep. d- 
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cevH| 9 64 s] ABT dini 2E rese Qa 
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HPOTAXIZ M. 
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ggg, 


dos PON rérón E tg T apte 
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dus qu eum p. 2 o 
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6€ v 80: 5 d TAA 


IP 01 T 5 x I F em p- * 
3 owxAs. bigfpus P 


Eay xod Tou 
TOY. omen xe " péril oitir 
xad Md ou. E crinis qais Vit 


ecd 


Ae oxpaéton B awpéT e) v BT, c 
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AU tet B CUTE éia 7i 
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Mens 
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CONICORUM LIBE IV. 


ETOZANoarmkWiuda, e A, B, 7) wOyH 70- 
A | xxn eor Diépes earl o enareas 

T A,B xor w A,R' AÉyo 55] ABI eau 
xaO" Gvspoy & ov wrreretmma 4. A, B uude. 

v MEECE d N Y 

EON ce cA ApPn ne Ac SN 
uus &Darzie) xaO" v, ovuzzds- — WS 
6 Kg) TQ B". * A &ea, ToMife GUXE 
&Qd pe.) tav Toi oit. uoízoe y 
| De iege om S08 4 B. Spy Dona 
7. A.B vua &Qailóudueg e] A AK; 
BE, Xj auTM £QNporma d ABI 
Jeeune. et 98 Duoeny, VELYET D 
52enea aurDW, N6su "AZ" pe- 
qup) dea T A AT, EQaioudire 3 
d Aue «X Soumeztdaneey core, 9 
AK, wztp àdusammr ivo mu 
dex 7 ABI. x 2je r$w Qaw- E 
gi ond A BT' xad ero 2 cou odDNet je A, B 
dynxapWae. crus 4 Qowepóy on ed» 4 T AB 

EN li n » , 5, 
9eauu cumin vi B awsteudia, Sie SDN") 
aig À qüs xol Aie éaumis* Demy plasma P ayrigpó- 
Que 71 s. xu E red 


HPOTAXIX 29. 
Edy voce o2 Luc, "P ayeipiway xauroo dvo oy 
Ea. var * | 
a quete. Cu| TUI, argue up, TO, Xp TOL eg 
ew" 5» aymuudon ary v CuLTCCHTO) TÁ 
ec os ea ? / E 
€Tépo. T cYTIREUAUOY, | 


E: TOZAN àv oj AB AZ, C vmp- 
-4 GU ABI TS ABA cuu oa Mer tà xodiToe TO 
AB ojptet, Avreepapa- | 
Cy. 
go aymxeu 4 E 
cya mi EsCCm ON 0 
Eme 9) AB, 
€ cues dn 7à 
H. ge By UgepeoAd 
ql AB A^ so Orci 7777. 
i 5 [ 
9 ABH, Cau edo. 
di sQ Gump Came 
ud qr 
euporeréimp v5 Z. ve. üpaoe d), 2dei là ABT 
UrregGoAduu, &de-Ti E. amer cuum a" sóé 
» Eden vi Z eurereag. 


JM HPOTAXIX yw. 

Eay baro Gut Tépa. T apu Aa Guju7rii 

— $ Armxetin aoTy T áymxepipay sderepe. 
| CULzeo Gro) Xv duo CWMEd — 


JAMAZTOZAN avmxendpa c] A,B, vzepooAz ?) 
2 9 € e^ 5 [ 
"4 ALBovwmna|era exevrépon T OWTIReL UAI 


5 23] 
u T oppofite fe&iones A, B; coni autem 
fecio vel circuli circumferentia. ABT ü- 


tramque ipfarum in punctis A, B contingat : dico 
lineam ^ BT oppofitis fe&tionibus A, B in alio 
pun&o non occurrere, ! ie 


Quoniam igitur ABT. fe&io- 
nem A in uno pun&do contin- 
git, fe&ioni B occurrens; non 
continget fe&ionem A concava 
fui parte." fimiliter demoftrabi- 
tur, neque ita contingere fectio- 
nem B. ducantur recte A A K, BE 
contingentes fe&tiones A, 8; qua 
& cutvam ABF contingent, fi 
enim fieri poteft, altera ipfarum - 
fecet ; fitque ea AZ : ergo ihter 
rectam ^ AZ contingentem & fe- 
Cionem 4A cadit re&a interme- 

, dia AX; quod [per 32.1.huj.] eft 
abfurdum : re&e igitur A^, BE 
ipfam quoque ABT contingent. ex quo appás 
tet cutvam A BT ad aliud pun&uri oppofitis fe- 
Cionibus non occurrere. fic etiam manifeftum eft 
quod, fi catva T AB occurrat oppofite fe&ioni B; 
non continget fectionem A partibus ejus conca- 
vis: éconverío autem 35'* demonftrabitur, — 


PRor. XXXIX. Tbeor, 

Si hyperbola uni oppofitarum fe&tio- 
num in duobus punétis occurrat, con- 
vexa habens & regione fita ; quz ipfi 
opponitur fe&io alteri oppofitarum 
non occurret. 


S Ix T oppofite fectiones ABA, Z; & hyper- 
bola Ar fe&ioni ABA occurrat in pun- 

. . Qis A, B, habens con- 
vexa e regione fita ; 
fitque fectioni ABT 
-oppofita fectio E: di- 
co ipfam E fe&tioni Z 
non occuttere. 


Jungatur enim A& 
& ad H producatur. 
quoniam igitur A BH 
feda [ecat hyperbo- 
TUAE Lus. 


vero ex utraque parte 
extra fe&tionem cadit; 
ideo [ per 33. 2. huj. ] 
non occurtet fe&ioni Z. fimiliter, propter hy- 
perbolam ABr, neque occurret oppofitz fe- 
&ioni B: ergo fectio E fectioni Z non occuttet. 


PRor. XL. eor. 


Si hyperbola occurrat utrique oppofi- 
tarum fectionum : qua ipfi opponi- 
turíectio nulli oppofitarum in duo- 
bus pun&is occurret. m o 


S oppofite Íectiones A, B; & ATB hy- 
perbola utrique occurrat: dico fcdionem, 


Ooo qua 


2.38 
qua ipfi ATB opponitur, nulli fe&ionum A, P 
 OCcurtete in duobus pun&tis. 

"Si enim. fieri 
poteft,oceurrat in 
uncis 4,E; & 
juncta A E produ- : 
catur; ergo qui- 
dem [pert 33.2* 

huj.] propter fe- 
&ionem A E B re- 
Ga AE fedoni 
ATB non Occut- ——- 
tet $ topter . 
ue M 


B 


A PX e ' t€ 'enim 2 d ; ^ 

Mes er 33.2. huj. ] tranfibit) quod fieri non po- 
tet : fimiliter jieeiga neque fe&ioni 
Pin duobus punctis Occntrere, 


KEadem etiam ratione neutram ipfatum con- 
tinget. ducatur enim recta contingens O E, qua 
quidem continget utramque fe&ionem: ergo pro» 
pter fe&ionem HE, € E ipfi AT non occurret; 
& proptet facionemi AEF,O E non occurret fe- 
élioni B: quare neque AT fectio fectioni B oc- 
curret, contta hypothefin. 


Pzor XLL Zber. 


ES ihyperbola- utramque oppofitarum fe- 
— €tionum 1n duobus punctis fécet, con- 

rexa habens é regione utrique fita ; 
atu fet do mue Eopo- 


Sem occu 


xe T oppofite fc&liones A, B;-& dim 
TABA utramque fecet in duobus pecus 1 

convexa habens e re- : 

- gione utrifque: fita: di 
- cet dL huic 


m-4 2 occurrere, - : : 


Si enim fieri poteft, zm 
occutrat fe&tioni dun 
pundo E; & unde 
TA, ^B producantur. 
convenient igitur hz - 
inter fefe. conveniant 
autem ino: crit igitar 


I de E. 9. in- 


x - puncto E citur, 

entum fub ipfis. AO, O B. Muse quoniam TAB, 
a5 yofit e -fe&iones. funt; fe&ta- ^&BO pto- 
jbuj-] mom conveniet -feétioni 
ür B» ERES ca extra an- 


LT : 


* Scil fieri non 2 poti ut 


6, tt tificns er dtes locns [ad 3 
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Po, AE,H N.O ire 8y a4 110, : T, pi cp. 


Sint oppofic fe&iohes * 4; (& Wperbola 
rABA utramque ipfarum. in [d IL E 
^fecet, & fir (6806 

ipfi oppofita - EZ: 
/;' dieo. B Z: nulli op- 
s pofitarum .— . fe&io- 
E HUI oceutrété. jun- 
J| Ue enim AB,TA 
producatur; &con- 
veniant inter fe in 
"pun&o O9: erit igi- 
tur [pet-25..2.huj.] 
O inter alymptotos 

g - fedtionis TABA, fint 
Vo fectionis f ABA as 
"fymptoi HA, M« 
.'CHN r-perfpicuüm 
070 cef fgitürre asNH; 
"oH A fectionént B. 
^ éütitiele. T'AO ait» 


tem fedionem TAZin | duobus pundis T, A. fe- 
cat: ergo [per 33. 2. htij- Fiona ód Cütfáque | 


parte non occurret oppofita : 
inter.B O & rectam H A; - 
du&a fe&ioni T AZ nom ocetirrec, fed etit inte£ 
AE G& HN. quoniam igitur - 416, a: P, nol o€- 
cutfentes fe&ionibus A, B, xondiseht afynipto- 
tos NH, HA, & multo riagis fe&ionem 825 fe- 
quitur. EZ nulli oppofitarümr feé&tiontita: oceur- 
tere. 


PRO. XL 


$i hyperbola. unam T uff 
num in quatuor. punctis fecet d 

ipf odes d íe&io non. "occurret 
vuttoid ogpehdca TT 


S IxT - oppofite Tediones 
ABTA, E; G hypet- 
— bols cR x BTA f 


Si enim n feri 
currat in K:; & jud: AB; 
AT. producantar : - conyé- 
 nient igitur [pet 25.2. huj. H 
inter Íc. - converiiant ib. A5 

-& quam ratiotiem habet A A 
ad AB. habeat Ai ad HB$. 

- quatn vero habet ^ A ad A r 


^S pr ücitur,u ique fecttos 
; Nhi Occürre£ 5 pe wm A 
ad Pedes ducuntur fe&tionem : contin; enü june 
gatur itaque KA, & E Íecabit igit 


24.0 
angulum 8 Ar & fe&iones in alio atque alio 
punto. fecet eas in 2 M : ergo [per 39.3. huj.& 
16. $.] propter oppofitas fe&tiones A OZH, 
K, erit ut N K ad K A ita NZ ad ZA; & propter 
fe&iones ABT A,E ut NK ad KA ita erit N M 
ad MA, quod fieri non poteft: igitur fectio- 
nes E, K fibi ipfis non occurrunt. 


PRor. XLIII. Zbeor. 


Si hyperbola alteri oppofitarum fectio- 
num in duobus punctis occurrat, con- 
cava habens ad eafdem partes ; alteri 
vero occurrat in uno pundo: qua 
ipfi opponitur fe&io nulli Pipone 

P rum occurret. 


S: : oppofite fe&iones A B,P; & hyperbola 
AT B fectioni quidem A Bin punctis AB occut- 
rat, fecioni vero T oc- 
currat in uno pundo TL; 
fitque ipfi AT B oppofita 
fectio ^: dico A nulli fe- 
&ionum A B, T occurrere. 


Jungantur enim AT,BT, 

& producantut : rede 
igitur AT, BT [per 33.2. 
huj] fedtioni ^ non oc- 
current; íed neque. ec- 
current Te&ioni rT prozter- 
ques dn. uno puncto P. . 
f. .alio pundo ; 
oppofitz fe&ioni / 
33. 2 Es ] non occur- 
rent, pofitum autem eft 
AT, ir occurrere fe&tioni ^ 74 
AB: quare fequitur, AT, —, 
Br fe&ionir in folo pun- A 
&oT occurrere; fe&ioni — 
vero 2 . ullo modo : ergo 

. 4 etit intra angulum ErZ; & propterea fcüio- 
nibus np AB,T minime occurret. 


p ROP. xi. Then. 


Si hyperbola unt oppofitarum fectio- 
num occurrat in tribus punctis; quai 
ipfi opponitur, alteri oppofitarum , 
preterquam in uno puncto, non oc- 
curret. 


/ 


] S roppofis iouis: AABT,A EZ; & hy- 


pur Tft autem fe&tjioni AMBT 
oppofita fcdio 


oni oreft, in in pun&tis 5, E currat: 


im. 

& jungantu 
inter fe, vel 
Sint primum. paralle 
bifariam in punctis H, 6, & 
igitur [per 36 2, huj JT Ho a 


4 E Occurrat fe&ioni AA BT in - 
EY |: dicofectionem ^ E K non . 
occurrere fe&ioni A52 pacem n in uno 


E gre 2s sn erunt- 


E a4 AB, AE d Xara TÀ H, 6 
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Vesunen.) 9) cup alatug | 
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am 22 matt UA, B, r egt) dé TH Á MBP 
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- xL 35 


M3 égtou) dà e Sot 04 A B, NE, à &&- 
Cao pua oujumttlér cao ximo o. Yl, xg) T O 
xy9u 2759 dio AIL Z2 cv|umdere T] ATE Cae 
Gouleles ueirod à Py, Ter péifo3 oc 04 & B,A E d 
oa soot rà 1,6, zc 2jg T H,O 2jgpueneui 115,9 to- 
cue] HN,ZLOA,MZ, 2v»? TN,LA,M 
élbasópdue] TÉ uro T T, N'Y, MY, AT". €my,) 
97 a4 pir Y I, N'T God Tlà ATI, aj 0€ A T, MY 


a)bu dir ATLOT- xe] ere ew os vo 20 MY 


meh rà Dv YI fruc oou) AIDB vx9s TO 
xum) ATLE, xol Gx T) 2vri A T «Cos Tb P 


TN Éru 7b ize AIIB Cos ó Vu» AILE* 
üs dex v) 2v MY eje - 2v YI rw T 
Sal ACT ee uv) TN. 2jg wx QUTD Eco]; 


- e M) gà 2i MY e Tb Dyno Yl ÉT4€ TÓ 


AN 


ameà EPT wb Y) Vu) ATE, dé oi xvm 
AAT mU. rà 3v T N STU TÓ vao O PT eros 
oq vum ARE Wu dem Thus) OPI TQ Vw 


E PT, Ümep dduiov. 


&ionnm;, atque ad eam applicantur ordinatim 
AB,AE ducatur à pun&o T. recta TN O z pa- 
rallla AB: erit igitur & ipfa ad diametrdm 
ordinatim applicata ; & fe&ionibus in alio at- 
que alio pun&o occurret, íi enim in eodem 
pun&do, non occurrerent fectiones fibi ipfis im 
tribus punctis, fed in quatuor: ergo in fe&tione 
AMB erit TN ipi NZ equalis, & in A AB fe- 
&ione TN equalis ipi N 05 quare ON eft 
qualis ipfi N z , quod fieri non poteft. 
, * 


Sed non fint parallele AB, ^ E; producantut- 
que & conveniant in I, & ducatur FO ipfi AUI 
parallela, qux cum ^ I1 productà conveniat in P. 
fecentur autem A B, A E bifariam in H, 9; & per. 
H,O ducantur diametri HN, Zi; 60 A,Mz; & in 
punctis N, I; A, M recte T f, NT, MY, AT fe&tio- 
nes contingant : erunt igitur [per 5. 2. huj.] T f, 
N T parallele ipfi A11; & A T, MT ipfis ATI, OP 
patallele. & quoniam ut quadratum ex M T ad 
quadratum ex T I ita [per r9. 3.huj.] rectangulum 
A I18 ad rectangulum A KIE, ac (per eandem) ut 
quadratum ex A T ad quadratum ex TN ita re- 
&angulum ATI B ad re&angulum A ILE :. üt igitur 
quadratum ex MT ad quadratum ex Y 1 ita qua- 
dratüm ex A T ad quadratum ex T N. eadem ra- 


tione ut quadratum ex M Y ad quadratum EET 
ita erit rectangulum & P P ád rectangulum 4 P E, 
& ut quadratum ex AT ad quadratum ex TN 
ita O PT rectangulum ad re&angulum AP : er- 
go re&angulum O PT re&angulo Z PT eft quale; 
quod impoffibile eft *. 


—— * Hanc propofrtionem fade depravatam integritati fue veftituimás. 


: HPOTAZXIZEX Ju. 

Edy vaqGoi? f ipd) T &yrixeuuónr, clo 
JU xecrd do ona. qun 7i ayepceuem aT 

—— 8 áyrecauéin d Ytud: su ateo tia. 

[25 Q.Z ANaeynxeiyo, o4 À BT,A, x, UT£p- 

- Go i$ 1 ABA vlu uii A BT TeAVéT OO Xeh- 


Paor. XLV. "Theor. 

Si hyperbola unam oppofitarum feio- 
num contingat, alteram vero fecet in 
duobus punctis; quz ipfi opponitur 
fe&io nulli oppofitarum occurret, — 
Iu  oppofitz fectiones ABT, A; & hyper: 

J) bola AP.4 fe&ionem quidem A BT in pun- 

Ppp &is 


2427 
is A, B fecet, fe&ionem vero ^ contingat in ^ ; 
& fit hyperbole ABA oppofita fe&io T E :: dico 
T E nulli ipfarum A BT, A occutrere.: 

Si enim fieri poteft, oc- : 
currat ipfi A BT in T pun- 
do, jungaturque A B ; & 
per ^ ducatur contingens, 
quacum tecta A B conve- 
niat inZ; pun&um igitur 
Z [per 25 & 3.2.huj.] erit 
intra afymptotos fectionis 
ABA. eftautem ipfi op- 
pofita fe&io TE : ergo 
que à pun&o-T ad Z du- 
citur cadet intra angulum 
ipfis BZ,Z ^ contentum. 
rurfus quoniam oppofitz 
fectiones funt ABT,.^, 
contingens A Z/fi produca- 
tut, non occurret [per 33. 
2.huj. ] fe&ioni A BT : quee 
igitur à puncto T ad Z du- 
citur extra angulum BZ^ cadet, quod eft ab- 
fürdum ; cadebat enim ipfa T Z intra eundem an- 
gulum 8Z4: quare TE nulli oppofitarum fe- 
étionum A BT, A occurret. 


Paor. XLVI. bor. 


Si hyperbola unam oppofitarum fectio- 
num in uno puncto contingat, can- 
demque fecet in duobus punctis; que 
ipfi opponitur feQtio alteri oppofita- 
rum nonocurét, ——— 000 

S: T oppofitz fe&tiones A BI,A,& hyper- 

&J bola AHr fíedionem ABT contingat qui- 

dem in pun&o A, fecet vero in B,r ; & ipfi 

AHF oppofita fit fe&tio E: dico B fectioni ^ 


, 


non occurrere, js 
Si enim fieri poteft, — 


ocwma im Aj jum 
€aque BT producatur | 
ad 2; &à pundoA — 
ducaturrectaA Zcon- - 
tingens. fimiliter de- 
monftrabitur punctum 
Z eíle intra angulum 
füb afymptotis con- 
tehtum; & rectam AZ 
utrafq; fectiones con- 
tingere; & AZ pro- 


ductam fecare fedtio- 


cetin punctis HK : & 
quam rationem habet e 
TZ ad ZB habeatr A ad AB, & juncta A^ 
producatur; fectiones igitur in alio atque alio 
puncto fecabit. | fecet in"M, N : ergo [per 1. 4. 
huj.] qua pet 7 ad puncta M, N ducuntur fe&io- 
nes contingent, & fimiliter iis qux füperius 
dicta funt; propter alteran tic 
[per 39. 3. huj.] eritüt & & ad AZ ita EK ad 
K2; propter alteram vero ut & 4 ad AZ ita 


alteram. quidem fe&ionem - 
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TH 

zH'ad HZ quod fieri non poteft *: oppofita 

igitur fe&tio alteri oppofitarum non occurret 
Pror. XLVIL jer, — 

Si hyperbola unam oppofitarum fectio- 
num contingens in alio puncto fecet ; 
qua ipfi opponitur feéctio alteri op- 
pofitarum non occurret preterquam 
in uno pun&o. winoQgo HEN 

e oppofite feciones ABT, EZH; &hy- 

perbola quedam AATF contingat ABT in. 

A, & in TF fecet; opponaturque ipfi A AT. fe- 

&io EZ 6: dico eam alteri oppofitarum non oc- 

currefe preterquam in uno puncto. 

- - $i enim fieri poteft , occurrat in duobus pun- 

&is E, Z: jungaturque EZ; &. per A dücatur 

fe&iones contingens AK: vel igitur AK, EZ 

parallele fünt inter fe, vel mon. fint primum 
parallele, 8c ducatur diameter bifariam fecans 
ipfam &Z: que [per 34. 2. huj.] per A igitur 
tranfibit; atque erit diameter duarum cónjun- 

(tarum. ducatur etiam per T re&a T A A P paral- 

lela ipfis A K, E Z: fecabit igitür ea fe&tiones in 

alio atque alio punto : & in altera. quidem etit 

T A «qualis ipfi A^, in altera vero: T A zqualis 

ipfi AB. hocverofieti non poteft. ^ ^^ - ^ 


At non fint parallele AK, EZ, fed cónve- 
niant in K; re&a vero TA ipfi AK parallela 
du&a conveniat cum E Z in-N 5 & diametri bi- 
fariam dividentes EZ in pun&o M fectiones in 
punctis z, O fecent; atque à z, O ducantur £ UJ; 
OP fediones contingentes: erit igitur [ ut in 
44-4«huj.] quadratum ex A T1 ad quadratum ex H2 
ficut quadratum ex AP ad quadratum ex Pb; 
&c propterea [ per 19. 3. huj. ] ut re&angulum 


* Eft enim, [per 11.5] EH ad HZ ut € Kad KZ, &cideo, [per 14.5.] quando H major eft quam; p 
A 


HZ major quam KZ. quod fieri non poteft. 


244. APOLLONII 


& NT ad rectangulum E N Z ita rectangulum BNT 
ad re&angulum B NZ : ergo [ per 9. 5.] rectan- 
gulum ANT re&angulo 8 NT eft equale, quod 
fieri non poteft. zu 


Pxor XLVHL Tho.  —— 

Si hyperbola unam oppofitarum fectio- 
num in uno puncto contingat 5 quz 
ipfi opponitur fectio alteri oppofi- 


tarum. non occurret ad plura puncta 
quam duo. |... - e 


Ix oppofite fe&iones AB, EA H ; & hy- 
o perbola A T fe&ionem A3 in pun&o A con» 
tingat; fitque ipfi AT oppofita fe&io AEZ: 

ico ^ E £ non occurrere fedtioni A BH ad plura 
punda quam duo. peces 

. Si enim fieri po- 
teft, occurrat .ad 
puncta ià ^ Pb,OL. 
& ducatur recta AK 
fectiones AB, AT 
contingens : juncta 
veto ^E produca- 
tur. & fint primum 
A K, A E inter fe pa- 
rallele ; feceturque 
AE bifariam in A, 
& jungatur A A : e- 
rit igitur [per 34. 2. 
huj| A ^ diameter 
duarum conjngata- 
rum, que feciones 
inter puncta A, E fe- 
cabit in M, N ; pro- 
pter AAE in puro A bifariam fedam.  du- 
catur per 0 reda OG Z ZH parallela 4E : etit igi- 
tur in altera fe&dione OZ zxqualis ipfi E Z, in 
altera vero 0 Z ipfi z H zqualis ; quate EZ ipfi 
E H eft equalis, quod fieri non poteft. 


Sed non fint AK, X 
AE parallele, con- 7 
veniantque in K, & 
reliqua eadem fiant: 
produda vero AK 
occurrat ipfi ZO in. 
P, fimiliter ac in iis 
qu jam dicta funt, 

emonftrabimus,: ut 
re&angulum AKE 
ad quadratum ex 
AK ita effe re&an- 
gulum ZP 6 ad qua- 
dratum ex PA infe- .—— 
&ijom ZAE; &yin . . 
fe&ioneH^ Eitare-. . T. 
CGangudum HPO ad... .7.B/. 
quadratum ex P A: rectangulum igitur HP O ze- 
quale eft re&angulo ZPO, quod fri non po- 
teft: ergo EA Z ipfi EAH ad pluta putcta quam 
dub nonoccumet o $5 Q2 9o s so 
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Paor. XLIX.. Theor. 

Si hyperbola contingat utramque oppo- ^ 
fitarum fe&ionum ; quz ipfiopponi- 
tur fe&io,neutri oppofitarum occurret, 


245. 


S N T oppofitz fe&tiones A A, BH, & hyperbola 
— AB utramque ipfarum in pun&is A, E con- 
tingat; opponaturque ei fedtio E: 4dico quod 
E neutri Íectionum A 4,BH occurret. 


Si enim fieri po- 
teft, occurrat fe- 
&ioni A Ain A; & 
à punc&is A,8 du- 
cantur rede con- 
" tingentes —fectio- 
-mes, quz.quidem 
.- per 36-1. huj] in- 
tra afymptotos. fe- 
tonis A B-conve- 
nient. conventant 
soo dn T, & jungatur 
w. LA: ergo [ob fe- 
oco o Sionem A E] reda 
ot x FA produda cadet 

| in loco intermedio 
intet AT;T B, fed [propter fedionem A ^] cadet. ea- 


d A 
x | 


" dem intet BT; Z, quod fieti non poteft : igitur fe- 


&io E fe&ionibus oppofitis A 4,8 H non occurret. 
C1 US. 


« Dico E neutri fe&ionum A A, B H occutrete.] 
Ducantur enim à pun&tis A, B re&tz contingentes fc- 
&iones, atque convenianit inter fe in puncto T, intra 
angulum [per 25 2.huj.] fe&ionem A B continentem: 
itaque conftat rectas A T, P B productas afytaptotis fe- 
&ionis £ non occurrere, fed ipfas continere & tnulto 
magis fectionem E. & quoniam AT'fedtionem AA 
contingit, ['per 33.2-huj. | non occurret ipli BH. fimi- 
liter oftendemus rectam BT'fectioni A.A non occur- 
rere : ergo fectio € neutri ipfarum fe&tionum 4 A, BH 
occurret. Lom EI x 


Por. L. Theo. 
Si utraque oppofitarum ícctionum op- 
pofitarum utramque in uno puncto 
contingat, ad eafdem partes co 


- habens; in alio 


vct 


HM 


seal 


Cutrete. 


Si enim fieri. poteft, oc- 
currant. in. B. ..&& quoniam 
hyperbola unam. oppofita- 
rum fe&tionum in ^ contine 

—gens eandem: íecat. im^ B; 
fe&io A8 [per 47: 4« huj. ]- 
ipfi A T praeterquam in, uno - 
puncto non occurret, dus 
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cantur à pundtis A,A redtx gu) dum v A, A T Tay Qa- 
A0, 04, que fe&iones - 3077 4j A9, o A, ber 
contingant ; juntáque À 4; Genera 1 1A; «9 2] € 
pet E ducarar BBT ipfi AA P di AA S ENTE 
parallela ;'& per 6. duca- S o JM 
e. pofitarum fectionum x 2 TEC Aoc 
a | qeos qp Ou T àvmeupdioy a 


fecunda diameter 6KA, 
qua [per 39. 2-huj.] fecabit OKA' mque 105 alo AA 4 
d xoymi 70 K-* X Stare pa, dps 


A A bifatiam in K: ergo [ex 
natura 247 diam.] utraque TEBET dora TerpeL.). JLOLT2R 
7)A* t) deg. 7 ee T4 AT, 


EB, ET in pun&o A bifa- 
terea 

tiam fecabitur ; & propte O7TEp eub udi I7 den OU 

TIE) XOT e, NO amem 


B A zqualis erit ipfi AT,quod 
fieti non poteft: igitur in a- 
lio pun&o fibi ipfis non oc- 
current. - : 


Pao». LL Theo. IPOTAXIX w. 
Si hyperbola unam oppofitarum fectio- Edy vore oon pus 1 dress gr c do udi 
num contingat in duobus punctis; ipii) 5 Avszceun aiii : T 2 


quz ipfi opponitur fectio, alteri op- 
pofitarum non occurret. 


IN T oppofite fectiones AAB, E; & hyper- - p ges dynuélzOyay 04A A B, E, E Usp- 
bola Ar fectionéem A42 in duobus pundis 

A, B cohtingat ; opponaturque 

ipfi 1AríedioZ: dico Z ipí1 E 

non occurrere. 


TX Aeg g | Guuascerman. 
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TH AT nz A&ya 75 Z 7) E 
& PupUTe0 siTe. 
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A, B sati udueg T TAB e 
AH,HB, * me Cep d aanery e 
AB, EH; EC Cu eee n 5 

EH Tepiét 107 XT ELS xs ZA- 

^5 Ao eaeioy Td Tues. di deo 8 
- 4 T] EHTAG. ere Sy &Qa- 
Ty) ej AH, HB Z 1 AB ag 
eas ETE Uy, eeu ey J&9 
ad A H ; in altera vero [ut 6 5 Nc 7h érrpoL m pies cs 1 O E voe 
 adEH]ita OT ad TH; quod | e E EH érae  O A mele Ai 
fiet non. poteft: igitur lectio Z nr E non Tis erga rac ] OT ctc TH, Umep ad uam" 
SPMHESUE (Corm 88 deg 1 Z-75 E mop odaet 


Pnaor LIL Thor. g i is x "HPOTAXIX opu ics 2d 


$i hyperbola unam oppofitarum. fedtio- E Ll d 7) road d &l- 
num. contingat, convexa habens e re- P IP 
d, E qu xum vysTut 9 AyTé au 
gione fita; qua ipfi opponitur fe&tio - ME n i AT ^ 
alteri Sppoliragim. non occurret, - air] 7) Era, lime du € euperecil). : 


ES Ix "Bion oppofitze feos  ETOZXAN QTIX6t- 
J Qiones A A,B. GC s 


E 
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Si enim fieri poteft, occut- 
tatin B; &à punctis A, B du- 
cantur contingentes fe&tiones 
AH,HB; junganturq; AB, EH 
& producatur EH: fecabiti ik. 
tur fe&tiones in alio atque alio — 
punto. fitautemeaEHT AG, - 
itaque quoniam AH, HB fe- 
€ionescontingunt,&t AB con- — 
jungit ta&us ; erit [ per 37. 3. 
huj.] in altera quidem conju- 
gationé ut 6 B ad BH ita GA 


T bir qeits Nie 4 - - - qoos ot A A. Eh 
onem AA in puncto - | AA Tie éQuriléod id 
.& contingat Suiauem - i | UmrepooAdi dig 5| A H xe 
AH opponaturZ: dico ^— B ! m 7 As Avnet à8 


L ue ue B non occut-- S zi AH gun 4.Z'- À&ya 
en ] Z TH B. du n 


nes Pee rg. 


[ per 33. 3. huj. ] 2 T Ee 4 eaa SU. 
ob fe&ionem AH, fe — AH mpla, d & uwmea- 
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vt cesso) 3j ABT A Ty] éxameap T AB,TA 
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qd xuprÀ Gy, Qe Odi d mrédmIe werrory p Due" 
302 T ABT vou yrs 54 EZ sdeuc. 
$ àynkadpay T AB, T A & evum etra. 


CONICORUM LIB. IV. 247 


qu Tij Zs d dà V A A pelo, & ouperireto 3) Br 
dies 1] AT. jueruED Trev Y. B,Z, vou" 2, aepo 
eni BT) Z3 owwmetna, 


— HPOTAZIZX wy 
AyrixeitAuo) &yrocipoaz Tao xe Toe rA eiojo, 
" anui, 1 TÉosUges - 


EN 


TÀ AB, TÀà T A xaO. Q v T, oe. exet d mis 
OU seas wamea Dis" 3 E Z aeo Tj LA 8 0VjA- 
grece. et à P5 AB ev ede 4 EZ, xaO gy 
poóvoy cup oae : e 99 Xavi D cup edo TÁ 
AB, 5 àyntetuoin eri 1 ABT Tí bvepo,, aymmet- 
4n TT A B cwuzrariq. — mines] ^) sebo" $y 
eni o dsME E 

HS. ex exe Odd 8 eimi xdirtgeDues 1 
ABI b) piv AB E siuyet xara; dio T4 A, B, Tj 


f» 


Oi ABEcouGdAag EZ" Ti py A 8 cuwmeret- 


pee E cupio 8 cowmerétroq nord. 
Atty onputia 7| do. 


fe&ioni Z non occurret ;^&, ob:A A fectionem, 
non occurretfectioni B: quate AT inter B, Z fe- 
&iones cadat neceffe e(t :. & idcitco fe&tionem 
8 fectioni Z non occurrere manifefto conftat. 


PRor. LII. Theorz XT 


Oppofite fectiones oppofitas non [ecant 
in pluribus punctis quam quatuor. 


S! N T- oppofitz fectiones AB, T A, & alie op- 

pofite ABT A, BZ; & fecet primo ABT A 
fectio ipfas AB, T^ in quatuor pundlis A, B; 
LT, A, convexa habens e$ regione fita ; üt in 
prima figura appatet: ergo [per 4x. 4. huj. ] 
que fe&ioni ABT opponitur, hoc eft fectio 
EZ, neutri ipfarum AB, T A occurtet. 


Sed ABI fe&ionem quidem ABE fecet iti 
pun&is A,B, ipfam vero F^ in uno pundtoT, ut 
in fecunda figura: quare [per 39. 4. huj.] EZ 
non occurtet fe&ioni T A. fi autem fectiont 
AB occurrit EZ, in uno tantum puncto occut- 
rit: nam fi occurrat in duobus punctis, fectio 
ABT que [per 41. r.4-huj.] ipfi opponitur, non 
occurtet alteri T ^. atqui in uno pundto F. oc* 
Curfete lupponitüb, 52 05-. OR 

Quod fi fe&io ABT fe&ionem ABE in duo- 
bus punctis A, B fecet, ut in tertia figura j oc- 
cutrat autem E Z fe&tioni A BE: fe&ioni quidem 
A [per 39.4-huj- ] non occutret ; atque ipfi &BE 
occurrens [per 35.4-huj.] non occurret ad plurá 
punda quam duo * 


*In figura tertia fupponitur parallelifmus afyrnptotón fe&ionum ABE &c E Z, quo in cafü, eoque folo, op- 


- pofitee fectiones oppofitis fe&tionibus ad tria tantum puncta A, B, E occurrere poffünt : nàm fi non parallelze 


fint, fed vel tantillum inclinent verfus partes E, Z; habebitur cafus primus, occurrente fectione F Z fectioni ABE 


PARE: 


inalio puncto ultra E. Si vero i 


n alteras partes five verfus P, A inclinent. afymptoti ; conveniet fedio ABT 


- eum fe&tiorie A, eritque cafus fecundus. Neque alius modus quo fibi conveniant ad quatuor punéta oppofitsé 


hyperbolz, convexa fua fibi invicem obvertentes ; excogitar! poteft. Idem concipe de figuris. propofitiobis. 


- proxime fequenti. 


s 


24.8 

Si vero ABT A utramque fecet in uno pun- 
&o, utin quarta figura ; fecio E Z [ per 40. 4. 
huj.] nulli ipfarum in duobus pundtis occurret : 
ergo, propter ea quz di&a funt & ipforum 
pida Eatones oppofitx A BT A, E Z fe&tio- 
nibus BBE,I Z. non occurrent ad plura puncta 

uam.quatuor. . 

At fi fe&iones ad eafdem partes concava ha- 
beant, atque altera alteram in quatuor punctis 
fecet, ut in quinta figura ; EZ neutri oppofitarum 
occurtet : neque enim E Z occurret ipii AK hy- 
perbolz ; fic enim hyperbola A K oppofitis fe&tio- 
nibus ABT'A, EZ occuttet [ contra 36. 4.huj. ] 
ad plura pun&a quam quatuor. fed [per 42.4. 
huj.| neque H e occurret ipfi E Z. 


EO o AR 


Si autem, ut in fexta figura, fectio ABT op- 
ofitarum alteri occurrat in tribus punctis, E Z 
[per 44. 4. huj.] alteri in uno tantum pundo 
occurret. & eodem modo in reliquis dicemus. 


Quoniam igitur in omni diverfitate cafuum con- 


ftat propofitum , oppofite fe&iones oppofitis 
fe&ionibus ad plura puncta quam quatuor non 


occurrent. 


Pros. LIV. They. 


Si oppofitze (c&tiones oppofitas in uno 
pun&o contingant; non occurrent 
fibi 1pfis ad alia puncta plura quam 

— düo.- 


Qu oppofite fe&iones AB, T ^; aliz vero 
BIL,EZ; & fecio BT contingat A8 in pun&to 

xa habeant & regione fita ; occurratque 
s fectio ipfi r^ in duobus pundtis 
figura, quoniam igitur BT A 
Cis fecat, convexa habens € re- 
-fe&io EZ [ per 39. 4.buj.] ipfi ^8 
dus quoniam- BT A contingit 

ns € regione fita; non 


occürret [per- 
EZ neutri fedionum 
igitur fibi ipfis ad duo te 


pun&a T, A. 
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3 BL 745 L A 8 count ag. Caixet) 9 evo 
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Sed 8r fecet T^ in uno pando T, ut in fe- 
cunda figura: ergo [pet 52. 4- huj.] &Z fe&ioni 
quidem T A non occurret; ipfi vero AB occur- 
retin uno pun&o tantum. íi enim in düobus 
pun&is occurrat EZ ipfi A B, [per 39. 4- huj. ] 
non occurret BT ipfi T A. atqui in uno pundto 
occurrere füupponebatur. e 


vd 


Nu 


/ 7 


Z 


x / 


- : 
Ek 
A, : N i 
! B m 
: AX 
E 


Quod fi 8T. non occurrat fe&ioni A, ut iri 
tettia figura, propter ea, que [ad 52. 4.huj.] di- 
&a funt, E Z ipfi 4 non occurret: & [per 35. 
4.huj.| non occurret &Z ipfi A8 ad plura puncta 
quam duo. 

At vero fi fe&iones ad eafdem partes concava 
habeant, [ut in figuris quartà. & quintà] demon- 


2uodeLas apuóilum. xemo mimus S» rds &yde- 
atievots 2jaiguias dv érw Coe P ded erypuévam à 
- HPOTAXEXIX w. 
E ! A o ud i 
Eds &vruceipDuon ayrocapdpan xv) duo Gi paua, 
x29" Éreesi oYueoi  cujiTEOSY). 


B 92A áymmetpusyot &iAB,EA, z en- el 


pet &i AT, EZ, x, &Qotléco ao qTÉéQTOV, 27 


ftrationes eedem accommodabuntur. quare; juxta 
omnes poffibiles diverfitates, ex jam demonftra- 
tis manifefto conftabit propofitum. 


PRor. LV. "Theor. 


Si fe&tiones oppofitze oppofitas contin- 
gant in duobus punctis; in alio pun- 
éto fibi ipfis non occurrent. — — 

N T oppofitz fectiones A B,T A, & ali AT; 

RZ; & primum in punctis A, T fefe contin- 

Rrr es gant, 


contingat EA in: 


do — AP OIL lO N fi 


gant, ut in prima figura. quoniam enim AT 
utramque A 8, L^ contingit in punctis AT : fe- 
&io igitar E Z [per 49-4-huj.] neutri ipfarum A B, 
LÀO UE. 3 H oss [adag se ros 
( D dient autem fefe, ut. in fecunda fig ura. 
pati modo demonftrabitur. [per 51. 4.huj.] TA 
ipfi EZ non occurrere. ' 


* 


* [ Sed contingant, ut in -— figura, fedtio 
quidem F A fe&ionem ABin A: fedio vero ^ 
ipfam EZ in Z. quoniam igitur AT contigit 
A b, convexa habens & regione fita; E Z fedioni 
AB non occurret. turfus quoniam Z4 contingit 
EZ, hon occurret fe&io T A fe&tioni AZ ] 


PER GZ/ElI, &c. 
don S atn. ouumroe, war, T AT. Ere Ey 
AT énevriegis T. A B,T A 8Qéizde.) ard ao AST a- 
v Dur t o E / M EC 
h&a: qE Zen Sene T AB, T A curerer), 
- -EQar éco aoo d; Gs dn 9 dduréps. ipsíus 
05; deor, 6 4 T A vi EZ $ umen). 
* [EQazileQ aen *), ox d & --—-- orfipares. 
) M» IA ABXar) A, 7) A P EZ xara 
5zZ. eri sy5 AT ABsQda len, avrcpaga- 
pvo và xuprai yon, | EZ Ti AB 8 GMT &c'et,). 
qáAwgrüyZAqEZ &Qar Tera4; 1YAT|AZ 
8 evwrertiros. ] | 


enique fi AT cohtingat ÁB in.A, & EZ 

in-E, habentes concava ad eafdem 
partes , utin tertia fipura ; in alio puncto fibi 
ipfis [per so.4.huj.] non occurrent : neque qui- 
dem EZ occurret Ipfi AB, juxta omnes igitur 
diverfitates, ex jam demonftratis conftabit illud 


quod proponebatur.. | 


nl e c x 4. 
-* "Nefcio cujus interpolatoris vitio faftum eft, ut in omnibus Codicibus tam Graecis & Latizis quam arabi» 


Eidi diy AT d À B eQdoiqmg neu, qo Á, 
WEv ER ABE SEE S ERR HE tubus 
rà iia, s dd S egit oripames nad ne 
pri cpm) 3b plos EZzcABcem- 
cétmj. xem qmioug S ve Syotyopdyors 2lea- 


Ads Ó 26V &cw e 7 ded ey dpa 70 exco vc ev. 


cis, reperiatur cafus ille tertius, quem uncis inclufum ut fpurium &c 24pol/ozio noftro indignum abolendum cenfe- 


-mus, nec Íchemate dignamur. Propofitione enim LIId hujus liquido patet, impoffibile effe , fi hyper- 


bolce duse fefe extrinfecus contingant, ut fectiones iiídem oppofitze vel conveniant vel fefe contingant. 


E ERGES ICE: : 
Nol ^ oALd Sr de v i-re m LIS 


! 


 APOLLONII PERG/EI 


CONICORUM 


LIBRI TRES POSTERIORES 
(Sc, Vw, VE, & VIP.) | 


ARABICO : SERMONE 


IN 
LATINUM CONVERSIL 
CUM 


PAPPI ALEXANDRINI 
EEMMATIS 


SUBJICITUR 


LIBER CONICORUM OCTAVUS 


RESTITUTUS 


Opera & ftudio EpMuxpt: Harrzrr apud E oisi 
Geometrie Profefforis Saviliant. | 


Lon 


: ES xe 
ot 


VET Grade 


di ope LAU cer oui GEM eod LIE SR CSS v E 


MAXIME REVERENDO 
. IN CHRISTO PATRIAC DOMINO — 
D. NAZRCISSO MAR.SH, 
AngcuikEsiscoPo GZRMACHANO 
é ET 
dqotTrUs HIBERNIA Pa1MATI, 
ARTIUM MATHEMATICARUM 


 FAUTORI SUMMO, 


S$UIQUE ORDINIS PROPE UNICO, 
| 6 HANC 
QUINTIL SEXTI zr SEPTIMI LIBRI 


CONICORUM APOLLONII 


VERTLUCOM 


E CODICE SUO ARABICO PRJESTANTISSIMO 


ABURNATAM, 


um Fa qua. par eft reverentia & obfervantia. 


Humillime offert : 


EDM HALLEIUS. 


ore d 


Bhoceft, — .— (9I (u$ os 


Raftlantifimus 2lle Codex. Armachanus, ex quo fequentem Perfonem adornavit. 
zn orá. libra charaétere magu[culo bunc titulum pre fe fert. 


caseo Q23ÓJp 52222) CXVes ys OXxBs 


« Liber Conicorum juxta. Nafir-eddin "Tufzeum." Er tam iu piincipio quam fae Lll. 
V. VIU. € VII?L occurrunt bec verba. "e X FY 


*Ebn Mohammed Ebn Al-Hafan Tufzus c e du 


H Pre : : * z 9 v. E ^P 
* exemplar, auxilio Dez &$ optzmo adjutorio e Jus, b. 1j 


" 6 corrzgere boc 
78 23» füetijs | 


Deum jro beneficiis ejus, & orans pro propbeta 


| 44d marginem. autem pagine ultime afcribuntur bec verba, 
CAM Vel CxumawJ| ws S cXma» (50J] QX&e j4) Qc GyxESe cua, 
aris unde defcriptum eft. boc. exemplar. Partem oHa- 
| tradubtam fuiJe, quia etiam 2n Gr&co mom veperta 
ando vix ulla fbes fi. —— 5 


« Scriptum legitur in calce exen 
«vam bujus libri in Arabicum w 


(p 


ETAT ER-o6t 


— Perro urbs Marága, in qua ante quadringentos annos mobile bo ii c6t 

Jeriptum. dicitur, eft in confmiis Medie 6 Atlyriz, fub Long. $29. 68 Lar. 3728. *Orl 

autem. "Tüs, unde ortus Nafir-eddin, zn eadem fere. Latitudine ac Marága fia, Long:- 
nem babet 9259. civitate Bagdàd habente 8o, juxta Tabula as Geegraphicas 


: MIN E 
A OE 


PET M, (e 


ine 
Ee 


.pto HZ K.z HK. Pb. 92. & 13. pro quadr. ex TAA, rectan- 
. gulum PA A. f. 97. /. 13. pro majorem, minorem. 9.' 
. I00. 117. pro 121m, 21:m. f. 108. 7.38. pro lama ejus 
. VeGwm, latere ejus reGbo. p.113. 4 4. pto AB, AT f... 
. 123.4 penult. pro re&i datw;. ab, ieg.xect1: datur ab. p. - 
126. |. 43. pro major, minor. ed 2 


gitur qua 
» 2$. 1n Sche 


- ee a : HA 


Lj 


: I AIHIOT: AAEZANAPEQOQZI 
: Es AHMMATA 

EIE KONIKON TO IIEMITON 
AHOAACONIOI I EPIAIO TY. 


PAP PI ALEXAN DRINI 
e eb pu WEMOAUDP E 
IN QUINTUM LIBRUM CONICORUM 


Acom CAOUTMNCAUA. es LEMMA I 


piant q ) ABT, Cuddene modo 4 AA. Ayo Sit ABT triangulum, ac ducatur cathetus AA. | 
du TE my dud ad B AT LP AA Dico quod fi rectangulum BAT zquale fit 
NYSE i 2 9 year. & à S uadrato ex AA, erit angulus ad A reGtus ; 
e. ! majus faerit €0, obtufus; ; fin minus, acutus. 


ab 


E D PRIMO fit ditutlss. ac BA erit ad A. ^ dmt 
(mue [RT A^ ad AT, & (unt circa equales. angulos 
» ] 


A — quare angulus ad A sequalis eft angulo ad A : 
.. 8c propterea angulus ad. A rectus eft. Sed. fit 
"majus, eique aequale fiat quadratu 4 jungan- 
tur BE, ET' erit so us. (BH " re&tus, adeoque 


witors 5 A L^ 
xii) 7 E d AZ; iind x ER esee ponatur CEN ES A ds 
; aps 5 Ag BZT yovías y) abris. Adieu jung ,2Y;ac angulus BZT' Fofus dits 


vías ipia ae [EE d ues Rt angulus a ad A: ac proinde angulus ad 


ce : AHMMA RO Eis 
D E pom Lacu às] do p TA I BD 

m uela. dojévme [9] A* sebo 2Jgi E A 

lo a à pues s Tis E. BT. 


ie datis, ac dato put. a " /detén e 


E 
asgitolam circa afymptotos AB BF. 


act m cjus erit. (B. E 
gitur BUS BA bu , Que 
eter erit. -Ponatur BE ipfi BA squali 
(t; unde. i 


anguli por 


* 


PAPPI LEMMATA IN V. LIB. CONIC. 


anguli EA H. fed & ezdem poffunt quartam  par- 
tem quadrati ex. AT, quare rectangulum füb EA RH 
zequale eft quadrato ex Ar. Datum autem eft quadra- 
tum ex AT, datum igitur rectangulum E A H ; unde 
datá rectà E A data quoque eft H ^, ac punctum H da- 
tum. ? datis autem pofitione duabus rectis £ A,A H in 
eodem plano ad angulos re&os inter fe conftitutis; per 
datum punctum A & íub angulo A AB fit hyper- 
bola, cujus diameter eft E A, vertex vero A, ordinatim 
autem applicate ducuntur fub angulo dato 44A B, ac 
poffünt ípatia ipfi AH adjacentia, latitudinefque ha- 
bentia. eas quas puncto A conterminas ipfze ordinatim 
 applicatz: € diametro productà abfcindunt, exceden- 
tia vero figuris fimilibus figure E ^ H, data eft igitur 
pofitione fectio hyperbolica. 


b Componetur autem proble- : 
ta hoc modo. Sint dux recte 
pofitione date A B, BT'; puri- 
.étum autem datum A ; ac jun- 
&ta B A producatur ad E; ipfique 
BA aequalis fiat BE ; & demit- 
tatür fliormalis A Z, ac fiat T Z 
ipfi BZ equalis, jungatur P A 
& producatur ad A, ipfique AE 
aptetur AH,ita ut quadratum ex 
AT gquale fit re&tangulo EAH; 
&cdiametro A E defcribatur hy- 
perbola, modo in analyfi dicto. 
Dico hanc fe&ionem problema 
efficere. Quoniam enim BZ 
ipfi Z I zequalis eft, erunt etiam A A,AT eequales : utra- 
que igitur A A, AT porens quartam partem quadrati 
ex AT, poterit quartam partem redtanguli EA H, 
nempe figurz fuper diametrum ^ E facte. Hoc au- 
tem ita fe habente, demonftratum, eft in fecundo 
libro Conicorum, hyperbole afymptotos effe rectas 
JSPSEI Eis 


LEMMA . III 


Sit recta AB. pofitione. data, ac punctum T da- 
tum; ac, ductà recta B T, fit re&ta E A data : 
& erigatur normalis ^E. Dico punctum E 
contingere hyperbolam per pun&um T tranf- 
euntem. 


IT rz normalis, ipfique 8 A zequalis ponatur Z A5 
S datur itaque punctum A : & erectà normali A H, 
dabitur pofitione recta AH, occurrens ipfi BI' pro- 
ductze ad punctum H: datis ipitur pofitione rectis 
AB, A H, hyperbola, per datum punctum T' afymptotis 
AB, AH delcripta, tranfibit per punctum E ; quia EH 
ipfi RT zqualis eft, ob totam BE toti HT' aequalem. 
Hoc autern ex praccedente manifeftum eft. 

Componetur autem hoc, 
modo. Sit AB recta po- 
fitione. data, & punctum 
datum P; fitque BI'recta 
ducta, data autem recta fit 
O. demiffa normali P Z,ipfi 
O zqualis fiat 2A; & ad. 
angulos rectos erigatur AH . , 
occurrens recte BI' pro- . 
ducte in H: dein alym-. 
ptotis HA, AB, per pun- - 
ctum I' intra datum, de. 
fcribatur hyperbola. Dico 
eam problemati fatisfacere, | ; 
hoceft, fi demittatur cathetus aliqua E A, femper fiet 
BA ipfi 9 zqualis. . Hoc autem manifeftum eft pro- 
pter afymptotos; zquales enim fünt E H, I'B, adeo- 
que AA ipfi Z5 zqualis: tota igitur AZ, hoc eft 
recta O, zqualis eft toti 8A. : 


4 Vide Prop. LIIL. Lib. primi, 


.& VideTrop. IV. Lib. fecundi 


&Xà qj 7? Em AT, apr Cai 1h vut E AH v Xo AT 
qTuTjayyp, digi» d rà Sm AT Tétemyoyoy, doSor aoc 
yj Tit EA H. ite diSelou d E A, dose qu 3) 
H A, Occ doSiv và H. imei uv Sees dkdou Muy dvo c»- 
Suóy i £m T E AH op9ur ANVNcae xeiior, 
y) Xgo desires T A cómo s AA B oovía yveres. varto- 
Coni, s« A]aueraoc QD à EA, xepuph dY, so A ea d* 
auTunyouevoa xgoraysrma iv Ty do9síon sevía, n "iam 
AAB, duds v cog, TÀÀ. A H muogtelpusva, TA 
7) CxovpL Q TOpTÀ àQugin? $m d im diSeee $ 2e. 
pécte aede 30 A, Gar odorm. éidti üuolo aud "Guo EAH. 
Sicut aou. U2ly à uud. 

/ b XowgwSüovwu. dX To e$ And 
Z7ü£, Ecguouy aA T) Scc) dvo dj- 
S&as c) A B, BIs v0 dX dbSir 00 
A) d) ta dye d BA DES 
Ced Pi Tà E. sp wüTU ion 
xeieso à B E, iO ydo XAStTS e 
AZ,07) BZ 1o xdi i ZT, 
itj rt dixe à P A 0, EI Ado 
éd T A' X)? AE «epa das 
5 ATH, Xj qu Eu AT Troy xcii 
7y» vm BAH* 5 yodo90, Ór 
&y 49 AWANITE. Neysusvs meet ada 
uectoy A E. ocraeoAA, Avyo $m 
qwi&i 70. ceiCAnua, Em jo icu Gy n BZ 02. LT, dzu 
dpa G!Iy 3) 5 A A qii AT*. éua7toa aga T9 Ero AA, AT 
dyvápa T0 Téreeriy Vow P gà. d AT qerezgoves 4) ie) 7. 
"mo EAH, 787692 7 meis Ty EA 2]ouérto &die,. Eày 
dX) diro, € ddenena i ud dwztpo $n àcvpsilemi e&ay 
ei AB; BT $ variqeouie, 


E 


AHMMA. y. 

O£cd e)Ocio «y AB, xg) dee à 1-- Apo | BT, 

Noct CR DO € ORCI € 

x secto. degéiese 71 B A, dg fy 7) aveo $1 AE. 

(n vy» E olere 9eod wey TUUS UrépGoAne 

epropAuis 21g 2I. | 
H*? xàgwns hT Z3) 7) BA tcu xeio  Z A' do- 
b A so dpa Uh à A. dir. 3o p9n 1 AH: Séret doa Go 
à AH. cuuzizlscu 7 BU, ire ix 6i eio x! 70 H* y) 3t- 
cet dbSeicoy T. B A» A Ub, x) onda diSérre 7 I» vaaGo- 
A3 del dcvuzldres H A, AB tAdiov) eoa. 5j 2] * B, 
2] 76 dew €) $ BT 7) EH, $ge8 x) on BE 75. HT. 
xe teu 2dà và eeoyeyonu uso. : 
Xuwgeücena dA Sue. 
- Ego 5 pe v» Sé didbidin 
.eüSéia, à A B, T0 db3ev TO V, 
3 dX dimyusyn à BT, à dX do- 
Sca » O' X) mrh don tem, 
xaSérs doyletans $ V Z5 Z A- 
xj óp9m diy » AH cuj- 
ende € vh BT Gedeon 
Xf 10H. à wei Aevwald res 
qus H A; A B Ala doSérzos 7 
I jueáQow ectpGoM.  Meym 
072 srotéi TÜ QES GAIA, TÉTESTY 
071,014 Ay xk Seres dn à B. Asto2 2) 1 BA 79 Q. TUTO 
Ji aavieyy 2]à vue àcvpzldres, teu yo ». EH vu T B, ees 
4)? AA T» LB: 4) Ui dpa 2 A Zo Terisiv n Qs 4o 
87» BA. 


e 
———————. 


c Vide Prop. 1. ib. fecundi. —— 


b AEMMA d. 


PAPPI LEMMATA 


AHMMA d. | LEMMA IV. 
Egm oe 4 BA «Cos Tho AT frag T6 2m ;? A Sit ut BA ad AT ita quadratum ex BA ad qua- 
etos rà 2v) AT. Om T BA, AT émayaAc- — dratum ex AT. Dico AA mediam effe pro- 


yy em 9 A Ae portionalem inter BA & AT. 
P E »" L ' 5 . E . idendo erit 15 
Bid T) V A tcu 9» A E, xara dYeiesoty. cipe 24verut Jat AE ipfi l'A zqualis; ac divi 
K is Ma ae ? rA, i [S " 2m e TRE BI ad PA, hoc eft, ut rectangulum I 83E ad 


: t x - u.. recanguluum fub AT, EB ita (per fextam II. Elem.) 
«Ej Tuo AT, EB, 6vw Tb "ígó T BE eje Tb Wm rectangulum TB E ad quadratum ex EA: quare rect- 
EA ""wy Aen Übwy Té mà AT, BB mí Xmb AE, T7 angulum fub AT, EB aequale eft quadrato ex AE, 
Jus 2 slorus hoc eft rettangulo TAE. ob 

pg 2 s $BA mele 2AF | I—| proportionales igitur & compo- 
SUME Ne T nendo, erit ut BA ad AE five 


|——4 


Tus 1A A aeje AT* On pa, eis À r 4 BUB AT, itàà A ad AT : quapropter 
Ohm hw os & B A qaeie vl AA tota BA ad totam 44A erit in 
rus Ó A4 qejs vl) AT' Os Uy B A, AT pin àvá- — Cadem ratione AA ad AT'; ita ut A A media propor- 
Acyly S31 A A. tionalis fit inter BA, AT. Scd 
AHMMA e. LEMMA SV. 
Een Tb veu) ARI iw rG die 2v AT. 6m 5 Sit rectangulum ABI duplum quadrati ex Ar. 
6? AIT|DR Dico AT ipfi TB &qualem effe. 
; Re cS : lat AA ipfi AT' equalis : erit 
KE» 2 * r Wo e |[——] ——|——— | itaque rectangulum TAA zquale 
feke D E i. edad A A r B  rectangulo ABI. G applicato u- 
v "mé ABI. 4 op 7b) troque ad eandem rectam AT, erit 
4 dt : ; TOQU o 
aDTÍU, dw dp 601 3 A A» TeTisy 9) AT, 72 T B. AA ipfi AT zqualis etiam rectae LB zequalis. 
AHMMA gs. LEMMA VL 


Hep; vus amis dmUMTHurSs Tis A B,BT Vmtp- Circa eafdem afymptotos AB, BI defcribantur 
Gee 25d Quim eq A E, AZ Ayo on & hyperbole ^ E, A Z. Dico eas non occurrere 
cup odsew. GNI Acus. | 5  etunyicems | 

E I 9» duuwry cuumMETUCuy 

ANVius xI' o A* 3X) XT 

& dye eie Tus coS6x c 

AAEZI'ÍÉeud5 2d $?4A7 

Tou, i00 9 AA 790 LY: 5]g 4 

? AB wu, imu » AA 7a. ET. 

Oc » TZ vl Ew Gy», 07mp 

dd uino dx, pat uude. e To- 

puo. ANIME 


"KTaM-f feri poffit, conve- 
N niantin puncto A, Gc per 
A ducatur ad fíectiones recta 
AAEZF; erit igitur, propter 
fectionem A2, recta AA ipfi 
zT equalis. verum, propter -fe- 
Cionem A E, eadem AA ipfi 
ET zqualis erit, adeoque Y Z ipfi 
T'E zequalis : quod impoffibile eft. 
hz fectiones igitur non concur- 
runt inter fe. 

Ayo dX 9m y) es. reiesy aiP iulio, tyyoy gescuysm — "Dico quoque quod ezdem in infinitum productz 
dad plas Uma ue vuxe ee ud 

4 , 1 $7: E ) 
aliena. ie Vu qc. : se diftantiam. Ducatur. enim alia 
CON T Alduento hyperbola 9 NK , fitque dia- 
MN, i ue 7 M [co wi meter ejus MN, cujus termi- 


4 AI 2]éuestos 5 ITH-] eewy M nus M; ac fit HII diameter 
apt Ox Jp To Có) M A N. mee : hyperbole A HZ: erit igitur 
gó Sq A E Ye n cTNda, que3s rectangulum M A N ad quadra- 

li sS ds JUR AGEHOI - tum ex A Z, ut diameter tranf- 
eei ee dc verfa ad latus rectum 5 & ut 
UU m0 Wm OP wu TTAM- B rectangulum H O 7I ad quadra- 
9í& dis vl op?tay. Gee C tum ex OP ita diameter tranf- 
0: 76 vg MAN «ejr Tü Xqo verfa ad latus re&um : quare 
AZ Wr» v) v? HOII aeés TPMUH MAN EN ad M 

quem V3 - ratum ex A Z ut rectangulum 
poss Rr ee LcUN H OH ad quadratum ex o P, ac 


permutando. fed rectangulum 
MAN majus eft recangulo 
HOIL "quare ZZ major eft 


HOIL " uito aga Gy n ZZ 
$ O92 4 2]é mis muds, ow 


D uS ITA Ww uo IT ' .. quam OX: ac propter fectiones, 
zOP, [esr mxm YT : -—— 1o T t rectangulum ZzA rectangulo 
iw] wámwe m R$ xA 4/75 p SEES ADU 2: T aquale eft ['utrumque e- 


m 


a OP de RE buda nim quadrato ex I! T. zequale] 


* zc D eR / ; AA quapropter £A minor eft quam 
DRAN VESEUNINS aes E 
qnaérrea alésua : dX» adi YLSC ZA : S ZNEN OP. femper igitur fectiones 
erue XelyTaA €i 2 SIUCTUQ, aiyrGy rs accedunt invicem ad minora 
ms àevudidros Vypry axegatyen, duyom xj Sourmis, intervalla, fibique adjacent. nam fi utraque earum 


afymptotis femper propius accedit, manifeftum eít 
: & fibi ipfis femper appropinquare. 


* Manca 


IN V. LIB. CÓNICÓORU M. 


* Manca est bec demonfiratio : placuit. gitur altam pic -fubjicere, ab autiquá dy integra Pappi; 
at ex vefligus ejus conficere licet, uon multum diuerfam. |: 


Quoniam enim fe&tiones funt circa eafdem afym- 
ptotos, erit.ut: re&angulum MAN ad quadratum ex 
4Z ita rectangulum H AII ad quadratum ex A A. pa- 
riterque üt re&tangulum M O N ad quadratum ex OO 
ita re&tangulum HOII ad quadratum ex OP, funt 
enim omnia in ratione lateris tranfverfi ad latus 
rectum: reliquum igitur ad reliquum erit iri eadem 
ratione. quare ut latus tranfverfüm ad rectum ita dif- 
ferentia rectangulorum M A N, H A II ad differentiam 


. quadratorum ex 4 £, 4 A, hoc eft [per 6. II. EL] ad - 


rectangulum" Z £ A ; & ita differentia rectangulorumi 
MO N,H OII ad differentiam quadratorum ex 09,0 7; 
five rectangulum Z9 P. . Sed differentia. rectangulo- 
rum MAN, H ATI gqualis eft differentize rectangulo- 
rum MON,H OI; femper enim [ per Pappr Lem. 4.iu 
Lib.1II.] aequalis eft re&ángulo MIN: eft igitur rect- 
angulum Z& A squale re&angulo Zo7r.: Verom Z8 
major.eft quam. Z O, adeoque & A minor eft quam 9 F 
Quapropter hz fectiones (emper. accedunt. invicem 
ad minora intervalla; 


: ter dé» brevius. 


Propter Hyperbolas, A P zqualis eft ipfi Z T [per 
8.1]. huj] ac A9 ipfi KT; ac proinde reliqua 6? 
reliquae Z K sgualis eft, quocunque modo duxeris 
rectam AT. Eft autem [per ro. II. huj.] rectangu- 
lum Z AP femper sequale rectangulo ZYA, àc rect- 
angula KA, Erz funt ubique aequalia, quare & eo- 
rundem. differentize femper. aequales funt... Sed [per 
Pappi Lern. 4. in 1II. huj. ]. differentia rectangulorum 


Es LEMMA VI. : 
Sit ut AB ad BT ita ^E ad EZ, & ut BA ad AH 
ita E^ ad ^ OG. Dico ut folidum bafin habens 


uadratum ex AT ;altitudinem vero A B, ad fo- 


idum bafin habens. quadratum ex AZ alti- 
tudinemque AE, ita cubusex AH una cum 

- eo quod eft ad cubum ex HB in ratione qua- 
drati ex AT ad quadratum ex TB, ad cu- 
bum ex4O una cum eo quod eft ad cubum 
ex OE in ratione quadrati ex AZ ad quadra- 
tum ex L B. xum 


Uoniam enim ut TA eftad AB ita ZA ad AE, 
erit etiam ut .quadratum-ex LA ad quadratum 
ex AB ita quadratum ex ZA ad quadratum ex A E. 
íed ut. quadratum ex I A eft ad quadratum ex AB, 
fumptà communi altitudine A B, ita. folidum. bain 
habens quádratum ex AT' & altitudinem 4 B ad cu- 
bum ex ÀB. ut autem quadratum ex ZA ad qua- 
dratum ex A E, ob cornmunem altitudinem AE ita 
erit folidum bain habens quadratum ex ZA & alti- 
tudinem AE ad cubum ex AE. Hzc igitur propor- 
tionalia funt; ac permütando. Sed ut cubus ex A 5 
e(t ad cubum ex AE ita cubus ex AH ad cubum ex 
A0, & ita cubus ex H8 ad cubum ex OE. verum 
ut cubus ex H5. ad cubum ups 
ex OE-ita folidum "quod: | 
eft ad cubum ex HB inrà- A H 
tione quadrati ex AT ad 
quadratum ex T'B, ad foli- — 
dum quod eft ad cubum | 
ex OE in ratione quadrati 
ex AZ ad quadratum ex 
ZE. ut vero unus antecedentium eft ad unum con- 
fequentium ita omnes ad omnes; quare erit, ut fo- 
lidum bafin habens quadratum ex AT" & altitudinem 
AB, ad folidum bafin habens quadratum ex 47 alti- 


tudinemque AE, ita cubusex A H una cum eo quod 


ad cubum ex HB rationem habet quadrati ex AT ad 
quadratum ex P 5, ad cubum ex A O una eum eo quod 
adcubum ex OE rationem habet quadrati ex ^ Z ad 
quadratum ex ZE. Q. E. D. 


LEMMA VII. 


Sifint A & B fimul zqualia ipfis T & ^ fimul. 
Dico A excedere F eodem exceffu quo A ma- 
- jus eft quam E. | 


|— 


^ o 


ZAP,KAO zwqualis eft. re&tangulo EO P, & diffe- 
rentia rectangulorum ZY 4, EYZ aqualis eft. re&tan- 
gulo Z£ A, adeoque rectangula ZOP, Zz4A funt ubi- 
quezequalia: unde patet £ A minorem effe quam 9 F; 
Ac manifeftum. eft hyperbolam ^ I1 Z. ubique; intra 
hyperbolam € NE conftitui, quia re&tangulum AO T 
ubique minus eft re&angulo APT. ^ | 


AHMMA C. | 
Eco 5 m 4 AB cte 7 BI ÉTUS 9 AE qoc i 
EZ,0c0i BA wCo AH STGe " EA qoc 3 
AO. ón 24er C6 38 gepeüy vo [2e Jp eyov à 
2vr) AT veteáryayty UN[oe dà vio A B; eoe và 
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AHMMA S9. 
Ego do que9en vw. A B, T B. ori 62 Umspéret T 
AB rS AT, Uzpéyet X, Tü Aóyoy €xpy eréoe 
Tb AB TS Aóy0y £yüVzOS TTÉÓóg à AI 7 QUTBV, 
T&» Aóyoy Cxoym artüs TÜ T B T auróv. 


Esre jdp 7) M) weis TAB Aóyoy 708, XO TU 
A E, v0d* v9? T0 AT qty on- 
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I'Y- E exceffus quo A majus eft quam T ; A igi- 
tur equale eft utrifque ', E. commune adiicia- 
tur B, & A,B fimul zqualia erunt ipfis, T, E, 8 fimul. 
fed ex hypothefi A, B fimul aequalia funt. ipfis r, A 
: fimul ; quare T, A ipfis EF; E, 
B. zquantur. commune au- 
feratur L',. ac reliquum. A 
reliquis B, E aquale erit; 
ac A majus erit quam B ex- 
ceffu ipfius E: quo igitur 
|  exceffü A füperat P eodem 
& ^ füperabit B. - Pari mo- 
do demonftrari poteft, quod fi 4 fuperat F eodem 
exceffu quo A füperat B, utraque A, B fimul utrifque 
T, A fimul zqualia effe. 


LEMMA IX. 


Sint duz magnitudines AB,rB. Dico quod fi 
majus fuerit AB quam AT» illud quod ad AB 
rationem aliquam habet fuperabit quod ad A r 
eandem habet rationem, exceffu qui eandem 
ipfam tationem ad T 3 habebit. ie 


A 


E : - 
r 


m enim AE rationem aliquam ad AB, & 
! - — fitAZad AT in eadem rati- 
p One;reliquum itaque EZ ean- 
dem ipíam rationem habebit - 
. ad BI. eft autem EZ exceffus 
quo AE fuperat 4 Z, five quo 
id quod ad A B rationem habet . 
excedit illud quod. ad A I ean- 
.dem habet rationem. 


r 
zi 


Z 


Ej 


uB 


COPRRENACX. 9 

Excedat A ipfum T minore differentia quam qua 
A fuperat B. Dico A, B fimul minora effe 
quam I, 4 fimul fumpta. "Hieila. 
Nu enim E exceffus ipfius A füpra T, unde A4» 
|J. B fimul ipfis P, E, B fimul fümptis zequalia erunt: 
fuperat autem A ipfumFP minore quam quo A füperat 
B: eft autem E exceffus quo A fuperat T : igitur E 
minor eft differentia ipfarum A,2; adeoque E, B 


J 


2| 


c 


pese] 


minora funt quam A. commune addatur T',;ac T,E,B 
fimul minora erunt quam I, A." Sed demonftratum 
eft I,E,B zqualia effe ipfis A, B fimul : quare A, B 
minora funt quam T, A fimul. Pari modo confta- 
bit hujus converfa, & quid accidat ubi A minus fu- 
erit quam T, iv ze 


Eus 


or —MÀáÁ 
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APOLLONII PERGJEI 
— .GCONICORUM 


LIBER QUINTUS 


- Apollonius Attalo S.P. 


—- Confcriptee à mobzs funt boc Libro quinto propofitiones de Ma- 
 ximis c& Minimis. Sciendum autem eos qua vel ante nos vel mo- 
ro tempore vixerunt, Minimarum dotrazam leviter tantum at- 
Jpiffe: ideoque demonfirarunt tautum quemam Reihe contingant 
Se&liones, et» viciff, nempe quidnam iis accidat propterea quod 
Se&ionun Taugentes fint. de quidem de bifce egimus Libro primo, 
«ifi quod i eorum expo[utione pretermifinus Minimarum oir; 
«am. Couflitueramus autem eum im. bis quoque demon[irandis 
fervare ordinem, quem in premiffis trium Sectionum Elements fe- 
quutà fumus, relatione babità ad quamlibet Sectionum diametrum : 
quoniam «vero inuumera [und que hifce accidunt, id. [olum im pree- 
feutia conati fumus, ut offenderemus quomodo fe ves babeat ve. 
fpetlu zdvium five. diametrorum principalium. Has autem Pro. 
pofitiones de Minimis accurate admodum drvifamus ety distinximus 
in fuas Claftes: ufque adjunximus illas. que ad prajfatam Maxi- 
— marum dodrimam [peQaut. 1d mammque [ciemtie bujus Studiofus 
dn primis nece[[arium est, tum ad "Divifunes qo euewls Problema- 
Ium, tum ad eoruudem Compofitiones :. preterquam quod bec ipfa 
res de earum numero fit, que per fe contemplatione non. "mdigue 
ideamtur. — Vale. : — 
EEUU : A- . PROPO- 


$ APOLLONIÍ PERGJEI 


PROPOSITIO I. 


erigatur. Zdxi normalis, que fit dimidio Lateris vedi equalis; 


G J in Hyperbola vel. Ellipfi ad Ferticem principalem Sedlionis - 


: cb ab ejus extremitate ducatur recla ad centrum fetionis ut 
c à quovis in fettione puncto "xi ordinatim applicata ; poterit ea 
duplum quadrilaterz [ub vetfis boc modo dudlis e» lateris vecti 


dimidio content. 


Sit A5 Hyperbola vel Ellipfis, cujus Axis »r ac centrum ^: & fit latus rectum 
Se&ionis BE, iphuíque &E dimidium fit sz, Jungatur Au, & ducatur ordinatim 
applicata quevis Az, quz parallela erit ipfi 5; & producatur ad e. Dico qua- 


dratum ex AZ duplum effe quadrilateri sz uo. 


Ducatur à puncto E recta Er, qua parallela erit ipfi Aus ac producatur zo 


ad Kk: erit igitur 6 K parallela & 
aequalis ipfin E, hoc eft ipfi 5 u. Ad- s p 
Jiciatur communis Ze, ac Z K &qua- 4 

lis erit utrifque 8H, z o fimul fum- 2 
ptis; adeoque quod fit füb zk & H 

2z zquale erit ei quod fit fub 5g, 
zo fimul fumptis & Bz. Sed rect- 


angulum füb zx, 5z zquale eft z 
quadrato ipfius Az: (periz & ^ 


A^ 


p -u-ms 


13'"174) Igitur rectangulum fub 2H, z e fimul fumptis & sz sequale eft qua- 
drato ex Az. Verum rectangulum fubutrifque ze, 5H & 5z duplum eft quadrila- 
teri bz o, Quocirca quadratum ex Az duplum eft quadrilateri »zne, — Q. E. D. 


PROPOSITIO II. 
Adat autemi ordinatim applicata fuper centrum El- 
lipfeos ^; fiat &z dimidium ipfius BE: ac jungatur 
AZ. Dico quadratumex 4 A duplum effe trianguli BZ A. 
Connectatur recta r e, Quoniam enim 5Z ipfi z E &equa- 


lis eft, atque etiam z E ipfi ^H. zqualis, quz parallela eft. A 


ipfi B2, ideó rectangulum füb A B, ^5 duplum eft trianguli - 
AZB. Sed rectangulum füb AB, 54 zquale eft quadrato 
€eX AA (per r5*? 17.) Igitur quadratum ex AA duplum 
efttriangull Azs, Q.E.D.  - 


PROPOSITIO II. 


B .z E- 


( un jam ordinatim applicata ab altera parte puncti A, five ultra centrum 


Ellipfeos, ut &z; ac fiat 5z dimidium lateris recti s E, 
ac jungatur HA quz producatur in dire&um. Per punctum 
zipfisE parallela, ad occurífum ipfius H4, ducatur ze, 
Dico quadratum ex Az duplum efle differentie triangulo- 
rum BAH,ZAO. i. 

Per punctum r ducatuí rK ipfi sE parallela, qux 
occurrat ipfi HA in puncto K: ac completà Sectione A 5, 
producatur AZ ad A. erit igitur (per primam hujus) 


quadratum ex z 4 duplum planirKoez. Eftautem z 4 ipfi. 


Zz Asqualis, adeoque quadratum ex Az aquale eft quadri- 
latero r&6z, Planum autem hoc rk ez aequale eft dif- 
ferentiz triangulorum T AK; ZAO5 quorum triangulum 
rAK s&quale eft triangulo 5 AH, ob 24 ipfi Ar equalem. 


Quadratum igitur ex Az duplum eft differentie triangu 


Quod erat demonftrandum,. 
: - — 


ts H E 


lorum $AH, Z A6. 


PROPO- 


CONICORUM LIB V. 4 


PROPOSITIO IV. 


(Y 7 capiatur in zdxe "Parabole punctum cujus disiantia à Fertucé 
Sectionis equetur dimidio Laleris vecti, c5 ab eo ducantur 
retia quelibet ad Seclionem y earundem Minima erit ea que ad 
Verticem Sectiouis ducitur, atque buic propiores minoves erunt ve- 
smotioribus : cupu[cuuque vero alterius ductiee quadratum fuperabit 
quadratum bujus, excef]Ju. quadrato intercepte iuter verticem e$ 
sormalem ad axem ab extremitate ejus demiJam equali. 
Sit Axis Parabole r E in quo fit rz equalis dimidio lateris re&i ; & 6 puncto 
z educantur ad Se&tionem ABT rectz AZ,B2,02, HZ, quarum B Z fft A4xi normalis. 


Dico quod rz, quz ad verticem Sectionis de pun&to z ducitur, minor eft quàvis 
alià ad Sectionem Asr ductà; eidemque propiores minores funt remotioribus: 


quodque unaquaque earuni poteft fimul qua- P M 
dratum ipfius rZ, una cum quadrato intercepta zc p 
inter Verticem r & normalem ad axem demiffam. S2 c d 

Demittantur normales HK, 64, AE; ac fit p [0 e : 
rM dimidium Lateris redi, adeoque rz z- ; o | £ ' 
qualis cft. ipfi rw: & (per 11" primi) du-. A É 


plum rectangulum fub rM, rK &quale. eft qua- 
drato ex HK. Sed duplum rectangulum füb r Mj / 
rk aquale eft duplo rectangulo fub rz, r&; 
igitur quadratum ex EK zquale eft duplo re&tangulo fub rZ, rk: ac duplunt 
rectangulum füb rz,rK una cum quadrato ex KZ aquale erit quadratis ex HK 
&xz fimul, hoceft, quadrato ex Rz. Quoniam vero duplum rectangulum fub zr; 
rk unacum quadrato ex Z K (fer 7. 115: Elem.) aequale eft quadratzs ex TZ,TK Jmul ; 
equalia erunt quadrata ex Y Z,TK quadrato ex ZH. Quadratum igitur ex ZH ex- 
cedit quadratum ex zr quadrato ipfius rK. Jc pari argumento probabitur quadraturi 
ex Z0, G ex AZ excedere quadratum ex T Z quadratis znter ceptarum T A,T E, refpettzva, 
Si vero Rz fuerit ordinatim applicata ad xem v z, erit duplum rettangulum T M 1n T Z, 
foc eft, duplum quadratum ex. T Z, aequale quadrato ex 8z5 adeoque quadratum ex 8 Z 
excedit. quadratum ex T z ipfo quadrato ex rz. Hinc nianifeftum eft Az majorem effe 
quam BZ, 9 BZ quam OZ, & OZ quam HzZ,acHz majorem effe quamrz ; omni« 
umque Minimam elfe r z: re&afque eidem propiores minores effe remotioribus. 
Patet etiam exceffum quadrati cujufcunque alterius ducta: fupra quadratum Mz- 
mime, xqualem effe quadrato interceptz inter normalem ab extrenntate €jüs ad 
Axem demiffam & Se&tionis Verticem, Q. E. D. 


| PROPOSITIO V. 

NN I vero detur in z4xe Hyperbole punilum, quod à Vertice Seciz- 
X onis diflet dimidio Lateris vetti; eadem evenient in bác que 
zi Parabolà: preterquam quod. excefjus. quadratorum ductarum 
fupra quadratum Minimae equales erumt vectangulss factzs fuper za- 
zerceptas inter ordinatim applicatas e& Settionis Ferticem, [mnut- 
bu[que couteuto fub xe tranfuer[o cb eodem 2dxe unà cum latere 
ejus recto fimul, ita ut án fangulis zdxà tramfoerfo vefpondeat iuter- 
cepta iuter ordinatim applicatam q5 Sectionis erticem. 


Sit AsrHyperbola, cujus Axis AT E; ac fiat rz aequalis dimidio lateris recti : 
& 6e puncto z educantur ad fe&tionem recte quotcunque ZA, Z5, Z Hy ZO- Dico 
quod recta r z minor eft quavis alià de z ad fe&tionem ducendà; eidemque propior 
minor eft remotiore : quodque ductz cujuflibet z 4, 25,28, Ze quadratum E. 
! 5s Aa 1t 


APOLLONII PERG EI 


dit quadratum ex rZ rectangulo facto fuper interceptam inter Verticem r & nór« 
malem in Axem, fimili vero re&angulo contento füb Axe tranfverfo Sectionis Ar 
& rectà utrifque Axi & lateri ejus recto fimul fumptis equali. 

Fiat rz zqualis lateri recto, cujus dimidium fit r&; ac fit centrum Sectionis v: 
du&lifque &à produ&lis reélis v Ky KZ, occurrant tis ordinatim ad Axem r& applicatz, 
utoMIN,HAZ,AXEI: &producatur normalis sz ad o. Ducantur etiam ipfi rw 
parallele ?N,k£,r1. Jam quadratum ex o M duplum eft quadrilaterir KM N (per 
primam hujus) & quadratum ex zM duplum eft trianguli z M1; quia z M equalis 
eft ipfi M1, obrz ipfirk equalem. Eítigitur quadratum ex ez duplum trian- 
gulorum FKZ, IKN; quia zquale eft quadratis ex eM & Mz fimul.  Quadratum 
vero ex rz szquale eft duplo trianguli rkz, ob equales rz,rk; ut & rectangu- 
lum ?xrT duplum eft triangulit&w. Quocirca quadratum ex r z minus eft qua- 
drato ex ez rectangulo »N1T. Eftautem Aradrz uter adrk; &utrradrk 
ita k£ ad £N. Sed KZ qualis eft ipfi £t, ob 1M, MZ squales. Ut igitur. AT ad 
rz, hoc eft ut Axis tranfverfus ad Latusrectum,ita Z1 ad £N: & invertendo ut rz 
ad Ar ita £N ad 12: dein componendo, erunt Ar, rz fimul fumpte ad AT ut IN 


ad £1. Verum £ r, r1 aequales funt ; ABS LL o e 
: | : 


L^ 


quare T1 eft ad N1 ut A ad AT,TZ 
fimul. Producatur itaque rz ad y, 
ita ut T y equalis fit Ax1 Ar, & erit 
TladiN ficutrA ad yx. Hzc i- 
gitur latera, cum proportionalia 
fint & füb aequalibus angulis, con- 
tinebunt fpatia fimiliaynempe rect- 
angula fub T 1,1N & fub r A, y z : ac 
recta r1, qua ipfi r M qualis eft, 


refpondet laterirA. Quocirca rect- — ' 

angulum füper rM factum, quod fimile fit rectangulo fub rA & r4 una cum la«- 
tere recto fimul, erit re&angulum »N1T. Quadratum igitur ex 6Z excedit qua- 
dratum ex rz rectangulo fa&to fuper r M, fimili re&tangulo contento fub Axe r A 
é& utrifque rA & latere ejus recto fimul fumptis. Pari modo demonftrabitur qua- 
dratum ex HZ excedere quadratum ex rz re&tangulo facto fuper r4, fimilique 


defcripto. | 
Dico quoque quadratum ex 5z excedere quadratum ex rz rectangulo etiam fi- 
mili predictis, Quoniam enim quadratum ex 827 zxquale eft duplo quadrilatero 
rKOZ (per primam hujus) ac quadratum ex rz duplum eft trianguli rK z: ideo 
quadratum ex 5z excedit quadratum ex r z duplotrianguli z&o. Manifeftum au- 
tem eft rectangulum, trianguli z ko duplum, fieri fuper rectam r z, ac fimile effe 
rectangulo modo deícripto. Quadratum itaque ex 5z excedit quadratum ex rz 
rectangulo fuper rz facto & rectangulo dicto fimili. Dico quoque quadratum 
ex AZ eodem modo fe habere. Quoniam enim quadratum ex A E duplum eft qua- 
drilateri rkitE (per primam hujus) & quadratum ex zEÉ duplum eft trianguli 
XZE; igitur quadratum ex AZ duplum eft triangulorum X&mn,rKkz, ob quadra- 
tum ex AZ quadratis ex AE, EZ &quale. Duplum autem trianguli FKZ eft qua- 
dratum ex rz; differentia igitur quadratorum ex Az & rz duplum eft trianguli 
xxm: unde pari modo demonftrabitur, rectangulum, trianguli xk 1 duplum, fieri 
fuper rectam r£, ac fimile efle. defcripto. : 
Quoniam vero exceffus quadratorum harum rectarum, quibus fuperant quadra- 
-tum ex rZ, funt rectangula fuper rectas E, T Z, r A, TM facta, quae proinde perpe- 
tuo variantur; & quod fit fuper rr majus eft facto fuper rz, & quod fit fuper 
rz majus eo fuper rA, & quod fuper r 4 majus facto fuper rM: erit igitur rz 
omnium ductarum Mzzzma : reliquarum vero qu& propiores funt eidem minores 
erunt remotioribus. Poteft autem omnis recta fic ducta quadratum Mznzme, una 
cum re&angulo fuper interceptam inter ordinatim applicatam .& Verticem r facto, 
quod fimile fit re&tangulo contento füb Axe T A & utrifque r A & latere ejusrecto 
fimulfamptis COQBEEESEL  00— o o o s n — -— 


r 


PROPO- 


CONICORUM LIB. V. j 
PROPOSITIO: VI. | 


I I/dem pofitis que prius, mifi quod jam Sectio [tt Ellipfts, c 2i 
Jit. 2diezs major ejus; erit Minima omaium de puncto dato ducfa- 
rum,ea que equalis efl femilateri recto; Maxima vero re[1dua pars 
Zhxis; é reliquis vero, que propiores Minima funt minores erunt 
remotioribus ab eà: Quadratum autem cupyulcuuque alterius ducice 
excedet quadratum Minime re&atigulo facto [uper interceptam 1n- 
der ordinatim applicatam «& Sectionis Ferticem, quod [unde fu 
contento fub AAxe traufver[o c& exce/fa eju[dem zdxis fupra Latus 
ejus rectum, ita ut zduis tranfver[us ve[poudeat interceptee. inter 
ordinatim applicatam e& Sections Ferticem. 


Sit Azr Ellipfis, & Axisejus major Ar; fitque r A qualis femilateri reto: &é 
puncto A educantur ad Se&ionem rede AZ, AE, AB, AH. Dico quod Ar Minima 
eft & re&is per ^ ducendis; quodque ^A earundem Maxima eft; quodque ez qua 
minus diftant à Ar minores funt remotioribus ab eàádem: quodque quadratum 
ex Az majus eft quadrato ex Ar, fpatio sequali rectangulo facto fuper interceptam 
inter ordinatim applicatam & verticem r, fimili contento fub AxerA & exceflu 
ejufdem fupra Latus rectum ejus. 

Fiat r e dimidium Lateris reti, fitque centrum r, & ducantur normales ad Axem 
ZKN,EA,BA X: & per punctum A iifdem parallela fit re&ta Az, Axique rA paral- 
lele dug £T, Nr. Jam quadratum ex zk ( per primam hujus) duplum eft quadrila- 
teri PeNK; quadratum vero ex AK duplum eft triangüli KA7, quia KA ipfi KZ 
equalis eft, ob aequalitatem ipfarum Ar,re. Quadratum igitur ex AZ duplum eft 
triangulorum Are, o£ N. Sed quadratim : 
ex Ar duplum eft trianguli Are, & rectan- 
gulam ZN'T7 duplum eft trianguli £os: 
quadratum itaque ex A Z excedit quadratum 
ex Arrecangulo £N T r. Eft autem 1r ad 
rAfive re ficut Ar ad Latusrectum, & N 7 
eft ad r6 in eadem ratione; quare N 7 eft ad 
70 ficut Ar ad Latus rectum. Sed xr ipfi 
er zqualis eft, unde A r eft ad Latus rectum 
ficut 6 T ad 76; ac per converfionem ratio- 
nis FÀ erit ad exceffum ejus fupra Latus 
réctum ut oT eft ad rv. Sede ipfi £t 
zqualis eft, ob aequales r4, ro; adeoque 
T£eftad T7 five £x ficut Ar ad exceffum 
ejufdem fupra Latus rectum: Axi vero 


Ar refpondet ipfa rZ, quae zquális eft interceptae rk: rectangulum igitur ENTT 
zequale eft facto fuper zm quod fimile fit contento füb Ar & exceffu ejafdem fu- 
adr 


pra Latus rectum.  Quadratum igitur ex AZ excedit quadratum ex Ar fpatio ae- 
quali re&angulo facto füper r «x fimilique rectangulo dicto. Eodem modo conflabit 
quadratum ex E excedere quadratum ex Y rettanguló fümáli [uper interceptam Y A fatto. 
Dico quoque quadratum ex ^ $ eodem modo fe liabere. Quadratum enim ex ^ X 
duplum eft quadrilaterir A x o5 quadratüm vero ex r^ daplum eft trianguli r ^0: 
igitur differentia inter quadratum ex AB &ex AT zequale eft duplo trianguli A e x: 
Sed rectangulum factum fuper Ar jam defcripto fimile, duplum eft trianguli ^ 6 x ; 
quare differentia inter quadrata ex BA & AT aequalis eft rectangulo facto fuper Ar, 
quod defcripto fimile fit, Dico etiam quadratum ex A & majus effe quam quadratum 
ex r^ rectangulo facto füper Mr fimilique praemonftrato. Eft enim quadratum ex 
HM (per primam hujus) duplum quadrilateri M Aor: quadratum vero eX MA du-- 
plum eft trianguli AM ?; quia AM ipfi M ? qualis eft, ob equales Ar,re. Qua- 
dratum igitur ex ^H duplum eft utriufque, trianguli A10 & trapézii i^ erue 
| B 5 "n 
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Triangulum autem Aro zquale eft triangulo 16r, quare quadratum ex AH du: 
plum eft trianguli ro1 & fpatii 14 2115. hoc eft; duplum triangulorum Ar o & P or, 
Sed quadratum ex r A duplum eft trianguli Aro: igitur differentia quadratorum 
ex AF & AH duplum eft trianguli? or. Sed rectangulum factum fuper rM de- 
fcripto fimile duplum eft trianguli p or: : 
quare exceffus quadrati ex AH fupra 
quadratum ex Ar zequalis eft re&tangulo 
premonftratis fimili fuper rM fa&o. 
Similiter quadratum ex ^A. duplum 
cft trianguli 2A A; triangulum autem ota - 
&quale eft triangulo eir: igitur qua- 
dratum ex A A duplum eft triangulorum 
z00, AF G, Sed quadratum ex rA du- 
plum eft trianguli Ar o; differentia igi- 
tur quadratorum ex AA & Ar duplum 
eft trianguli zeo. Rectangulum autem 
fuper Ar factum defcriptoque fimile. eft 
etiam duplum trianguli z eo. Quocirca pcd 
quadratum ex A A excedit quadratum ex 3 
Ar rectangulo contento fub Ar & exceffu ejufdem fupra latus rectum figurz, 
Eft autem rectangulum factum füper r A majus facto fuper rM, & quod fuper rM 
majus facto fuper r A, € quod fuper r ^ faélo fuper Y A, € quod. [uper T A. majus failo 
fuper r K,. Recta igitur T A Minzma eft € rectis per punctum A ad Sectionem ductis, 
& AA eft earundem Maxzma. | Quoad caeteras vero, qua propior eft Minima minor 
eft remotiore ab eadem. Exceffus vero quadrati cujufcunque earum fupra quadra- 
tum Minima rectangulum eft re&tangulo praemonftrato fimile, Q. E. D. 


Á 


PROPOSIZJ PO VIL 


1 fumatur puntium in Minimà jam defcriptà, ia quavis à tri- 

bus Secttouibus, à quo ducantur recie quelibet ad Selionem : 
Barunudem Minima erzt reca ;ungens puuécium illud e$» Seciionis 
Verticem. | Ceterarum vero ad idem 2dxis latus duitarum, que 
propior eff Minimae 7Jnor evit remotiore. 


Sit ABT A fectio Conica, cujus Axis Att, ac in eo recta Minima AE: inter A 
& E capiatur punctum aliquod ut z, à quo ducantur ad Sectionem recte qualibet 
ZT,Z5,ZA. Dico quod Az carundem Minima eft, quodque huic propior minor 
eft remotiore. ! 

Jungatur enim rE, qua proinde major erit quam AE; 
unde angulus rAE major erit angulo ATE; ac angulus 
zAr multo major erit angulo Arz; adeoque rz major 
erit quam ZA. Pariter quoniam BE major eft quam Tr E, 
angulus BTE major erit angulo r8 E, unde & multo ma- 
Jor eft angulus 5r z angulo z 3r: quare 85z major eft quam 
Zr. Eodemque modo demonítrabitur Az majorem efle ;" E 
quam 32. lpíaigitur Az Minima eft rectarum de puncto : 
Z adSedtionem ductarum: é cxteris vero qux eidem Az propior eft minorent - 
remotiore, Q. E. D. ec 


Eh PROPOSITIO VHI 
NN I capiatur in zdxe Parabole punc, quod. à vertice Seclionis 
x) plus diflet dimidio Lateris vecti; q5: à punéto illo verfus Sech- 
ouis F'erticem. ponatur cis [egmentum eequale dimidio lateris 
reci, à cujus extremiale erigatur adi normalis ad, occur [um Secít- 
: Em | 0715 
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ouis producenda: et ducatur veta jnugens punctum bujus occur fus 
e puucum prius datum. — Hec recta Minima erzt. omnium de 
puncto illo in 24xe dato ad fectionem ducendarum. | Ei reliquis vero 
que ab utráque parte eidem propior eff minor erit remotiore." Ex- 
ceffus autem quadrati cugu[cunque duce [mpra quadratum Mini- 
mae «equalis erit quadrato partis intercepte inter ordinatim appl- 
catas, ab earundem extremitatibus ad zxem demiffas. : 


Sit Asr Parabola, cujus Axis TA; ín quo capiatur rE major dimidio Lateris 
tecti; ac fiatz E dimidio lateris recti aequalis, ipfique r & normalis dacatar zug, & 
jungatur E B. Dico EH Minimam effe & rectis per punctum x ad SeQtionem ductis: 
é caeteris vero ad puncta quavis ut A, B, r ductis, qua eidem EH propior eft mi- 
nor erit remotiore, ab utroque ejus latere. Eductis etiam é puncto. E ad Sectio- 
nem rectis EK, EA, EA, dico quadratum cujufcunque earum excedere quadratuni 
ex EB, fpatio equali quadrato intercepta inter ordinatim applicatam & punctum z; 

Ducantur ordinatim applicatze, fitque 3 € Axi normalis, ac fiat rx. dimidium La- 
teris re&ti, Erit igitur (per 11^*" primi) duplum re&tan- — 
gulum fub rN,rz zquale quadrato ex & 2, eidemque z- 
quale eft duplum rectangulum fub £z, rz. Duplum au- 
tem rectangulum fub £z, zz,una cum quadratis ex EZ 
& zz fimul, zquale eft quadrato ex Ez; quare du- 
plum rectangulum füb Ez & utràque r 2,22 funul fum- 
ptà, una cum quadratis ex EZ, zz fimul, equale eft 
quadratis ex Kz & £E; hoc eft quadrato ex Kr. Sed 
duplum rectangulum fub &z & utraquerz,zz fimul du- 
plum eft rectanguli fub. £z, zr: Quadratum igitur ex 
KE smquale eft duplo rectangulo fub Ez, zr una cum 
quadratis ex 2z, EZ. Quod autem fit fub Ez,zr bis; 
&quale eft quadrato ex zg, ob zE ipfi rN equalem: 

uare quadrata ex ZH, 2E & Zz fimul fumpta aequalia 
funt quadrato ex EK, Sed quadrata ex zu, z E aequan- : 
tur quadrato ex EH; unde quadratum ex EK «quale eft quadratis ex EH, zi j 
adeoque exceffus quadrati ex EK fupra quadratum ex En aequalis eft quadrato ex 
zz. Eodem modo demonftrabitur quadratum ex £A excedere quadratum ex Eu 
quadrato ipfius z M. Quoniam vero duplum rectanguli füb r z,z x aéquale eft quadrato 
ex ZH, ob ZzE ipfirNzqualem: erit etiam exceffus quadrati ex r E fupra quadra- - 
tum ex EH &qualis quadrato ex rz. Eftautem z minor quam ZM, & Z M quam . 
Zr: recta igitur EH minor eft quavis recta per & ad Sectionem. duàtà inter. pun- 
Ctum uH & Verticem r. - | ; Em | | 

Pariter quadratum ex 2 E zquale eft duplo rectaugulo fub r N, r£; hoc eft fub 
EZ,rEbis: quod autem fit füb r z, z E bis aequale eft quadrato ex zz: quadratum 
igitur ex 8E zquale eft quadratis ex En. & Ez fimulfümptis. Unde quadratum 
ex BE excedit quadratum ex EH quadrato ipfius £z. Quinetiam quadratum ex yo 
aequale eft re&tangulo füb ry, zE bis, ob z Eipfi ri &qualem.  Quadratum autem 
ex yE exceífus eft quadratorum ex utraque yz, z & fupra duplum rectangulum 
fub yz, zEs quapropter rectangulum rz in ZE bis, una cum quadratis ex yz, 
ZE fimul zquantur quadrato ex ez, Sed rzinzE bisuna cum quadrato ex z E; 
zquale eft quadrato ex £u: exceffus igitur quadrati ex ez fupra quadratum ex Eu 
aequale eft quadrato ex yz.. Simili argumento differentia quadratorum ex AE & 
EH &qualiserit quadratoex Az. Eftautem Az major quam y Z, & yz quam Z E 
Recta igitur EH. minor eft quavis recta per punctum E ad Sectionem duda; & 

uz illi propior eft minor eft remotiore: & exceffus quadrati alterius cujufvis 
üpra quadratum ejus aequalis eft quadrato intercepta: inter ordinatim: applicatant 
& punctum z; Q4 E. D. : x dads 
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PROPOSITIO IX. 


I capiatur im 2dxe Flyperbole punctum quod diflet à Vertice 
|) Sedhzonis plus quam dimidio Lateris rec ac dividatur €4, quee 
juter puutium datum q& Centrum Sections tutercipitur , un Jegmenta 
rationem diametri tranfver]e ad latus rectum inter fe babentia, 
ita ut pars illa que centro adjacet re[pondeat diametro tranfver/ee 
e& ad punétum drvifionis erigatur zdxi normalis occurrens Section: 
Dutlà redà jungente punctum occurfüs e& punctum in zdxe fum. 
prum,erit bec re&arum omnium à pancio illo ad Sectnuem dutia. 
rum Minima. E ceferis vero ab utroque latere eidem adjacenti. 
Dus, que propior eff minor erit vemotiore. — Excefous etiam qua. 
drati cupulcunque duciee fupra quadratum Minimz equalis erit 
vetiangulo facto [aper auterceptam inter ordinatim apphicatas ab jf 
dem demi/fas, [mili vero contento [ub diametro tranfver[a q5 u. 
zrifque diametro tranfoerfa c& Latere recto f[nnul [umptis; ita ut 
diameter tranfverja re/poudeat 1ntercepte. 


Sit Asr Hyperbola, cujus Áxis AT eeritrumque 85 fitque r E inajor dimidio La. 
teris recti: ac fiat Hz ad zE ut diameter tranfverfa ad Latus rectum, cadente 
puncto z inter puncta T, E. Ad z erigatur normalis fuper Axem ut ze, ac jun- 
gatur GE. Dico er Minimam efle e rectis de pun&to E ad fectionem ductis; 
illique ab utroque latere propiorem minorem effe remotiore: Exceflüm etiam qua- 
drati cujufcunque earum fupra quadratum Minimz zquari rectangulo facto füper 
interceptam inter ordinatim applicatas, quod fimile fit rectangulo contento füb 
diametro tranfversà & utrifque diametro tranfversà & Latere recto fimul fumptis ; 
ita ut diameter tranfverfa ielbandest interceptae inter ordinatim applicatas. 

Fiat r 1 dimidium Lateris re&i, ac jun- 
€ta H1 producatur ad 2; ipfique n2 oc- 
currat ordinatim applicata ze producta 
in X: ac Jungatur & utrinque producatur 
EX, Ducantur etiam normales AN, KZ, 
c&teraque ad occurfum ipfarum H2, EX 
continuandz, Jam quoniam H r eft ad r 1 
ut diameter traníverfa ad Latus rectum, 
five (per con[iru&tionem) ut Hz ad zE; ac 
Hr eft adrrut nz ad z x: z x itaque ipfi 
ZE &qualis erit. Quadratum autem ex 
zo duplum eft quadrilateri r1zx (per 
primam hujus) & quadratum ex zx du- 
plum eft trianguli Ezx: quadratum igi- 
tur ex o E duplum eft quadrilateri r 1E x. : 
Pariter quadratum ex Kz duplum eft plani r1z0 (per eandem primam) & quadra- 
tum ex Ez duplum eft trianguli d adeoque quadratum ex EK duplum eft u- 
triufque, quadrilateri rix & trianguli ox 6. fimul fumpti. Demonftravimus au- 
tem quadratum ex o E duplum effe Trapezii r 1E X5 exceffus igitur quadrati ex EK 
fupra quadratum ex £e duplum eft trianguli ox6. Ducantur re& 07, xr 6c 
AXiTA parallele: & erit ut Hr ad rr ita (n ad 10, ob 6r ipfi xu aequalem; 
adeoque 01m eft ad mo ut diameter tranífverfa ad. latus re&um ; componendo 
autem On erit ad 0o ut diameter tranfvería ad rectam compofitam ex diametre 
tranfverfa & Latere re&to. — Sed 01 aequalis eft ipfi 07: igitur rectangulum P007 
fimile erit contento füb diametro tranfverfà & compofità ex utraque, diametro 
tranfverfà & latere re&to,  Rectangulum autem ? 00v duplum eft trianguli ox 6, 


quo exceffü quadratum ex E& fuperat quadratum ex £6: & P o «qualis eft inter- 
E cepta | 
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cepte zz. Quapropter differentia inter quadrata ex Eo & EK aequalis eft rectan- 
gulo facto füper zz, fimilique re&angulo defcripto, ita ut zz refípondeat dia- 
metro traníveríe. Pari modo demonítrabitur quadratum ex EA excedere qua: 
dratum ex Ee rectangulo fa&o fuper zx, fimilique praedicto ; ita ut diameter 
tranfvería intercepte ZN refpondeat. Quinetiam quadratum ex rE duplum eft 
trianguli rE T, & quadratum ex E 6 duplum eft quadrilateri rE1x; adeoque excef- 
fus quadrati ex r£. fupra quadratum ex Eo duplum eft trianguli 1x T: quod zquale 
eft re&angulo fuper rz facto & pradefcripto fimili. Exceffus igitur quadrati ex 
rE fupra quadratum ex Ee zqualis eft rectangulo facto fuper rz fimilique prz- 
di&o. Sed zz minor eft quam z N, & ZN quam Zr; adeoque recta zo minor eft 

quam EK, & EK minor eft quam EA, & EA quam ET. Recta igitur Ee minor cft 
quavis re&tà per punctum E inter o & Verticem r ad Sectionem duc&tà. 

Verum etiam quadratum ex BE equale eft duplo quadrilateri rer, unde ex- 
ceffus quadrati ex E» füpra quadratum ex Eo erit duplum trianguli Ex z:: duplum 
autem hujus trianguli re&angulum eft fuper Z£ fadum, fimileque rectangulo 
jam di&o. Eft quoque quadratum ex M? (per primam hujus) duplum quadri- 
lateri r1Zy, & quadratum ex EZ duplum trianguli EZY: quadratum igitur ex 
ME duplum eft trianguli y xy & quadrilater r E1X fimul fumpti. Sed demonftra- 
tum eft quadratum ex oz duplum effe quadrilateri T ETX: quocirca rectanguluni 
fuper z£ fadum & predicto fimile, cum ícilicet duplum fit trianguli r xy, ex- 
ceffüs eft quo quadratum ex EM fuperat quadratum ex Eo. Pari modo conftabit 
quadratum ex EA excedere quadratum ex GE re&tangulo fuper z 4 facto pradi- 
é&ifque fimili. Jam Ez minor eff quam z £, & 27 quam z^: quare o E minor eft 

. quam ES,& EB quam EM, & EM quam EA. Eft igitur re&ta Eo Minima omnium 

per punctum E ad Sectionem ductarum ; & que ab utraque parte ipfi o E propior 
eft minor eftremotiore: & exceffus quadrati cujufcunque earum fupra quadratum 
- ipfiuse E equalis eft re&tangulo facto fuper interceptam inter ordinatim applicatas 
 & premonftrato re&tangulo fimili, Q. E. D. 


PROPOSIIIO X 

C I fumatur in zdxe majore Ellipfeos punctum quod diffet à er- 
"Wb zice Sectionis plufquam. dimidio lateris recti, ac. druidatur an- 
- sercepta iuter Veriicem Sections e& puntium illud, Ja ut fegmen- 
zum, quod interjacet Secliouis centrum c5» punctum divi[tonis, fit ad 
distantiam eju[dem punu&ti ab illo im dixe prius. [umpto 1m ratione 
diametri traufverje ad latus retium; e& à puncto diviftouis eriga- 
Lur "dxi uormalis Settioni occurrens, c& ab occurfu ducatur vecía 
ad puuttum in 2dxe [umptum: erit bec Minima e reciis que per 
puautium illud ad Settionem duct poterunt ; qe» ceteris que eidem 
propior est smimor. erit remotiore: excefsus autem. quadrati cupuf- 
libet earum [upra quadratum Minime «qualis. erit retiangulo 
fatio fuper interceptam inter. ordinatim applicatas ab ufdem demi 
Jas, fimili vero contento [ub diametro tranfoería e& exceffu dza- 
metri tranfverfe fupra latus retium. | 


Sit A3T Ellipfis cujus Axis major Ar, & centrum A; ac fit ET major dimidio la* 
teris recti, & fiat Az ad zE ut Ar ad Latus re&um. Ad pun&um z erigatur nor- 
malis zH qua producatur, ac jungatur EH. Dico EH Minimam effe é rectis ad 
Sectionem. per punctum E ducendis; eidemque propiorem minorem cíle remo- 
tiore.ab eadem: exceffüm etiam, quo quadratum alterius cujufcunque ductz fu- 
perat quadratum ejus, &qualem eííe rectangulo fa&to fuper interceptam. inter 
pun&um z & ordinatim applicatam, quod fimile fit contento fub Axe.Ar & exe 
ceffu quo. Axis ille fuperat latus rectum, ita ut Axi AT refpondeat intercepta intet 
ordinatam & punctum z, À : | v E 
D C  -Ducantur 
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Ducantur normales ut in Schemate; fitque 8E ad angulos rectos ipfi Ar; ac fiat 
rN dimidium Lateris recti: jungaturque NA, quz occurrat ipfi Hz productze in 7; 
ductaque recta EZ producatur utrinque. Quoniam vero Ar eft ad r N ut diame- 
ter tranfvería ad Latus rectum: ac Az eft ad z E in eadem ratione diametri tranfver- 
faz ad Latus re&um: erit igitur ^z ad ZzE ut Ar ad rN, hoc eft, ut Az adz £: 
quare eadem eft ratio ^z ad Zz E ac ad z £, adeoque ipfze z E, z £ funt equales. Du- 
cantur etiam Axi Ar parallele £0, y 7, r9. jam quadratum ex z£ duplum eft 
trianguli ZEZ, ac quadratum ex zH (per primam hujus) duplum eft quadrilateri 
TNZ£ quadratum itaque ex EH duplum eft Trapezii r NEZ. Quadratum quoque ex 
oX (per eandem) duplum eft quadrilateri rNx y; & quadratum ex Ex duplum eft 
trianguli x2£; unde quadratum ex e£ duplum eft Trapezii rNEZ & trianguli 
y£4 fimul fumpti, Sed quadratum ex rn duplum eft Trapezii rN Ez: excedit 
igitur quadratum ex £o illud ex £u duplo trian- : 
guli y22. Duplum autem hujus trianguli zequa- 
le eft re&angulo fub T2, 2y. Cum vero Az 
eft ad zz ut £0 ad 0y; ac Ez qualis eft ipfi 
z£ unde recta 67 zqualis eft ipfi 02: £6 erit 
ad 0y ut Ar ad rw, id eít, 02 erit ad 0» ut 
Ar ad rN. Sed Ar eft adr N ut axis tranfver- 
fus ad latus rectum: igitur 02 eft ad 6 y ut 
axis tranfverfus ad latus rectum, ac per conver- 
fionem rationis 02 erit ad 9'y ut axis tranfver- 
fus ad exceíTum ejufdem füpra latus rectum. Eft 
autem 602 ipfi T2 zsqualis; quare rectangulum 
fub r2, 2'y fimile erit rectangulo fub axe tranf- 
verfo & exceffu ejufdem fupra latus rectum. |. Ac 
TÓ zqualis eft ipfi zx, adeoque differentia qua- | | 
dratornm ex Eo & EH zqualis eft rectangulo füper zX facto, quod fimile fit 
rectangulo jam defcripto, ita ut zx Axi tranfverfo refpondeat. Pari modo de- 
monítrabitur, differentiam inter quadrata ex EK & EH aqualem effe rectangulo 
facto fuper z P fimilique praedicto: fimiliterque quadratum ex Er excedere qua- 
dratum ex EH rectangulo fuper zr facto, eifdemque fimili. Recta autem z x 
minor eft quam Z?, & Z? quam Zr; quare recta EH minor eft quam Ee, & Ee 


a 
Lj 
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&quales funt tectangulis fuper interceptas inter ordinatim applicatas factis, de- 
ícriptoque fimilibus. — Q. E. D. 


PEOPOSITITIO XL 


M 5 re&arum de centro Ellipfeos ad Se&lionem dn&larum 

| dimidium est. xis minoris; Maxima vero dimidium esi 

axis majoris; Maximaeque propior ?najor ef] remotiore.  Exceffus 

- autem quadrati cupufcuuque ductee [upra quadratum Minima c- 
qualis est re&iangulo facto fuper interceptam inter ordinatum ap- 
plicatam q& Sectionts centrum, Jimili vero contento [ub diametro 
tranfoersà c exceffe ejufdem fupra latus rectum. 


Sit AT Ellipfis, cujus axis major Ar, &minor BA; centrumque E. Dico quod 
Maxima 6 re&is per centrum E ad Se&ionem ductis eft ipfa Er, Minima vero eft 
ER; quodque re&a quecunque ipfi Er propior major eft remotiore ab eadem: 
quodque exceffus quadrati cujufcunque earum fupra quadratum ex sE aequalis 
eft rectangulo fa&o fuper interceptam inter ordinatim applicatam & centrum & 
in axe Ar fumendam, quod vero fimile fit ré&tangulo contento fub AT. & exceffu 
ejufdem fupra latus rectum ejus. 

Ducantur enim EZ, EH, & demittantur normales z1, n 115 ac fiat ro dimidium 
lateris recti; eritigitur re minor quam rr. Sit rk ipfi rE zqualis, & jungan- 
tur 6E, EK, ac producantur HII, ZI ad 0,2: ducantur etiam M A, Nz axi AT pa- 
rallele. Eritigitur ET ad rk ut xr ad iz, Sed Er equalis eft ipfi r x, quare E1 
&zr«quantur. Quadratum autem ex 1z (per primam hujus) duplum eft quadrila- 
teri T61A: quadratum vero ex 15 duplum eft trian- T-9 € 
guli £12: quadratum igitur ex z £ duplum eft trian- 
eulorum Ere, EAZ fimul fumptorum. Sed qua- 
dratum ex E 3 (per fecundam hujus) duplum eft trian- 
euli Ere; ac duplum trianguli EAz rectangulum 
eft AzMN; quadratum igitur ex EZ excedit quadra- 
tum ex EBrectangulo AN... Verum ratio KT ad Tre , 
eadem eft ac tranfverfi axis ad Latus rectum, ea- 
demque eft ratio z1 ad 14; unde per converfionem 
rationis, z1erit ad zA ut diameter tranfvería ad ex- 
ceffum ejufdem fupra latus rectum. quales autem 
funt z1, z N; rectangulum itaque fub Az, zN fimile 
eft rectangulo contento fub diametro traníversà ! 
& exceffu ejufdem fupra latus rectum. Sed Er ipfiaAM zqualis eft, quare 
differentia inter quadrata ex EZ & EB szqualis eft re&angulo facto fuper £1 quod 
predicto fimile eft. Eodem modo demonftrabitur excefíum quadrati ex Eu 


fupra quadratum ex EB &quári rectangulo fuper Em formato ac jam defícripto 
fimili. | wu ID 

Pari argumento quadratum ex Er duplum eft trianguli rEg, & quadratum ex 
3E duplum eft trianguli r£o; differentia igitur quadratorum ex rE & EB duplum 
eft trianguli eEx.. Hujus vero trianguli duplum aequale eft rectangulo facto fuper 
rE fimilique defcripto. Jam rE major eft quam £r, & En major quam Ei, adeo- 
que Er major eft quam EH, & EH major quam EZ, & EZ quam EF.  Maxzma igi- 
tur & rectis per punctum E dudctiseft Er, Minima vero Eb; e ceteris vero, inter 
ipfas ET, EB ductis, quac propius diftat ab Er major eft remotiore: & exceffus qua- 
drati cujufcunque duc&tz fupra quadratum ex £3 aequalis eft rectangulo facto fuper 
interceptam inter ordinatim ad axem Ar applicatam & centrum Sectionis, fimili 
vero rectangulo predicto. -Q. E. D. — v "m 


C a E  ——— 
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PRODPOSETIO XL 


4 fumatur puncium quodlibet i2 rei?à aliqua Minimà a5 24ye 

Sedionis ad Curoam duclà, juxta jam demonfirata; à quo da. 
cautur recie ad Seclionem ab uno ejus latere: earundem Minima 
erit pars illa bujus Minime que adjacet. Seciioni, eidemque. pro. 
pior minor erit remotiore. 


Sit A8 Se&tio quavis Conica, cujus Áxis Br; fitque r A Minima aliqua ad Sectio- 
nem ducta: ac fumatur in ea punctum 4A inter ipfa r, A fitum. Dico redtam A A 
Minimam effe à re&is ad hanc Sectionis partem de puncto A ducendis. 

Ducantur enim AE, AZ, AB, ac jungantur ZT, T E, ut & reQt& AE; EZ, Z5, Jam 
gr májor eft quam r A, quare angulus rAE major eft an- 
gulorEA. Angulus vero rz A major eft angulo A E A, adeo- 
que angulus EA ^ multo major erit angulo AEA, ac pro- 
inde EA major erit quam A A. Pariter cum zr major eft x 

— Z 


quam r £, erit angulus z ET major angulo r z e ; unde angu- — 
lus A Ez multo major erit quam'EZ A: z A1gitur major erit - 
quam AE. Ac codem modo demonftrabitur A5 majorem — B- 


effe quam Az. Eft itaque A^ Minima re&arum ad : 
hanc partem Sectionis dutarum, eidemque propior minor eft remotiore. Idem 
quoque conftabit de rectis ad alteram Sectionis partem ductis. Q. E. D. 


PROPOSITIO XIII. 


-" I à quovis puncto qa Zdxe Parabole ducatur ad Sectsonemrecta 

Minima que cozfineat cum axe angulum erit angulus ile 
acutus : «Demi/sáque ab extremitate ejus normali ad Aem, ab[cin- 
det illa Segmentum ejus «quale dimidio Lateris veécit. 


Sit A5 Parabola, cujus Axis Br; fitque Minima ad Parabolam ducta Ar; Dico 
quod angulusad reft acutus, quodque normalis ab A ad »r demiffa abícindit ab - 
ea rectam aequalem dimidio lateris recti. M. 

Quoniam re&a Ar Minima eft, 5r major erit dimi- ' 
dio lateris re&i. Nam fi non major fuerit eà, vel zqualis em 
erit ei vel minor eà. quod fi zxqualis fuerit dimidio la- 
teris recti, erit ipfa »r (per 4?" hujus) Minima; vel etiam 
fi sr minor fuerit dimidio lateris recti, erit quoque 
( per 7:» hujus) Minima: adeoque 3r minor effet quam 
T A, quod eft contra Hypothefin. quare 5r non eft mi- : 
nor dimidio lateris recti, neque etiam zqualis ei er-  r A / 
go major eft eà. Sit itaque rA equalis dimidio lateris | | 
re&i. Dico Axi normalem é puncto A erectam tranfire per 4. Nam fi ali- 
ter fuerit, fit normalis illa re&a ^£; & TE (per octavam hujus) Menzma erit 
€ re&is de puncto r àd Sectionem ducendis: hoc autem abfurdum eft, nam Ar 
minor eft eà. gitur perpendicularis ad punctum 4 erecta tranfibit per A, aC AT 
dimidium erit lateris recti: erit quoque angulus Ars acutus ob angulum 24A 
rectum — Q. E. D. 


t PROPOSITIO XiY. 

- ducatur à punito in Z4xe Flyperbole retia Minima, que conti- 
4eat cum zdxe angulos deinceps: erit angulus ille, qua vefpicut 

Verticem Sediouis, acutus. e ft ab extremitate Minimae ducatur 

normalis ad zdxem,dvvidet illa interceptam inter centrum Sections 
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c puncium unde educitur Minima zz Segzmenta, quorum quod ad. 
Jacet centro erit ad alterum im ratione. diametri tranfver[e ad 
Latus rectum. 


Sit A5 Hyperbola, cujus Áxis 2r; fitque Ar Minima de puncto r educta, ac. 
fit centrum ^. Dico angulum Ar5 acutum effe, ac normalem de pun&to 4 ad 
axem sr demiffam dividere ipfam r A 1n ratione axis tranfverfi ad Latus rectum. 

Eft enim recta 5r (ut conftat ex quinto hujus) 

. major dimidio lateris re&ti, & recta 8^ dimi- 


Nz 
dium eft lateris tranfverfi; ratio itaque A 8 ad 
5r, minor eft ratione lateris tranfverfi ad latus | 
re&um.  Dividatur Ar in puncto E, ita ut | 
fegmenta fint in ratione lateris tranfverfi ad ——— 


Jatus rectum: Dico normalem fuper ipfam Ar —— V E 5 £u 

ad punctum & erectam tranfire per punctum A. Nam fi hoc non ita fit, illi normalis 
fit EZ, acjungatur rZ. Erit itaque rz (per nonam hujus) Minima rectarum qua 
duci poflint per punctum r. Hocautem abfurdum eft: pofuimus enim Ar Mini- 
mam effe. ranfit igitur normalis é puncto E excitata per punctum Sectionis A ; 
&angulus Ars acutus eft: ac normalis de puncto A demiffa dividit re&am r A, ita 
ut fegmentum AE fit ad £r in ratione lateris tranfverfi ad latus re&tum. Q. E. D. 


PROPOSITIO XV. 


bu de puncto dato in 24xe majore Elltpfeos vectà aliquá Mi- 
A nima, f; bec Minima zraz/eat per Centrum Sectionisuormalis 
erdt fuper zixem majorem. Si vero tranfeat per aliud punctum, 
continebit cum c/Axe majore angulum obtufum verfus centrum: eo 
normalis ab extremitate Minime cadet zuter puuctum unde educta 
efi c5 Seclionis Verticem:; ita ut intercepta iuter normalem c5» cen- 
rum fi adinterceptam inter eandem normalem q& punctum illud, 
2 ralioge diametri tranfoer[e ad latus rectum. | 


Sit AST Ellipfis, cujus Áxis major AT & centrum 1: educatur primum é puncto 
1 ad Sectionem recta Minima 15. Dico rectam 15 normalem effe fuper ipfam Ar. 
Nam fi non ita fit, fit 1^ normalis fuper Ar; adeoque (per 11"*" hujus) 1A foret 
minima recta de puncto t ducenda, contra Hypothefin; pofuimus enim 1» Mini- 
mam efle. Recta igitur 15 normalis eft fuper Ar. 

Porro fi capiatur punctum aliud in Axeut n, ac fit 8 z Minima ab eodem gu ducta : 
Dico angulum zHi obtufum effe; ac fi normalis de pun&o z ad Ar demit- 
tatur, interceptam inter ordinatim applicatam & punctum t effe ad interceptam 
inter eandem ordinatam & punctum ng, 1n ra- ACB 
tione lateris tranfverfi ad latus re&um. z 

Quoniam enim z 8 Minima eft de puncto H 
ducta, erit ir. (perfeptimam hujus) major di- 
midio lateris recti;ac recta r1 dimidium eftla- pr 
teris tranfverfi: quare ratio 1r ad Hr minor 
erit ratione lateris tranfverfi ad latus rectum, — Dividatur itaque Hr in puncto 
K, ita ut IK fit ad xu ut latus tranfverfüm ad latus re&um: Dico normalem 
é puncto K occurrere Sectioni in puncto z. Nam fi hoc non ita fit, fit ea recta 
KA, ac proinde H4 (per decimam hujus) minima erit é rectis per punctum H 
ducendis Eft autem Hz recta illa Minima: quod abfurdum. Occurrit igitur 
normalis é puncto K Sectioni ad pun&um z, & angulus r&z obtufus eft; ac de- 
miísà de puncto z fuper Axem Ar normali ZK,1K erit ad ku ficut latus tranfver- 
fum ad latus rectum, — Q; E. D. : 


D PROPO 


NE 
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PROPOSITIO XVI. 


I capiatur in 2dxe minore. Bllipfeos punctum, quod à Vertice 
« eju[dem zdxis diflet intervallo dimidio Lateris recti ejus equa. 
1; erit omuium rectarum ab eodem puncto ad Sectionem duciarum 
Maxima, /egmeutum zdxis minoris quale dimidio lateris vecti: 
Minima vero refiduum erit. ejufdem 2duis. —.El ceteris vero, quee 
gropior efi Maximze. suajor erit remotiores e& excefius. quadrati 
ejus fupra quadrata quarumcunque aliarum ductarum, equales e- 
runt re&augulis fatis fuper iuterceptas iuter ordinatum applicatas 
e& Verticem zduis minoris, fanilibus vero coutentis [ub Adxe minore 


cx exce[fu laterzs recta ejus [upra 2dxem ilium. 


Sit AsT Ellipfis, cujus Axis minor AT,centrumque r: & in Axe capiatur punctum 
A, ita ut T A aequalis fit dimidio lateris recti. Dico quod Ar major eft quávis aliá 
rectà ad Sectionem de puncto ^ ductà; quodque ^ A Minima eft earundem: quod- 
que propiores ipfi Ar majores funt remotioribus: quodque quadratum ex rA ex-- 
cedit quadratum ex alia quacunque, rectangulo quod fit fuper interceptam inter or- 
dinatim applicatam ejus & punctum r, fimili vero rectangulo nuper defcripto. 

Ducantar enim Az, AE, AB, AH : fitque A8 normalis ad Ar; ac fiat rz dimi- 
dium lateris recti: & Jungantur & producantur ipfe zr], zA: demittantur etiam 
normales z o, EK, H A, quibus parallela fit re&ta Ax. Occurrat produtla z 6 ipfis zv, 
EA1in puntlis T, M, ac Àxi AT parallele ducantur MZ, rr. Quoniam autem rA 
aequale eft ipfi rz, quadratum ex r A duplum eft trianguli rAz: & quadratum ex 
9^ duplum eft trianguli 6 AM; ac quadratum ex 6z (per primam hujus) duplum 
eft Trapezii rz6 T: quadratum igitur ex rA excedit quadratum ex Az duplo 
trianguli TMz: duplum vero hujus tri- | : 
anguli rectangulum eft TM77. Jam rm 
eft ad 114 ut diameter tranfverfa ad excef- 
fum lateris recti fupra eandem (dimidium 
enim diametri tranfverfz eft ad dimidium 
lateris recti ficut diameter tranfvería ad 
latus rectum) ac 1n. eadem eft ratione r 7 
ad r£ fivez T ad TM: quare zT eft ad r M 
ut diameter tranfverfa ad exceflum lateris. 
recti fupra tranfverfam. Sed r7 squalis 
eft ipfi r o; differunt igitur quadrata ex r A, 
Z^ Ípatio aequali rectangulo facto fuper re, IN 
& fimili rectangulo defcripto. Pari argumento probabitur exceffim quadrati ex 
TA fupra quadratum ex Ax zquari rectangulo facto fuper r&, quod fimile. fit 
defcripto. Quinetiam quadratum ex 54 (per tertiam hujus) duplum eft quadrila- 
teri AAzx, & quadratum ex Ar duplum eft trianguli ^rz; cumque triangulum 
Anx equale eft triangulo rus, erit differentia quadratorum ex rA, BA, dupla 
trianguli Azz, duplum autem hujus trianguli zquale eft re&tangulo facto füper 


FA, fimilique rectangulo jam defcripto. Eft igitur rA major quam. AZ, & AZ 
. quam AE, & AE quam. AF. m 


Infüper quadratum ex AH (per eandem tertiam) duplum eft quadrilateri A Ar x, 

& quadratum ex AA duplum eft trianguli A y A; quare quadratum ex AH quale 
cft duplo fpatio 4A rx, una cum duplo triangulo Ay4: Quadratum autem ex 
rA duplum eftrianguli rzA, & triangulum r x r1 zquale eft triangulo A xr. Dif- 
ferunt igitur quadrata ex, rA, ^H duplo trianguli zr», cujus trianguli duplum 
equale eft retangulo facto fuper r4 fimilique predicto. Denique quadratum 
ex AA duplum efttrianguli ^ 4?, & triangulum rz equale eft triangulo 1x45 
differunt igitur quadrata €X AT, ^4, duplotrianguli zx ?; hujus autem trianguli 
E . duplum 
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duplum &quale eft rectangulo fuper Ar fa&o, fimilique defcripto. Quapropter 
Ar Maxima eft à rectis ad Sectionem de puncto ^ ducendis; A^ vero earundem 
Minima eft. E reliquis autem qua propior eft ipfi r ^ major eft remotiore, & ex- 
ceffus quadrati ipfius rA fupra quadratum alterius cujufvis ductz, aequalis eft 
réctangülo facto füper intérceptam inter ordinatim applicatam & Verticem r 
quod fimile fit defcripto. Q. E. D.- : 


PROPOSITIO XVIE 


LI jam Ar Axis minor Ellipfeos, eique zquale fit dimidium lateris recti, 
ac fitcentrum o. Dico quoque quod Ar Maxima eft rectis de puncto E 

ad Sectionem ductis; quodque eidem propior major eft remotiore : quodque excef- 
fus quadrati ejus fupra quadratum cujuívis alterius ducts, aequalis eft re&tanoulo 
facto fuper interceptam inter ordinatim applicatam & Verticem r, qued funi 
fit re&tangulo in precedente Propofitione defcripto 

Ordinetur hzc propofitio ad modum praecedentis; eodemque omnino modo pro- 
babitur quadratum ex Ar majus effe quadrato ex A E rectangulo facto fuper re 
defcriptoque fimili : pariterque quadratum ex Ar majus efle quadrato ex A A rectan- 
gulo facto fuper rg, fimilique rectangulo praedicto. Quinetiam quadratum ex »z 
(per tertiam hujus) duplum eft plani Az X K, & quadratum ex z A duplum eft trian- 
guli AZ z, ut quadratum ex Ar du- 
plum eft trianguli Ar A, ob AT 1p- 
fi rA szqualem. Triangulum vero - 
roA aequale eft triangulo Ko A: 
differentia igitur quadratorum ex 
AT & AB equalis eft duplo trian- 
gulo-A x z;duplum autem hujus tri- 
anguli aequale eft re&tangulo facto 
fuper r z fimilique defcripto: quod 
quidem: eodem omnino modo de- 
monftratur ac praecedentia. Recta | es 
igitur AT major eft quam AE, & AE quam AA, € AA quam AE, Proinde AF 
maxima eft inter eductas de puncto A: quaque eidem propior eft major eít remo- 
tiore: & excefífus quadrati ipfius Ar fupra quadratum alicujus alterius ductz, x- 
qualis eft re&tangulo facto fuper interceptam inter ordinatim applicatam & Verti- 
cem r, quod fimile fit rectangulo contento fub z4xe minora € excefu. quo latus resium 
fuperat eundem. xem, —:QQO0E. D. 


PROPOSITIO XVIIL 


I vero fuerit Ar Axis minor Ellipfeos, cujus centrum N : ac fiat TA aequalis 
. À dimidio lateris recti. Dico T A Maximam efe € rectis de puncto A ad Se&tio- 
nem ducendis AA vero earundem Mzmmam: propiorem autem ipfi r ^, é rectis 
Se&ionem fccantibus, majorem efe remotiore: ex iis vero qua extrinfecus Se- 
étioni occurrunt, propiorem ip- M i E 
fi 44 minorem effe remotiore: & NL 
exceffum quadrati ipfius rA fu- 
pra quadratum cujufvis alterius 
ducte, equalem efle rectangulo 
facto fuper interceptam inter pun- 
Cum r & ordinatim applicatam, 
quod fimile fit predicto, nempe 
rectangulo fub Axe minore & ex- 
ceffu lateris ejus recti fupra eun- : | 
. dem Axem. : "A | 
 Ducantur rect ^ Z, AE, AB, czterzque ut in figura: praecedente: ac pati argit- 
3nento patebit quadratum ex rA, majus effe quadrato ex z ^ rectangulo facto fu- 
per rA fünilique predio; & quadratum Ds rA majus efle quadrato im 
2 .. . re&an- 
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re&tangulo priori fimili, facto fuper interceptam r6; quadratumque ex rA má. 
jus effe quadrato ex BA rectangulo ejufdem fpeciei fuper ipfam rx formato. 

Quadratum autem ex AA, duplum eft trianguli A4 P, ob r M, rA zequales; qua- 
dratum etiam ex rA duplum eft trianguli ATM: cumque triangulum MrN zquale 
eft triangulo A N z, erit igitur exceffus quadrati ex rA fupra quadratum ex A A z- 

ualis duplo triangulo zM7, cujus trianguli duplum squale eft re&angulo facto 
ie Ar ejufdem fpeciei cum predicto. Quare AT major eft quam AZ, & Az 
quam A E, & AE quam AB, & A58 quam AA. 

Quinetiam quadratum ex r£ (per tertiam hujus) duplum eft quadrilateri sona, - 
& quadratum ex Ai duplum eít trianguli An ks quare quadratum ex £A duplum 
eft utriufque, Trapezii zo0H A & trianguli rrAK fimul fumpti. Quadratum autem 
ex r^ duplum eft trianguli rM A, & triangulum r MN triangulo ANz zquale eft. 
quadratum igitur ex ZA zquale eft duplo triangulo oMK&, hoc eft, rectangulo 
facto füper rr, ejufdem fpeciei M r 2E 
cum jam defcriptis 1n. praeceden- 
tibus duabus propofitionibus. Pa- 
ri argumento demonftratur qua- 
dratum ex T A, excedere quadra- 
tum ex Ar, re&angulo fimili fu- 
pérrT facto. Nec aliter confta- 
bit quadratum ex r^ majus effe 
quadrato ex A z, re&tangulo ejuf- 
dem fpeciei fuper ry formato. 


Eft autem exceffus quadrati ex Ar ; zn | 
fupra quadratum ex A A qualis rectangulo defcripto fimili, fuper rA facto; quare A A 


minor eft quam AZ, & Aquam Ar, & ^v quam Az. Eftigitur Ar Maxima é du&is 
per punctum A,earundem vero minima eft A A ; & inter eas quee Sectionem interfecant, 
quz propior eft ipfi Ar major eft remotiore: ex iis vero que Sectioni extrinfecus 
occurrunt,quz ipfi A A propiores funt minores funt remotioribus. Quadratum etiam 
ex rA excedit quadratum cujufvis alterius ductze, rectangulo facto fuper intercep- 
tam inter pun&um r & ordinatim applicatam, quod fimile fit defcripto. Q. E. D, 


PROPOSITIO XIX. 


] capiatur im zdxe minore Ellpfeos puncium, quod. à Fertice 

Sechionis majori intervallo diflet quam dimidio Lateris reddi: 

erit illa Maximarecfarum de puncto llo ad Sectionem dacendarum, 

que ad Verticem Se&lionis ducitur... Reliquarum vero que buic 
propior eff snagor. erit remottore. 

Sit A2 r Ellipfis, cujus Axis minor fit Ar: & in eo capiatur pun&tum A, itaut PA 

major fit femilatere recto. Dico rA maximam effe é rectis per punctum A ad 


Sectionem ductis, eidemque propiorem majorem effe remotiore. 
Sit autem rH dimidium lateris recti, & ducantur é puncto A 


nem ductarum, | eidemque propior major eft remotior, —.Q. E, D. 


PROPO- 


APOLLONII PERGZEI 1j 
PROPOSITIO XX. 


7 fumatur. pun&um in dxe minore. Ellipfeos, cupus diffantia à 
)| Vertice SeGzonis minor fuerit dimidio lateris recti, major vero 
Semiaxe minore; ac dividatur. autercepta, inter. Vertucem. ct» cen- 
erum Secfiouts, 1ta ut pars illa quee eff inter puuGium diviftonis Q9» 
centrum fit. ad diflantiam eju[dem puncti à puncto prius. fumpto, 
dn ratione diametri tranfeer[e ad latus vecfum: qo» à puncto [ic 
zwvento erigatur. normalis ad cufxem. occurrens Seclioni, ac juuga- 
tur puncium prius [umptum cum puncto bujus occur[us : erit juuita 
hec rectarum omuium de puntlo illo ducendarum. Maxima; ? ve. 
iquis vero que eidem propior eff major erit remotiore y c quadra: 
ium ejus [uperabit quadratum cujyu[cumque alterius duciee, rettan- 
gulo facio [uper interceptam inter puntium inventum e» ordina. 
im applicatam ab extremitate duCtze demiffam, quod fimile [1 con- 
4ento fub diametro tranfversà e& differeutia ejufdem ct Late- 
vis €fus retis. ; | 
Sit A»r Ellipfis, ejufque Axis minor Ar, & in eo capiatur punctum A, ita ut 
rA major fit dimidio ipfius Ar five diametri tranfverfz, minor autem dimidio late- 
ris recti; & fit centrum E, & dividatur E r in punto M, ita ut EM fit ad M A ut dia- 
meter tranfverfa Ar ad latus ejus rectum; (hoc autem fieri poteft, quia dimi- 
dium lateris recti majus eft quam Ar) & erigatur é puncto M normalis ad Ar 
üt ZM, & jungatur za. Dico quod recta z 4 Maxima eft rectarum per punctum 
^ ad Sectionem du&arum; quodque eidem ab utràque parte propior major eft 
remotiore; quodque exceffus quadrati ipfius z ^ fupra quadratum alterius cujufvis 
ductz zqualis eft rectangulo facto fuper interceptam inter punctum M & ordi- 
natim applicatam, quod fimile fit rectangulo in praecedentibus defcripto. 


Ducantur re&ze quaelibet alie A6, AH, Az, ^4, ac fit A» axi perpendicularis; 
& fiat r T equalis dimidio lateris recti, & demittantur normales 6 N, Hk, Az: jun- 
gatur etiam ET producaturque, & agantur ipfi Ar parallele, ut fecimus in. prezce- 
dentibus. Quoniam vero ME eft ad AM ut latus tranfverfum ad latus rectum, 
& in eadem eft ratione Er ad r T; ut autem Er ad rT ita ME ad Mr; recta 
igitur M A zqualis eft ipfi Mz, & quadratum ex M duplum eft trianguli MA; 
quadratum autem ex Mz (per primam hujus) &quale eft duplo Trapezio PT 7M: 
quadratum igitur ex Az aquale eft duplo trianguli M^7 una cum duplo plani 

E v TTTM 
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rTrTM, Jam vero quadratum ex HK duplum eft plani krT x, & quadratum ex AK 
duplum eft trianguli kA 15 quadratum igitur ex AH duplum eft trianguli K At 
una cum duplo quadrilateri krT x: adeoque differentia. quadratorum ex Az & 
^H «qualis eft duplo trianguli x17. Duplum autem hujus trianguli aequale eft 
rectangulo facto fuper k M, quod fimile fit defcripto. Hoc autem conftabit eo- 
dem modo quo demonftravimus decimam fextam hujus. Pariter probabitur quadra- 
tum ex ZA excedere quadratum ex Ao rectangulo facto fuper Mx, ejufdem fpe- 
ciei cum predicto. Eodemque argumento, quadratum ex r^ duplum elt trian- 
.guli Ar; unde differentia inter quadrata ex ^z & Ar duplum erit trianguli 
Phe quod quidem aequale eft re&tangulo facto fuper r v, fpeciei predidtze.. Recta 
igitar Az major eft quam AH, & ^H quamAo, X Ao quam Ar. — 
Preterea quadratum ex A5» (per tertiam hujus) duplum eft quadrilateri 1 A A»; 
quadratum autem ex zA duplum eft triangulorum Er r, Az 7, & triangulum zrr 


&quale eft triangulo rn E4: igitur differentia inter quadrata ex Az & A5 duplurü 
eft trianguli P^7, quod quidem aequale eft rectangulo facto fuper AM fpeciei jam 
defcripta. Hec autem eodem modo demonftrantur ac propofitio 16"*. Parique ar- 
mento differentia quadratorum ex Az & A4 zqualis eft rectangulo fimili fuper 
Mz fa&o. : 

AZ igitur Maxima eft rectarum per punctum A ad Se&tionem ducendarum ; & 
quibus etiam quz eidem propior eft major erit remotiore, & exceflus quadrati 
ipfius Az füpra quadratum alterius cujufvis ductze aequalis eft rectangulo fpeciei 
defcripta, facto fuper interceptam inter punctum M & ordinatim applicatam. 
Hzc autem omnia ita fe habent, five Axis minor zqualis fuerit. dimidio lateris 
recti, five major, five minor eo. Nam five major fuerit eo, ac ducantnr recte à 
pun&o A ad modum figure prima; vel à puncto A, ut in figura fecunda; vel 
etiam à puncto exteriore, ut A in figura tertia; Maxima erit ea quam defcrip- 
fimus: coincidente demonítrationis modo, in figuris fecunda ac tertia, cum ea 
quam in primajam expofuimus. Q. E. D. 


PROPOSITIO XXI 

I capiatur i2 aliquà Maximà, ze E/hpfa juxta. propofitionem 
| preecedentem ducià ac ultra c/fxem aninorem. productà, pun- 
Gum aliquod: eri? quogue Maxima. omnium de punéio illo ad 
eaudem Setiiomis partem. ducendarum, retia ea cupus Maxima 
63$ pars, «5 ab utroque ejus latere que eidem propior esi. major 


erit Yemolzeee uv os : Bob Dw AM 
Sit Asr Ellipfis, cujus Axis AT fitque 5^ recta Maxima de puncto A ad Sectio- 
nem ducta, modo in Prop. precedente defcripto. In B4 capiatur punctum ali- 
di quod 
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quod E, itaut Es major fitquam 54. Dico EB Maximam efle & re&is per pun- 
étum E ad Sectionem ductis, eidemque utrinque propio- 
rem majorem effe remotiore. 

Ducantur re&z EZ, EH, ET, ac Jungantur AZ, AH, AT, 
üt & ipfe rH, Hz, Z5. Quoniam vero A5 major eft quar 
AZ, angulus 5z ^ major erit angulo z 54, & multo major 
eritangulus »z Eangulo Z8E: quocirca BE major eft quam 
Ez. Pariter cum Az major eít quam AH, angulus Anz 
major erit angulo ^ ZH, adeoque angulus ZH E multo. ma- 
jor erit quam EZH ; ac proinde recta z E major erit quam 
EH. Eodem modo patebit E H majorem efle quam zr. 
Recta igitur E maxima eft omnium de pun&to E ad ean- 
dem Se&ionis partem ductarum, quaque eidem E propior eft major erit remo- 
tiore. Idem autem eodem modo demonftrabitur fi Maxima ducta fuerit per puri- 
&um A, vel per aliud quodvis pin&tum in Axe AT producto capiendum. 


PROPOSITIO XXH. 


I ducatur. à puntto in Zd4xe minore Elhpfeos fumpto, recta que 
IN contineat cum eodem cÁxe anmgulums ac fuerit recta bec 
Maxima que de puncto illo ad Settionem duci poffit : erit Maxima 
illa fuper Axem minorem normaliter. eretia, fi fuerit punctum au 
lud Setfiomm Centrum. Si vero mon fuerit centrum, erit anga- 
lus quem cum 2dxe continet. acutus verfus centrum: ac ft ab ex- 
tremitate ejus demittatur uormalss ad zdxem, erit intercepta inter 
normalem illam qt» centrum Secliouss ad imterceptam inter uorma- 
lem c pun&ium in zdxe fumptum, 1n ratione diametri tranfver]ce 
ad latus rectum. e 


Sit ABT Ellipfis cujus Axis minor AT; tranfeat autem imprimis recta Maxima 
per centrum ut BA. Dico BA effe ad angulos rectos fuper AT. Nam fi non itá 
fit, fit normalis illa Az. erit igitur A E (per 117^ hujus) Maxima ductarum de pun- 
&o A: quod eft contra hypothefin ; pofuimus enim A5 maximam efle. Quare recta 
AB eft ad angulos rectos füper Ar. : : : 

Educatur jam re&ta quavis maxima z H de punéto alio z.. Dico angülum T ZH 
acutum effe; demifsáque normali de pun&to H. ad Axem Ar, erit intercepta inter 
ordinatim applicatam & centrum A, ad interceptam — 
inter eaüdem ordinatim applicatam & punctum Zz, in 
ratione diametri tranfverfz ad latusrectum. . — . 

Erit enim reca zr vel major dimidio lateris recti, 
vel minor eo, vel. eidem aequalis, Non autem qualis 1— 
eft ei,tunc enim (per 1 6??.1 79.13". hujus) foret maxima: 
neque major eft eo, quia fic etiam (per r*" hujus) fo- 
ret Maxima: Eftigitur zr minor dimidio lateris rectt. 
Quare fi fiat. intercepta ad rectam compofitam ex in- — c 
tercepta & ZA fimul fumptis, ficut diameter tranfverfa ad Latus rectum, erit inter- 
cepta illa minor quam r A, quia Az minor eft exceffu dimidii lateris re&ti fupra 
dimidium lateris tranfverfi; adeoque ratio ejus adr A minor erit ratione excefsüs 
lateris recti fupra diametrum tranfverfam ad diametrum tranfverfam: eft igitur 
in ea ratione ad minorem quam r^. Sitea AK, ut fit K A ad zx in ratione dia- 
metri tranfveríie ad latus reum. — Dico normalem fuper Axem Arad punctum K 
erectam tranfire per punctum zB. Nam fi non eo tranfeat, cadat ad modum recte 
K0: & erit oz (per B in 20^ hujus) Maxima. Hoc autem fieri nequit, 
quia ex Hwpothefi zu eff illa Maxima. Tranfit igitur normalis de puncto Hu de- 
miífa per punctum k, ita ut AK fit ad Kz ut diameter tranfverfa ad latüs rectuni. 
Manifeflum autem eft. T z à angulum effe acutum, ob Z KH retium. .Q. E. 6 S 
PROP» 


Ht 
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1 educatur de puncto quovis it zdxe minore Bllipfeos Maxitua : 
eril pars ejus intercepta inter. Seclionem qt» Zdxem majorem, 
Minima recarum que duci poffaut à puntio allo quo inter[ecat edxem 
majorem. 
Sit AST A Ellipfis, cujus Axis major Ar, minor vero 34; fitque K E Maxima de 
puncto K ducta, eccurrens 24xi majori im punélo Z. T 
Dico z £ Minimam effe rectarum per punctum z ad 
.Se&tionem ductarum. : | 
Ducatur enim per E recta EH ipfi A5 normalis, ma ub 
ipfi vero Ar recta Eo, Jam Axis A» eft ad latus — 4| 5—3 
rectum ejufdem, ut latus rectum Axis AT eft (per : cu 
r^" primi) ad ipfam Ar; & 54 eft ad latus ejus N 
rectum (per 22*? hujus) ut AH ad HK: latus igitur 
rectum Axis majoris AT eft ad Axem Ar ut AH ad - 
HK. Sed 4H eft ad uk ut ez ad e4, adeoque 64 eft ad óz ut Ar ad latus ejus 
rectum: ac o E normalis eft fuper axem Ar. [uncta igitur Ez (per x 5*" hujus) mi- 
nima eft qui duci poflit ad Se&ionem de puncto z. CERA ; 


PROPOSIIIO XXIV. 


IN omni Seine Comica, duci mom potefi ab 2dxe ad idem in 
Secttoge punctum, nift una fola Minima. 


Sit imprimis A5 Parabola, cujus Axis Br; ac capiatur in Se&ione punctum 
quodlibet 4. Dico quod non duci poteft ab Axe ad pun- 
&um A nifi una re&a Minima. ^ 

Nam fi fieri poteft ducantur Ar, AA; ac demittatur ab 
Aad Axem sr normalis, ut AE: erit igitur EA (per r3?" 
hujus) dimidium lateris recti; atque etiam Er zqualis erit 
eidem íemilateri recto. — Quod abfürdum. gitur non 
duci poffunt ab Axe ad punctum A plures quam una Mi- 
nima. Q. E. D. 


PROPOSITIO XXV. 


e" I vero Sectio A5 fuerit Hyperbola vel Ellipfis Axe r5 accentro n defcripta; 

& J ac capiatur in ea punctum aliquod ut 4. Dico quod non duci poffint ab Axe 

ad punctum A plures quam una fola Minima. oce 
Nam fi fieri poteft ducantur plures quam una, ut AE, AA; & ab A demittatur 


AZ normalisin Axem sr. Eritigitur zH ad z E (per demonftrata in 147 & rg 
hujus) ut Axis tranfverfus ad latus rectum. Oporteret autem Hz effe ad z^ 
1n eadem ratione diametri tranfverí ad latus re&um. Hoc autem impoffibile 
cit ; ac proinde non duci poffunt duz re& Minimz ab Axead idem punctum A, 
Quod erat demonftrandum, : 


* c c cope EE — PROPO- 
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PROPOSITLO XXVL 


/ capiatur punctum quodvis in. Ellipfi quod tton fuerit in Fer- 
Hce zdxis minoris: uon duci poterunt ab eodem ad Aem mino- 
Yem piures quam una recta Maxima. | 


Sit A sr Ellipfis cujus Axis minor Ar/fitque punctum in Sectione s, Dico quod de 
puncto » non duci poffit ad Axem Ar nifi una fola Maxima. 

Nam fi fieri poteft, ducantur ad eam 54, BE, & demitta- 
tur normalis 5 Z, ac fit centrum Sectionis H. Jam fi s s aliqua 
fuerit & maximis ad Axem ducendis, erit ( per 22*" hujus.) 
ZH adzk ut diameter tranfvería adlatus rectum. Sed etiam 
oporteret ZH effe ad z4 in eadem ratione diametri tranf- 
veríz ad latus rectum: quod abfurdum. Non igitur duci 
poffunt plures quam una recta Maxima de puncto 5 ad Axem 
minorem. Q. E. D. 


PROPOSITIO XXVII. 


4 duiia ab extremitate. Minimze. alicujus , 22. precedentibus 
XO. defcriptee, Secttonzs Tangens fuerit; fuper eandem Minimam 
ad angulos rectos anftsiet. —... 


Sit imprimis Seco A5 Parabola, cujus Axis sr. Dico rectam ab extremitate 
cujufvis Minima ductam, Sectionemque tangentem, normalem effe fuper Minimam - 
ilam. $i fuerit minima illa pars Axis Br, res manifefta eft. Si vero fuerit Mi- 
nima alia ut Ar, ducatur à puncto A re&a A4 quz tangat Sectionem A5. Dico 
angulum AaAr rectum effe. 

Demittatur normalis AB, ac (per r3*" hujus) erit nr zqualis dimidio lateris 
recti; ac fi AA tangat Parabolam, normali A n 
de puncto A demifsà, erit (per 35*? primi) 2 A. 
ipfi 8H equalis, adeoque r H erit ad latus rectum 
ut BH ad HA: quare rectangulum füb rg, RA z- 
quale erit fa&o fub sH & latere recto. Sed 
factum fub sH &latere recto (per 11""" primi) 
aquale eft quadrato ex AU: quadratum itaque 
ex AH &quale eft rectangulo füubru, HA. Án- : A 
gulus autem AH A rectus eft: re&tus eft igitur (fer Lemma Pabpi 1.) angulus A Ar. 


PROPOSITIO XXVIII. 


AM fi fuerit Sectio A5 Hyperbola vel Ellipfis cujus Axis »r. Dico rectam ab - 

extremitate Minimz alicujus ductam, ita ut tangat Sectionem, eidem Minimze 
normaliter infiftere, Etenim fi Minima illa fuerit pars Axis sr, manifeftum eft rectam 
Sectionem tangentem in puncto 5 eidem Minima adangulosrectoseffe. Sit au- 
tem AE Minima alia, & fit Tangens Az. Dico angulum z AE rectum effe, 


FE H B Az : I 


Demittatur normalis A rt & fit centrum ^: ac fi fuerit A E minima & A Hordinatim 
applicata, erit AH ad HE (per 14*" & 15?" hujus) ut diameter tranívería ad. latus 
rectum. Eft autem A H ad Hi ut re&angulum fub A5, Hz ad rectangulum íüb 
HZ, HE; adeoque erit rectangulum fub AB, Hz ad rectangulum füb uz, ng ut 
diameter tranfvería ad latus re&tum. | Sed diameter tranfvería eft ad latus re&um 
(per 37^" primi) ficut rectangulum füb AH, Hz ad quadratum ex AH: igitur 

F rectan- 


hf 
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füb uz, HE aequale eft quadrato ex AH. Angulus autem 4 Hz rectus 
(ger Pabpi Lemma 1.) re&tus eft angulus ZAE, — Q; E. D. 


PROPOSITIO XXIX. 


TL 


rectangulum 
eft; quocirca 


H Dem autem aliter. demouflrari poteft boc modo. 


Sit AT aliqua é& Sectionibus Conicis, cujus axis BA; e 
ac fit Minima recta A s, tangens vero A A. Dico angulum "RE 
AAB rectumefle. | | É 

Nam fi non ita fit, normalis fit ipfi 44 recta B£, adeo- 
que A5 majorerit quàm BE ; ac propterea A5 multo ma- 
jor erit quam »z: quod abfurdum eft. Pofuimus enim 
AB Minimam effe. Quocirca fi A5 Minima fit, erit an- 
gulus AA5 rectus. COMETE 


PROPOSITIO XXX. 


d ab extremitate Maxime alicujus ad. Ellipfim duce retta 
ducatur que Sectionem tangat. "Dico Tangentem illam fuper 


Maximam «ormalter iufiffere. ! 


Sit AsT Ellipfis cujus Axis minor AT, &ab Axe ad Se&tionem ducatur Maxima 
quedam ut O5; tangat autem. fectionem recta 8A ad 
pun&um s. Dicoangulum A20 rectum effe. 

Ducatur & centro. ad Se&tionem Axi normalis EK, que 
ecturtat Maxime OB im As; queque dimidium erit. Axis 
majoris. Quoniam vero AT Axis minor eft, & Axis EK 
. occurrit Maxime, erit. (per 23?" hujus) pars ejus intercepta 
inter Sectionem & Axem majorem recta Minima; quare 
8A Minima eft. Tangit autem Sectionem recta BA: BA 
igitur (per tres proximas Prop.) normaliter infiftit fuper 
ipfam 545 Joc eff fuper Maximam Bo...Q. E. D. 


PROPOSITIO XXXI 
lim qualibet trium Coni feclionum, ab eà Minimze alicujus 
extremitate que ad Seilionem e[1, erigatur vecta eidem Mi- 
nima ad angulos reiíos : erit reca. tla Sections Tangens. 


Sit enim Sectio Conica AB, & in eà reda Mi- | 
nima r5, Dico rectam € pun&to 5» ductam, ipfi- 
quer5 normalem, Sectionem tangere. : 

Nam fi fieri poffit ut non tangat, interfecet 
- eam, ut re&a E56: ac ducatur e puncto quo- 
dam z, extra Sectionem quidem fumpto fed in- . 
ter cam & ipfam 56, recta alia ut 5z: & demut- 
tatur in BZ de puncto r normalis rHz. Erit 
igitur angulus rbz acutus, ob angulum rZ 5 re- 
&um; adeoquerz minorerit quam r5, acrH multo minor quam r5 : quod ab- 
fürdum eft. Pofuimus enim rs Minimam effe, Recta igitur per. punctum 5 ipfi 
»r normalis tanget SeCtionem. Q; E. D. 

Hd ou. PROPOSITIO XXXI. | 
I retia tangat aliquam à. Seclionibus Conicts , e erigatur e 
3 punto contactus T augenti normalis, que occurrat di ; ertt bec 
reca Minima que per punctum illud ad. zdxem ducitur. — | 


Sit 
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. Sit enim As5r Sectio Conica; Tangens vero AE, & 
de puncto contactus B erigatur tangenti normalis. Bz, 
qua producatur ad occurfüm Axis. Dico bz Minimam 
cile. | 

Nam fi non ita fit, tranfeat Minima 5 H per punctum 
5; ac angulus A8H (per 27?" & 28*^ hujus) rectus erit: 
quod quidem abfurdum eft. Pofuimus enim angulum - A UOA 
ABz rectum effe, Quocirca recta sz Minima eft, Quod erat demonftrandum. 


PROPOSITIO XXXIII. 


/ à Maximae alicufus extremitate là que ad Se&lionem eft erz-. 
gatur perpendicularis , erit ea Sections Tangens. | 


Sit enim A5 Sectio Conica, fitque 5r Maxima aliqua. Dico re&ain per pun- 
&um 5. ductam, ipfique sr normalem, fectionem tangere. 

Nam fi non ita fit, 1nterfecet eam ad modum rectz 
BAE; & ducatur € puncto r recta T A A, occurrens ipfi 
BE in A, Secliont autem 2n ^. Cum autem r A fübtendit 
angulum rectum, r » vero angulum acutum, erit rA ma- 
Jor quam r5. Sed Ar major eft quam Ar ; adeoque AT 
multo majorerit quam r5. Hocautem abfurdum eft: 
pofuimus enim r5 Maximam effe. Ouapropter recta 
per punctum 5 dua, ipfique r5 normalis, tanget fe- 
Conem. .Q. E. D. 


Xue er PROPOSITIO XXXIV. | 

AJ fumatur puntium 1n aliquà vel à Maximis ve/ Minimis, ex- 
e" ira Secftonem Conicam productis : erit portio ejus, que inter- 
jacet punctum illud q& Seciionem, Minima recarum de puncto 
ilo ad utrumovis latus Secfiouis egredientium, modo nom produci fed 
zu uno tautum puncto Seclioni. occurrere. concipiantur :.. ceteris 
vero que eidem propiuquior minor erit remottore. 


"Sit 4s Se&tio Conica, & sr aliqua é Maximis vel Minimis, qu producatur ; 
& in producta capiatur punctum quodvis ^A, à quo P — : 
ducantur ad fectionem rect ^A, AH, AE, quae fin- -— 
gule occurrant fectioni in uno tantum puncto. 
Dico5A Minimam effe rectarum de pun&to ^ ad 
íe&tionem ducendarum, eidemque propiorem mi- 
norem effe remotiore. cd 

Nam fi ducatur 5z fectionem tangens in 5, erit 
(per 27** & 28*" ac 3o*" hujus) angulus z 5 A rectus; 
adeoque AZ major erit quam ^B, ac ducta AE 
multo major quam ^3. Jungantur recte H5, H E; atque angulus ^ EH obtufus erit, 
angulus vero ^ HZ acutus: quapropter AH major erit quam AE. Ac pari argumento 
probabitur A A majorem efle quam A H. Poffumus etiam idem demonftrare de rectis 
abalterà parte ipfius 5^ ducendis. Conftat ergo Propofitio. 


PROPOSITIO XXXV. 


NN omni Seclione Conicá, fi ducantur plures Minimzes erunt an- 
B ond compreben]t fub 2dxe ct» Manimis 2 F'ertzce Senis vemo- 


duribus majores comprebenfis [ub 2dxe e& eidem V'ertica proptn- 
quioribus. L' 
| Fa : Sit 
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Sit autem imprimis Sectio Parabola ut Asr, cujus Axis rA: fintque rectze AA 
5E Minime. Dico angulum AAr majorem effe an- à 
gulo Er. : T 

Demittantur normales Az, 8H: cumque 5z Mini- 
ma eft, erit (per x 3*^ hujus) EH dimidium lateris rectis 
ac (per eandem) erit etiam Az aequalis dimidio lateris 
recti, ita ut EH zqualisfit ipfi Az. Cathetus vero 
Az major eft Catheto 2H: quare angulus AAZ ma- 
jor eft angulo 5zH. Q. E. D. ^ T 


PROPOSITIO XXXVI 


IT jam Sectio Hyperbola vel Ellipfis, cujus Axis A E & centrum A; & fint AE, 
-' »zZ Minima. Dico angulum AE4 majorem effe angulo 5Z A. 

Demittantur normales 86, AH; & jungatur AK. Erit igitur AH ad HE (per 
74" & 15? hujus) ficut diameter tranfverfa ad latus rectum ; ac (per eafdem) erit 
A0 ad ez in eadem ratione: proinde Au erit ad HE ut Ao ad 6z; ac permu- 


CNED 
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tando erit AH. ad Ao ficut HE ad ez. Sed Au eft ad A6 ut xz ad 20: qua- 
propter HE eft ad ez ficut ks adse. Anguli autem AHE, BOZ recti funt, 
adeoque triangula K EB, 5zo fimilia funt, € anguli KEH, Bzo equales ; angulus 
igitur AEH major eft angulo 2zo. Q. E. D. | 


PROPOSITIO XXXVII. 


; Q [iu Hyperbola ducatur vecia aliqua Minima que contineat 

cum xe angulum: erit angulus ille minor atgulo comprebenfo 

Jub alterutro Alymptotorum c& vet que per V'erticem Secfiouis 
duca 2i normalzs eff. 


Sit Hyperbole A5 Axis rA, Aiymptoti autem zr, rz; fitque re&a quzdam 
Minima AA: & 6 puncto 5 erigatur Áxi normalis 
ZBH. Dicoangulum A Ar minorem effe angulo rz Hg, 

Fiat » 6 dimidium lateris recti,five cadat punctum 
O fuper m, vel-inter 5, uj. vel extra ea; ac jungatur 
AT. Jam rs eft ad 56, ficut axis tranfveríus ad la- 
tus rectum; cft autem r£ ad EA (per r4?" hujus) 
ficut axis tranfverfüs ad latus rectum : quare r5 eft 
ad B6 ut FE ad EA. Sed ks eft ad 3r ut A£& ad 
ED, adeoque ex zequo etit K » ad 56 ficut A E ad E A, H 
Ratio autem K3 ad 5 minor eft ratione z 5 ad Bo; G Z5 eft ad 5o (per 5:» I14) 
ut I5 ad BZ. Quapropter ratio AE ad EA minor eft ratione r5 ad »z, Hec 
vero latera continent angulos rectos : unde manifeftum eft angulum AA r minorem 
efle angulo rz x. Q. E. D. 


Be Cnaieces XXXVII : 
1 ducantur à Setlione aliqua Conca reitee due Minimz ad idem. 
cAdxis latuss occurrent ille prodauche ad oppofitam. Sedliouis 
partem, [rve ultra ZAxem. | : 
Sit 
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Sit fectio Conica A» fuper Axe r A ; fintque AA, 8E due Minime à fe&ione ad 
Áxem ductz. Dico re&tas A A, 5 E productas, ad alteram 
fectionis latus invicem occurfuras. 

Quoniam enim (per 35*" & 36*" hujus) angulus AAT 
major eft angulo 8Er, erunt anguli A4 E, AE májores 
duobus rectis: erunt igitur anguli iifdem deinceps mi- 
nores duobus rectis: funt autem A A, BE duz Minimz; 
occurrunt igitur productae, ad alteram fectionis partem. 


Q. E. D. 
PROPOSITIO XXxxiIx. 


» RGe Maxime à Secfioze ad "xem Bllipjeos minorem duct 
occurrunt itvicem ad eandem Sections partem. 


Sit A 3r Ellipfis, cujus Axis minor AA. Dico Maximas à Sectione A »r du&tas 
occurrere inter fe ad partes Semi-Ellipfeos A B A. 

Nam fi poffibile fit, ut non fefe interfecent; fint ez 
duz redtz Maxima 5BE,rZ, & ducantur normales 8H, 
r6, ac fitcentrum x. Erit igitur ko ad oz ut diame- 
ter tranfverfa ad latus rectum (per 22?" hujus) fimili- 
terque KH erit ad HE in eadem ratione: quare per 
converfionem rationis KH erit ad KE ut Ke ad Kz; 
ac permutando KH erit ad ke ut KE ad Kz. Sed xz 
minor eft quam KE: igitur Ko minor erit quam KH, 
quod eft contra Hypothefin. Minime igitur 2e rz 
occurrunt invicem: eumque Ke minor eff quam KZ, oc- 
current. ad ea[dem partes Axis ad quas puntla r,5. Quod 
erat demonftrandum, E 


& 


| PROPOSITIO XL. 


Oncur[us reclarum Minimarum ze Epl funt intra angn- 
dun comprebeufum fub Semiaxe ad quem ducuntur Minime 
eo» fab de minore. | 


Sit AETr Ellipfis, cujus Áxis minor ^ 80; fintque Minimz 
due Eo, ZH. Dico redtas Eo, ZH productas concurrere in- 
tra angulum r50. GRE 

Producantur enim hz recte ab nH & e ad occurfum ipfius 
^80, in punctis K, 4. Quoniam vero Ee Minima eft, erit 
quoque EA (per converfam Prop. XXIII. hujus) Maxima. 
Pariter cum ZH producta occurrit ipfi 50 in puncto x, erit 
etiam ZK Maxima. Occurrunt autem inter fe £o, ZH pro-- 
ducte (per 38"^^ hujus) ad alteram partem Axis, Sed rez 
EA, ZK, cum Maxim fint, occurrunt invicem (per 39*? hujus) 
ad eandem Axis minoris partem. Situm eft igitur punctum oc- 
curfus intra angulum rectis r 5, 50 comprehenfum. Q. E. D. 


PROPOSITIO XLI 


Ece Minimz iz Parabola vel Ellipfi de Sedlione ad Aem 
ducie «5 produce occurremt etiam Seitiomi ad alterum 
ejus latus. | 


à 
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Resquidem in Ellipfi. per fe fatis manifefta eft. | 

Sin autem fe&tio Ar Parabola fuerit axe EA, fit re&ta: 
aliqua Minima A4. Dico AA productam occurrere:ale 
teri fectionis parti BT. | 

Quoniam enim fe&io Parabola eft, ac ducitur ad dia- 
metrum ejus recta A ^; producta ea. (per 27*? primi) cone 
veniet cum fectione sr, .Q: E. IX | 


PROPOSITIO XLI. 


N. Hyperbola, fi diameter. 1ranfver[a. tom major fuerit. latere 
| ejus vetio, uulla Minima de Secfioue ad "xem duct. potest, 
que occurrat: alreri Seclionis lateri, Si vero diameter tranfverfa 
major fuerit latere ejus vecto, pars Minimarum producta occurret 
alteri Se&fionis. lateri: altera vero pars «0n iem. 


Sit Hyperbole Ar Axis AE, ac centrum A; fitque recta aliqua Minima AE: 
nec fit diameter tranfvería saajor latere recto. Dico quod 4 E producta: non oc- 
curret fectioni. 

Sint Afymptoti duz A z, AH; ac fit ze ipfi AE ad 
angulos re&tos : ac fiat 5o dimidiüm lateris recti. Quo- 
niam vero diameter tranfvería non major eft latere 
recto, ^5 non major erit quam 86; acAB eft ad 86 
| (per tertiam II?!) ficut quadratum ex 5.4 ad quadratum 
€x »z; quadratum igitur ex 54 non majus erit qua- ^ 
drato ex 8z, adeoque BA non niajor quam 8Z: unde 
& angulus 5ZA non major érit angulo z A5. Sed (per 
37^" hujus) angulus 5z A majoreft angulo &EP; quare 
angulus z As major eft angulo AE. Angulus autem 
ZAB zqualis eft angulo 8^ B: quare angulus 5 AH ma- 
. jor eftangulo AE s. Jam angülus qui 1pfi A zs dein- : 
ceps eft una cum angulo AEs equalis eft duobus rectis ; adeoque angulus EA H 
una cum angulo ipfi &Es deinceps major eft duobus reQtis; rectae igitur AE, 
AH productz ad partes E & mH non occurrent inter fe. Sed & re&a AE non 
occurret fe&tionis parti Br (per octavam II?) quia non occurrit Afymptoto AH. 


Q. E. D. 


PROPOSITIO XLIIL 

Uod fi fuerit diameter tranfverfa major latere re&o, Dico Mzgzmarum ali- 

quas à Se&tione Asr dué&tas & productas occurrere SeGtioni ab alterá ejus 
parte; aliquas vero eidem non occurrere. ! 
Sint duz Se&tionis Afymptoti ZA, AH: 
cumque diameter tranfverfa major eft latere 
recto, erit A 5 major dimidio laterisrecti 86; 
adeoque ratio ipfius z Bad 56 major erit ra- 
tione ZB ad 5A. Fiat K 5 ad 5 0 ficut Z 5 ad 
BA; &jungatur AK, quz pfoducta (per 24: 
Ij) occurret fectioni, Occurrat autem in 
pundo A; & ab A demittatur Axi AE nor- 
malis AA ; ac fiat A4 ad AE ficut A8 ad 56, 
five ut diameter tranfverfa ad latus rectum. 
Quoniam vero normalis eft A A, erit intercepta 
AE (per nonam hujus) aliqua é Minimis, 


Cum autem 5K eft ad 5A ficut A4 ad AA, átque etiam A5 eft ad 36 ficut AA 
adAE; eritex &quo AA adAE ficut sk ad BG. Sed sx eftad 50 ut z8 ad 5A; 
quare AA eft ad AE ficut Z8 ad BA. Anguliautem z54, A AE funt aequales, quia 
recti; atque adeo triangula ZBA, AAz fimilia, & angulus z A5» angulo 2 d 

: qualis: 
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qualis: unde: & angulus 5A eidem-angnlo A EA &qualis eft." Quocirca. re&tz: A n, 
AE: nom occurrent inter fe,. atque: A&: producta non:occurret fectioni nifi; in puncto. 
A5 quia (per octavam II?). non occurrit, utrique Afymptoto: A B, AZ : eft enum, 
AE ipfi ^r parallela... Recta igitur AE. nom. occurrit: fe&ioni nifi. in folo.pun&ta.A. 
Ait. vero Minimz: illz;. qua occurrunt: axi inter puncta B, E, (per 36*" hujus) 
minores angulos cum: Axe: comprehendunt. quam. 5 AR: ( etenim. angulus; A EB.gge 
qualis eft angulo 5An, & anguli Minimarum-iftarum inter 5 & E tranfeuntium. 
minores funt angulo AE, Pac eff angulo; &:.: ): adeoque: produ&tze. non. occurrent 
ipfi A H5 ac proinde non interfecabunt fectionem 2r; ob caufam jam dictam, nempe 
Prop. $^? II/.  Cateras vero Minimas: comprehendentes. cum. Axe. angulos. 1ma- 
jores angulo AEP, quia ipfi AH occurrunt, etiam interpofites fe&tioni. 51; occur- 
rere necefle eft. Q. E. D. | ; 


PROPOSIIIO XLI 

I ad zdxem alicujus Sectionis Comice ducantur due Minmz, que 
ad occur[um producantur ,q& de punito. oceurus earundemda- 
catur alia quevis reca, que zem [ecans Secum conventat ; por 
£o ejus inter Seclionem q& dxem intercepta non erit Minima. 24e 
ffi bic ducta non fuerit intermedia iuter duas Minimas, c5 agatur 
ab ea extremitate ejus quae efl ad Seclioneue Minima; abfcindet. 
bec Minima porziomem xis Vertui SecHiouis adjacentem, que 
major erit portione eju[dem ab ipfa dutia abfciffà. S3 vero dndta. 
intermedia fuerit inter. duas Minimas, ez Minima, qoe. ab exire-. 
mitate ejus ad "xem ducitur, auferet. portionem. edis F'ertici Se- 
éliouis adjacentem minorem portione ab ipfa ducta abfcifo. Quod 
fi Se&tio fuerit. Edltpfis, oportebit q& duas Münimas c» tertiam da- 

&am occurrere eidem majora Semiaxi Section. 

Imprimis autem fit Sectio Parabola ut Ar, cujus Axis A15 ac fint due Minimze 
ab eadem ductz »z, r Ej quae occurrant inter fe in puncto 0: & educatur é puncto 
O0 recta KA, primum extra ipfas or, o5. Dico K4 non effe aliquam é Minimis, 
Minimamque per punctum K ductam abícindere ab Axe majorem portionem, Ver- 
tici fe&tionis ^ conterminam, quam eft ^4. — 

JDemittantur normales oH, s 
BI, TN, KM; ac fit eH dimi- 9 : "i . 
dium lateris recti; Quoniam 20d P 
vero 5 z Minima eft, & 8311 nor-- S GG RU B, i re 
malis,erit (per x 3?^ hujus) rz | 
zqualis dimidio lateris recti; 
adeoque rz aequalis eft ipfi o : 
unde & n e ipfi z t aequalis erit, 
acHo erit ad o1 ficut rz ad 
ZH. Sed nz eft ad zH ut n5 
ad on; underectangulum fub 
OH,HO aquale eritre&angulo 
füb zm,no6. Eodemque modo 
demonftratur rectangulum fub 
rN, No zquale effe re&angulo 
fub ogue: zquale eft igitur 
rectangulum fub 15,015 rect- 
angulo r N, NO ; ac proinde 115 
eft ad rN ut Noe ad em. Jun- N 

[z 
gatur BT ac producatur ad oc- : Ev 
curfum Axis AH in puncto y; producatur etiam normalis KM ad zx. Erit gitur 
H3 adrx ficut ry ad y N, adeoque ry eft ad y x ficut No ad err, ec dividendo Yi N 

G2 : É 
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eff ad y N. ficut RN ad o1: zqualis eft igitur recta y N ipfi re. Eft igitur y M ini- 
nor quam r6, unde ratio IM ad My major eft ratione I1M ad 16; & compo- 
nendo ratio r1y ad y M, hoc eftris ad Mz, major erit ratione Mo ad err: adeoque 
rectangulum fub sm, me majus erit re&angulo fub zw, Me, ac proinde multo 
majus re&angulo fub K M, Me. Demonftravimus autem rectangulum fub 21 1e 
zquale effe re&angulo fub o5,u0: adeoque rectangulum og majus eft rectan- 
gulo KM6; ac ratio OH ad KM, five A ad A M, major eft ratione Mo ad 8H: quo- 
circa H o major eft quam M 4. Sede zqualis eft dimidio lateris recti; ergo MA 
minor eft dimidio lateris rei: Minima igitur à puncto « ducenda auferet ab Axe 
fegmentum majus quam 4^: unde patet (per 24*" hujus) K 4 non efle Minimam. 
Jam fi ducatur ad alterum 
latus ipfarum 3 o, or, etiam ex- 
tra eas, alia quavis recta ut o A. 
Dico partem ejus A7 non effe 
Minimam: Minimam vero é 
puncto A ductà auferre ab Axe 
portionem majorem quam A rz. 
Sit A X normalis ipfi A H, & (per 
jam demonftrata) recta 116 z- 
qualis eft ipfi y N; unde y x ma- - 
jorerit quam 116; ac ratio rx 
ad xy minor erit ratione X 1I 
adme, Dividendo autem ratio 
xI ad my minor erit ratione 
ejufdem ad x 6; ac componendo 
ràtio Xy ad ym, Joc eff x? ad 
I5, minor erit ratione 110 ad 
OX: quareratio X Pad rs mi- 
nor eft rationeire ad ox; ac 
rectangulum eX? minus erit 
rectangulo $116; adeoque rectangulum Axo multo minus erit rectangulo 218. 
Sed »uo zquale eft rectangulo 0:6, quocirca Axe minus eft rectangulo oH 65 
ad proinde ratio AX ad on, hoceft xr ad n, minor erit ratione Ho ad e x: erit 
igitur He major quam xr. Sed oH dimidium eft lateris recti, quate x 7 minor eft 
dimidio lateris recti. Minima itaque de puncto A ducenda auferet rectam majorem 
quam x 7; adeoque majus erit fegmentum Axis, à fe&tionis Vertice ^ fümptum, 
quam fegmentum A 7 rectà Az abfciffum: ac propterea (per 24? hujus) recta Ac 
non eft aliqua é Minimis. 
Quinetiam fi capiatur recta aliqua ut oT inter ipfas os, or intermedia: Dico 
quod rT non eft Minima, quodque Minima de puncto r ducta abícindet fegmen- 
tum Axis, vertici A adjacens, minus portione ejus AT. Demittatur enim normalis 
r£. Cumque jam probatum fit r1e equalem effe ipfi yw, erit y major quam 1165 
adeoque ratio I17 ad £y minor ratione ejufdem ad 11e: & componendo ratio ny 
ad y? minor erit ratione Ze ad em, .Sed iy eft ad yz ut s11ad z£; unde ratio 
BI ad zz minor eftratione £e ad ern: ac rectangulum 2116 minus rectangulo 
z£6, multoque minus rectangulo rZe. Rectangulum autem o1 o zequale eft rect- 
angulo 311 6 ; quare rectangulum ono minus eft fa&to fub v7, 26: unde &ratio ox 
adr? minorerit rationeZ o ad om. Sed on eftad x7 ficut &r ad T7; quare nr 
eft ad TZ in minore ratione quam Z6 ad on: re&aigitur Ho minor eft quam 
T£. Verum nie dimidium eft lateris recti; quapropter recta Minima de puncto r du- 
cenda auferet portionem minorem quam £T: ac fegmentum Axis Vertici Sectionis 
adjacens minus erit quam Ar: unde rT non eft Minima, fed Minima de puncto Y 
ducenda auferet Axis portionem minorem quam AT. Q. E. D. | 


- PROPOSITIO XLV. 
e" I vero fcctio fuerit Hyperbola vel Ellipfis ut Asr A, Axe MA centro vero Ns 
& ducantur in fe&ione dug Minime, ut BE, T z; à quarum concuríü in puncto 
ton ce orco ^ g agatur 
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oagatur reta eAK. Dico portionem ejus inter fe&tionem & Axem interceptam 
non effe aliquam é Mznimis: íed Mznimam de puncto x du&am abícindere feg- 
mentum Áxis majus quam A A. ; 

.De puncto e demittatur ad Axem normalis recta e M, ac per centrum N ipfi Mo 
parallela ducatur re&ta N z, ac per punctum o ipfi M N parallela fit 6 z, & produ- 
catut NZ adoccurfum ipfarum er,oe5: iisautem occurrat in punctis 9,0. Fiat 
etiam utraque zIl adIN & No ad oM in ratione 
diametri tranfverfz ad latus rectum, ac ducantur 
Axi normales o?, 5Z,rH,Kr; junctaq; r » produca- 
tur ad T, ubi occurrat recte r1 x axi A N parallela: per 
punctum r1 dua. Quoniam vero 5 E,rz funt Mi- 
nimg, ac P z Axi normalis eft, erit Nz ad x& (per 
9'" & 10*" hujus) ficut diameter tranfvería ad latus 
rectum ; quare No erit ad oM ficut N xad zz: ac 
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componendo in Hyperbola vel dividendo in Ellipfi 

Bi | MN erit ad No ficut EN ad Nx. Dein auferendo 
Je duas minores à duabus majoribus erit ME ad oz 
aS ficut MN ad No. Eft autem oz ipfi £r «qualis, 

E- adeoque EM eft ad Z x ficut MN ad No. Quoniam 

X : vero zII eft ad riN ficut di- 

: : ameter tranfvería ad latus 

s T c rectum, erit zII ad HN ut 

: es .. Nz ad EE; quare compo- 

ol. | S nendo in Hyperbola vel di- 


videndo in Ellipfi erit zN 


L— pU 5 ad Nn five x, ficat NE ad 
p Z 2 : Ex; hoc eft, ut N0 ad zz, 
x T | ... Ob fimilia triangula: & ad- 
MS ; .. dendo terminos in Hyper- 

/ 2 bola, vel auferendo minores 

| o e majoribus in Ellipfi, erit 


—— —— M—— M i € à 


zÜ adsr ficut NE ad Ez, vel ficut 2x ad Nr. Jam ratio rectanguli zN M ad rect- 
angulum m No componitur ex ratione zN ad Nur & MN ad No: demonftravimus 
autem. £N effe ad N r1 ficut. z0 ad 8r, &MNeffe adN o ut £M ad £r, ratio igitur 
re&tanguli NMo ad rectangulum N nz componitur exratione zÜ ad sr &ratione 
EM ad£1. Sed re&angulum x Mo aquale eft facto fub z0 & E w, quia z 0 eft ad 
oz ficut eM ad ME: rectangulum igitur Nn£ zquale eft. contento fub 2r, r7. 
Eodem modo demonftrabitur rectangulum N r£ zquale effe rectangulo r 27; atque 
adeo rectaneulum füb 5T, rZ zquale effe rectangulo fub r2, 2£: unde sr eft ad 
rà ut2£ eft ad £x. Sed sr eftad rà ficut rr ad r2; quare x r eft ad T2 ficut à 
ad £r; acdividendo r2 eftad Jríicut x2 ad Zr: unde patet £x ipfi r2 zquari. 
-- Hinc conftabit r£ majorem effe quam T; ratio itaque y r ad T y major etit 
-fatione ejufdem ad rZ, ac componendo erit ratio y r ad T y major ratione y A T 


A 
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LY. Sed rr eft ad ry ficut 8r adc» ; ratio igitur » T ad «y major eft ratione yZ 
ad £r: atque adeo re&angulum fub 5r, r7 majus erit rectangulo fub «y, y 7, ac 
multo majus re&tangulo Ky£. Rectangulum autem fub sr, r£ zquale eft re&- 
angulo Nn£, quare rectangulum NnZ majus eft rectangulo Ky£. Rectangulum 
vero N11 zquale eft rectangulo x e?, quia No eft ad oM ficut o x ad XM; ergo 
rectangulum x o? majus eft rectangulo K yz. Continetur autem rectangulum x o» 
füb ipfis ex, x£; quapropter rectangulum füb e x, 
xf majus erit contento füb & y, y 7 ; ac ratio ex ad 
xy major ratione y£ ad £x. Sed ox eft ad ky 
ficut x d ad à y, unde ratio x6 ad 6 y major erit ra- 
tione y£ ad £x ;. & componendo X y erit ad y in 
majore ratione quam Xy ad £x: unde recta zx 
major erit quam ( y , ac ratio ze ad £ x minor erit 
ratione zo ad (y. Verum z e (ob fimilia triangula) 
eft ad y ut z4 ad Ky: ratio itaque zo ad x£ 
minor eft ratione zy ad Ky. O6 autem zqualis 
eft ipfi MN, & x7 ipfi Mo; quare ratio MN ad Mo 
minor eft ratione z4 ad K y : ac MN eft ad Mo ficut 
ZN ad wm, quia fecimus utramque No ad oM & 
znad nN in ratione dia- 

: metri tranfveríe ad latug 

; ve rectum, Ratio igitur-zN ad 
: pe NI minor eft ratione z« 
ad Ky; & auferendo duas 
minores à majoribus in Hy- 
perbola, vel componendo 
eas in Ellipfi, fiet ratio N4 
ad k 7 major ratione z N ad 
NI, ob N11 ipfi y 7 aequa- 
lem. Atqui N eft ad Kc 
(ob fimilia triangula) ficut 


Tip 


NA ad4r; adeoque ratio NA ad A7 major eft ratione zN ad Nm: ac dividendo in 
Flyperbola. vel componendo in Ellpfi ratio N v. ad y 4 major eritratione zn ad nN, hoc 
eft ratione diametri tranfveríz ad latus rectum. Jam fi faciamus N ad rectam 
aliam ficut diameter tranfverfía ad latus rectum; erit hzc alia major quam 4 r, 
adeoque recta Minima de pun&o x ducenda (per 9*P, ro*^ & 25?" hujus) abfcindet 
fegmentum Axis Vertici A adjacens, quod majus erit quam A 4. 

Porro fi ducatur recta alia ad modum ipfius 6A A2: dico rectam A non effe 
Minimam, Minimamque per punctum A ductam abfcindere ab Axe fegmentum ma- 
Jus quam A2. Demittatur enim ad. Axem normalis Ac, quaà producatur adv & I. 
Jam quoniam T2 ecqnalis eft ipfi rZ, erit T2 major quam £1, ac ratio ipfius 21 ad 
1£ major ratione ejufdem ad T 2 ; ac componendo vel dividendo ratio à £ ad £1 major 
erit ratione Yr ad TÓ..— Sed tr eftad r2 ficut iv ad r2; adeoque ratio 27 ad Z1 

| majof 
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major eft ratione 1v ad r4, ac multo major ratione 1A ad r 2; & rectangulum 
füb r2, 2£ majus erit contento fub 41,17. Rectangulum vero fub r2, 27 &quale 
eft re&tangulo iN 0; quare re&angulum No majuseft rectangulo A17.  Re&- 
angulum autem nxo zquale eft rectangulo xor, quia No eft ad 0M, hoc eft n2 
ad£x, ficut zr ad nx five »?£ adZo: rectangulum igitur xo? majus eft rectan- 
eulo A1£. Sed rectangulum x o ? fit fub xe, X7, quare o x£ majus eft re&tangulo 
A 1E, ac ratio 6 X ad A1 major erit ratione 17 ad Lx. Sedox eftad A1 ficut Xx ad x1; 
ratio igitur Xx ad x1 major eft ratione 1Z ad £X; ac componendo ratio 1 x ad Xx 
minor erit ratione 1X ad 12: reca igitur xx major eft quam 17, & applicatà 
utrinque communi £x, erit x Z major quam 1x; unde ratio zo ad xZ minor erit 
ratione ze ad ix. Sed zo eft ad 1x ficut za ad A1; quare ratio z & ad A 1 major 
eft ratione z o ad x Z. Verum zo equalis eft ipfi N M; ac x Z ipfi 0; quare ratio Z & 
ad A 1 major eft ra- : 
tione NM ad Mo: 
& NM eft ad Mo fic- 
ut z Nad Ni; quare 
auferendo duas mi- 
nores à duabus ma- 
joribus in. Hy per- 
bola, vel compo- 
nendo eafdem in 
Elhpfi, erit ratio 
&4N ad Ac major 
ratione z N ad NI. ? 
Sed a N eft ad Ac 
ficut NA ad 2e; 
quare ratio NA ad 
^c major eít rati- 
one zN ad NT: ac 
dividendo in Hy- 
perbola vel com- 
ponendo in Bllipfi 
eritratio Nec ad c^ major ratione zr1 ad n N. Sed zm eft ad rix 
ut diameter tranfvería ad latus re&tum ; adeoque fi fiat Nc ad a- 
liam quandam in ratione diametri tranfverífz ad latus rectum, 
erit haec alia major quam c^: ac proinde Minima de pun&o A du- 
cenda abfcindet ab Axe fegmentum majus quam A2, per demon- 
ftrata in nona & decima hujus. | 

Quod fi ducatur alia recta ut e 29» inter Minimas RE, TZ in- 
termedia: dico rectam e e non effe aliquam é Minimis, ac Minimam 
de puncto e ductam abfcindere ab Axe fegmentum minus quam 
^c. Demittatur ad Axem normalis ev. Cumque r2, uti de- 
monftravimus, zqualis fit ipfi rZ, erit T 2 minor quam v£, ac ra- 
tio »2 ad? T major erit ratione »2 ad v? : & componendo ratio 
»T ad T2 major erit ratione 2Z ad £z». Sed vr eftad r2 ficut z» 
adré; quare ratio z» adr major erit ratione 27 ad £v: adeo- Vet 
que rectangulum füb z », »£ majus erit re&angulo füb r2, 2£. : 
At 9» major eft quam 7 », ac proinde rectangulum o»£ multo majus erit quam 
rectangulum r2. Eft autem rectangulum r2? (per jam demonftrata) zquale 
rec&tangulo N17, quod quidem azquale eft re&angulo xe»: quare rectangulum | 
fub e», »£ majus eft re&angulo xo?. Sed re&tangulum xo fit fub ex, x £: quare 
rectangulum e» majus eft re&tangulo e x2; ac ratio e» ad e x major eft ratione 
XLad£». Eftautem 9» ad ex ficut ve ad e X, quare ratio »e ad e x major eft ra- 
tione X£ ad £»; ac componendo ratio » x ad x£ major eft ratione » x ad ve: unde 
conftat X minorem effe quam ve, ac rationem zo ad x £ majorem effe ratione zo 
ad »g. Sed (ob fimilia triangula) zo eft ad ve ficut zead ev: ratio igitur £e ad 
 X£ major eft ratione zo ad o». Cum autem z o ipfi MN, ac x£ ipfi Lc 

: H2 elt, 
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eft, ratio MN ad Mo major erit ratione ze ad 6»: cumque MN eft ad Mo ficut z N 
ad wm, erit ratio £N ad N11 major ratione zo ado», Auferendo igitur duas mi- 
nores à duabus majoribus in Hyperbola, vel componendo eafdem in Ellipfi, erit 
ratio zN ad Nr major ratione oN ad 9 y. Sed (ob fimilia triangula) ow eft ad o 7 
ficut No ad «4; quare ratio zN n NH major eft ratione N« ad «p: ac divi- 
dendo in. Hyperbola vel componéndo in Ellipfi erit ratio zr1 ad r1N major rati- 
one Np ad &«. Verum z11 eft ad uw ficut diameter tranfverfa ad latus rectum, 
adeoque ratio illa major erit ratione N& ad &«. Propterea fi faciamus Ng ad 
ream aliam in ratione diametri tranfverfz ad latus rectum, minor etit illa quam 
p»; atque adeo Minima de puncto 9 ducenda (per s*" & xo*" hujus) auferet ab 
Axe fegmentum minus quam A»: unde (per 25^" hujus) manifeftum eft ?2 non 
effe aliquam é Minimis, Q. E. D. -— 


PROPOSITIO XLVI. 


I due Minime zz alterutro Ellpfeos quadraute ducantur. ad 
"ixemmajorem,quarum altera traufeat per ceutrum sac proda- 
cautur ad occurfum : nom duci poterit à puncto occurfüs ad eundem 
Se&lionis quadrantem alia recta, à qua abfcindat. z4xss Minimam. 
"c ft recle quelibet egrediantur ex 1llo punito ad Sectionem inter 
Minimam e$» Verticem zdxis majoris : Minimz a£ earundem extre. 
milatibus ad xem ductee abfciudent Adis [egmenta Vertici conter- 
mina, majora quidem quam fegmenta eju[dem ab ip/fs egreffis ab- 
Jcif/a ; minora vero fi du&tze fuerint ad alteras partes five verfus 
Axem minorem. | E 


Sit Ellipfeos A5r Axis major AE centrumque Zz; & e centro erigatur normalis ad 
Áxem z A, quz producatur ad occurfum Minimz alicujus 8H. etiam producte in 
puncto K: ac ducatur alia reca ut ker. Dico quod er non eft Minima, quodque 
Minima é puncto r ad A E ducenda abícindet ab Axe por- | 
tionem majorem quam Ae. : : 

. Si enim re&ta ro foret Minima, producta occurreret Mi- 
nima 5H intra angulum AZK, juxta 4o"*" hujus: fed oc- 
currit ei recta re non nifi in puncto Kk; adeoque er non 
eft Minima. Quod vero Minima é puncto r ad Axem AE 
educta abícindat ex eodem fegmentum majus quam A6, 
hinc patet; quia (per 4o"*^ hujus) recta Minima per pun- : 

&um r ducta occurrit ipfi BE, quz etiam Minima eft, intra angulum uz: 
unde manifeftum eft illam abfcindere majorem Axis portionem quam Ae. 

^ft fi ducatur alia ut & MK ad alteram partem Minime $us. confimili argumento patebit 
AM mon effe Mimimam, Minimamque de. puntlo & ad. Zxem ducendam. (per eandem 
40"*m) abfczndere minorem 2fxis portionem quam NM: quia occurret. Minime 8H intra 
angulum HZK, Q. E. D. | : 


PROPOSITIO. XLVII. 


; Uatuor recte Minima zz eadem Semi-ellipfi du&ie , q5 ab 
NL. exe majore abfcifse, wom conveniunt in eodem punto. - 


. Sit ASrA Ellipfis cujus Axis major AA. Dico quod fi ducantur ab Axe 
AA ad Sedionem As2rA quatuor Minimz, non convenient inter fe in eodem - 
puncto. Nam, fi fieri poffit, ducantur rectz K r, AE, Mz, 6» qu conveniant inter - 
ic in pun&o H. Jam vcl aliqua ex his rectis normalis erit fuper Axem A A, vel 

nulla earum normaliserit. Sit autem imprimis una earum 5o Axi normalis. 

. Quoniam vero re&a so Minima eft, atque etiam Axi AA normalis, erit (per. 
15'^ hujus) pun&um e centrum Se&ionis: occurrat autem eidem recta Minima 

à - KT 
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«rin pundo m, & ducatur recta alia EH; ac (per 46*^ hujus) pars ejus EA non 
erit Minima. Pofüimus autem Minimam effe; quod abfurdum. 


? 


x 

Quod fi nulla ipfarum 86, KT, A E, MZ normalis fuerit füper Axem A A, fit cen- 
trum N inter re&tas 86, TK pofitum ; ac oportebit ducere tres Minimas ad eundem 
Sectionis Semiaxem, quz concurrant in eodem puncto. Hoc autem fieri nequit, 
ut (ex 45 hujus) manifeftum eft. S1 vero Centrum N intermedium fuerit inter 
KI,AE; axi AA normaliter erigatur recta NX, &(per 4o'" hujus) concurfus ipfa- 
rum EA, ZM erit intra angulum A NX. Pariterque conftabit Minimas 86,TK con- 
curfuras intra angulum AN x. Debentautem omnes concurrere in puncto H: hoc 
autem abfürdum. Quatuor igitur Minimz ad Se&ionem dude non conveniunt 
in eodem pun&o. Q. E. D. 


PROPOSITIO XLVIII. | 


Res Maximz.ad eundem. Ellipfeos quadrantem dutiee non 
concurrunt in eodem puncto. E 


Sit Ellipfeos A8r Axis major Ar, minor BA. Dico tres 
Maximas, ad eundem Ellipfeos quadrantem A5r ductas, non 
occurrere inter fe in eodem pun&to. Nam fi fieri poffit du- 
cantur rete EA, ZK, HO concurrentes in codem puncto M. 
Quoniam vero EA, zk, H6 Maxime funt, erunt etiam EN, 
zz, oH (peras? hujus) tres Minime. — Tres igitur Minima 
ad eundem Sectionis quadrantem ducts concurrere debent in 
eodem punc&o: id quod (per 45^" & 46" hujus) abfurdum . 
eft. Quapropter tres Maxima ad eundem quadrantem Sectionis 
ABr ducte non concurrere poffunt in eodem puncto M. 


Q. E. D. | 
| PROPOSITIO XLIX. 
| Ta omui Setlione Conicá : fà erigatur fuper cAAxem normalis, ad 


punctum ejus quodlibet, mado mon longms diffet à Vertice Sectio- 
uis quam dimidio Lateris reti, ac capiatur punctum aliquod "" ea- 
dem uormali, unde egrediatur vetta queis ad alterum Seciiouss [a- 
us, inter normalem ct» Ferticem Setionzs: Recta Minima ab ex- 
tremitate eju[dem dutia non erit pars ejus s fed abfcindet ex 2txe 
portionem Fertici Seflionis adjacentem, majorem eà que à vedíà de 


— Jfumpto puncto edutià abfcinditur. 


Imprimis Parabole A 5 fit Axis s; normalis vero fit 
EA; ita ut EB, fegmentum Axis à normali illà abícif- 
füm, non majus fit dimidio lateris recti; & in ipfa A E ca- 
piatur punctum quoddam 4 extra Axem ; & agatur recta 
AOA. Dico rectam Ao non eíle Minimam. 

Demittatur enim normalis Ag. Cumque E3 non eft 
major femilatere re&to, erit E minor femilatere recto. 
Fiat ur aqualis femilateri recto, ac ducatur Ar: erit . 
itaque AT (per 8" hujus) Minima, adeoque A6 (per — A. 
24" hujus) non erit Minima. Abfcindit enim recta Minima à puncto A ducta feg- 
mentum Axis majus quam 5 E: caditigitur remotius à Sectionis Vertice quam 4 6. 

| : I .PROPO- 
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PROPOSITIO L. 


e" IT jam A5 Hyperbola vel Ellipfis, cujus axis 5r centrumquer ; & Axi nor- 
malis erigatur AE, ita ut BE non major fit femilatere recto: & 6 capto in re- 
&ta AE puncto quovis A educatur recta aliqua, ut ^z 4. Dico rectam Az non 
effe Minimam, Minimamque de pun&to A egreífam abícindere portionem Axis ma- 
jorem quam 5 z. O- s : 
portet autem in El- x 
lipfi normalem ca- 
dere in Axem ma- 
jorem ; eductamque 
occurrere eidem di- 
midio Áxisin quem 
cadit normalis. 
Demittatur enim 


normalis A t, Cum- 
que 8E non eft major femilatere recto, ac r5 femidiameter eft tranfverfa, erit 


ratio diametri tranfverfz ad latus rectum non major ratione r8 ad sz. Sed ratio 
rH ad HE major eft ratione r5 ad Br: ratio igitur rH ad mE major eft ratione 
diametri tranfveríze ad latus rectum. Fiat ideo Hr ad He ut diameter tranfz 
verfa ad latus rectum ; ac recta 4o ( per 9*" & 1o"*" hujus) erit Minima. Recta 
itaque Az (per 25?" hujus) non eft Minima, fed Minima de puntio A duila. abfcindit 
portzonem axis majorem quam 2. Q. E. D. 


PROPOSITIO LI. 


CY ft armatis dita abfcindat zdvis [egmentum majus femi- 
latere retto: Dico rectam affignarz poffe, cum quà compara- 
zone fattà, fs puucis [umpti ab. dve diflautia, [sve longitudo uor- 
malis, major fuerit. affguatà, nulla omnino vecla ab extremitate 
suormalis ad Sectionem duci pote[Z, à qua abfcindat xis Minimam: 
fed Minima, a£ extremitate cupufcunque recle ad Setfionem ex eo 
puncto egrel]e, ab[cindet ex xe Segmentum Vertici fetiionis con. 
zerminum, majus quam ipfa egrel]a. Quod fi uormalis equalis 
fuerit affgnate, duci potef] ab extremitate ejus uua fola reda à 
qua abjcindatur Minima: Minima vero, aP extremitatibus ce- 
zerarum omnium ab eodem puncto egredieutium duce, abfcindeut 
fegmenta zdxis vertici adyaceutia, majora quam ab ipfas egref&s ab- 
fcüffa. .. Sz vero uormalis minor fuerit affignatà, due tautum recie 
duci poffunt à quibus ab[cindat cAA4xis Minimas:  Minimzeque a£ 
extremitatibus egredientium duce, dictaque duas Minimas zz- 
Verjacentes, ab[cindent ab zdxe portiones V'ertici Selionis conter- 
"ings, minores quam que ab ipfis. egrefss abfcinduntur :. Que 
vero ducantur ab extremitatibus ceterarum. egredieutium, inter 
duas illas Minimas zom intermediarum, ab/cindent portiones iis 
majores quam ab ipfis egrejfrs abfciffee. Oportet autem in Ellifi 
normalem in cAxem majorem demitti. | | 
Imprimis autem fit AST bola,cujus Axisrz; erigatur EZ n 
malitr: & i femeum Asie rz maus dimidio lorere eli. Dice fox 
piantur puncta in ipfa Ez, à quibus egrediantur ad Sectionem po ea omnia 
ncceffarió eventura, prout declaravimus in hac Propofitione. ; 
: | Quoniam 
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Quoniam rz major eft dimidio lateris recti, fit zu dimidium lateris recti, ac 
dividatur rH in pun&o 6,ita ut fegmentum eu duplum fit ipfius er; & erigatur 
normalis e 5, ac fiat recta quedam x ad o5 ficut eu ad uz: fumptoque in recta 
EZ punctorE, fit primum z E major quam K. Dico quod non duci e é puncto 
E recta aliqua e qua abícindat Axis Minimam: exempli gratia, ductà rectà E A 5, dico 
BA noneíle Minimam. Etenim K eft ad o5 ut eH ad uz, & K minor eft quam 
 ZEs quare ratio ZE ad 56, hoc eft z4 ad Ao major eft ratione eH ad HZ, ac 
componendo ratio Z o ad e 4 major erit ratione 0Z ad zu: adeoque z H, quz sequa- 
lis eft dimidio lateris recti, major eft quam e 4, & 64 minor eft dimidio lateris recti. 
. Igitur Minima de puncto 5 ducta (per 8"" hujus) cadet propius pun&o z, ac 
proinde recta 8^ (per 24?" hujus) non erit Minima, — Ac fi ducatur alia recta ut 
EIM: Dico quoque 1 M non effe aliquam é Minimis.  Ducatur enim per punctum 5 
"angens Se&tionis wo; demiffaque normalis MN producatur ad z. Ob Parabolam 
vero erit (per 35^? primi) ro ipfi re aequalis; adeoque 60 dupla erit ipfius er. 
6H autem dupla eft ipfius er, quare eo equalis eft ipfi ex. Hinc confequitur 
eH majorem eífe quam ox, acrationem eN ad N o majorem effe ratione Ne ad 
OH: ac componendo ratio 60 ad oN, hoc eft se ad Nz major erit ratione NH 
ad no, adeoque rectangulum fub 2e, eu majus erit contento fub z N, NH, ac 
multo majus contento fub MN, 
NH. Re&tangulum vero fub Ez, 
zH majus eft contento fub 26, 
6H; quoniam (per nuper demon- 
ftrata) ratio EZ ad 5e major 
eft ratione e H ad ZH; adeoque 
rectangulum fub Ez, zH majus 
eft contento fub MN,NH; unde 
ratio ZE ad Mw, five Z1 ad IN; 
major eft ratione NH ad Hz: ac 
componendo ratio ZN ad NI 
major ratione Nz adz H. Quo- 
circa Hz major erit quam NI, 
Sed Hz zqualis eft dimidio la- 
teris redi; quare Nr minor eft tt 
dimidio lateris recti, ac proinde z 
M1 non eft aliqua € Minimis; fed 
Minima de pun&o M ad Axem 
ducta (per 8?" & 24? hujus) E Ld ll cB 
propior erit puncto z. n 

Jam fi ducatur alia ut AX E; dicoquod AX non eft Minima. Demittatur eniti 
normalis AP qu& producatur ad r. Quoniam vero eo aequalis eft ipfi on, ut nu- 
per diximus, confequitur re&am oo majorem efle quam PH; adeoque ratio ?6 
ad eo minor erit ratione ? o ad ?H; ac componendo ratio ?O ad oo minor erit 
ratione eH ad »H. Sed »o eftad oo ut »r1 ad 56; quare ratio P1 ad B6 minor 
eft ratione oH ad 7n: unde rectangulum fub ?15, rH minus erit re&angulo fub 
80, 0H, ac rectangulum füb Ar, PH multo minus erit contento fub so, om. 
Demonftravimus autem rectangulum fub £z, zu majus effe contento (ub 56, o u; 
quapropter rectangulum fub A», PH minus erit rectangulo fub Ez, zu. Ratio 
igitur AP ad EZ minor eft ratione zH ad nz, Sed Ar eft ad £z ut ?X ad xz, 
adeoque ratio PX ad xz minor eft ratione zH ad H?; ac invertendo ratio Z x 
ad x? major erit ratione PH ad Hz: dein componendo ratio z? ad x major erit 
ratione Pzad zH. Hincliquet z H majorem effé quam ?Xx. Sed z 9 equalis eft 
dimidio lateris re&ti, ergo »x minor eft dimidio lateris reci. Recta igitur Ax 
non eft aliqua é Minimis, fed Minima de puncto A du&a (per 8" & 24^" hujus) 
propius puncto z cadet. Igitur fi normalis Ez major fuerit quam recta x, nulla 
duci poteft ad Se&tionem recta per punctum E é qua abfcindat Axis Minimam. 

Quod fi zx equalis fuerit ipfi x. Dico quod non nifi una fola recta, € qua ab- 
Ícindatur Minima, de pun&to & ad fectionem duci poterit: quodque Minime ab 

| i2 . extre» 
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extremitatibus reliquarum ex eodem E egredientium. ductae remotiores funt à 
Vertice r. : | 
Quoniam enim o H eft ad Rz ficut Kk, vel eidem zqualis Ez, ad 56; & ZA eft ad 
A6 in eadem ratione, erit 6Had Hz ut ZA ad 40; ac componendo oz erit ad nz 
ut oZ ad 40: quarezH aequalis eft ipfi ^e. Sed zH zqualis eft dimidio lateris 
recti, adeoque & 4e dimidium eft lateris recti; ac proinde A5 (per 8"" hujus) 
Minima eft. Dico quoque quod non duci poterit per pun&um x alia recta à qua 
abfcindat Axis Minimam. Ducatur enim recta aliqua alia ut M E, & normalis fit ww 
ad s producenda; fitque 80 Tangens Sectionis: & juxta modum pramonftratum 
conftabit, rectangulum füb 56, er quod zquale eft re&angulo fub zz, ZH ma- 
jus effe rec&tangulo fub MN, NH. Hinc iifdem argumentis, quibus praecedentia, pro- 
babitur Z& eequalem dimidio lateris recti majorem effe quam 18: adeoque 1M non 
effe Minimam, fed Minimam de puncto M ductam cadere verfus z. Pariter fi du- 
catur alia ut Ax E, Ax non erit Minima; fed Minima de puncto A ducta cadet 
quoque verfus z. Demiífà enim normali A? & ad r1 productà, eodem modo de- 
monftrabitur rectangulum fub A», rH minus effe rectangulo füb 56,615; quod 
aequale eft re&tangulo fub Ez, zH: unde conftabit, juxta nuper oftenfa, rectam 
xP minorem effe quam HZ, hoc eft dimidio lateris recti. Proinde Ax non erit 
aliqua € Minimis, fed Minima | | 
per A ducta cadet verfus z. 

Sit jam Ez minor quam k. 
Dico duci poffe de puncto E ad 
fectionem Asr duas rectas e 
quibus abícindat Axis Minimas : 
ac, fiab extremitatibus rectarum 
inter has duas intermediarum 
ducantur Minimz, - abícindere 
illas feementa Axis minora quam 
quz abfcindunt ipfe rectz ex E 
edu&tae,. Caterz vero rectz ex- 
teriores auferent feementa Axis 
majora fegmentis qua à Mini- 
mis ab earundem extremitatibus 
ad axem eductis abícinduntur. 

Nam cum z E minor eft quam 
K, erit ratio EZ ad 92 minor ra- 
tione ipfius K ad e 5, hoc eft ra- 
tione € H ad Hz ; adeoque rect- 
angulum fub Ez,Hz minus erit re&angulo fub 5o, 6H. Fiat igitur rectangulum 
fub re, oH zquale re&angulo füb £z, zn; & fit £u normalisipfizu: & per da- 
tum punctum r, Afymptotis £n, Hr (per quartam fecundi) defcribatur Hyperbola, 
quz quidem fectio occurrat Parabole in punctis 4, M. Jungantur recta EA, EM, 
ac demittantur normales A?, MN. Quoniam vero fe&tio A TM Hyperbola eft, cu- 
jus Afymptoti 71 ur5 ac ducuntur à fe&tione illa ad angulos rectos A P,MN,TO: 
propterea (per 12?" II^) rectangulum füb MN, NH aequale erit contento füb r6, 
9B, quod quidem zquale eft rectangulo füb Ez,zu. Hinc MN erit ad Ez ficut 
ZH ad HN. SedMN eft ad Ez ficut N1 ad 1z, quare zu eft ad ux ficut N1 ad 
12; ac componendo zN eft ad uz ficut NZ ad x1: unde xi ipfi z ii five dimidio 
lateris recti zqualis eft. Recta igitur M1 (per $^ hujus) Minima eft. Pari modo 
conftabit ipfam Ax Minimameffe, Suntitaque M1, Ax duz Minimz concurrentes 
inter fc in puncto E, Ac fi educatur ex E ad Sectionem recta quavis alia inter 
AE G EM, & ab ejufdem extremitate ducatur Minima, cadet ea propius Vertici 
Sectionis, . Quod fi educatur recta aliqua extra ipfas A Ej EM, cadet Minima ejus 
verfus partes à Vertice Sectionis remotiores. Hac autem omnia demonftrantur 
ex 44" bujuslibri, Q. E, D. | 


PROPO- 


CONICORUM LIB V. - 
— PROPOSITIO LI. | | 


S! vero Sectio propofita A 5r fuerit Hyperbola velEllipfis, Axe ET A centro- 
) que A defcripta; acfit ze Axi normalis, ita ut Er major fit dimidio lateris 
re&i. Dico eadem omnia iti his confequi, qua in Parabola. 

Quoniam A r femidiameter tranfverfa eft, ac r e major eft femiffe lateris recti, erit 
ratio AT ad rE minor ratione diametri tranfveríz: ad latus rectum: atque adeo, 
fi faciamus AH ad HE ficut diameter tranfvería ad latus rectum, cadet punctum 
interr &Er, Inter ipfas AH, Ar inveniantur dua mediz proportionales ut A 6, AK 
& Axi normalis fit K 5: acfiat recta quedam A ad ipfam K3 in ratione compofita 
"ex ratione AE ad EH & ratione HK ad KA. 

Primum autem fit Ez major quam 4. Dico impoffibile effe ducere, de puncto 
z adSectionem, rectam aliquam equa abfcindat Axis Minimam ; fed Minimas, ab 
extremitatibus quarumcunque rectarum de z ad fectionem egredientium, abícin- 
dere Axis fegmenta, fectionis Vertici contermina, majora abfciffis ab ipfis rectis de 
z edu&is. Jungatur enim : 
.ZMB: Dico 2 M non effe 
Minimam. Fiat ZN ad 
NE ficut diameter tranf- 
verfa ad latus rectum, ac 
ducantur duz Ze 0,N ZZ 
Axi ET A parallel, alize-- 
que due Hz e, ^O ipfi EZ 
parallela. Quoniam vero 
EZ major eft quam 4, 
eritratio Ez ad K5 ma- 
jor ratione ipfius A ad K s: 
componitur autem ratio 
EZ adKs8 ex ratione ZE 
ad EN & ratione Ky ad 
KB, ob Ky ipfi EN a&equa- 
lem. Ratio vero ipfius : 

A ad 5k, ex hypothefi, componitur ex ratione AE ad EH & ratione BK ad KA: 
adeoque ratio compofita ex rationibus ZE adEN & Ky ad ks major eft compofita ex 
rationibus AEad EH & HK ad KA. Sed zEeft ad £N ficut AE ad Eg, quia utraque 
ZN ad NE & AH ad HE éft in ratione diametri tranfverfz ad latus rectum. | Re- 
liqua igitur ratio Kk y ad Kk 5 major eft ratione HK ad kA: unde rectangulum fub. 
Ky,KA majus erit contento fub K 5 HK. Re&tangulum autem füb Ky, x ^ eft rect" 
angulum AK», adeoque rectangulum fub x 5, H x minus eft rectangulo AK y. Fiat 

rectangulum y « 5, nempe quod continetur füb K y, y z, commune: acrectangulum 

füb sy, y x minus erit rectangulo AH z. Eft vero re&angulum Ax zquale rectan- 

gulo cN, quia ZN eftad NE ficut AH ad HE; quare rectangulum füb 2, yz minus 

eft re&angulo eN. Probavimus autem, in demonftrandà 4;^ bujus, quod eidem 

&quale efie debuit, adeoque 8M non eft aliqua & Minimis; fed Minima de puncto 

5 educta abícindet portionem Axis Vertici fectionis adjacentem majorem quam 

rM. ! : 

Jam vero fi ducatur recta alia ut zr x, extra punctum 2: dico ipfam quoque x 
non effe Minimam, fed Minimàm de puncto x ductam abfícindere Axis fegmentunm 
Vertici fectionis conterminum, majus quam rr. JDucatur fe&tionis Tangens ad 
punctum 5 ut 22, & Axi normalis xr, qua producatur ad », Quoniam vero ra- 
tio Ky ad K s major eft ratione HK ad KA, fiat TK ad K5 ficut HK ad KA, ac per 
Taxi ETA parallela ducatur £ Tr. Cum autem re&ta »v£s tangit fectionem, ac 
5K Axi Av normalis eft; erit rectangulum fub KA, Av (per 37?" primi) zquale 
quadrato ex Ar. Eftigitur K^ ad AT ficut AT ad Av, ac tertia proportionalis 
ipfis KA, Ar. eft Av, uti tertia proportionalis ipfis HA, Ao eft recta KA: ac KA eft 
ad Ar ficut AH ad A0, quia AK,A0 funt due medie proportionales anter 2pfas &By AY 3 
quapropter HA eftad AK ficut AK ad Av: & auferendo duas minores à duae. 

r: K joribus 
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foribus, reliqua EK ad reliquam Kv erit ut HA ad AK. Sed H4 eft ad AK ficut r$ 
ad sx, quia fecimus TK adkKs ficut HK ad KA; adeoque Bk erit ad Kv ficut rg 
adsk. Verum r5 eft ad sx ficut r£ad Kv; quare HK eftad xv ut TZ adv ; unde 
uk ipfi rZ equalis eft, Sed ux equalis eft ipfi T 7 ; adeoque T 7 equalis eft ipfi T7. 
Hinc fiet recta £ 9 minor quam T rz, ac ratio T 9 ad Q7 major erit ratione ipfius T (2 ad 
T7; & componendo ratio T£ ad £0 major erit ratione 9r ad rv. Sed T£ eft ad 
LQut5TadPf), ac pro- 
inde ratio T 5 ad » 2 ma- 
jor eft ratione Q 7 ad T . 
Rectangulum igitur fub 
PT,Tr majus eft rect- 
angulo fub 7? Q, 8  ; ade- 
oque multo majus rect- 
angulo fub x v. Quin- 
etiam cum HK eftad kA 
ficut T K ad K 5, erit con- 
tentum fub HK, K5 z- 
quale rectangulo fub 
KA, TK; & facto rect- ' 
angulo füb T KK. 4 com- 
muni, erit rectangulum 
füb 5 r, T 7 &quale rect- 
angulo Aur. Eft autem 
rectangulum fub 5 T, T 7 


majus contento fub x f, ; 
B7; adeoque rectangulum AH7 majus eft rectangulo fub x 9, 97: ac facto rectan- 


gulo füb 85, ;z communi, erit in Hyperbola rectangulum fub x s, 4 z minus utro- 
que rectangulo An v, 4x fimul fumpto: vel in Ellipfi, fublato re&angulo 24 x; 
erit differentia rectangulorum A17, 94z major contento füb x4, unde rectangu- 
lum x4z multo minus erit rectangulo Anz. Sed rectangulum Anx &quale eft 
rectangulo xNZ, quia ZN eft ad NE ficut An ad n£; rectangulum itaque füb x; 
72 minus eft rectangulo zNz. Oftendimus autem in demonftratione propofitionis 
45* hujus, quod eidem aequale effe debuit; adeoque recta x r non eft Minima: ac 
Minima de puncto x ducta abícindet ab Axe portionem Vertici conterminam, ma- 
jorem quam r r. 
- Praterea fi ducatur alia recta ut zeA: Dico quod A« non eft Minima, quodque 
Minima de puncto A ducta abícindit Axis portionem majorem quam re, Demitta- 
turenim normalis A0, qua producatur ad 4. Demonftravimus autem rectam vc 
equalem effe ipfi r£, adeoque 74 minorem effe quam T£; unde ratio TQ ad 
major erit ratione ( T ad TZ ; ac componendo ratio T r ad Té inajor tatione C? ad 
T£. Sed(Q£ eftad r£ ficut 22 ad sr; adeoque ratio 17 ad 70 major eft ratione 
2C adsT: acrectangulum füb 5 T, T 7 majus erit rectangulo fub 27,27. Unde 
argumento nuper ufurpato fimili, demonftrabitur rectangulum füb A0, 0x minus 
efle rectangulo x NZ; ac propterea (per 45?» hujus) conftabit A« non effe Minimam; 
fed Minimam de puncto A eductam abfcindere portionem Axis majorem quam r «. 
Ponamus jam normalem z E aequalem effe ipfi4. Dico quod una fola recta duci 
poflit de puncto z, & quà abícindatur Minima: quodque Minimz ab extremitati- 
bus reliquarum omnium ab eodem puncto eductarum abícindunt ex Axe portiones 
majores quam quae auferuntur ab ipfis eductis. — uec | 
. Ad modum fuperius dictum. ducaturrecta »K, & jungatur z3: & erit zEad 5K 
ficut A. ad B K, Ratio autem Z E ad 58K componitur ex ratione ZE ad EN & fa- 
tone Ky ipfi EN qualis, ad 58K: ratio vero ipfius ^ ad 3x. componitur ex ra- 
tione AE ad EH & ratione HK ad KA, perconftructionem fuperius traditam, Ratio 
igitur compofita ex rationibus ZE ad EN & Ky ad Ks xqualis eft compofitz ex 
rationibus AE ad EH & HK ad KA. Sed ratio z E ad EN aqualis eft rationi AE ad 
EH; adeoque ratio Ky ad & 5 eadem eft ac ratio HK ad K^; ac proinde rectangu- 
lum fub Ky,KA &quale erit contento fub x2, uk : & rectangulo fub & y, k & com- 
- E muni 
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muni facto, erit in Hyperbola fumma vel in Ellipfi differentia, hoc eft re&tangu- 
lum fub 2 y, y z, aequalis rectangulo A 4 z, quod rectangulo z N x etiam acquale eít ; 
quare rectangulum z Nz i; à 
zquale eft rectangulo x 1^ 
fub 85, yz. Probavimus | t—————————3À 
autem (in demonftrati- 
one Prop.45* hujus) hoc 
ita fe habere in Minimis: 
re&taigitur EM Minima 
eft. Dico quoque quod 
non duci poffit de pun- 
cto Z recta alia é qua ab- 
Ícindat Axis Minimam. 
Du&à enim alà ut 
ZTX,ac demifía normali 
x11, modo fuperius mon- 
ftrato patebit rectam y z 
e&qualem effe ipfi yz. 
Sed z4 minor eft quam | 
y; adeoque ratio 4y ad z4 major eft ratione cjufdem ad yz; ac componendo 
yz ad z4 major erit ratione sz ad zy. Verum yz eft ad z4 ficut 5y ad 71; 
quare ratio By ad 7 fe | 
major. eft ratione 4 z ad 
zy: proinde rectangu- 
lum fub sy, yz majus 
erit rectangulo fub 7, 
1 Z, ac multo majus rect- 
angulo fub x54 x. De- 
monftratum autem eft 
rectangulum füb 5 y, y x 
equale effe rectangulo 
ZNZ; propterea rectan- 
. gulum füb x», ;z minus 
erit re&tangulo x N z. At U 
(per 45**? hujus) eidem 
sequale effe debuit;adeo- 
que recta xr non eft : 
Minima. Minima vero : | 
de puncto x educta abfcindet.ex Áxe fegmentum Sectionis Vertici adjacens ipsá 
rr-majus Ac pariargumento demonftrabitur A« non effe Minimam ; fed Mini- 
mam de puncto A ductam abfcindere Axis portionem majorem quam r s 
Deniquefit z E ips A. 
minor: Dico duci poffe 
de puncto z duas tan- 
tum rectas 6 quibus ab- 
Ícindat Axis Minimas ; 
Minimas autem de pun- 
é&is in Sectione, inter il- 
las duas eductas inter- 
medias, abícindere por- A ! L | 
tiones AxiS-hMEOIBSdDe — ——— — ——— ip 3T GNE XE 
fciffis à re&tise puncto z hc d e cs vw 
egredientibus: Minimas : 
vero, ab extremitatibus 
ccterarum extra iftas D 


: EPA 


duas & puncto z egref- ——— —— ——— — — Eee P lee ctl 
farum, abfcindere fegmenta Axis Vertici adjacentia, majora quam qu& ex eodem ab- 
 fündsnt ipfz egrefía, | K2 Quoniam 


4o APOLLONII PERGAZI: 
Quoniaim enim ratio Z E ad »K minor eft ratione A ad 3K ; per fuperius demon- 
ftrata, conftabit rationem Kyad K5 minorem effe ratione HK ad KA, ac rectan. 
gulum z xz minus effe rectangulo fub 5, y 7. Fiat igitur rectangulum fub 5 1, y x 
aequale rectangulo zNZz,& per punctum 1 defcribatur Hyperbola Afymptotis zz, 
za; quod quidem fiet juxta 4'^ fecundi. Sit Hyperbola illa A1x, demiffifque - 
- pormalibus A0, xs, erit utrumque rectangulum füb A0, 6x ac fub xy, »z zquale 
rectangulo ZNz ; ac proinde (Juxta prmiffa 1n hac propofitione) conftabit rectas 
As X1 effe duas Minimas, qua producte occurrent in puncto z. Demonftrayi- 
mus autem (in 45? hujus) | Dr 
quod, fi hoc ita fe habeat, 
ac fi ducatur. recta aliqua 
aliae pun&o z, non ab- 
Íícindi poffit ex eadem Mi- 
nima. Nam fi € puncto z 
egrediatur reta inter ip- 
fas A s, X T, & ab extremi- 
tate ejus ducatur ad Axem 
Minima; abícindet illa 
Axis portionem  Vertici 
conterminam , minorem 
Íegmento à redtà per Z 
du&tà abíciffo. Contrari- 
um autem fiet in Minimis 
ab extremitatibus reliqua- : | 
rum eductarum, qu& abícindent Axis portiones majores, Qua vero dicta funt de 
Axe Ellipfeos intelligi debent de Axe majori. Q. E. D. ; 


 INTERPRETIS ÁRA2IS SCHOLION. 


- Jn fequentibus bujus. libra requiritur. inventio. duarum mediarum proportzonalium inter 
duas reilas datas, sdemque po[tulat Apollonius zm bac propofttzone. —.:Modus. autem. ef- 
féflionis bic efl. Sint due rele A9, Br'3 ac fi equales fuerint, manifeftum eft. ter- 
minos interpofitos etiam iifdem equales effe. Quod ff inequales fuerint, fit A8 major s 
& conveniant ad angulos retos in &, ac producantur. 2ndefinité.. Completo autem paralle- 
legrammo Ar A, jungatur AT que biecetur im punilo Es ac centro Er defcriba- 
zur Circulus &8Y A parallelogrammo circum- 
firiptus , &$ per. A agatur retia Z AW tfft AT 
parallela, que divifa erit. bifariam in. puncto 
A, 0b equales AE, Er : snter[ecabit vero ar- 
Cum AY, quia rA major eff quam ^A : oc-- 
currat autem ei im puntlo w. Dejcribatur 
(juxta quartam Y13) per puntium ^ 4[ym- 
totis 52,58 Hyperbola 6 AM; € erit ZH 
(per nonam 113) "anges eju[dern, ob equales 
ZA,AH. dc manifeflum eft Seilionem illam. 77 É A 
Circulo occurrere anter puntla ^,w ; aliter enim em : 
caderet. fegsmentum. arcus AN. € fubten[a eju[dem anter febisouem "T angentemque ejus, quad 
(per 325" primi) feri mon poteft. [Neque erunt inter[etliones cum. circulo ABT A (per 
33'" II! ) plures quam due, Occurrat sgitur in. puntlis 5, o 5 .ac quntla ^6 producatur 
utrinque ad K,A s sp[eque SK, 6 A. (per 8**" 113 ) equales erunt, Dico quod znter re&as 
AB,BT due medie proportionales funt AT,KA. | - 

Quoniam AK. ipft 6 ^ equalis eft, erzt re&angulum fub ^ A, 4 6, boc eff (ob Grculum) re&t- 
angulum fub &^, AT, equale rettangulo fub eK, KA, five Jub BK,KAs adeoque AT erit. 
ad KA fitut &x ad BA. Sed BK efl ad BA fiut. AT, boc eff &Bad Ars atque etiam 1n 
eádem eft ratione X A ad A^, hoceftsr. —4oc autem fit ob. fymilitudinem triangulorum 
ABK, ATA, AAK. Proinde AB erit ad AT fiut AT ad KA ae KA ad Br ; quare AT, 
KA funt duz medie proportionales inter A5,sr. Q. E. D. - ic ! 


PROPO- 


tri tranfveríz ad latus rectum, — Fiat itaque EH ad HA - 
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PROPOSITIO L1II. 


N I capiatur ,extra dimidium Ellipfis ab 4e majore divifee, pum. 
aum quoddam, à quo normalis ad z4xem demifia cadat [uper 
centrum Seclionis; ac fuerit ratio bujus normalis Jemiaxe minore 
aute ad [emiaxem minorem, uon minor. vatioue diametri tran[- 
verfce ad latus vettum: Ex boc puncto egredi nequit retia aliqua 
ad Seiliouem, cujus portio iutercepta iter Z4xem q& Sectiouem, fu 


Minima; fed Minima a£ extremitate alicujus duciee cadet ad eas 


partes ejus que à Vertice zdxis majoris remotiores fuut. 


Sit 3 AT femi-ellipfis, Axe majore 3r; & detur extra illam punctum quodvis A, 
unde demiffa normalis cadat fuper Sectionis centrum ; hoc eft, ducta AE ad an- 
eulos rectos ipfirs, fit punctum E, iud quod cadit, centrum Se&tionis: & fit ra- 
tio AA ad ad AE non minor ratione diametri tranfverfz ad latus rectum, — Dico 
non duci poffe de pun&o ^ rectam aliquam, cujus portio "4 
intercepta inter Sectionem & Axem »r Minima fit; acfi — k — gx 
educatur ex eo recta qualibet ^x, Minima € puncto K N | 

e RENE d lr 


ducta cadet verfus E, refpeiu zpfius.. K. 

Ducantur normales KB, KZ, acfit ratio AA ad A E non 
minor ratione diametri tranfverfz ad latus rectum ; erit 
autem ratio ^ A ad AE minor ratione AZ ad z £; adeoque 
ratio AZ ad zE five zH ad Ho major erit ratione diame- 


ficut diameter tranfvería ad latus rectum; ac recta KA MA 
(per decimam hujus) Minima erit, adeoque recta Ke (per 25" hujus) non eft Mi- 
nima: fed recta Minima per x ducta cadet propius centro E quam recta KA. 
Q. E. D. : 

PROPOSITIO LIV. 

I capiatur puutium quodvis extra dimidium Bllipfeos ab xe 
à 9 majore divife, à quo demifJa normalis [uper ceutrum cadat ; 
ac fit ratio bujus aormalis una. cum [emiaxe minore [mul [umptee 
ad femiaxem minorem, minor ratione diametri tranfver[ve ad latus 
rectum : non potefl exire ab boc puncto, ad alterutrum. Quadran- 
tem Bllipfeos, «uz uma fola recta, cujus. porízo sntercepta. inter 
"xem majorem q& fectionem [it Minima : à 2ullà verorelquarum 
ad idem latus eductarum ab[cindi potes Minima. Sed fs propior 
fuerit Vertici fe&ionis quam. Minima z/lz, Minima a£ ejufdem ex- 
fremitate du&a remotior erit. à F'ertices à conira vero, fa remo- 
;ior à Vertice fuerit, Minima ab extremitate ejus educa cadet | 
Fertut propius. — | | 
Sit 5 Ar femi-ellipfis, Axe majore sr; & detur 
extra illam punctum aliquod A, à quo normalis 
cadat fuper centrum; ut AE cadens fuper cen- 
trum Sectionis E, ad angulos rectos Axi r2: fit- 
que ratio AA ad AE minor ratione. diametri 
tranfveríz ad latus rectum. Dico quod ad eun- 
dem fecionis quadrantem non nifi una recta 
duci poffit de puncto A,cujus portio inter Cur- | 
vam BAT & Áxem 5r intercepta fit aliqua é Minimis, In reliquis vero de puncto 
A edu&is; fi ab extremitatibus earum qua Vertici 5 propiores funt, agantur Mit- 
L nim, 
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nimz, cadent ez remotiores à puncto 5: Minimz vero, ab extremitatibus recta- 
rum ex A exeuntium punctoque B remotiorum, propiores erunt Vertici quam 
ipfe eductz. | ; 

uoniam enim ratio AA ad AE minor eft ra- 
tione diametri tranfveríz ad latus rectum; fiat 
AH ad H E ut diameter tranfverfa ad latus rectum, 
& ducantur Ho, eGK ipfis Br, AE parallele; & 
jungatur €A4. Dico 64, partem interceptam 
1pfius oA, effe Minimam. Nam Au eft ad HE ficut. 
EK adKA4,quare EK eftad & 4 ut diameter tranf- 
vería ad latus rectum ;. punctum autem E eft cen- 
trum fectionis: quare (per rr*" hujus) e4 Minima eft. Occurrit autem Axi- 
minori in puncto A; adeoque fi exeat de punto A recta alia praeter ^o, que 
remotior fuerit eà à Vertice », Minima ab extremitate ejus ducenda propior erit 
puncto 5 quam recta ipfa. Quod fi minus diftet à Vertice 5 quam A 6, Minima ab 
ejus extremitate ducta (per 46*" hujus) occurret Axi majori in puncto à Vertice 
5 remotiori. 


PROPOSITIO LV. 


I f[umatur punctum aliquod extra dimidium Bllipfis ab dye ma: 
S Jore Difeciee, à quo demi/Ja normalis nom cadat [uper ceutrum: 
Duc? poterit ab eodem retta occurrens alteri femifi vis majoris 
2" quem non cadat normalis, cujus. portio autercepta inter. fectionem 
eo adem majorem [it Minima ;. sec ab eodem punito duci poteft 
alta recla occurrems eidem veliquo [emiaxi, à qua ab[cindatur 
Minima. : 


Sit Asr Ellipfis, Axe majore AT ac centro ^; & fit datum punctum r, e quo - 
demittatur Axi Ar normalis EZ ; nec fit centrum in puncto Z. Dico quod duci 
poffit ex z recta occurrens ipfi Ar, ita ut inter fectionem Asr & femiaxem Ar 
intercipiatur Minima. Fiat EH adHZ ficut diameter tranfvería ad latus rectum; 
atque etiam in eadem ratione fiat ^o ad 6: ac per & ipfi Ar parallela ducatur 
KA; uti pero ipfi Ez parallela recta Mo4: dein per datum pun&um rg, Afymptotis 
M A, AK (per 4^? fecundi) defcribatur Hyperbola. Sit Hyperbola illa E N, occurrens 
Ellipfi in puncto x, jungaturque NzE. Dico xz Minimam effe. | | 
"X. Producatur EN ad occurfum utri- : 
ufque Afymptoti M4, AK; conveniat 
autemiis in punctis M,k, ac demit- 
tantur ad Ar normales No, Kn: & 
erit (per 8" fecundi) ME ipfi kN 
equalis ; adeoque z o ipfi r10 equalis 
eft. Eft autem EH ad Hz ficut dia- 
meter tranfvería ad latus rectum, & 
ut EH eft ad nz ita Z1 ad 12; adeo- 
que Z1 eft ad rz ut diameter tranf- 
verfa ad latus rectum. Sed Ao eftad 
eZ in eadem ratione diametri tranf- - 
verfe adlatus rectum; quare zu eft - 
adnz ut Ao ad oz. Recta vero oz 
ipfiino zqualis eft, uti^o utrifque 110, Az fimul fumptis. Auferendo igitur ab 
ipfa Zirutrafque z ^, 10, & ab ipfa riz. rectam 110, erit refiduum Ao ad refiduum 

oz uttotum nz ad totum 11z; hoc eft ut diameter tranfvería ad latus rectum. 
Verum No normalis eft, & A eít fectionis centrum; ergo (per 1o: hujus) recta 


E x M A 


Nz Minima eft, Q. E, D. 
xt. i PROPO- 
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PROPOSITIO LVI. 


Dye autem in praecedente propofitione Hyperbolam Ellipfi concurfuram : 
quod hoc modo demonftratur. Ducatur rz tangens Ellipfin in Vertice r. 

-— Quoniam vero Ao eft ad ez ficut diameter tranfverfa ad latus rectum; ac ratio A o 
ad ez minor eft rationere ad 6z; erit ratio re ad oz major ratione diametri 
tranfveríe ad latus rectum, nempe ratione HE ad Hz. Cum autem ratio T 0 ad 
ez majar eft ratione. x € ad B z, rellangulum ze:tur. fub ro, 8 z majus erit re&angulo 
fub ez, HE. Sed &z zqualis eft ipfi rz, uti ze ipfi nA: quapropter rectangu- 
lum füb er,rz majus erit contento fub EH, H4: Sectio igitur Hyperbolica per 
punctum E tranfiens, ac Afymptotis M A, A X defcripta (per. converfam duodecimi 
Íecundi) occurret recte rz. Eft autem rz Tangens Se&ionis A Br, ac proinde 
Hyperbola illa occurret femr-ellipfi A8r,/ Q. E. D. - 


PROPOSITIO LVIL 


[OC demonfirato, jam reflat probandum nullam aliam reciam 
H B eem Sechioss quadranti occurreutem, ab eodem punito 
duci poffe, à qua abfcindat zxis Minimam. 

Sit ABT Ellipfis, Axe majore rA & centro E; & à dato infra Áxem puncto A 
demittatur normalis Az, ac ex eodem 4 ducatur recta AH», 6 qua abfciffa fit 
Minima Hr. Ducantur etiam AK, A9, octur- 
ventes /fxz sn punclzs V, g,. Dico neque o0 z, nec Kr 
Mnimas efie. | 

E centro Se&tionis E ducatur EN ipfi Az 
parallela, occurrens reae BH^ in puncto N; 
ac jungatur No. Quoniam vero 5H Minima 
eft, occurrens Minime per centrum. Sectionis 
ducte in puncto N,intra angulum HZ A5 por- 
tio recte No inter Axem & Sectionem inter- 
cepta non erit Minima : fed Minima de puncto 
e ducta (per 46*? hujus) propior erit Verticir; 
ac proinde re&a ez à Fertice adhue remotzor 
(per 25^" hujus) non erit Minima. Pari modo . 
demonftrabitur rectam K 11 non effe Minimam, Minimamque per punctum K du- 


&am longius à Vertice r cum Axé concurrere quam ki, Q. E. D. 
|) "Ato quovis punito extra ambitum Sectionzs pofito,quod nec [ut 
B m xe ejus, neque im eodem producto: po[sumus educere ex 


eo re&am, cujus intercepta inter Selliouem c zdxem [1 Minima. 


Sit autem fe&io imprimis Parabola, ut A5; &fit Axis productus rz: detur 
vero extra fectionem & ad latus Axis punctum A. Dico 2 : 
quod é pun&to A egredi poteft recta, cujus portio in-- 
tercepta inter fe&tionem & Axem ejus Minima fit, 

- Demittatur normalis AE ad Axemrz, & fiat EZ 
dimidium lateris recti; fitque zB normalis in ipfam 
zr. Dein per punctum A4, Afymptotis H Z, Zr defcri- 
batur Hyperbola A46, qua occurrat Parabolae in 
puncto A. Jungatur AA, ac producatur ad mr: Dico 
AT Mimmam eff. — - : : Fr EU EE 

Ex A demittatur ad rz cathetus AK; cumque AH | 
(per 8"** fecundi) ipfi Ar &qualis eft ; erit quoque recta ZE ipfikr zqualis. . Sed 
 ZE dimidium eft lateris recti ; adeoque & Kr aqualis eft dimidio lateris recti. Eft 
autem K A normalis, ac proinde (per 8**" hujus) recta Ar Minima eft, Q. E. D. 


PROPOSITIO LVII. 3 


z 
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PROPOSITIO LIX. 


Y 1 vero fectio fuerit Hyperbola vel Ellipfis ut A5, Axe BA & centro; ac de- 
tur pun&um quoddam E extra fectionem, necin Axe, neque in Axe produ&to; 
à quo demittatur ad Axem 5A normalis Ez. Imprimis autem non cadat füper 
Centrum. Dico quod poífumus ducere per punctum E rectam, é quà portio ab- 
fciffa inter Curvam AB & Áxem 24 fit Minima. | 

Fiat rH ad HZ ficut diameter tranívería ad latus rectum, & ducatur ad angulos 


rectos normalis HM. Fiat etiam Ee ad oz in eadem ratione diametri traníverfae 


ad latus re&um, & agatur recta KA per punctum e ipfi z^ parallela; & per 
pun&um datum E deícribatur (per 4*" fecundi) Hyperbola Afymptotis MK, K4; 
uz quidem occurret fe&tioni As. Sit autem .Hyperbola illa £A4z conveniens 
jetad AB in puncto A; & jungatur EA producaturque utrinque ad Mj4 ; oc- 
currat autem xi ad. A, Dico reilam A 4 Mznimam effe, Demittatur normalis A N, 


. s O G K 
Quoniam vero recta ME (per 8" fecundi) equalis eft ipfi 44; erit quoque Ko 


ipfioa, ac proinde ok ipfi e4 zqualis, cui etiam. zqualiseft Ng. Eft autem z^ 


ad o4 fiveNH, ut ZE ad £o; hoc eft utzr ad ru: quare alternando Z ^ eft ad zr 
ftcut Nu ad Hr. Ác componendo in Hyperbola, vel dividendo in Ellipfi erit Ar 
adrN ficut zr adrH; quare per converfionem rationis in Ellipfi, vel dividendo 
in Hyperbola, rN erit ad NA, ficut rH ad Hz, hoc eft, ut diameter tranfverfa ad 
latus rectum. Verum AN normalis eft in Axem 5 A, adeoque (per 9** & ro*" hu- 
jus) ^^ Minima eft, Pari modo demonítrabitur, fi cadat normalis z E ad alteram 
partem verticis 5. 


PROPOSITIO Lx. 


Uod fi in Hyperbola normalis, à puncto r extra fectionem dato demifla, ca- 

dat fuper centrum, ut rA. FlatrE ad EA ficut : 
diameter tranfverfa ad latus rectum, & ducatur Ax 
Axi AZ parallela, & producatur ad occurfum fectio- 
nis in A. [ungatur rA conveniens Axi in z. Dico 
AZ Minimam effe. : 

De pun&o A ducatur ad Axem normalis Ag. Quo- 
niam vero TE eft ad EA ficut diameter tranfverfía ad 
latus re&um ; rA ad AZ erit in eademratione. Sed 
ut lA ad AZ itaAH ad Hz: quare AH eft ad uz ut 
diameter tranfvería ad latus rectum. Eft autem Au 
normalis in Axem; adeoque (per nonam hujus Az Minimaeft. Q. E. D. 


; PROPOSITIO LXI 

ht de puncto dato demiffa cadat ab altera parte, five ultra 
centrum Hyperbolz ad modum recte r 4. Sit Ecentrum Hyperbolz, ac fiat 

EZ ad z4 ficut diameter tranfvería ad latus re&um, ac in eadem ratione fiat rH 

adHA; & ducatur Ho Axi AE parallela, ut & zx, EM ipfirA parallele. Per pun- 

cum E Afymptotis OK, Kz defcribatur Flyperbola que occurret fectioni A7. 

| : comode | Occurrat 


gp 
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Occurrat autem in puncto A, ac fit Hyperbola illa AE, Jungatur r A quz produ- 
caturad 4... Dico A A Minimam efle. : | : 
Demittatur recta 0 Ao normalis fuper Axem ^0, Jam fecimus rH ad HA ficut 
EZ ad Z4; adeoque rectangulum füb rH & HK (hoc eft z ^) &quale eft rectan- 
gulo fub KM (five Ez) & ME, hoc eftu 4. Sed rectangulum füb KM, ME (pet 
12? Íecundi) zquale eft rectangulo fub K6, 64, quia funt inter Afymptotos ; 
quare rectangulum fub rB, nx zquale eft rect- 
angulo füb K6,64; unde Ae eít ad r uH ficut 
HK ad ke. Verum Ao eítad rn ficut e N ad 
NH; ac propterea H K eftad xo ficut ox ad xg, 
ac componendo B6 eff ad o ficut 6H ad H N, adeo- 
que ox equalis eft :)f HN. Eft autem ex ipfi 


zo equalis, ac proinde zo, NH «quales funt. 


Hinc AA eft ad Nu ficut eadem A ^ ad z o, quare EAT N 
AA eft ad zoficut AT ad r N; ac Ar eft ad rw ficut 
Ar ad PH; quapropter AA eft ad zo ficut AT Ww 7 rv 


adr. Sed Ar elt ad rH ficut AE ad Ez; adeoque 

permutando 4A efl ad AE fuut oz ad zr. Mefiduum itaque Az ad refiduum £o 
eft ut AE ad Ez: ac dividendo, Eo ad o4 erit ut Ez ad z ^, hoc eft ut dia- 
meter tranfvería ad latus rectum. Cum autem Eo eft ad o4 ut diameter traní- 
verfa ad latus rectum, erit (per nonam hujus) AA Minima. Q. E. D. | 


PROPOSITIO LXI. 


wzdto quovis puucto sutra ambitum Sechionis Conicee quod non 
1A I Jut dm adve : pofjJumus Minimam ducere per tdem punttum. 

Sit autem imprimis Sectio Parabola, ut A5, Axe B1: ac detur pun&um r intra 
ambitum Sectionis. Dico poflibile effe ducere per 
pun&umr rectam Minimam. 

De pun&o r demittatur ad Axem normalis rA, & 
fit AE dimidium lateris recti: ipfi autem 52H per E eri- 
gatur ad angulos rectos reta Eo ; & per punctum r 
Afymptotis €E, EH defcribatur Hyperbola Ar, que 
quidem occurret Parabole: occurrat autem in puncto 
A, ac juncta recta Ar producatur ad B, o. Dico 
rectam A H effe Minimam. Demittatur normalis Az : 
cumque rH (per 8"*" fecundi) ipfi o 4 aequalis eft, erit 
AH ipfi EZ zqualiss ac promde EA spfí zu equalis. 
Sed EA eft dimidium lateris recti, adeoque & zH dimidium eft lateris reci; 
Quocirca AH (per 8^" hujus) Minima eft. Q. E. D. 


; : PROPOSITIO LXIIL 


S vero Sectio As fuerit Hyperbola vel Ellipfis, Axe 84ac centro r: ac de- 
tur punctum aliquod A, in fitu füperius defcripto. Dico quod poflumus 
- ducere per punctum A Minimam. : 


EX 


Demittatur enim normalis AE; ac fiat ro ad 6E, ut & AZ ad z 5, ficut dia- 
meter tranfverfa ad latus re&tum; & per pun&tum z ducatur uk Axi 5r parallela, 
RB | M | | ipfi 
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arallela fit re&a nez: Defcribatur per pun&um A Afymptotis 
e i neiboli AA, quz quidem occurret date Hyperbole vel Ellipfi. Sit 
ac jun&ta A^ producaturad 4,z. Dico rectam A4 


ipfi 
HZ, HK, 
autem punctum occurfus A; 
Minimam effe, 


Quoniam enim z A, AK (per 8"? fecundi) zquales funt, erunt etiam um five oM 
& Kz equales: eft autem z x ad Ko differentiam inter z K & E 4, ficut Az ad zz; ac 
AZ eftadz E ficut re ad oz; quare eM eft ad differentiam inter 6M & E4 ut 
TO ador; adeoque per converfionem rations ac. permutando Mo eff ad oT fut AE ad 
Er; unde dividendo in Ellipfi vel componendo in Hyperbola erit rM ad M 4 ficut. 
rOGad er, Sed ro ecftades ut diameter tranfverfa ad latus rectum, ac M A Axi 
er normalis eft. Quapropter recta AA (per g'"" & ro!*"hujus) Minima eft, 


Q. E. D. 
| PROPOSITIO LXIV. 


I detur puncium infra z4xem Parabole vel Fiyperbole, à quo 
S recla ad Sections Verticem duila contineat cum Axe angulum 
acutum; impo[sbile autem fit ut ducatur à puncto illo recla aliqua 
cufus portio anter zdxem e&» Seitaonem intercepta [it Minima ; veZin 
Hllipft, /z una tantum fuerit recta, ex dato punito exeuns ad partes 
Secltonis contrarias 2/lis ad quas. jacet datum puntium, à qua ab- 
Jcindat 7x1; Minimam : erz£ recla, que de punto illo ad Verticem 
Seciiouts ducitur, Minima omnium. ad illam. Secizonis partem ab 
eodem ducendarum, atque buic propior minor erit remottore. 


Sit autem imprimis fe&tio Parabola ut 45r, Axe A E; fitque datum punctum z 
infra Axem, ita ut angulus ZAE; qui continetur à rectà per punctum illud ad 
Verticem fectionis ductà & Axe AE, acutus fuerit, Primum autem non fit poffi- 
bile; ut ducatur ad fecionem, recta aliqua cujus portio inter Curvam & Axem 
intercepta fit Minima. Dico quod Minima omnium, quz duci poffint ad fe&tionem 
AT de puncto z, eft ipía Az ; quodque eidem propiores ducte minores fünt remo- 
tioribus. Hoc autem manifeftum erit ex eo quod, rectis quibuflibet é puncto z 
eductis & ad fectionem continuatis, ab earundem extremitatibus non duci poffint 
rectze Minima, qua non occurrant Áxi remotius à Vertice A quam ipíz rectas & 
puncto z educta, | e - 

Demonftrabitur autem hoc modo.  Demittatur normalis zE; ac recta AE vel 
erit equalis femilateri recto, vel majoreo velminor. Sitautem imprimis zqua- 
lis ei vel minor eo; ac & cunctis rectis per z ad fectionem ductis, non erit ulla 
cujus portio inter Sectionem & Axem intercepta Minima eft; fed Minimz, ab ea- : 
rundem inSectione extremitatibus ad Axem ductz, cadent verfus partes ab A re- 
motiores quam. recte quae ex Z prodeunt, juxta 49*? hujus. 

S1 vero AE major fuerit femilatere recto, fit £o dimidium lateris recti; ac fit 
oH duplum ipfius AH; & ad punctum n ipfi A E normalis fit H8: ac fiat EA ad H & 
ficat oH ad 6E. Eritautem zE vel equalis ipfi EA, vel minor cà, vel major. 
At non erit equalis ipfi E 4, quia (per 51?" hujus) fi ze fuerit ipfi EA aequalis, duci 
poffit una recta de pun&to z & quà abícinderetur Minima : z E igitur non erit ipfi 
EA &qualis. Pari modi conftabit £z minorem effe non poffe quam reóta EA, Nam 

ks: E M : (per 
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(per eandem 51*^ hujus) fi Ez minor fuerit quam E 4, duci poffint dug rectze, qua- 
rum utriufque portio inter Sectionem & Axem intercepta fit Minima; contra 
Hypothefin. Pofuimus enim non duci poffe de puncto z aliquam rectam é quà 
interciperetur Minima: adeoque ZE non eft minor quam E 4, neque etiam eidem 
equalis eft, ac propterea major erit eà. Per eandem autem ;1*" conftat, quod fi 
ZE majorfuerit quam E 4, non duci poffit de pun&o z recta ulla cujus portio in- 
tercepta inter fectionem & Axem fuerit 
Minima: quodque re&is quibufyis de 
puncto z ad fectionem eductis, fiab 
extremitatibus earum agantur Minimz 
ad Axem, convenirent ille Axi ultra 
occursüs rectarum é Z egredientium, 
five remotius à Vertice A. Quapropter, 
five AE zqualis fuerit dimidio lateris 
recti, five minor eo; veletiam fi AE 
major fuerit dimidio lateris recti, fi- 
mulq; ZE major quam E A ; recte omnes 
de puncto Z ad fectionem prodeuntes 
occurrent Àxi propius puncto Verticis 
A quam Minima ab extremitatibus ea- 
rundem ductae. Hoc pofito: Dico re- 
cam ZA Minimam eífe rectarum de 
puncto z ad fe&tionem prodeuntium, 
eidemque propiorem minorem effe re- 
motiore. .— 

. Ducantur rect Z5, Zr; ac primum 
fi fieri poffit, fit Az ipfi 8z zqualis, & 
ad A tangat fe&tionem recta AK; & erit Ter dep 
(per 17?" primi) AK Axi AE normalis, quia ordinatim ad Axem applicatis parallela 
eft; unde angulus z A K obtufus eft. Du&tà autem ipfi Az normali ut Ax, cadet 
ea intra fectionem, quia (per 32*" primi) impoffibile eft ducere inter Tangentem 
& Sectionem rectam aliquam. Ducatur etiam per punctum s» Tangens Sectionis 
52, ac Minima de puncto 5 ad Axem ducta remotior erit à puncto A quam 32, 
per nuper demonftrata ; comprehendit autem Minima (per 27?** hujus) cum Tan- 
gente sz angulum rectum, adeoque angulus z5z acutus erit. Ácfi centro z radio 
82 defcribatur arcus circuli, occurret ille 'Tangenti 8z; recta vero N A erit tota ex- 
tra illum, quia angulus zz acutus eft, angulus vero z AN rectus. Quare fi fit cir- 
culusille curva 82 04, neceífe eft ut occurrat fe&tioni; fitque punctum occurfus 
O. Jungatur o Z, ac tangat fectionem re&ta om cadens neceffarió extra circulum, 
Cum autem Minima de puncto o ad Axem ducta remotior eft à Vertice A quam 
reca o z, ac Minima illa cum Tangente or (per 27*" hujus) comprehendit angulum 
rectum: angulus igitur ZOII acutus erit; ac proinde recta or circulo occurrere 
debet. Eadem autem cadit extra illam. Hoc autem abfurdum eft, adeoque Az 
non eft ipfi 5 z &equalis. | ! 

Si vero fieri poffit, fit Az major quam Z5; ac centro Z fadio Z5 defcribatur 
circulus, qui quidem occurret ipfi 4z: portio autem aliqua Tangentis 5 s erit intra 
circulum, per nuper demonftrata: occurret igitur circulus fectioni neceffario, quia 
recte AZ occurrit. Sit circulus ille 8c, ac jungatur zy; ducaturque per pun- 
ctum y fectionis Tangens y ?, que quidem cadet intra circulum; quia Minima in- 
ter punctum y & Áxem intercepta cadit verfus partes remotiores à puncto A quam 
recta yz: unde angulus z y? acutus eft. Recta itaque y ? occurrere debet circulo. 
Manifeftum autem eft debere eandem totam extra reperiri: quod abfurdum. Recta 
igitur AZ non eft major quam 5z, neque eidem equalis; eft ergo minor eà. 

Dico quoque rectas ipfi A z propiores remotioribus minores effe. Producatur 
enim Tangens z5ad x; cumque recta 5z tangit fe&tionem in puncto 5, & angulus 
ZBZ acutus eft, erit angulus deinceps, nempe z »z,obtuíus; & per s ipfi-8Z mor- 
malisfit 5M; qua proinde cadet intra fe&ionem. De pun&o r ducatur fectionis 

| M a Tangens 
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Tangensrz; & ponatur imprimis, fi fieri poffit, recta sz ipfi rz qualis. . Cen- 
troz radio zr defcribatur circulus, qui quidem cadet extra rectam rz; quia an- 
eulus zr z acutus eft ; idem vero cadet intra rectam 2M, quia 2M ipfi Bz normalis 
eft, atque adeo occurret circulus ille Sectioni, Jam fi ducatur recta per punctum 
hujus interfe&tionis ad pun&um z, patebit abfurditas eodem modo quo demonftra- 
vimus abfuürdam effe zqualitatem ipfarum AZ, z B. | 

Pari argumento, fi ponamus z5 majorem efle quam zr, demonftrabitur abfür- 
ditas, acin rectis AZ, ZB; ubi fuppofuimus Az majorem effe quam 8z. Eft igitur 
AZ recta Minima quz duci poffit de puncto z ad fectionem A 5r, eidemque pro- 
pior minor eft remotiore. n 

Manifeftum eft igitur, quod fi talis fuerit fitus punctiz, ut non duci poffit ab 
eo ad fectionem recta aliqua & quae abícindat Axis Minimam, & fit angulus z AE 
acutus: foret recta Az Minima omnium ad fectionem de punto z ductarum, ipfi- 

ue AZ propior minor effet remotiore. Quinetiam fi non fuerit nifi una fola recta 

de pun&o z educa, & quà abfcindatur Minima, ac fuerit angulus ZAE acutus; 
in fequente 677* hujus demonítrabitur Az minorem effe quávis alià de puncto 
z adíectionem duc&tà, eidemque propiorem minorem effe remotiore. 


PROPOSITIO LXV. 


Uod fi fe&io fuerit Hyperbola, ut ABr, Axe AE & centro A defcripta; & 
fumatur infra Axem pun&um Z, ita ut juncta recta AZ contineat cum 
Axe angulum z AE acutum; ac mulla refía ab eodem z duci po[fhit cujus. intercepta 
Jit Minima. Dico re&am Az minorem effe quàvis alià ad fectionem de puncto z 
ducendà; ductifque rectis quibuívis ex eodem z ad fectionem, propiorem ipfi 
AZ minorem efle remotiore ab eadem. | 
Hoc autem manifeftum erit, fi re&a qualibet Minima, à quovis in fectione AsrT 
puncto ad Axem AE ducta, cadat verfus partes remotiores à Vertice A quam qua 
Jungit punctum illud & z. Demittatur ad Axem de puncto z normalis z E, & 
A E. ve] equalis erit dimidio lateris recti, vel erit major eo, vel minor. Si vero 
eidem vel aequalis fuerit vel minor eo, ac re&tz de puncto z ad fectionem Asr 
egrediantur; qua ab earundem extremitatibus ducuntur ad Axem Minima (per 
45? hujus) remotiores erunt ipfis à Vertice A. Si vero AE major fuerit dimidio 
lateris recti, fiat Ao ad o x ficut diameter tranf- 
vería ad latus rectum: ac inter ipfas 6A, AA 
capiantur duz medie proportionales AH, AK ; 
& de pun&o K ipfi AE normalis erigatur K 5 ; 
 &fiat EA ad x 2 in ratione re&anguli fub A E, 
eK ad rectangulum fub AK, or. Dico quod 
zE major effe debet quam recta E 4. Nam fi pof- 
fibile fit ut non fit major eà, ponamus impri- 
miseas quales effe: ac (per 52*" hujus) de-. 
monftratum eft rectam unam duci pofle de 
puncto Z é qua abfcindat Axis Minimam. Cum 
autem hoc non 1ta fe habeat, recta Ez non x- 
qualis erit ipfi EA. Per eandem etiam probatur z 
rectam zE non minorem e(Te quam E 4, quia fi minor fuerit eà, non impoffibile 
effet ducere de puncto z duas rectas, quarum portiones inter Sectionem & Axem 
interceptae forent Minima: recta igitur z E major erit quam E 4. Verum (per 523: 
hujus) demonftratum eft quod, fi z major fuerit quam 5 4, non duci poffit é puncto 
z recta aliqua équa abfcindat Axis Minimam ; quodque Minimz,à terminis recta- 
rum de puncto z prodeuntium du&z, longius diftent à Vertice A quam ipíz pro- 
deuntes. Quapropter rectis quibufcunque de puncto z ad fectionem ductis, Mi- 
nime ab earundem extremitatibus ad Axem emiffe remotiores erunt ipfis à 
puncto A: adeoque iifdem argumentis, quibus in praecedente propofitione rem 
demonftravimus in Parabolà, manifeftum erit rectam Az minorem effe quavis 
alià per punctum z ad fe&ionem Ar du&à, eidemque propiorem minorem effe 


cemotiore, 
PROPO- 
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Uinetiam fi fectio fuerit Ellipfis, ut A £r, cujus Axis major Ar & centrum A 5 ac 

famatur infra Axem majorem punctum z, ita ut angulus Z AT fit acutus: & 
écentro ^ erigatur Áxi normalis Az: fit autem pun&um z tale, ut ab co non 
duci poterit ad quadrantem fectionis A zx recta aliqua, cujus portio inter Sectio- 
nem & Axem intercepta fit Minima. Dico AZ minorem efle rectà quàvis alià.de Z 
ad fectionis partem Az ducendá, eidemque viciniorem minorem effe remotiore. 

Oportet autem normalem de z ad axem demiffam cadere inter punéta A, AI 
ton poteft enim cadere inter A,T, quin poffibile effet ducere ad fe&ionem de Z 
(per s5?*? hujus) rectam, cujus pars intercepta inter Axem & Se&tionem foret ali- 
quaé Minimis. Pofüimus vero hoc non fieri pofle, adeoque normalis non cadet 
inter puncta ^, r. Neque cadet fuper centrum A; quia fi cadat fuper ^, ac pro- 
ducatur ad fe&ionem, portio ejus inter Se&üonem & Axem intercepta (per 119*^ 
hujus) foret Minima.  Occurret igitur ipfi A^ ad modum normalis Z£: ac AE 
vel aequalis erit dimidio lateris recti, vel minor erit eo, vel major. 

Jam fi minor fuerit eo vel eidem z2equalis, patet quod é rectis quibufvis dez ad 
fe&tionem Az prodeuntibus non fieri poffit ut 
abícindantur Minimz: fed Minima à prode- 
untium extremitatibus ad Axem dudtze (per 
529" hujus) longius aberunt à Vertice 4 quam 
ipfe prodeuntes. Quod fi Ax major fuerit di- 
midio lateris re&i; fiat ^o ad ez ficut dia- 
meter tranfvería ad Jatus rectum, ac capiantur 
inter ipfas AA, ^o duz mediz proportionales 
HA,AK; & per H ducatur Axi ad angulos rectos 
ordinatim applicata H5: dein fiat EA ad n» in 
ratione rectanguli fub A E, 6 ad rectangulum 
füb AH,6E; ac zE vel equaliserit ipfi £4, vel major erit eà, vel minor. - $1 vero 
EZ ipfi E A zqualis fuerit, una quidem recta duci poteft (per 52?" hujus) de z ad 
fe&tionem Az, e qua abfcindat Àxis Minimam. Sed aliter fieri oportet ; adeoque E Z 
non ef refle E & equali. Neque Ez minor effe poteft quam. £ A, tum enim duci po- 
terunt duz re&tz & quibus (fer eandem) abfcinderentur Minima. Quapropter EZ 
major effe debet quam E4 ; quo in cafu nulla recta duci poteft de puncto z ad fe- 
ctionem AZ, cujus portio intercepta fit Minima: ac fi ducatur à tali pun&o z ad 
fec&tionem recta quelibet, Minima inter ejufdem extremitatem & Axem inter- 
jecta (per 525" hujus) longius aberit à Vertice A quam ipía reta de z educta. 

Jam fi quovis modo Minime, à quolibet fectionis Az puncto ad Axem educta; 
remotiores fuerint à Vertice A quam rede de fümpto puncto z prodeuntes ; 
pari quo in Parabola argumento, probabitur Az minorem efle quavis alià. de z 
ad fectionem A x ducendá, eidemque propiorem minorem effe remotiore. Demon- 
íftratio enim una eademque eft 1n omnibus tribus íe&ionibus, quoties in data 
ífectione recte Minimz, de punctis ejus ad Axem ducte, occurrunt eidem Axi 
remotius à Vertice quam recte jungentes hzc. puncta & fumptum Z. 


PROPOSITIO LXVIL 


e" IT jam fe&io A 5r Parabola vel Hyperbola, cujus Axis AE; & detur punctum 
& J infra Axem ut z; fitque angulus Z AE acutus: poffibile autem fit ut pro- 
deat/de punéto z una fola recta cujus portio intercepta fit Minima. Dico quod, 
etiam hoc in cafu, Az minor eft quavis alia redta de puné&to z ad fectionem 

AEST eductà, quodque eidem propior minor ett remotiore, prs 
De z ad Axem demittatur normalis z £5 ac dico quod, re&tà quavis de puncto z 
ad fe&tionem Ar egrediente, Minima ab ejufdem extremitate ad Axem ducta 
longius aberit à Vertice A quam ipfa egrefía, fi unam folam excipias : adeoque 
Ar in Parabola vel Hyperbola major erit dimidio lateris reci. Nam fi non major 
fuerit eo; impoffibile effet ducere de puncto z rectam aliquam e qua intercipe- 
retur Minima, uti conftat ex 49"* & 52^* hujus. Eftitaque AE major iepersce 
2 | N:- - recto. 
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reco, Jamfi Parabola fuerit, auferatur ab A E, à parte puncti E, recta dimidia 
lateris reti equalis: ac fiat, modo (in Prop. 64 hujus) monftrato, ufque dum in- 
veniatur recta EA, cum qua comparanda eft recta Ez ; & Ez eidem zquális erit, 
Non enim poteft effe minor eà, quia tum duci poterint de puncto z ad fe&ionem 
duz recta 6 quibus abícindat Axis Minimas (per 52*? hujus) contra Hypothefin : 
neque erit Z E major illa, quia hac conditione (per eandem 517") non duci poterit 
ulla recta de puncto z cujus portio intercepta fit aliqua € Minimis. Hoc autem 
aliter fe habet: quare recta Ez ipfi aqualis erit, Quo pofito, ex eadem 51"*, ma- 
nifeftum eft unam fingularem rectam duci poffe de puncto. z, cujus portio inter 
Sectionem & Axem intercepta Minima fit ; ceteraíque omnes Minimas à terminis: 
rectarum de puncto z prodeuntium ductas remotiores effe à Vertice A quam ipfi 
prodeuntes. | | 

ldem etiam demonftrabitur fi fe&io fuerit Hyperbola, cujus centrum A, 
Dividatur AE ita ut fegmenta fint inter fe in ratione diametri traníverfe ad 
latus rectum ; ac fiant reliqua ad modum Prop. 65** hujus, ufque dum inveniatur 
re&a EA cum normali zE comparanda. Et, fi recta z E qualis fuerit inventae E 4, 
pari ac in Parabola argumento conítabit punctum z tale effe, ut una tantum recta 
ab eodem duci poffit é qua abfcindatur Minima: ductifque ad fectionem de z 
rectis quibufcunque, Minimas ab earundem extremitatibus ad Axem emiffas lon- 
gius abeffe à Vertice A quam ipfae ductz, per 52" hujus manifeftum eft, inc 
confequuntur eadem omnia quz in Parabola. 

Sit jam Z B unica illa 
recta per z ad fectionem 
ABT ducta, é qua abícin- 
dit Axis Minimam; ac du- 
cantur ad fe&tionem inter 
A& B5 duz alie, ut zo, - 
ZI; &, codem modo quo 
demonftravimus Propofi- 
tionem LXIV*^ hujus, 
conftabit Az Minimam 
efle & rectis de puncto 
z ad fectionem ductis. 
Prodeuntibufq; ad fectio- 
nem rectis quibufvis z o, 
Zi,inter puncta A & 5; 
qua eidem Az vicinior eft 
minor erit remotiore. 

Dico quoque quod z rn 
fnihor eft quam z $. Nam 
fi non fit minor €à, pri- 
mum fit zaqualis €i, ac | 
ducatur inter eas reda ZK; erit igitur zK major quam z rr, per nuper demon- 
ftrata: quare in ZK capiatur reta major quam z 5, minor vero quam ZK, ut Zz; 
& centro z, radio z v defcribatur circulus occurrens re&tz z K in z, fe&tioni autem 
ad N inter K & 5 ad modum circuli Nr; & jungatur zw. Eft autem recta xz 
ipfi AZ propior quam ZN ; recta igitur z x minor eft quam ZzN, oc eft quam z v, 
quod abfürdum eft: quare abfurda eft pofitio zx majorem effe quam Z2; 

adeoque Z11, Z8 non fünt zquales. ; 

. Ponamus jam, fi fieri poffit, z r1 majorem effe!quam z 35 ac capiatur recta aliqua 
in Z1 quz majorfit quam zs, minor vero quam Z,ut ZT; & centro Z, radio 
Z T defcribatur circulus occurrens recte z i, fe&tioni vero neceffario inter II & B, 
Occurrat autem iis ad modum arcus r1 4, & Jungatur z 1; ideoque recta zit minor erit 
quam Z1, quia propior eft ipfi Az quam zi. Sedzi ipfi zr sequalis eft, adeoque 
z1 minor eft quam zr, quod abfürdum. Recta igitur zz: non eft major quam Z5; 
neque eidem equalis, per nuper demonftrata - ac proinde minor eft ea. Conftat 
iaque rectas omnes de pund&to z ad feQüonem inter A, s ductas minores effe 
quam z B. à Ducantur 


* 
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Dacantur jam ad reliquam fe&tionem sr, ab altera parte ipfius zs, recte z 
zc. Dico z5 minorem effe quam zo, ac ze quam Ze. Agantur fectionis Tan- 
géntes «J, s'y: & erunt anguli 222, Zcy obtufi, quia. rectae Minima de punctis 
a,2 ad Axem duct: remotiores funt à Vertice. A. quam re& ad utrumque punctum 
abipfo z edu&tz. Ipfi ze ad pun&um e normalis fit c», qua quidem cadet. in- 
tra fe&tionem, unde patebit, codem quo Prop. 64?" demonftravimus modo, rectam 
zc minorem effe quam ze; adeoque etiam ab altera parte ipfius 8z, rectae per 
z dutz, qu& propiores funt Vertici A, minores erunt remotioribus. Dico quoque 
quod z5 minor eftillis omnibus. Quoniam enim Axis abícindit 6 recta. z » Mi- 
nimam; erit angulus comprehenfus à Tangente per punctum » ductà & ipfa z5 
re&us. Jam fi fieri poffit, fiat imprimis Z2 ipli ze &qualbs, & ducatur inter eas 
re&tazX; & zx minorerit quam ze, quia propior eftipfi Az, hoc eft quam z 
Capiatur igitur re&a zz minor quam z 5 fed major quam ZX ; ac centro z, radio 
Zz circinetur circulus, qua propterea occurret fe&uoni inter punQta m, x. Sit 
autem circulus ille M$ z occurrens fe&tioniin £, & jungatur Z7 ; 1deo z7 minor 
erit quam Zz X, quia propior eft ipfi 4z: adeoque ZM iph z£ ssqualis minor erit 
quam Z x. abfurdum eft igitur z z majorem efle quam z x : quare recta z o non eft ipfi 
Z5 xqualis. Si vero fieri poffit, fit minor €a; ac fiat z z majorquam z», minor 
vero quam Z3 ; & centro z, radio z z. defcribatur circulus occurrens fectioni inter 
pun&a 5, c. Occurrat autem in. T, & fit circulus ille zx e; & jungatur Y z : adeoque 
erit TZ minor quam z», quia propior eft ipfi Az. Sed rz &qualis eft ipfi z; 
ideoque zo minor eft quam z«.. Eadem vero ex hypothefi major eft ea; quod ab- 
furdum : recta igitur zo non minor eft quam z5. Probavimus autem eas non 
effe zquales: adeoque z5 minor eft quam zc. Quapropter recta 5z minor eff 
quavis recta de puncto z ad fectionis partem »r ducibilem, Unde & ex przemiffis 
patet, Az minorem effe omnibus rectis ad fetionem Asr ducendis eidemque 
propiorem minorem effe remotiore, Q. E. D. 


PROPOSITIO LXVIII. 
YT duz rectz Se&ionem Conicam contingant; erit intercepta 
. 9 inter punctum concurfüs earundem, & punétum conta&tàs in 
'Tangente Vertici Se&tionis propiore, minor interceptà in Tangente 
à Vertice remotiore. : | Z1 


Sit Sectio A 5 imprimis Parabola, cujus Axis »r : & Se&tionem tangant duz recte 
AA.AE. DicoAE minorem effe quam AA. — 
Junge rectam A5; & per A, ipfi sr parallela, ducatur 
A iH: ideoque (per3o?*" fecundi) A & equalis erit ipfi  g. De 
pun&o A demittatur normalis ad Axem ut Ar, & crit 
angulus A64 re&us; ac proinde angulus A HA obtufus. 
Eff verb AH utrique triangulo AAH, EAH communis; ac 
duo latera AH, H A &equ24ia funt duobus lateribus EH; HA: 
angulus autem EH ^ minor eft angulo AA: Bafis igitur 
4E minor eft bafi A4. Q. E. D. 


E | PROPOSITIO LXIX. 
eT jam Sectio Hyperbola ut A5, cujus Axis AE, centrum E: fintque dus Taie 
| gentes ZH, HA. Dico quod zH minor eft quam HA. 

Junge HE, qua producatur in dire&um ; jungatur 
etiam ATZ, occurrens ipfi HE in r: ideoque Ar (per 
3o"? fecundi) zqualis erit ipfi rz. Demuttatur 
normalis AA, & producatur Er ad 6; &, ob angu-.- 
lum AAE rectum, angulus Aoz major co obtufus 
erit; unde & angulus ATH obtufus: ac propterea 
HT Z eidem deinceps minor erit eo, utpote acutus. 
Sed recta Ar ipfi r z equalis eft, & ur. utrique trian- : 
gulo AT B,HTZ communis: Bafisigitur zu minor eft Bafüina. QU BSODO - — 

N2 PROPO- 
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PROPOSITIO LXX. 


IT autem Sectio Ar A Ellipfis, cujus Áxis major AT, minor BA, € cenfrum Z ; & 
XJ ducantur inter puncta 5r, five ad eundem fe&tionis quadrantem Tangentes 
duc xHHo. Dico AÁxi propiorem minorem 
effe remotiore. 

Jungantur re&tz o x, HEZ; & erit XE (per 
30" fecundi) ipfi £6 zqualis. Cumque recta 
zx propior eft Semi-axi minori Z5 quam Z 6; 
& recta zo propior eft Semi-axi majori quam 
zX; erit (per 1r" hujus) zoe major quam 
zx. Latera autem Z E, EG «qualia funt lateri- 
bus zE, EX; angulus igitur e EZ major eft 
angulo XEZ, ac propterea angulus xEH ma- 
jor angulo HEo. Sed latera xs, EH «qualia funt lateribus ez, EH: adeoque 


Bafis x8 major eft DBafi og, Q. E. D. 
PROPOSITIO LXXI 


IT Asr Ellipfis, cujus Axis major Ar, minor 3 y,ac centrum A; fintque HE, 6c 
|. normales fuper Axem majorem, ita ut HE major fit quam 67: tangant autem 
fe&tionem rectz duz ur, T6, qux proinde (per 27**" fecundi) convenient inter 
fe ad eafdem partes centri. Dico Hr majorem effe quam eT. | 

Jungantur H K 6€) AK T, & producatur H E ad T 

A, ac juncta A A producatur ad o: ideoque erit 
AA (per 3o**? primi) ipfi ^ o equalis. Cum- 
que AE ipfi EH aqualis eft, ac AE fuper AH 
normalis, erit AA ipfi AH aqualis, Sed 4^ 
ipfi ^o eft zqualis: quare etiam HA, AO 
funt zquales; junctaque 8 o ipfi Ev parallela 
erit, Demittatur normalis or, qua proinde 
ipfi HE parallela & aequalis erit. Sed HE ma- 
jor eft quam ez; unde & orr major eft quam : 
O7, ac re&ta Ao propior eft Axi majori AT quam ^ O : quocirca Ao (per x1»m 
hujus) major eft quam A0, hoceft quam AH. Eftautem eK (per 3o" fecundi) 
ipfiKH equalis. Unde, ob ^K communem, angulus Ax e major eft angulo HK A5 
ac proinde angulus T KH major erit angulo TK e. Latera vero duo HK,KT 2- 
qualia funt duobus r&, Kk o: Bafis igitur gr T major erit Bafi re. Q. E. D. 


ji 
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PROPOSITIO LXXIL 


&. 1 fumatur puntiuminfra Adxem'Parabole vel Hyperboke, à quo 
po[Sibile ft educere duas rectas, ita ut im utráque portio uuter- 
cepta tnter Sechionem qt» "dxem fit Minima: erzt ea, que ex bis 
duabus Veri: Sechiomis propius adjacet, omuium reclarum, de 
Jumpto punito ad eam Seclionis partem que interjacet Verticem 
c reiam alteram du&larum, Maxima: à ceteris vero ad ean- 
dem partem ductis, que Maximae utrinque propior efl. major erit 
vemotiore: altera vero recta minor erit ceteris omnibus ab eodem 
punito ad reliquam ilius partis Seftionem, [voe ad eju[dem lateris 
complementum: queque eidem propior efl, à redis ad reliquam 
Seütonem ductis, minor erit remotiore, — go 
Sit Sectio ABT,cujus Axisr E; fub qu ( j : ac fint : 
rectz dua ad fe&ionem ductz, d Br EM i rod us 
major cft omnibus redis & puncto A ad fectionis partem A5rducendis; quodque 
| ee rectae 


| 
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rectz utrinque eidem 5^ propiores majores funt remotioribus: quodque A4 rni- 
nor éft quavis recta de puncto A ad reliquam fe&ionem Ax ducibili : quodque 
eidem: propior minor eft remotiore. | | 
. De pun&o 4 AxirE demittatur normalis AE ; & inquiratur, modo 1n 64" & 
65^ hujus ufürpato, recta E A cum re&ta AE comparanda, qua minor effe debet A E. 
Non enim poteft effe major eà, quia fic impoflibile effet aliquam rectam ducere 
per punctum A, e qua abfcinderetur Minima. Neque eidem aequalis eft, quia hàc 
conditione (per ;17"?& 52*"hujus) non nifi una fola Minima daretur. Erit 
igitur AE minor re&à quafità EA. quo in cafu duci poterunt dua rectae, quaruni 
. portiones intercepta Minimz fint; ac Mi- 
nima à terminis rectarum inter ipías 
^A, AB intermediarum propiores erunt 
Vertici r quam ipfe intermediz: Mi- 
nimz vero de ceterarum ductarum ex- 
tremitatibus emifíz (per eafdem 51*" & 
523" hujus) remotiores erunt ab eodem. 
Unde, eodem modo quo demonftravimus 
64^" hujus, pátebit, rectam A 8 majoreni 
effe quàvis re&tà per A ad fectionis par- 
tem 8r ductà; eidemque A5 propiores à 
parte Verticis r majores effe remotiorie 
bus: fimulq; rectam A& majorem effe qua- 
cunque alia ad fectionispartem As ductà; — A 
eidemque propius adjacentem majorem effe remotioré. Demonftrabitur autem hoc 
modo, Ducantur rect& AM, AN, & ad puncta 5,M tangant fectionem recte 825 
ZM6; & ob »r Minimam, & sz fectionis Tangentem, erit (per 277" & 2877 
hujus) angulus z51 rectus: angulus autem zM A obtufus eft, quia Minima de 
puncto M ad Axem r E ducta (per gx?" & 55* hujus) propinquior eft Vertici r 
quam recta M4. Cum autem angulus z 5A rectus eft, ac angulus z M obtufus, 
erunt quadrata ex zB & 3^ fimul fumpta majora quadratis ex 2 Mj MA. Sed (pet 
68'" & 69" hujus) 5z minor eft quam zM, quare 5^ majoreft quam AM. Pari 
modo demonftrabitur rectam MA majorem effe quam AN, quia angulus 6MA 
acutus eft; ac ductà o fectionis Tangente, erit angulus 6N ^ obtufus. Similiter 
probabitur rectam NA majorem effe quam A4. Recta igitur BA Maxima eft é 
rectis de puncto 4 ad partem fectionis Ar ductis, eidemque propior major eft re- 
motiore, Quod vero A4 minor eft quavis rectà de puncto ^ ad reliquam fectio- 
nem AX ductà, eodem argumento conftabit quo ufi fumus in demonftrandà 64^ 
hujus. Pariterque patebit rectam ipfi A A propiorem, inter eas qua prodeunt & 
puncto A ad fe&tionem A x, majorem efle remotiore ab eadem. 


A OA 


PROPOSITIO LXXIÍL 


I capiatur pun&ium infra majorem Ellipfeos 44xem, quod tom 

Jit am xe minore producio, ac inter rectas à punito 1llo ad 
 Se&ionem ducendas non fut mifà una fola à qua abjcindat zdxis Mi- 
nimam : eri£ bec re&la major quàvis alias eudemque propior major 
erit vemotiore: Minima vero que duci poffit de puncto 1llo ad eam- 
dem femi-ellipfim, ad quam ducitur Maxima, eri recta jungeus 
puutium datum c5 Selionis Ferticem. puntio 1i vicimorem. 

Sit AST Ellipfis, cujus Axis Ar & centrum A; & ad ^ erigatur Axi nortnalis BA: , 
fumatur etiam fub Axe punctum z, & quo non nifi una fola re&a ad fe&ionem 
ABT duci poteft, cujus portio intercepta fit Minima. Hac igitur recta, € qua ab- 

 fcinditur Minima, talis effe debet, ut praeter eam non alia duci poffit ad fectionemi 
de pun&o fuümpto. Semper autem poffibile eft unam rectam ducere de puncto 
z, cujus intercepta fit Minima, quasque occurrat alteri femi-axi, five fada 

Ln I | O . : ; X1$ 
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Axis ín quam non cádit normalis de püné&to Z; pef demónftratà in' 55» huj á 
Beca igitur illa de Z àd fectionem ABT ducta; € qua abfcinditur Minima, occür- 
íet reliquo femi-axi rA. Sit autem ea recta Zi16, & Jungdtur Zá. Diéo ze 
Maximam effe 6 rectis de puncto z ad feQoném Asr dücéndis, cidéitique ab 
ütfaque parte propiorem majorem effe remiotiore; A7 vero Mibimiam efe 

| VUA upgricowoer 3M eii: LEN Vn Wat * 

 OGiBat enim fe&tio Asr RBllipfis eft ; ac fumitur füb Axe majore purictam, à 
quo non duci poteft ad fe&ionem nift una fola rectay chjus portio intercepta fit 
Minima: demonftratum eft (per 29s hujas) ceteras Minimas;a quibüflibet fecti. 
onis punctis ad Axem ductas, longius abeffe à Verticibüs A vel t, quam re&se jün- 
gentes puncta illa & z. Educantur de punéto z ad fe&ionem re&ae ZK,Z4ZM; 
tangat autem A x fectionem in puncto A : erit igitür angulus Z4£ obtüfus. Ipfi 
vero Az ad punctum A perpendicularis fit 4o, quz (per 32^" primi ) cádét intra 
fe&ionem. Ducatur etiam per K fectionis Tangens mkx. Quoniam véro Mi- 
nima de puncto kx ad Axem ducta remotior eft ab A quam recta KZ, erit (per 
57^" hujus) angulus rKz acutus. Sed angulus OA z etus eft; adeoque demifià 
de puncto z normali, eodem argumento; quo in demonftrandà 64^ hujus ufi fu- 


füus, conftabit rectàm 4 z'non majorem effe quam Z K, neque eidem s&qualem: 
adeoque Az minor eft quam zK. Similiter cum rx tangit fe&tionem;: angulus 
.XKZ obtufus erit; ac Xr, ipfi Kz ad angulos rectos, cadet intra fe&tionem ; 
, quia (per 32*" primi) nulla re&a duci poteft qua: cadat inter fectionem & Tan- 
gentem. Agatur Jam per punctum 4 fectionis "angens EAT, & Minima per ^4 
duéta remotior erit à Vertice A qam 4; unde, jüxta demoiiftrata in "64 hüjüs, 
eda ZK minor erit quam z4. Ac fi jungatur z5 & per 5 ducatur Tangens 
 fe&iónis y 82, ob anguldm ys re&tum erit angalüs y 3z acütas ; adeoque AZ 

Quxta candem da^") minor erit qdam zz. —— G^ Hs 
. Dico quoque zs minorem effe quam Zw. Sectioném tangat retta 2'Mc ad 
punctum M. Quoniàm vero 4 »r Ellipfis eft; atque tranfit tiormalis $ A e per centrüm 
 ,feéQionis A, ac» 2, M fünt duz Tangentes ; erit 82 major quam dM (per 209i» 
hujus). Quadrata autem ex J» $2 fimul riinofa érüht quadratis ex n T: 
x: imul, 
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fimul, quia angulus 2»z obtufüs eft, angulus vero 2 MZ acutus; adeoque recta 
Z5 minor erit quam ZM. Similiter demonftrabitur z M minorem efle quam. z N, 
du&tà fcilicet Tangente cN1. Hinc manifeftum eft re&tas ipfi ez propiores ma- 
jores effe remotioribus. : 

Dico quoque ez majorem effe quam zN. Daucatur per o lectionis Tangeris o 1; 
& erit angulus 19Z rectus ( per 28^ hujus) & angulus 1N z obtufus eft, Tangens 
autem x1 (per 7o*" hujus) major eft quam 1e. Quapropter oz major erit quam 
ZN; àc proinde niajor quavis recta de pun&to z ad fectionis partem A o ducenda; 
eidemque propior major erit remotiore. | -: 

Porro recta rz Minima eft é rectis ad fectionis partem er ducendis; putazc 
Zo Z«y. langat fe&tionem recta r x in puncto r, ipfique rz normalis fit r6, qua 
( per 32**" primi) cadet intrá fe&ionem ; & ad punctum ( fedionem tangat c. 
Minima autem de puncto à ad Áxem ducta remotior erit à Vertice r quam ipfa 
zó, adeoque angulus 7(,z acutus erit; proptereaque re&ta zT minor erit quani 
zt, juxta demonftrata in 64" hujus. Eodemque modo probabitur quod & rectis 
ad fe&tionis partem er de puncto z ducendis, qu& propior eft ipfi zr minor 
erit remotiore. Recta igitur z minor eft quam z«. Dico quoque quod z» mi- 
nor eft quam zo. Vel enim minor erit eà, vel equalis ei, vel major. Ac fi fieri 
poffit, fit major cà, & capiatur z? major quam z6, minor vero quam Ze; ac 
centro z, radio z ? defcribatur circulus ?4 fj qui proinde occurret fectioni inter 
o &e, puta ade. Jungatur Ze: cumque Za remotior eft à zr quam zo, major 
erit Za quam ze, Verum z & zqualis eft ipfi z» ex Hypothefi: recta igitür Z P ma- 
jor erit quam ze. Sed manifefto minor eft eà ; quod abfurdum : quare zo non ma- 
jor eft quam ze. Si vero fieri poffit, fit qualis ei, & ducatur inter eas inter- 
media aliqua ut Z4: reóta igitur Z4 major erit quam Zo; ac proinde major 
quam zo. Fiatigitur Z« major quam Z6, minor vero quam Z4; ac centro Z, ra- 
dio z « defcribatür circulus exv occurrens fectioni inter e & «. Occurrat autem ad x: 
adeoque juncta z « major erit quam Z utpote remotior à zr. Eadem autem zqua- 
lis eft ipfi ze: quare ze major eft quam z y. Pofuimus autem eam minorem efle : 
quod abfürdum. Recta igitur ze minor eft quam zo. Quapropter ze major eft 
quavis alià de puncto z ad fectionem Asr ducendà, eidemque propior major eft 
femotiore. Reéta vero zr Minima eftrectarum de puncto z ad fectionis par- 
tem ro du&arum, uz z A Minima eft dutlarum ad. dlteram ejus partem A6; atque 
zr major eft quam.zA: igitur ZA minor eft quavis recta qua de pun&o z ad 
totam fe&tionem Ar duci poteft, quemadmodum zo earundem Maxima eft. 
|Q. E. D. : 

PROPOSITIO LXXIV. 


S! detur punélum fub Axe majore Ellipfeos, de quo pofsibile fat 
S dues tantum vetlas, à quibus abfciudat 2zdxis Minimas, ad op- 
pofitam [ectionem ducere : erit Maxima -re&arum, de punco tllo 
ad latus islud Sedlionss ducendarum , altera ex. duabus ils .quee 
occurrit. dixi aninori;, eidemque ab utroque latere propior major 
erit remotiore : earundem vero Minima eriz.ea que à dato pumito 
ad F'erticem Seclionis propurem. ducitur. 


Sit ABT: Ellipfis, cujus Axis major Ar; & fit punctum datum z fub Axe majore ; 
de centro vero fectionis A erigatur Axi iormalis AE: ac poflibile fit de puncto 
z duas tantum rectas ducere, quarum portiones inter fe&tionem A»r & Axent 
interceptz fint. Minimze. Ponamus autem, has rectas de z ductas efle ZH, Z0; 
neque duci poffe aliam prater has duas à qua abfcindatur Minima. Dico re&tanit 
.z:6, que occurrit Axi minori, majorem effc qualibet alià de z ad fectionem Asr 
-ducendà; eidemque zoe ab utroque latere propiorem majorem effe remotiore : 
-fectam vero zA minorem «effe quayis alià. $ 


-De pun&o -z demittatur- normalis. z x, ac manifeftum. eft. zx, non cadere poe 
:. sek: O23 c TUDEE 


APOLLONII PERGZEI 


füper centrum Sectionis. Nam fi caderet fuper centrum; vel impoffibile effet 
ducere de z rectam aliam e qua abfcinderetur Minima, preter ipfam z N ad fecti- 
onem productam; vel poffibile effet ducere duas alias rectas equales (per. 5 3*» 
& 4^" hujus) é quarum utráque abícinderetur Minima. Hoc autem eft contra hy- 

othefin. Cadat igitur normalis z N inter puncta A,Aj aC recta A N major erit 
femilatere recto; quia fi non major fuerit eo, impoflibile foret (per 5o"*? hujus) 
ducere de z inter A & » rectam aliquam cujus portio intercepta fit Minima. 
Itaque AN, uti diximus, major effe debet dimidio lateris recti, Fiat AK ad KN 
ficut diameter tranfvería ad latus re&um, &inveniantur inter A A, AK duz: me- 
diz proportionales; & erigatur normalis, quemadmodum fecimus in Prop. 64* 
hujus; ceteraque peragantur, ufque dum inveniatur recta illa que cum recta zN 
conferenda eft. Huic autem fic invente zequalis effe debet recta z N: nam fi ma- 
jor fuerit.eà, nulla duci poteft re&ta de z ad fectionis partem A », é qua abfcin- 
datur Minima. Neqüe minor erit ea: tunc enim poterimus ducere duas rectas ad 
fectionem A 5, € quarum utraque ( per 52?" hujus) intercipiatur Minima ;. poffü- 
mus etiam (per 55?" hujus) re&am tertiam educere de z ad fectionis partem zr, 
ReGta igitur z N equalis erit rectez inventa. 


$6 


Jam fi duci poffit, de z ad fe&ioriem 42, una tantum recta & qua abícindatur 
Minima; erunt Minimz, à terminis ceterarum ad fectionem A. 5 ductarum emif: 
Íze, remotiores à Vertice A quam ipíz recte dez dudz.  Ducantur igitur per z 
reda ZA, Z0, ZI; ac, modo in demonftrandis Propofitionibus 725 & 7 3** ufitato, 
manifeftum erit rectam ZA minorem effe quam zo, ac Zo quam zr. Dico quo- 
que quod zuminor eft quam zH. Nam fi non fit minor ea, fit major ea, vel 
zqualis ei, Imprimis autem fit aequalis ei, & ducatur inter eas alia rectaz r que 
major erit quam ZI, wifote remotior ab Az: cumque zit ipfi zu zequalis eft, erit 
z T majorquam ZH. Capiatur in Z T recta aliqua minor quam zT, major vero 
quam ZH, ut ZI; ac centro z, radio z1 defcribatur circulus 14M; qui neceffario 
occurret fectioni TH. Occurrat autem in 4, & jungatur Z4, qua, cum rernotior 
fit ab Az, major erit quam Z T. Verum Z A ipfiz1 aequalis eft, quare z1 major etit 
quam z'r. fed eadem minor eft, quod abfurdum: a4eoeque zn zpf zm mon ef 
equali. Parique argumento conftabit zu non effe minorem quam Zr; ac pro- 
inde major eritea. Quapropter zn. major eft quavis recta de z ad fectionis par- 
tem AH ducibili; eidemque propior major eft remotiore : earundem vero Mini- 

ma eft z 4. : : 

Simili autem methodo, qua rem demonftravimus in rectis inter A & ductis, 
probabitur ipfam z 5 majorem effe quavis re&ta inter H & s ab eodem puucto z 
ducendà ; eidemque propiorem majorem effe remotiore. Dico quoque quod z H 
minor eft quavis recta inter H,5 ducta. Ducatur enim alia ut z ?; ac, fi fieri 
poffit ut non fit major quam z n, fit equalis ei, vel minor eà. Sit autem. primo 
s&qualis ei, & inter ipfas zu, z? ducatur intermedia ut zz ; quz proinde mipor erit 
quam z ?: adeoque minor quam zH. Fiat zz major quam z.z, minor vero quam z H5 
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ac centro Z radio zz circinetur circulus z X7, occurrens fe&tioni inter z & B, puta 
adx: & juncta re&a z x minorerit quam Zz, quia longius abeft abipía zs. Hac 
autem aequalis eft ipfi zz; adeoque z£ minor erit ipfa zz: eandem autem füuppo- 
fuimus majorem eà: quod abfurdum. Quare recta z P non eft aqualis ipfi z n. 
Pariterque demonftrari poteft z? non efle minorem eà. Recta igitur z 5 Maxima 
eft re&arum de puncto z ad fectionis partem A 5 du&tarum, eidemque propior ma- 
jor et remotiore, z H vero miner eff quavis re£ta ad. fethionis partem A8 dullá. 
Quoniam vero A 2r Ellipfis eft, cujus Axis major Ar,ac minor BAE; punctum 
autem z fitam eft intra angulum AAE, fi ab eodem ad fectionis partem sr duca- 
tur recta altera zo, eujus. intercepta 6 A fit Minima: conftabit, modo in proximá 
Propofitione ufurpato, re&am zo Maximam effe omnium de puncto z ad fe&tio- 


mis partem 5T ductarum, eidemque propiorem majorem effe remotiore. Demon- 


ftratum autem eft zs majorem effe quavis recta ad feQtionis partem As ducta, 
eidemque propiorem majorem eífe remotiore. Quocirca zo major eft quavis 
ductà de puncto z ad totam fe&tionem ABr, eidemque utrinque propiores ma- 
jores funt remotioribus: Omnium vero Minima eft reda ZA. Q. E. D. 


eu PROPOSITIO LXXV. 
« 4 detur puntium infra Zdxem majorem Ellipfeos, tale ut ab eo- 
L9 dem duci poffint ad Seciionem tres veclee, à quibus abfecindat 
"his Minimas ; quarum due quidem ad ea[dem partes. rixas mi- 
«oris ad quas fitum eft puuctum, tertia vero ad contrarias: erat 
zeríia illa, que ad partes contrarias. ducitur, major quavis alia 
ducdà que mediam trium q& Sectiouzs Feriwem à punito dato ve- 
znotiorem interjacet, eidemque propior major erit remotiore y 6 c«e- 
Zeris vero, auter mediam trium et Sections Verticem puncto dato 


 viciniorem interjedis, Maxima erzt 2lla que Fertict. puncto dato 


: - 2 
recta Ez Maxima eft ex iis quz ees 


adjacenti adjacet eidemque utrinque propior major erit remotiore ; 
ex his autem duabus Maximis, major erz£ ea, que ducitur ad par- 


es contrarias üs ad quas fitum efl punctum datum. 


Sit Asr Ellipfis, cujus Axis major AT & centrum z; & fit 8z normalis fuper 
Axem ad centrum fectionis, fub quo fit punctum datum E: ducantur autem ex eo- 
dem tres rect & quibus abfcindat Axis Minimas, ut EB, EZ, EA ; quarum duz, ut EZ, 
E ^, erunt ad eafdem partes ad quas fitum eft &; tertia vero EH ad contrarias. Dico 
EH Maximam effe rectarum de puncto E ad totam fectionem Asr ductarum; ei- 
demque utrinque propiorem, & re&tis ad fectionis partem inter A & A ductis, majo- 


- rem effe remotiore. 


Quoniam enim re&z A A,Z o 
funt Minimz, conftabit, eo quo 
in Parabola demonftravimus 
modo (Prop. 72** hujus) quod 


de puné&to E ad fectionis par- 


tem rA duci poffint; quodque. -—: e ACD K NS 
eidem propior major eft remo- o 
tiore. Pariter cum ^4 & HK e 


funt Minima, eodem modo ac : lus 
in Propofitione precedente, probabitur rectam EH majorem efle quavis rectà de 
pun&o E ad partem A ^ ductà. i 
Dico quoque quod £H major eft quam Ez. De punctis z, n; E demittantur nor- 
males ZM,HN,EO; & Mzerit adMo (per r5*? hujus) ficut diameter tranfverfa ad 
latus rectum : ac (per eandem) xz erit ad NK ficut. diameter tranfvería ad latus 
re&um: quare zM erit ad Me ficut zN ad NK. Ratio autem 0M ad Me minor 
eft ratione zM ad Mo, ac proinde ratio 0M ad Mo minor eft ratione z N ad NK; 
P ac 


$8 APOLIDLQONIE PERG.JEI S. 


ac multo minor ratione ON ad NK: dividendo autem ratio 06 ad eM minor erit 
ratione ok ad KN. Sed oo eít ad eM ficut £o ad zw: & ok eft ad kN ficut 
EO ad HN: ratio igitur Eo ad z M minor eft ratione ejufdem ad HN. unde patet 
zM majorem effe quam HN; adeoque recta per punctum z Axi Ar parallela re. 
motiorerit à puncto A quam punctum H. Sit hec parallela recta Z PIL & pro- 
ducatur normalis E o ad x ; & ob z » ipfi P11 &equalem, recta n x major erit quam x z, 
Recta vero EX, utrique triangulo EXZ, EXII communis, normalis eft fuper z x: 
quapropter Ert major eft quam Ez, & EX major eft quam E11 ; atque adeo major 
eft quam EZ. Igitur E H Maxima eft é rectis ad fe&ionem Asr de puncto E du. 
cendis, ac qua? propiores vel remotiores funt.ab eadem ita fe habebunt quem- 
admodum in Propofitione defcriptum eft. Q. E. D. : 


PROPOSITIO LXXVI. 
] uormalis de puucio dato ad Ellipfeos /4vem majorem demiffa 
S cadat fuper centrum Setlionis y ac fa unila alia reta, 0 quà ab- 
Jcindat 44xis Minimam, duci poffit de puncio 1o ad oppofitos El. 
Upfeos quadrantes: erit Maxima reGarum de puníto dato ad Se. 
Guouem  ducendarum ipfa. normalis producta , eidemque propior 
nijor erad. vemottore. 


Sit Asr Ellipfis, cujus Axis major Ar & centrum ^; & fit datum. punctum z; 
normalis autem ab E ad centrum demiffa fit £A, qua producatur ad 5: nec poffi- 
bile fit de puncto & ad fe&tionem »r rectam aliquam du- EH 


cere, cujus portio intercepta fit Minima,preter ipfam BA.  . e 
Dico E» Maximam effe rectarum qua de puncto £ ad | 
fectionem duci poffunt. 2 


Nam finon duci poffit de pun&to x ad fe&ionem sr 
recta aliqua é qua abfcindatur Minima; rectz: Minimz, 
ab extremitatibus re&tarum de puncto E edu&arum (per 
53'^ hujus) remotiores erunt à Vertice T quam ipfz e- 
ductz. Ducis autem Tangentibus, eo quo demonftrata JE. 
eft Prop. 72*: modo, conftabit Es majorem effe quivis : E , 
alià rectà de puncto 5E ad fe&ionem duá&à; eidemque propiorem majorem effe 
remotiore, Q. E. D. : | : 

: | PROPOSITIO LXXVII. 
Qu / uormalis ad zfxem majorem Ellipfeos demiffa cadat. fuper 
centrum Seihionts, po[hibile autem fit. ad quadrantem alter. 
utrum Sectinis ducere rectam aliquam à qua abfcindat Z4xis Mini- 
mam ; erz reca bec Maxima omaium de punto dato ad eundem 
quadrantem duclarum, eidemque propior major erit remotiore, 


Sit A2r Ellipfis, cujus Axis major Ar, ac centrum A; fit autem E punc&um infra 
Áxem AT datum, unde demiífa normalis EA: ac poffibile fit ab E ad fectionis 
quadrantem r5 educere rectam aliam & qua abfcindatur I 
Minima,puta EHZ. Dico Ez majorem efle quavis aliade — ug 

puncto E ad rs ducenda, eidemque ab utraque parte pro- 
piorem majorem effe remotiore. - 

Quoniam enim 584, Z9 funt duz Minimze, quz produd&te ' 
conveniunt in E; recte Minime prodeuntes e punctis 
quibufyis fe&tionis inter r & z (per 46*" hujus) occurrent 
Axi remotius à Verticer quam rectz connectentes eadem 
 punca & m Minime vero de punctis fectionis inter B & z duc (per eandem 
46"?) propiores erunt Vertici r quam rectze de puncto dato E ad eadem in fe- 
cione puncta prodeuntes. Quibus pofitis, ad modum demonttrationis Prop. 727, 
ope Tangentium, probabitur rectam Ez majorem effe quàvisalia de puncto E ad 
fectionem 5r du&ta, eidemque propiorem. majorem effe remotiore, Q. E. D. 
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LEMMA I. 


Sint duo triangula obtufangula A B P,^ EZ, angu- 
los habentia obtufos T,Z; acutos vero & 
cem angulos A, 4. ipfis BP, BZ ad an- 
gulos rectos fint TH, ZO : rectangulum au- 
tem BAH fit ad quadratum ex AT. in eadem 
ratione quam habet rectangulum EA ad 
quadratum ex ^2. Dico triangulum ABT 
fimile effe triangulo ^ E Z. 


IAMETRIS H3, EO defcribantur femicir- 

culi, qua proinde tranfibunt per puncta 

TI,Z; atque fint femicirculi BTH, EZO; 

; quos vel tangunt rect AT, A Z, vel non. 
Si vero tangant , manifeftum eft fimilia effe trian- 


gula ABT, AEZ. Nam fi capiantur centra M, N 
ac jungantur MI, N Z, erunt anguli M T A.NZ A reti; 


«oo MT A, N Z A gayíen, X) eic ea A A Sida imu 3) 
$9 AMT dpa T2 xao AN Z oria, x) mu vpicw 9B 
apa Jovía T4 B by iow, dX jd A cp Av Uubla apa 
63 qu. elyaya., : 
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E A G— 


& anguli A, A funt equales: angulüs igitur A Mr 
angulo A N Z zequalis eft, unde & eorundem femiffes; 
nempe anguli ABT, AEZ funt equales. Sed an- 
guli ad A & ^ funt zquales: quocirca triangula funt 
fimilia. 

Sed non tangant, fed occurrant femicirculis in puri- 
Ctis K, ^, ac ducantur normales Mz, NO: eft igi- 
tur K Z ipli £P equalis, ut & ^ O ipfi OZ, Si- 
mile autem eft triangulum A Mz triangulo ANO, 
adeoque Z A eft ad A M ficut OA ad AN, Cum ve- 
ro rectangulum BA H eít ad quadratum ex ATP fic- 
ut rectangulum E A O ad quadratum ex AZ , erit 
etiam rectangulum K : F'ad quadratum ex AF,Gve K xd 

x : | 


60 


ad AT, ficut rectangulum AA Z ad quadratum ex 
& Z, hoc eft A^ ad Az; unde fit ZA ad AT ficut 
OA ad AZ. Sed ZA eft ad AM ficut OA ad A N, 
ob fimilia triangula: ex zequo igitur I A eft ad AM 
ficut ZA ad AN: ac circa zquales angulos latera 
funt proportionalia , quare anguli A MT, ANZ, eo- 
rumque femiffes , nempe anguli B, E funt squa- 
les. Sed & anguli A, A ex hypotheü funt zqua- 
les: quapropter triangulum ABFE' triangulo A EZ fi- 
mile eft. 


Hujus autem convería manifefta eft: nempe quod, 
fi fuerint triangula A BI',A E Z fimilia,anguli vero B P H, 
EZO reci, fiet rectangulum B AH ad quadratum 
ex A T ficut re&tangulum E A O ad quadratum ex A Z, 
Etenim ob fimilia triangula , B A eft ad AT ficut 
EA ad AZ; ac H Á eft ad AT' ficut OA ad AZ: 
componendo igitur rationes coz/fat propofitum. 


E-EWNEM A IE 


Super chordas AB, r A, fint duo fimilia fegmenta 
majora femicirculo, ac ducantur catheti E Z H, 
OKA: fit autem ut EH ad HZ ita Oo A ad 
AK. oportet demonílrare circumferentiam 
B Z fimilem effe circumferentia A K. 


APIANTUR centra M, N, ac ducantur nor- 

males ME, MO; NI, NP : ac jungantur MB, 
NA. Anguli autem OMB, ?NA quales func, quia 
angulis in utroque fegmento funt zquales; ac an- 
guli O, P recti funt: quare & anguli MBO, NAP 
funt aequales. Ipfis 
AB, LTA parallelze 
ducantur ZZ,KT 
ac jungantur MZ, 
NK: angulus igitur 
MZZ angulo NTK 
equatur. Quoniam 


vero EH eft ad BZ . | 
ficut 9 4 ad AK, E 
erit EH ad HZ fic- 


c c9 
ut IA ad AK; erit ie 
quoque Hz ad ZZ, | 
hoc eft MB fiveZ M 
A, o Bp mI 


ad MZ, ficut ATI 
ad HK, hoc eft AN five NK ad NT. Anguli au- 
tem MZZ,NTKX [unt zquales, anguli vero MZ Z, 
NKT acuti: proinde angulus ZMZ angulo T NK 
qualis eft; adeoque circumferentia BZ circumfe- 
renti A K fimilis, Q. E. D. 


LEMMA UI. 


Sint duo triangula rectangula A B l', ^ EZ rectos 
angulos habentia T, Z; ac ducantur fub zequa- 
libus angulis BA H, RA O recte AH, A O : fit 
autem ut rectangulum fub 8 r H ad quadratum 

- ex AT , ita rectangulum & ZO ad. quadratum 
ex ZA. Dico triangulum ABr fimile effe 
triangulo A E Z. : 
^^IncaA triangula A BH, AEO defcribantur fe- 
.J gmenta circulorum 8 H A, A O E, qua proinde 

fimilia funt. '"Tan- : 

gent autem fegmen- 

ta red AT', AZ, 

vel non: primum 

vero tangant; ac 

' proinde  re&angu- 

lum BI'H zqguide -— 

erit quadrato ex AT; 


hoc eft , fi ipfi AH Bo - 
ducatur normdis | — H 


E 
AK, recangulo HT'K: re&aungulum autem EZ O 
zequale erit quadrato ex A Z, hoc eft re&tangulo 6 z A; 


e 
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CONICORUM. 6í 


ductà fcilicet ip ^ O normali A A : quare recta n r 
ipfi FK zqualis et, ut & EZ ipf ZA. & an- 
guli ad P, Z funt recti; duplus eft igitur angulus 
BAK anguli BAT', anguli etiam EA Z duplus eft 
angulus EA 4 angulus autem B A K aequalis eft an- 
gulo EA A. quiaanguli B AH, EA O funt aequales, uti 
& anguli H A K, OA A, quia reti; quare anguli BAT 
E AZ zcquales funt. fed anguli ad T,Z funt recti: tri- 
angulum igitur AB T triangulo A E Z fimile eft. 9.E.D. 


Jam fi non tangant circulos re&te AT, A Z, Cons 
veniant iifdem in punctis M, N, erit igitur ut rectan- 
gulum MI A ad quadratum ex T A, hoc eft MT ad 
T' A, ita rectangulum AZ N ad quadratum ex A Z, five 
ut NZ ad ZA. íuntautem fegmenta BAH, EAO fi- 
milia & majora femicirculo: quare ( per preecedezs 
Lemma) circumferentia AH circumferentiz A9 (i- 
milis eft ; adeoque anguli B, E equales. Simile eft igi- 
tur triangulum A BT triangulo AEZ, OQ. E. D. 


Jdem Ahter. 


Sint duo triangula re&tos habentia angulos r, Z; 
ac ducantur AH, AG fub zqualibus angulis 
BAH,EAO: fit autem rectangulum B T H ad 
quadratum ex AT ficut re&tangulum E Z o ad 
quadratum ex AZ. dico triangulum ABr fi- 
mile effe triangulo ^ E Z. 


UcANTUR ad angulos rectos ipfis AH, AG 
D recta A K, A A; aquale eft igitur quadratum ab 
AT rectangulo HI'K; ac quadratum ex AZ rectan- 
gulo 9Z ^, unde rectangulum 5I'H eritad rectan- 

gulum HT K, five | 

A BI ad FK, ficut. 

N rectangulum EZ 6 

ad rectangulum 

OZA, five EZ 

: ad Z A. ipfis A K; 

E e 74 A ^4 parallele. du- 

cantur TM, ZN; 

ac fiet BM ad M A ficut EN ad NA. anguli autem 

ad puncta T, Z funt recti, & anguli ad puncta M, N 

squales funt angulis B AK, EA A. Quapropter ex 

premiffis conftabit triangulum A BT' triangulo A EZ 
fimile effe. 


LEMM A IV. 


Sint duo triangula re&os angulos habentia ad 
pun&a B, E, ac ducantur BH, E O fub. zqua- 
libus angulis AHB, ^ GE: fit autem rectan- 
gulum AHr ad quadratum ex HB ficut re- 
&angulum ^ O0 Z ad quadratum ex 9 E. de- 
monflrandum eft triangulum ABT triangulo 
^ EZ fimile efle. 

NIrcumfcribantur 
circuli quorum 

capiantur centra K, 

A. ac manifeftum 

eft centra effe ad 

eaídem partes pun- 
ctorum H,O. nam 

fi fieri poffit fit K 

inter puncta DP, H , 

centrum vero A in- 

ter A & O9, ac pro- 
ducantur BH, EO 

ad punda M, N, 

& de puncto K de- 

mittatur cathetus K z fuper ipfam M B. cadat autem 

inter puncta H,8; & erit angulus AH obtufus, cut 
equalis eft angulus A 9E: unde angulus AOE eft 
etiam obtufus, adeoque angulus A € N acutus. hinc 
normalis à puncto 4 in EN demiffa cadet inter pun- 

Ca O, N. cadat, fitque ea recta 4 0: eft igitur NO 

ipfi O E zqualis, ac proinde N O major erit quam 

OE, ac NO multo major quam 9; unde re&an- 

guum NOE five AOZ tmnejus erit quadrato ex 

: EG, 
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fed rectangulum A OZ eft ad quadratum ex OE ficut 
re&angulum A HT" ad quadratum ex H B. abfürdum 
eft igitur rectangulum ^O 2 majus effe quadrato ES 
OE. cum enim M H minor eft quam HB erit rectan- 
gulum MH B, Zoc eff AH T', minus quadrato ex H B; 
centro igitur K exiftente inter puncta H,T', non erit 
centrum 4 inter pun&ta A,0. 

.. Cadat igitur inter puncta O, Z, ac demittatur nor- 
malis 4 O. quoniam vero rectangulum AH T' , hoc 


eít  re&angulum 
MHB, eft ad qua- 
U* 
SES 
E - 
e 


e 


MH ad H B , ficut 
re&angulum A 9 Z 
five NOE ad qua- 
dratum ex 9 E, hoc 
eítutN O ad O E; 
ac recte BM, NE 
bifecantur in Z & 
O: erit igitur ut 
BZ ad EH ita EO 
ad OO, fed ut Hz 
ad £K ita O O ad 
O A; quia anguli ad z,O funt re&i, anguli vero ad H, 
O zquales: ex equo igitur ut B& ad £K ita EO ad 
O A; comprehendunt autem zquales angulos : ac pro- 
inde angulus BKz angulo E A O zqualis eft. verum 
angulus z K H angulo O A O aequalis eft: totus igitur 
BKH toti E AO zqualis, eorundemque dimidia five 
anguli AT'B, A ZE aequalia funt : adeoque, ob rectos 
angulos ad B & E, erit triangulum ABI' triangulo 
AEZ fimile. 

Ac manifefta eft hujus convería: nempe, fi trian- 
gulum A BT triangulo A E Z fuerit fimile, atque etiam 
triangulum HBT' triangulo 9 EZ ; fieri rectangulum 
A HI' ad quidratum ex HB ficut rectangulum A 9Z 
ad quadratum ex 9 E, ob fimilitudinem triangulorum. 


LEMMA V. 


Sint duo triangula ABT, A BZ zquales haben- 
tia angulos ad A, ^, non autem tectos; ac 
ducantur catheti A H, ^ 6 ; habeat autem 
re&angulum BHTI ad quadratum ex AH ean- 
dem rationem quam habet rectangulum E 6 Z 
ad quadratum ex A 6: ac fint B H,E O fegmenta 
majora rectarum BT, EZ. dico triangulum 
A BH fimile effe triangulo A EG, reliquumque 
reliquo. 
(ocomtenibennr circuli, ac producantur norma- 
les AH, AO ad pun&a K, A; fintque circulo- 
rum centra M, N; 
à quibus ad ipías 
AK,BD; AA, EZ 
demittantur catheti 
MZ, MO ; NILNP, 
& eodem quo prae- 
cedentia  conftabit 
modo, quod KH 
eft ad H A ficut AO 
ad 9 A, quodque 
.A £ eft ad EH fic- 
ut AIL ad IIO. junge 
AM, AN, & erit 
ut AX ad EH ita 
4M ad MZ, utque A TI ad 110 ita A N ad N T ; adeo- 
que AM eftad Mz ficut AN ad NT. Connectan- 
tur etiam BM, EN. quoniam vero fegmentum BAT 
fimile eft fegmento E A z, reliquum fegmentum 8 X 
reliquo fegmento EA Z fimile eft. quz igitur in il- 
lis infunt anguli funt inter fe sequales , ac. proinde 
anguli BM O, E N P funt quales, in primo cafu. 


dratum ex H B, five 


d 


( 


In fecundo vero manifeftum eft angulum 8 MO an- 


 gulo ENP aequalem effe, quia funt in fegmentis x- 
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CONICORUM 63 


qualibus BAT, EAZ : eft igitur ficat BM ad MO 
five AM ad MO ita EN five AN ad Nr. fed AM 
eft ad MZ ficut AN ad NT: ex aquo igitur MO 
eft ad MZ ficut PN ad NT. anguli autem ad O,P 
funt recti, quare uterque angulus ad Z, T acutus 
eít; adeoque angulus O M Z angulo PN T equalis eft. 
fed angulus BM O angulo E N? zqualis eft: angue 
lus itaque B.M Z angulo E NT zequatur 5 ac proinde an- 
gulus T angulo Z aequalis eft. unde patet triangula 
effe quoad omnia fimilia. 


Abfoluta autem demonftratione in altero angulo- 
rum , five obtufo five acuto, in reliquo etiam hoc 
modo abíolvi poteft. ponatur enim  demonftratum 
effe modo jam defcripto, rem ira fe habere, exi- 
Íflentibus angulis obtufis, ac probandum eft quod, 
fi fuerint anguli B AT, EA Z acuti, triangula quoque 
fimilia effent.  circumfcriptis circulis & produá&is 
AH, AO ad K, A, 
jungantur BK, K T ; 
EA, AZ: squales 
igitur funt anguli 
obtufi BKT, E AZ. 
cum autem rectan- 
guum B3HI five 
A HK eft adquadra- - 
tum ex AH , hoc 
eít K H ad H A, fic- 
ut rectangulum EGZ 
five A94 ad qua- 
dratum ex A 9, hoc 

: eft ut ^9 ad 94; 
erit igitur quadratum ex A H ad quadratum ex HK 
ficut quadratum ex A O9 ad quadratum ex OG A. fed 
rectangulum BHI'eft ad quadratum ex AH ficut 
rectangulum E OZ ad quadratum ex AO: ex sequo 
igitur rectangulum fub BHI erit ad quadratum ex 
HK ficut rectangulum E 9Z ad quadratum ex OA. 
aequales autem funt anguli obtufi 8 K I', EA Z, ac nor- 
males funt KH, AO ; unde per jam dicta fimile erit 
triangulum B KH triangulo EAO , triangulumque 
T KH triangulo Z AO. Quapropter triangulum A B H 
triangulo AE O fimile eft, uti triangulum AHT' tri- 
angulo A9Z; adeoque totum A BI' toti A EZ fi- 
mile eft. 


LEMMA VI 


Datis duabus tectis AB, AT , ducere rectam ^E 
pofitione date parallelam, que magnitudine 
datz zequalis fit. 


pz A factum, & per A ipfi A E parallela ducatur 
AZ; AZ igitur pofitione datse parallela eft : datum 
autem punctum A, adeoque 4 Z pofitione datur. per E 
ipfi AB parallela ducatur EZ: 
zequalis eft igitur A Z ipfi A E. 
ac data eft A E;quare A Z etiam 
data eft. ed & pofitione datur, 
& datum eft punctum A5;unde 
punctum Z quoquedatur. per 
. datum autem punctum Z pofi- 
tione datz A B parallela ducta 
- eft re&a Z E ; datur igitur pofi- 
tione ZE. ac datur pofitione 
re&a AI: datum eft igitur 
punctum E, ac per ipfum ducta eft A E pofitione datz 
parallela : datur itaque pofitione recta A E. 
Componetur autem problema hoc modo. fint re- 
€tz dux pofitione date A B, AT , magnitudine au- 
tem data fit recta H; ac fit A Z ea cui parallela du- 
cenda eít. ipfi H aequalis fiat A Z, & per Z ipfi AB 
parallela ducatur ZE; per E autem ipfi A Z parallela 
ducatur-E A. dico rectam EA fatisfacere problemati. 
quoniam enim AE zqualis eft ipi A Z5 ac AZ 
recte date H facta eft szequalis; reda igitur AE 
folvit problema. ac manifeftum eft quod ea fola rem 
praftat, femper enim puncto A propior minor eít 


remotiore. Qa L E MMA 


q 
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LEMMA VII 


PAPPI LEMMATA. 


A HMM A (C. 


Sint duo plana ABT,EBZ, fecundum eandem —Egw do jZ'mów v; ABT, EBZ, Ji d ape 


rectam B r fuper idem planum fubje&tum nor- 
maliter erecta. dico rectas A B, B E, BT effe in 
eodetn plano. : 


UcaTUR enim é 
puncto 8 in fuübjecto 
plano recta BH ipfi BI ad 
angulos rectos: qua proin- 
de plano E BZ normalis erit ; 
adeoque & re&z BE. pari 
argumento ipfi etiam A B 
normalis eft. fed &: rect 
BI normalis eft eadem BH: 
tribus igitur rectis A B, BE, 
BI' ad angulos rectos infi- 
ftit recta BH ad ipfarum con- 
curíum in B: quare [per 
quintàm undecimi Ll. ] rectze 
AB,BE, BT funt in eodem 
plano. Q. E. D. 
LEMMA VII. : 
Sint duo triangula ABT, AEZ re&os habentia 
angulos A & A, ac ducantur recte. AH, A O 
fub equalibus angulis A HB, A OE; fit au- 
tem ut BH ad HT ita BO ad 9 Z. dico trian- 
gulum A BH triangulo A E O fimile effe , (5 
iriangulum. A HT friaugulo & O Z, totum- 
que tori. 


RopUucaATUmR AH, ac fiat ut AO ad OE ita 
TH ad HK, ac jungantur BK, KT'; elt igi- 

tur angulus AEO apgulo PKH zequalis. quoniam 
vero BH eít ad HT' ficut E 9 ad O Z, facta autem eft 
T'H ad HK ficut AO ad OE; erit ex equo pertur- 
baté ut BH ad HK jta AO 4d Z 5 & funt circa anga- 
los equales: angulus A 
lem effe, ac anguli 
duo ad Z & E z- 
quales fünt recto : ad- 
gulo A O E zequalis eft: fimile igitur eft triangulum 
ABH triangulo A EO, pariterque triangulum A HT 
triangulo A OZ fimile eft, Zotuzue tot;. 
five AK ad KH ficut 
AZ five A4 ad A90. 
anguli autem ad pun- 


igitur BKH angu- 
( BIN 
NC. E B 
eoque angulus BX T * A | 
"liter €) melts. 
Ga H,O (unt equales, - 


load Z equalis eft. 
demonítratum autem 
eft anguülum T'KH 
angulo ad £ squa- p 
re&us eft. fed ex hypothefi angulus 8.A T' rectus 
eft: unde puncta A, B, T, K funt in circulo ; ac 
proinde angulus AK T', hoc eft A E Z, angulo ABT 
sequalis eft. ex hypothefi autem angulus A H8 an- 
IsECENTUR in pun&is K, A re&dzx BL, 
4.2 EZ, ac jungantur AK,A A. jam quoniam BH 
eft ad HT ficut EO ad OZ , componendo ac di- 
midiando antecedentes, 
deinde per convertio- 
nem rationis, fiet PK 


EN 


r 


E 


E 
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4 e UB "ull vx 2m . E y ^ GO [i [ er 5 pla" 
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les. fed angulus ad H angulo ad: equalis eft; fi- 


mile eft igitur triangulum A BH triangulo AEG. pari 
argumento triangulum A'MT triangulo AGz fimile 


eft ac totum toti. Q. E. D. 


Voc C mE e » »! . 
gov và O towtcw' üuotor pa dg) qó A B.H veroeros T0 
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LIBER SEXTUS. 


Apollonius Attalo S.P. 


ITTO tibi Sextum Conicorum librum: qui comple&itur 

Propofitioues de Sectionibus Conicis qt» Sellionum Segmen- 

Us equalibus e& inequalibus, fimilibus c5 diffemilibus ; 

ut (5 ala monuulla pretermif]a ab 1s qui uos precelferumt. 

ANam [pecialiter in boc. libro invenies quomodo Sectio Settioni date 

«qualis tn dato Cono recto fit. [ecanda : e& quomodo. defisnandus 

Jt Conus vecius Cono dato fmnilis qui contineat datam. Setfiouem 

Conicam. Que quidem uberius aliquanto ac dilucidius trattavimus 
quam qui ante uos bis de rebus fcripferumt. | Vale, 


DEFINITIONES. 


L. Se&tiones Conicze dicantur zgza/es, fi applicari poffit altera 
fuper alteram; ita ut ubique conveniant, nec occurrant inter fe, 
[nequales autem fünto quz non ita fe habent. | | 

JL... Srmies vero dicantur Se&tiones, in quibus, ductis ad utriuf: 

. que Áxem ordinatim applicatis, ipfze ordinatim applicata ad por- 

tiones Axis ab iifdem abfciffas Verticique conterminas fuerint re- 

fpectivé proportionales: divifo fcilicet utroque Axe in partes nu« 

mero zquales, vel eandem inter fe rationem fervantes. Difgyailes 
vero fint SeCtiones, quibus modo dicta non competunt. 

III. Re&a fubtendens fegmentum aliquod circumferentizé Cir: 
culi vel Se&ionis Conicze, J2/75 Scgmenti vocetur. 

IV. Recta autem quz occurrens rectis Bafi fegmenti parallelis eas 

omnes bifariam dividit, dicatur fegmenti Diamerer. 

V. Dicatur etiam punctum in Se&ione per quod ducitur Dia- 
meter, fegmenti Jer£ex. 

VL. Segmenta vocentur «422Z2, fi, Bafibus aequalibus exiftenti: 
bus, fieri poffit ut unum füper alterum ita applicetur ut nufquam oc: 
currant inter fe, fed utrobique congruant. Z;equalia vero fint, 
quae aliter fc habent. R VII. Seg: 
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VII. Segmenta vero /z/2 dicantur, quorum bafes cum diame- - 
tris aequales continent angulos, & in quorum fingulis, ductis rectis 
Bafi parallelis numeroque zequalibus, ipfze parallelze, ut & Bafes ad 
abíciflas diametrorum portiones verticibus conterminas, funt in 
iifdem rationibus refpe&tive. Divifà fcilicet ab ipfis parallelis utri- 
ufque diametro in partes invicem proportionales. 

VIII. Dicatur Seco Cozica im Cono pomi, vel Conus à Sechzone 
Conicá contineri, fi vel tota feCtio comprehenfa fuerit in füperficie 
Conicà inter Verticem & Bafim Coni interceptà: Vel fi, eádem fu. 
perficie infra Bafim Coni productá, tota Sectio fuerit in ea füper- . 
ficiei parte quz eft infra Bafim: Vel etiam fi fuerit partim in hac 
partim in altera fuperficic. 

IX. Coni vero re&i dicantur fz722/es, fi eorundem Axes ad dia- 
metros Bafium fint in eadem ratione. : : 

X. Dicatur etiam Zzgura Sectionis fuper 2dxem vel diametrum 
aliquam facta, xe&angulum contentum fub Axe vel diametro illà 
& Latere ejufdem recto. : 


PROPOSITIO I. 


] in duabus Parabolis latera recía fuerint eequalia, erunt 2pfee 
Sediones equales. fc fa fuerint Secliones equales, erum quo- 
que earundem latera recla «equalia. | 
- Sint dux Parabole quarum Axes AA, zo: fintque earundem latera recta AE, 
zM zqualia. Dico ipfas fectiones effe quales. 

Nam fiapplicetur Axis A^ fuper Axem zo, fe&tio coincidet cum fectione & 
cum eadem ubique congruet. 5i enim fieri poffit ut non congruant, fit pars 
aliqua fe&tionis 45 qua non congruat cum zH, &capiatur punctum quoddam 5, 
in parte cum ipsà ZH non congruente, à quo demittatur normalis ad Axem 5 x, 
ac compleatur parailelogrammum rectan- Ac Re e 
gulum Kz: &,factà z A ipfi Ak &quali, —— 
erigatur normalis ad Axem recta H A, ac 
compleatur paralleloorammum rectangu- 
lum AM. Quoniam vero latera KA, AE 
aqualia funt lateribus AZ, ZM, utraque gi. 
inter fe congruent, ac proinde re&tangu- 
lum «E zquale erit rectangulo AM. Sed : 
recta K5 poteft rectangulum KE (per r1**"primi) ac (per eandem) 4: poterit 
rectangulum AM; adeoque ipfe Ks, AH funt equales. Pofito igitur Axe füper 
Áxem, itaut coincidat recta AK cum AZ, recta BK cadet fuper 4 H, punctumque 
5 fuper punctum H. Pofuimus autem non debere coincidere pun&um 5 cum fe- 
ces em quod abfuürdum. "Unde patet fieri non poffe. ut fectio fe&ioni non. 

it zequalis. i 

Porro fi fectio fuerit aequalis fectioni, capiatur AK ipfi z zequalis, & & punctis 
. K4 erigantur normales BK, H 45 ac compleantur rectangula parallelogramma & E, 
AM, Congruente autem fectione A5 cum fectione zu, Axis quoque AK cum Axe 
Z 4 Congruet; aliter enim Parabola zu duos haberet Axes, quod fieri non poteft : 
coincidet igitur punctum K cum puncto A, ob AK, Z4 zquales. Cadente autem 
puncto B fuper B, erit recta BK ipfi AH cqualis; ac proinde (per x1?" primi) 
rectangula KE, 4 M zqualia erunt. Seda K ipfi z 4 facta eft equalis, Latus igitur 
rectum AE Lateri redo zw «quale eft. Q. E. D. | | 


PROPO- 
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e I Figure facie [uper 2dxes tranfverfos Hyperbolarum vel El 
[ipfum fuerint equales ac [amiles inter fe, erunt ipfe Seliones 
equales. ce ft fuerint. Secitones equales, erunt quoque Figure, 
facie fuper c/dxes earundem tranfver[os, equales ac mies ftmni- 
&terque fite. 

Sint A 5,r H due Hyperbolz vel Ellipfes, quarum Axes A x,r o; fintque figure fu- 
. per Axes traníveríos facte zcquales ac fimiles, ut AE, NA. Dico fe&tiones A», TH 
szquales effe. 

Applicetur Axis AK füper Axem re, ac coincidet fe&tio cum fe&ione. Nam fi 
aliter fuerit, fit pars aliqua fe&tionis A5 extra fe&tionem rn; &in hac parte capi- 
atur punctum aliquod 5, à quo demittatur ad Axem normalis 5x, ac compleatur 
rectangulum Az. Capiatur etiam in Axe ro recta ro ipfi AK zqualis, ac erectà 
normali fuper Axem ro ad punctum o, ut H eM, compleatur rectangulum ww. 
Quoniam vero rectz AE, AK aequales fünt ipfis Ar, roe; rectangula &x,A0 erunt 
aequalia. Rectangula au- 
tem AM, EZ fimilia funt 
fimiliterque fita, quia fi- 
mila funt rectangulis : 
fimilibus AE, NA. Sed - 
recte AK, ro aquales 
funt, adeoque rectan- 
gula EZ, A M funt etiam 
scqualia. Verum rectan- 
gula KE, 6^ «aequalia 
funt, ac proinde re&- 
angulum Az re&tangulo 
rM zquale erit. Poffunt autem heec rectangula (per r2*? & r3" primi) ordinatim 
applicate BK, Ho: applicato igitur Axe fuper Axem, cadet recta 5 fuper on, 
ac punctum 5 fuper punctum H. Abfurde igitur pofuimus punctum 5 cadere ex- 
tra fe&tionem rH: ac propterea tota fe&tio A5 coincidet cum fe&tione r gu. 

Quinetiam fi fuerint / 
Íe&iones zquales; fiant 
AK,rOo squales,ac eri- . 
gantur normales K5,eH 
compleanturque paral- 
lelogramma rectangula 
AE,AZ; NA, NM, & ap- 
plicetur fe&tio As fuper 
-fe&ionem rH: cadet 
igitur Axis AK fuper 
Axem reo necefífario. 
Nam fi non cadat fuper T : 
eum, in Hyperbola forent duo Axes, & in Ellipfi tres: quod quidem 1mpoffibile eft. 
Cadente autem AK fuper ro qua eidem zqualis eft, cadet punctum x füper o: 
coincidentibufque rectis kB», eH. punctum 5 cadet fuper H; ac proinde Ks, eH 
equales funt. EHinc confequitur (per 12? & 13*? primi) rectangula Az, rM aqua- 
lia effe. Sed Ax ipfi ro aequalis eft, adeoque xz ipfieM. Simili modo, fi pona- 
tur Az ipfi rn a&qqualis, demonftrabitur z£ ipfi 11y zqualem effe; quare & ? z ipfi 
MT &?£P ipfi Ty zquales erunt: unde & rectangula ZZ, M y zqualia & fimilia, 
ac (per 24"" VI. Elem.) re&tangula Az, NM erunt quoque fimilia. Sed Kz, 6M 
funt equales; quare etiam Ax,eN funt aequales: & ob aquales A x, re, ipfz quo- 
que AA, rN erunt equales. Rectangula autem AE, N 4 fimilia funt, adeoque 
rectz AE, rA zquales. Quapropter rectangula AE, NA fimilia & equalia funt ; 
qua& quidem funt Figura zequalium fectionum füper Axes fadt; Q; E. D. 
: R 2 Similiter 


—— H 
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Similiter fi fe&iones fuerint Parabole, & occurrant ordinatim applicata diae 
metris quibufcunque in utráque fe&tione fub eequalibus angulis; ac fint harum dia- 
metrorum Latera recta aequalia; erunt quoque Sectiones equales. — 

Ac fi fuerint fectiones Hyperbolz vel Ellipfes, & ordinatim applicate occür- 
rant diametris füb angulis qualibus ; fuerintque Figure fadtee fuper has diametros 
aquales & fimiles inter fe; erunt etiam fe&tiones equales. Hoc autem eodent 
modo conftabit, quo rem ita fe habere quoad Axes jam demonftratum eft. 


PROPOSPEIIO HLF- 

"Aufeflum eft Ellipfim non poffe equalem effe duabus reliquis 

| Jeétionibus, quia termmata efl; be. vero in tnfemitum pro- 
deunt. Dico quoque nullam Parabolam cqualem effe Hypertoee. 


Sit Abr Parabola, Hyperbola vero H1KN ; ac (i fieri poffit, fint inter fe aequales. - 
Sint autem fe&tionum Axes Bz, KM, ac K e diameter tranfvería Hyperbole: &, 
factis B E, b z ipfis K A, k M eequalibus, ducantur ad Axes normales AE,Az 5 1A, H M. 


Jam fi fuerint equales,fectio 
applicari poteft fuper fectio- : | 3 
nem; & cadent puncta E, Z, A, B | 
A füper puncta A, M,r,H. Ve- pn | liz 
rum Z5 eft ad 5E (per 2o'" | um 
primi) ut quadratum ex AZ | "— : 
ad quadratum ex EA: eritigi- — A E cem 
tur MK ad KA ut quadratum | / | 1 ds 
€x MH, ad quadratum ex Ar. 9, E i 


Hoc autem fieri nequit, quia 
quadratum ex MH eft ad qua- 
dratum ex 1A ficut rectangulum fub eM,MK ad rectangulum fub 64, AK, per 
21*^ primi. Parabola igitur Hyperbole non eft z«qualis. 


| PROPOSITIO IV. | 
d in Bllipfs de ceutro ducatur reca quelibet utrinque ad Se. 
Gonem terminata: drvidet bec [eciionem 1m duas partes ee- 
quales; itemque zdrea ejus divifa erit bifariam. : | 


Sit A 5r Ellipfis, cujus centrum 6; & per centrum ducatur recta A 5, quz primo fit 
alter Axium fectionis. Dico applicari poffe Curvam Ars füper Curvam AES, ita 
ut tota Area ArB fuper totam Arcam AES fuperpofita 
ubique coincidat cum eadem. c e : 

Nam, fi fieri poffit ut non coincidat Curva Ar 5 cum 
Curva AER, capiaturin parte non coincidente punctum 
r; &yydemiffa ad Axem A 5, normalis r4 producatur ad x. 
Recta igitur rA cadet fuper rectam AE, ob angulos ad 
punctum A re&tos: rA autem ipfi AE zequalis eft, atque 
adeo punctum r cadet fuper pun&um rz. Abfürda eft : 
igitur pofitio punctum illud non cadere in fectione AEs. Curva igitur AT 8 ca- 
det fuper Curvam AEs, ubique coincidens cum eà, uti füperficies Ar coincidet 
cum fuperficie AE. Quocirca Curva equalis eft Curvz, & Area Arez.  Q. E. D. 


PROPOSITIO V. 


e .Vero AB non fuerit alter Axium, fint Axes rA, K A5 & demittantur nor- 
& J males AE, BB: & applicatà Curvà rA A fuper Curvam rz4A, eo quo factum 
eft modo in Propofitione praecedente, cadet punctum z fuper. punctum A, ac Area 
ATE fuper Aream PZE. Similiter KT'A cadet fuper KA4, & Eo Íuper eg; ut & 
EZ fuper BH, ob £e ipfi ou & Ez ipfis zquales.. Cadet igitur Area rEz faü- 

c xe per 
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per Áream AHB, ac proinde Area ArE coincidet cum 
Area 8AH,eidemque aqualis eft, ut & Curva Ar Curve 
AB £qualis, Triangulum autem Are zquale eft tri- 
angulo BH: Arca igitur ATO Árez BAo zqualis eft, 
ac area refidua &oK refidue 8o A, ut & Curva AK Curve 
5A zqualis. Quapropter Curva AKA QCurve rAE 
cequalis eft, totaque Area AKAB toti AT AB, totaque 
Curva AKAB Curva ArASs etiam zqualiss Q. E. D. 


| PROPOSITIO VL 

QJ portio aliqua Sectiomis Conice, applicata fuper portionem ali- 
quam alterius cupujdam Setlionis, coincidat cum eádem: erit 

£ota Sectio tota Sechint equalis. 


. Sit A8 fegmentum fectionis alicujus H A5, quod applicatum congruat cum r ^ 
fegmento fectionis r AE. Dico fecionem n A5 aequalem effe fectioni r A x. 
Nam, fi fieri poffit, congruat pars A8 cum parte r^; non autem congruat fe- 
Ctionis pars reliqua AH cum r N reliqua parte fectionis alterius: fint autem ad 
modum fectionum ArM, ArN. Ca- | 
piatur in TM. pun&um aliquod e, 
jun&dáque ^e ducatur in fectione 
TAE diameter KA bifariam dividens 
ipfam A6: erit igitur recta, qua fc- 
Ctionem rAE tangit in puncto K, 
ipfi ^o parallela. Diameter autem 
KA omnes rectas ipfi Ao parallelas 
bifariam dividit; quare, ductà rz ipfi Ao parallelà, x4 eam bifariam dividet ; 
adeoque rz parallela eft re&tz: fe&ionem Ar^ tangenti in pun&o &. Sed & 
eadem recta Tangens eft fectionis ATN ; ac proinde (per 7?" fecundi) recta x A 
diameter eft fe&tionis Ar N, dividetque ipfam A x bifariam in puncto A. Eadem 
autem dividit re&am Ao bifariam in puncto 4: quod abfuürdum eft. "Tota igi- 
tur fe&tio 8 AH fuper totam ArN applicata ubique congruit, eidemque zqualis 
ett, Q. E. D. ; 


PROPOSITIO VIL ! 

I N "Parabolà vel Hyperbola, [2 dutie ad 24xem ordinatim appi- 

cale ad alteram Sections partem producantur : ab|cindentur 
e Sectioue ab utroque. duis latere fegmenta, que applicate con. 
gruent inter fey [ed que neutiquam comcideut cum alià quávis 
 Se£lionis parte, [1 eidem amponantur, 9 
Sit Asr Parabola vel Hyperbola, cujüs Axis rH; & cápiatur fegmentum aliquod 
. fe&tionis 245; & demittantur ad Axem rH ordinatim applicate, qua ad alterum 
fectionis latus productae, ut Bz A, A HE, abfcindant e fectione fegmenta Br, AT E; 


Dico Curvam sr congruere cum Curva rA, & Curvam 5A cum Curva A E, iteme 
que Áream ArH cum Área Hr E, Íegmentumque Asr cum fegmento EAT. 


Hoc autem conftabit ad modum praecedentium; quia onines ordinatim applicate, 


à fegmento Asr ad Axem rH du&z, poterunt rectangula aqualia rectangulis quae 
S poflunt 
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poffunt ogdinatim applicate: à fegmento rAE.ad. eandem ru ducte ; adeoque, 
continuatis ipfis ordinatim. applicatis, erit »z ipfi ZA & AH ipfi EH equales, 
Anguli autem ad puncta z, n redi funt: fegmentum igitur r5. applicatum fuper 
fegmentum r A coincidet cum €0; coincidet etiam fegmentum A» cum fegiento 
AE, aregque areis congruent. - xo eA tuta on 


Sit jam ex fegmentum aliquod aliud his duabus normalibus non. interceptum, 
Dico, quod fi fegmentum AE fuper illud applicetur, - non coincidet cum eo. 
Nam fi non ita fit, ac fieri poffit ut congruant inter fe, fuperimponatur AE co- 
incidatque cum: Ko; coincidet igitur (per Prop. proxime pracedentem )- CurvarA 
cum eà fe&tionis parte quz cum K o continuatur. Cadet vero pun&tum r in feg- 
mentor A E indiverfo fitu ac infegmento x or; quia fegmentumk er non eft qualis 
fegmento TAE: ac proinde Axis Hr diverías haberet 'pofitiones, ac Parabola vel 
Hyperbola plures haberet Axes ; quod (per 48"? fecundi) abfurdum eft. Quapropter 
fegmentum A E cum fegmento o congruere non poteft. Q. E. D. ^ ^ - 


PROPOSITIO VIII. 


QI m Elipf: demil]e ad xem normales producantur ad-alte- 
XJ rum Secitonis latus: feementa ab utráque dis parte abfoiffa, 
unum [uper alterum applicata, congruemt iuter fe. Si wero unm- 
pouatitur [uper [egmenta. à uurmalibus ad eafdem à centro diflan- 
fiu5,]ed ab alterà ejus parte abfci/[a ; comcideut etiam cum d/dem, 
congruent autem cum nullo alo Setionis fegmento, LI S 


Sit ABrA Ellipfis, cujus Axes As, k 4, & ad A 5 demittantur normales duz qua 
occurrant utrinque fectoni ut T £j AZ : ducantur etiam in fectione aliz dux nor- 


* 


males ad eafdem à centro diftantias ac priores, ut Mz, N e. Jam fi fegmentum rA 
ipfi Ez füperimponatur, congruent inter fe, juxta demonftrata in Prop. proxime 
precedente, Eodemque modo conftabit fegmentum MN cum ipfo. 26 congruitu- 
rum. Área autem K A A fuper aream KA 0 
applicata ( per quartam hujus) coincidet; ac vea y E ee 
recta r E cadet fuper ipfam. N 6,. quia eadem | 
eft utriufque à centro diftantia ; cadet etiam 
AZ fuper Mz, adeoque cadet fegmentum rA 
fuper fegmentum MN; ac proinde congruet . ^ 
TA cum fegmento zo, quia,MN, ze con-. mb uh unictX* xo 
gruunt inter fe. Idém quoque manifeftum 4 
eftde fegmento zz. — ME o 9 

Si vero capiatur in fe&tione fegmentum c uc 
aliquod aliud practer hec quatuor, ut rx. | 
Dico illud congruere non poffe cum przdi&is fegmentis. Nam fi fieri poffit, co- 
incidat cum fegmento MN; ac, per demonftrata in precedentibus, invenietur El- 
lipfis plures quam duos habitura Axes. Hoc autem (per 48" fecundi) abfurdum 
eft. Quocircafegmentum MN non congruet cum Ícgmento xx. Q. E. D. 


M. 
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Rueba 5 boelrsev crm Vai geeter o e etn es 
I AN. Settiomibus eequalibus, fegmenta, que equaliter à Verticibus 

| earundem diflant, fuperpofita coimcident inter fe: que vero nom 
diflant equaliter à Verticibus, non comgruent inter fe. : 

Se&tionum duarum aequalium fint Axes r A,K4, ac fit. diftantia fegmentr A8 à 
puncto r zqualis diftantiz fegmenti EH à puncto K, Dico A5 congruere cum EH; 

Imponatur enim. fectio T A fuper fectionem K E, ac punctum 5 cadet fuper pun- 
&um n, quia diftantiz earundem à Vertice utriufque feótionis equales funt: ca- 


det etiam pun&um A füper pun&um E, adeoque & fegmentum A» fuper feg- 
mentum EH, Dico quoque, fi fuperimponatur fuper aliud quodvis fegmentum, 


S ropepsd : X 

non congruet cum illo : Nam, fi fieri poteft, cadat fuper fegmentum ze, Demon 
ftravimus autem A5 congruere cum fegmento EH, ac proinde congruet zo 
cum ipfo EH. Segmenta vero zoe, EH non funt abfciffa à duabus normalibus, ne- 
que ad eafdem à centro diftantias,  Abfurdum eft igitur ea congruere pofle, pet 
demonftrata in duabus Propofitionibus precedentibus; Q. E. D. Ye 


uu E PROPOSITIO X. — : 
] Sechiones fuerint. inequales, feri uon potef? ut pars aliqua 
unius congruat cum ulla parte alterius. 


Sint ABT, AEZ fectiones duz inzquales.. Dico nullam partem. unius coincidere 
pofle cum parte aliquà alterius. 

Nam, fi fieri pofhit, 
congruat pars A5 cum 


parte A E; ac tota fectio | 

ABT (per fextam hujus) ! 
congruere deberet cum  ,. zii 
ipsà AEZ: atque adeo e | e ; 


fectio A Br zqualis ef- ic | | : 
fet fe&ioni AEz.  Hocautem eft contra hypothefim. Quapropter non coincidet 
pars ulla fe&ionis A5r cum parte aliquà ipfius AEz. .Q. E. D.. 


|... PROPOSITIO XI. 
"drabole omnes fimiles funt inter fe. 


Sint AB, FA duz Para- | A 3 
bolae,quarum Axes AK, r o. 
Dico fectiones inter fe fi- 
males efTe. : 
Sint earundem latera 
 fe&a A rr x, ac fiat AK ad 
ad Am ficut r o ad TX; ac 
dividatur AK in punctis Z; 
o utcunque, & in iifdem . 
rationibus dividatur etiam £ 
roin punctsM,z; & ad /| . . c baTr: 
Áxes AK,rO.erigantur notmales ZE, 6H, KB; MA, NÉ, AO. 0 
UT rus | S2 Quontatri 
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Quoniam vero r4 eft ad AK ficut rx ad ro ; & Ks media eff proportionalis 
inter ipfas 11A, AK, (per 11"*" primi) uti AO media eft inter P X,ro: erit igitur 
K5adKA ficut 4o ador; . - A 
cumque 5Z dupla eft ipfius 
B K, uti A y dupla ipfius A 0; 
erit 5Z ad Ak ficut A y ad 
ro, Pariter cum 11A eft ad 
AK ficut r Xad r 0, ac AK 
eftad Ae ficat road rz: 
erit ex aequo IL A ad Ao fic- 
utrXadrz. Patebit igitur 
modo nuper oftenfo,?H effe 7 /- 
ad Ao ficut N T ad rz ; ac 
fimili argumento Et erit ad Az ficut c4 adrM. Rationes igitur normalium ad 
Axem, B7, HP», EI, ad abfezfJas AK, AG, AZ, eedem funt ac rationes normalium y, NT, 
Ar ad abfcfas ro, zr, rM refpectivé. Segmenta autem ex uno Axium abfciffà 
proportionalia funt fegmentis alterius Axis. Quocirca. (fer Definitionem Jecundam ) 
fectio A5 fimilis eft fe&ioni r^. Q. E. D. 


PROPOSITIO XII. 


1 Hyperbolarum vel Ellipfium fieure fuper dxes facie fugi 
rint fumiles y ipfe etiam Sectiones familes erunt. te fi feGliones 
fuerint [mniles; feguree fuper zdxes fatiee erunt quoque fomes. 


Sint AB, TA due Hyperbolz vel Ellipfes, quarum figura füper Axes facta funt 
fimiles. Sint autem earum Axes AK, ro, diametri vero traníyerfae AISIX; &ca- 
piantur Axium : um | 
fegmenta A Kj o, n : | r 
ita ut AK fit ad 
Anficatroad rx, | 
Dividatur Ak ut- 
cung; in punctis 
2,0; & in iifdem 
rationibus quoq; 
re&aro in pun- 
Ctis M, 2: ac per 
punéta Z, 6, K; M, 
£, o erigantur fu- 
per Axes norma- 
les 5&,0H, ZE; 
OA, ZN,MA. 

Quoniam autem 
figurz fectionum 
funt fimiles, erit 
"(per 2r**" primi) 
quadratum ex BK 
ad rectangulum 
fub mkaA ficut 
quadratum ex Ao 
ad rectangulum 
fub xor. Re&- n 
angulum vero füb r4 eft ad quadratum ex xA, ficut rectangulum fub xor 
ad quadratum ex or, quia rk eft ad kA ficut xo ad or. Erit igitur BK ad KA 
ficut Ao ad or, & s£ erit ad KA fict Ay ad ro. Jam KA eft ad A6 ficut or 
ad rz, ac VLA eff ad AK ficut xr ad ro: quare ex euo I1A eft ad Ao ficut xr ad 
rz. Conftabit igitur per jam demonftrata x? effe Ao ficut NT ad Tz: ac pari 

| | x argumento 
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argumento EI effe ad Az ficut cA ad rM. Normales itaque 57, ub, E1 funt ad feg- 
menta Áxis AK, AO, Az in iifdem rationibus ac. normales A y;NT,TA adíegmenta - 
Axis OT, TZ, M refpetlivé : atque fegmenta ipfius Ak Axis fectionis AB à normali- 
bus abfciffa, ad fegmenta ipfius r o Axis fectionis r ^ à normalibus abíciffa, funt 1n ea- 
dem ratione. : Quare (per Definit. 2**") fectio As fimilis eft fe&ioni DA, 
-. Quod fi fectio A 5 fimilis fuerit fectioni rA: Dico Figuras utriufque fectionis 
efle fimiles inter fe. Demittantur enimà fectione A » normales quotlibet ad Axem 
AK,ut BZ,HP, Et: & à fectione r normales Ay,NT,A7; ita ut normales ad ab- 
íciffas in utroque Axe fint refpeiizv? in iifdem rationibus, uti & abfciffe in uno 
Axium ad abfciffas in altero fint. in eadem ratione; nempe fit bk ad AK ficut Ao 
8d OD, acKA ad Ao ficutor adrz, ac Ae ad on ficut rz ad zw. Erit igitur 
3K adeH ficut ^o ad Nz, adeoque quadratum ex 5k. ad quadratum ex eH erit ut 
quadratum ex Ao ad quadratum ex Nz; unde (per 21*" primi) re&angulum n kA 
erit ad re&tangulum 164A ficut re&angulum xor ad rectangulum xzr. SedkA 
eft ad 4o ficut or ad rz: eritigitur krrad no ficut ox ad x z; atque adeo noe 
erit ad oK ficut x zad zo. Sedok eff adzo ficut A6 adrz; igitur I10 eft ad eA 
ficut Xz ad zr, ac rectangulum rm64 eft ad quadratum ex 9 A, ficut rectangulum 
-XZzr ad quadratum ex zr. Quoniam vero Ao efl ad on ficut T z ad zN, erit re&- 
angulum tme4 ad quadratum ex oH ficut rectangulum xzr ad quadratum ex 
£N. Sed rectangulum ne4A eft ad quadratum ex eH (per 21*» primi) ficut. dia- 
meter AH ad Latus ejus rectum, & recangulum xzr eft ad quadratum ex zN 
ficut diameter xr ad Latus ejus re&um. Figura igitur utriufque fectionis fuper 
ILA,T X facte funt fimiles, 


PROPOSITIO XIIL.- 


QU /uerint. Hyperbolarum vel Ellipfium faure, fuper alios dia- 
S metros preter zdxes faiie, [nniles inter fes ac ordinatim ap- 
plicatee ad bas diametros contineant. cum ipfis. angulos equales : 
erunt be feciiones iuter fe fimiles. : : 
Sint Hyperbolarum vel Ellipfium duarum centra z,1, diametri Vero quzvis T A, 
EM; fintque anguli quoscontinent. diametri hec cum ordinatim applicatis fuis in- 


ter íe equales; Figure autem quz fiunt fuper diametros rA, EM fint fimiles. 
Dico fectiones illas fimiles effe. ( 


Ducantur enim é punctis r, E re&z duz qus fe&iones contingant, ut T'6, EO, 
queque proinde parallele erunt ordinatim applicatis ad has diametros: adeoque 
anguli qui fiunt ad puncta r, E cum diametris TA,EM erunt equales: fint etiam 
AB, AK ÍcCtionum Axes, occurrentes TRGBERIMRUS in punctis 6,0, Erit igitur an- 


gulus 
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gulus erz angulo o£! qualis, ob Tangentes ordinatim ductis parallelas. Per 
puncta A, A erigantur normales ad Axes occurrentes diametris LA, EM in punctis n 
& x, nempe rez AH, AX; & circumícribantur circuli triangulis ZAH, IAX: & 
agantur per Vertices A, A Tangentibus ro, Eo parallela AZ T; ^7 y. 

Quoniam vero Figure fuper rA, EM factze fimiles funt; ac rect? AH, AX con- 
tingunt fe&iones; & reda A Av funt ordinatim applicate ad diametros T A, EM: 
erit (per 37*" primi) rectangulum füb z ZR ad quadratum ex. A £ ut rectangulum 
füb iz, 7 X ad quadratum ex A7; utraque enim harum rationum eadem eft, nempe 
diametri tranfverfze ad latus rectum utrique diametro competens.  Rectangulum 
autem füb z £, £i zequale eft re&angulo T £ A, ac rectangulum 17 X zquale eft rect- 
angulo A7; adeoque rectangulum £4 erit ad quadratum ex £A ficut rectan- 
culum A vy ad quadratum ex A 7: ac proinde T£ erit ad £A ut ry ad ar Ve- 


7 


£ 
NI 
P2sesp 


rum anguli duo ad puncta 7, z funt zequales, fed non recti, quia diametri r 4; EM 
non funt Axes fe&ionum, ac circulorum diametri funt recte nz, x 1: quare (8 per 
Lemmata brira Pappi) erit angulus ad z angulo ad r zqualis. Anguli autem 
Zr o6,IEO funt aequales, ac propterea triangula zro,1E0 funt fimilia. De punctis 
LT,E demittantur ad Axes normales TN, Ez; & erit rectangulum zNo ad qua- 
dratum ex rN (fer conver(as Lemmatum) ut re&angulum 120 ad quadratum ex Ez. 
Sed (per 37?" primi) rectangulum z x e eft ad quadratum ex r x ficut Axis tranfver- 
fus A5 ad latus ejus rectum ; & rectangulum 1z0 eft ad quadratum ex Ez ut Axis 
^K adlatus ejus rectum. Ipfz igitur fectiones (per przcedentem 1277) fimiles funt. 
Oportet autem in Ellipfibus utrumque Axem AB, K^ efle Axem majorem vel - 
minorem, quia ratio ipfius BA ad latus ejus rectum. eadem debet efle cum ra- 
tione Axis K A ad latus rectum ejufdem K^. Perinde autem eft fi uterque Axis vel 
major vel minor fuerit. Q. E. D. ere : 


: PROPOSITIO XIV. 
Dora 4ec Hyperbole neque Bllipfa fmmulis est. 


— Sint dux fectiones, nempe Parabola As Axe AH defcripta; ac Hyperbola vel 
Ellipfis, // frerz poft, eidem fimilis, ut r A. Sitíectionis r^ Axis rA, ac fit latus 
tranfverfum figurz five diameter tranfvería wr. In utráque fectione ducantur 
normales ut 8t, ZN; Az, K0; & fint rationes earum ad abfcifías in uno Axium, ez- 
dem ac rationes normalium ad abíciffas in altero refpective; fimulque divifus fit 
uterque "Axis. in fegmenta éandem inter fe rationem habentia, nempe fit zu 
ad HA utKA ad AL, ac uA ad AE ut AT adre, ac AE ad. E5 ficut re ad.64: 
erit igitur ZH'ad EB ficat KA ad A9, adeoque quadratum ex z H ad quadratum 
ex EB ut quadratum ex Ka ad quàádratum ex Ao. Sed quadratum ex zH eft ad 
: E : quadratum 
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quadratum ex 5E (per 20**" primi) ficut HA ad Az, ac HA eft ad Ax ficut Ar ad 
T9: quadratum igitur 


ex K A eft ad quadratum T 

€x A0 ficut Ar ad reo. A 

Verum (per 21?" primi) [e ^ 
quadratum ex kA eft n 

ad quadratum ex A6 73 K 


ut rectangulum MAT 
ad rectangulum Mer, z 
ac proinde .M A ipfi Mo 
. &qualis: quod abfur- M 
dum. Parabola itaque non poteft efle fimilis alterutri reliquarum fectionum. 


PROPOSITIO XV, 
Tperbola son efl fumilis Ellipf. 


Sit A5 Hyperbola acr A Ellipfis, axibus A K, r M, dzametrzs vero tramfoerfis E A, T A 
defcripte: ac fi fint fe&tiones fimiles, ducantur in utráque normales, ut 8N, 62; z 0; 
AT; ita ut earundem rationes ad abíciffas in utroque Axe fint refpe&tive ezdem, 
uti & abfíciffe ad abfciffas in. eadem ra- 
tione, Eodem igitur modo, quo przce- 
dentem demonftravimus, coníftabit qua- 
dratum ex ok effe ad quadratum ex 8H 
ficut quadratum ex ^M ad quadratum ex 
Z1. Sed ut quadratum ex eK ad quadra- 
tum ex BH ita rectangulum EK A ad rect- 
angulum EHA ; & ut quadratum ex AM ad 
quadratum ex 1Z ita rectangulum TM A 
ad rectangulum r14: quarerectangulum. — — 
EK A eft ad rectangulum EHA ut rectan- : 
culum r MA ad rectangulum ria. Sed,ex hypothefi, KA eft ad A9 ficut Mr ad 
r1; foretigitur K E ad EH ficut MA ad Ar. Hoc autem abfurdum eft. Sectio itaque 
A3 non eft fimilis fectioni r4. Q. E. D. | | : 


s PROPOSITIO XVL- 

1—1 Yperbole oppofitee. funt. faniles iuter fe eo equales. 

Sint A, 3 fe&tiones oppofita, quarum Axis A». Dico cas & fimiles & equales effe, — 
Quoniam enim latera recta Sectionum A, 5 (per 14^ | | 
primi) funt xqualia, recta vero A» eft latus tranf- 
. verfum commune figure utriufque fe&tionis; erunt 
igitur figurz, quz fiunt fuper eundem Axem A5, 
interíe fimiles & aequales: ac proinde fectio A (per 
127m hujus) fimilis & equalis eftfectionis, Q.E.D. ^.—— 
Du unL.. PROPOSITIO XVI. 

AUG ad fimiles Se&tiones Couicas T angentibus, que adibus oc- 
AR JI eurrentes cum idem contineant angulos equales; educii/que 
de puuciis contattuum diametrzs Jecitonum, qu. quarum. uiváque 
capiantur punila, da ut. iutercepte auter bec puntia ct». duime- 
trorum Vertices fimt ad ap[as-Tangentes in eadem ratione ; ft per 
punta fumpta ducantur. recie Tangentibus parallele ab[ciudent be 
ab utraque. fe&tione fegmenta funikta e& fimiliter pofita. zs fa feg: 
menta fuerint. funilia q& fimiliter. pofita, eedem erunt vatuones 

TTC ——I T : diame- 
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diametrorum ad Tangentes qa utraque fectione, angulique fub. dia- 
metris ct» Tangentibus contenti erunt equales. 


Sint imprimis fectiones fimiles Parabolz duz,ut A BT,K AM;quarum Axes A Z, KO; 
Tangentes vero T Z, M Oy cum Axibus aequales continentes angulos AZ, K OM; ac 
per r, M, ducantur fectionum diametri L'5,Mz; ac fiat Er ad rz ficut zMad Mo; - 


perque 5, z ipfis rz, Mo parallele agantur ^5,N 4. Dico fegmenta BT A, AM N effe 


fimilia fimiliterque pofita. : ; 
E punctis A,K erigantur AH,KX normales ad Axes; ac producantur diametri 


ET, Mz ufque ad occurfüm earundem in punétis B, x: acfiat Pr ad duplam ipfius 
rZ ficut er ad r B, atque etiam £M ad duplam ipfius M o ficut rM ad Mx. Erunt 
ieitur (per 49*" primi) ?r,M£ latera recta ad diametros r E, Mz; ac proinde qua- 
dratum ex A E &quale erit re&tangulo ?r £, uti quadratum ex Nz rectangulo z M £. 
Anguli autem x 0M, AZr funt equales inter fe, adeoque & ipfz XMO, HLZ g- 
quales; quia re&ze xz,HE (per 46*" primi) parallele funt ipfis OK, ZA. Quo- 
niam vero anguli XMo, HrZ fünt equales, & anguli ad H & x recti ideoque a- 
quales, erunt triangula our, rxM fumilia; ac er erit ad rH ficut tM ad Mx: 
unde Pr eritad rz ficut £M ad Mo. Fecimus autem rz adr ficut Moad «2; 
quare ex.equo ?T erit ad r E ficut £M ad M z. Pari igitur argumento, quo Prop. XI"*^ 
hujus demonftravimus, conftabit quod, fi ducantur ad diametrum r E recte ipfi BA 
parallele ; & ad Mz ipfi AN parallele, ad zntervalla zpfis r e, Mz proporttonalza, erunt 


hz rectz bafibus BA, AN 
parallele , ad intercepta 
fegmenta utriufque dia- 
metri, Verticibus TM con- 
termina, in eadem ratione 
refpectivé ; anguli autem 
contenti fub ordinatim 
applicatis utrique bafi 
parallelis & diametris u- 
triufque fegmenti funt u- 
trobique equales, ob an- 
gulos ad r & M aquales. 
Quapropter fegmentum 
BrA fimile eft fegmento 
AMN fimiliterque fitum. 
Q. E. D. 
At vero fi fuerit feg- | 
] à fe&ionum fiume fegmento NM 4 in alter, ac fint eo- 


Pa 


mentum ArB in unà 
rundem diametri E, Mz, Bafes vero A3, AN, ac Vertices puncta r, M, ad que 
tangunt fectiones recta rz,Mo. Dico angulos Azr, KoM effe zquales, ac Er 
effe adrz ficut zd ad Mo. 

Maneant rectz nuper defcripta. Quoniam vero fegmenta fünt fimilia, erit an- 
gulus contentus fub Bafe s4 & diametro rE zqualis contento fub AN & MZ; ac 
recta: Zr,oM parallel funt ipfis 8^, AN; adeoqueanguli ad puncta r, E; M, z fünt 
aequales. Anguliitaque obtufi zr E, oM funt inter Íe aequales; unde, ob paral- 
lelas, angulus ad punctum z zqualis eft angulo ad punctum o... Porro quoniam A 8 


eft ad £r ficut N4 ad zM, ob fimilia fegmenta ; AE erit ad Er ficut Nz ad zw. 


At vero PT eftad AE ficut AE ad zr, & £M ad Nz ficut £N ad zw, propter Para- 
bolas: quare Pr eff ad AE fiut £M ad Nz. Sed ^E ad ET ficut Nz ad zM s ex equa 
igitur Pr erit ad Er ficut £M ad Mz. Jam Pr eft ad duplam ipfius rz (per 49. 
primi) ficut or ad rm, & £M eft ad düplam ipfius Mo ut nM ad Mx. Sed or 
eft adrH ficut Mad Mx, propter fimilia triangula reg, Mx ; quare Pr eft ad 
LZ ficut 2M ad Mo. Cumque vreff ad r E fuut £M ad Mz, ut jam di&um efl ; exit 
ex xquo Erad rZ ficat Mz ad Mo. Anguliautem AZT; KOM per nuper demon- 
ftrata aequales funt : ergo conflat Propofitio, : 


PROPO- 
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PROPOSITIO XVIII. 


Int jam fectiones, de quibus agitur, Hyperbole vel Ellipfes; ac fint omnia de- 

Ícripta ut in figurá pracedente, & producantur diametri rE, Mz ad centra fe- 
Cionum 1, T: habeat autem abfciffa re ad Tangentem r z eandem rationem ac zM 
ad Mo, Dico fegmenta Ar 5, AMN fimilia effe. 

Fiat Pr ad duplum Tangentis rz ficut er ad rH; ac £M ad duplum Tangentis 
MO ficut 1rMad Mz: erunt igitur (per $o"*" primi) r? & ZM latera recta ad dia- 
metros rE,Mz. De punctis A, K, r, M ducantur ad Axes normales AH,KX,T T, My. 
jam quoniam fectiones fimiles funt, erunt earum figurz fuper Axes facte (per , 
i2?" hujus) etiam fimiles; ac fi figurz fuper Axes factz: fuerint fimiles, erit ( per 
37^" primi) rectangulum 17Zz ad quadratum ex r ficut re&angulum T yo ad 
quadratum ex y M. Anguliautem ad puncta z, o ex hypothefi funt zzquales, & an- 
guli ad 7 & y funt etiam zquales, utpote recti : triangulum igitur rz z triangulo 
Myo fimile eft. Manifeftum autem eft (fer Lemmata 3"? € 5 Pappi) quod, fi 
rectangulum 17Z fit ad quadratum ex rr ficut rectangulum ry o ad quadratum 
€x yM, triangula rz1, MT erunt fimilia, ac proinde anguli ad centra iT z- 
quales. Anguli igitur zr1, TM o funt quales, quibus etiam zquales funt anguli 
ad E & z, propter ordinatim applicatas Tangentibus parallelas. Ob zquales autem 
angulos ad 1 & T, neceffe eft etiam angulos ad & & x aquales effe, Sed anguli 


zrtTMo funt zquales ; quare triangula er n, Mx funt fimilia, ac er eftad ra 
ficut 1M ad Mx. Fecimus autem ?r ad duplum ipfiusr z fzut or ad r 8, 82M ad 
duplum ipfius M o ficat 1M ad Mx; erit igitur r? adrz ficut Mz ad Mo; & (obfi- 
milia triangula) rZ eft ad r1 ficut oM ad Mr: quare ex equo r? eft ad r1 ficut 
Mf adMT, adeoquer? eft ad ró'ficut MZ ad Mx. Figure igitur contente füb 
ipfis r ?r 2, & fub Mz, M z funt fimiles. Quinetiam cum r? eft ad rz ficut M£ ad 
MO, & TZ ad FE ut Mo ad Mz, erit ex equo Pr ad rE ut MZ ad Mz. Hocautem 
cum ita fit, acfigura contenta fub r»,r2 fimilis fit contente fub MZ, Mz ; fi jam 
fecetur r E utcunque,ac per pun&um divifionis ducatur recta ipfi 8A bafi fegmenti 
parallela, ac dividatur diameter M z in eadem ratione qua divifa eft rz, ac per 
punctum divifionis agatur parallela bafi fegmenti A N: erunt (per demonítrata in 
12" hujus) parallela: diametro M z occurrentes ad abfciffas ex eàdem Vertici M 
conterminas, zm eádem ratione ac bafi B ^ parallele ad portiones ab ai[dem 2n diametro 
rE abfcuJas verticique T contermznas. —. Angulus autem quem comprehendit bafis BA 
cum rE aqualis eft angulo comprehenío füb bafi AN & ipfà Mz; quia hi an- 
guli equales funt qualibus angulis ad puncta r, w fub 'Tangentibus & diametris 
contentis, Segmenta igitur AT 5,NMA fimilia fant & fimiliter pofita. Eo D. 

: V erum 
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Verum fi fuerint fegmenta fimilia. Dico angulos rz 4, Mo K zquales effe, ac re 
effe ad rz ut zM ad Mo. Pofitis igitur fegmentis duabus fimilibus, ducantur in 
iifdem utcunque redtz ipfis A5, NA parallela: numeroque equales, occurrentes 
ipfis re, Mz fub angulis aequalibus: & erunt ipfz, ut & bafes A5, AN, ad abíciffag 
é& diametris in iifdem rationibus refpe&tive ; ac abfciff in ipfàrg ad abfciffas in 
diametro Mz (fer Defmit. feptzimam ) proportionales erunt. Poterunt autem recta: 
in fegmento Ar5 ipfi As parallela & ad rg ducte (per 5o"? primi) rectangula 
lateri recto r? adjacentia, & excedentia vel deficientia figuris re&tangulis fimili- 
bus contentae fub r?,r2: pariterque poterunt re&tz in fegmento NM A ad rectam 
Mz dude, ipfique A N parallelze, rectangula ipfi £M adjacentia, & excedentia vel 
deficientia figuris rectangulis rectangulo fub £M, M x contento fimilibus, Hoc an- 
tem cum ita fit, erit (per 12?" hujus) r? ad r2 ficut «£ ad wz; occurruntque 
ordinatim applicata diametris fub iifdem angulis: quare (per :3*" hujus) Jectzones 
Jimiles funt, ac figure A4xium fimiles. Unde (per 37^" primi) re&angulum 17z erit 
ad quadratum ex r7 ficut re&angulum T yo ad quadratum ex My. Verum an- 
guliad 7, y funt recti, & anguh zri,oMT zquales ac proinde triangula 1rz, 
TMO (per Pappi Lemmata 3^ € 5^) funt fimilia: adeoque angulus T Z A angulo 
Mok equalis eff.. Atque hoc in Hyperbola univerfim conftat, in Ellipfi vero opus 
eft ut uterque Axis A1 KT fit Axis zeor vel minor. : 


Quoniam vero ?r eftad r2 ficat £M ad wz; & reBangulum 9 Er eff. (per 2:7 
primi) ad quadratum ex AE sit àT ad T ?, quemadmodum rectangulum Mz cft ad 
quadratum ex Nz ficut zM ad M£; erzt reilangulum 2 Er. ad quadratum ex Ns. fuut 
relangulum M z xad quadratum ex Nz. - Quadratum autem ex A& eft ad quadratum 
€x ET ficut quadratum ex Nz ad quadratum ex Mz; ex «quo igitur rectangulum 
2 ET erit ad quadratum ex xr ficut rectangulum M z x ad quadratum ex 2M; hoc eft 
9E ad Er ficut xz ad zw: € dividendo vel componendo à Y erit ad r E ficut x M ad M z, 
Ob fimilia autem triangula 1r z, M0, 1r erit ad rz ficut T M ad M 0: At vero QIXM 
dupla funt ipfarum rr, rM; quare 2r eft ad rz ficat XM ad M0; ac proinde 
LE eft ad rz ficut Mz ad Mo. anguli autem ad z, o fünt equales: ergo conflat 
Propofitto, XIIe À 

s  —— — PROPOSITIO xp peo 
D Uthis ad ztvem "Parabole vel Hyperbole normalibus, erunt 
H 7 /egmenta à duabus Aue uormalibus, ab utroque ties 
latere abJcifà, fimilia e qualia ; fegmenutum autem quodvis aliud 
gu[dem [eéfiouss non erit üfdem funde. Eee 
US : : : Sit 
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Sit AK Parabola vel Hyperbola, cujus Axis A4; & ducantur in fectiorie recta: 
duz ad Axem normales, puta 56, rk, abícindentes & fectione fegmenta 5r, ox: 
fint autem fegmenta ^ E, ok. à diverfis normalibus abíciffa. Dico fegmenta sr, ok 
efle fimilia, quia (per 77*^ hujus) ezequalia funt, ac fuperimpofita unum fuper al- 
terum congruunt inter fe : fegmenta vero AE, 6K non effe fimilia, 

Nam, fi fieri poffit, fint fegmenta AE, eK 
funilia. Segmentum autem ox fegmento 5r 
(per eandem 777) fimile eft: fegmentum igi- 
tur AE fimile erit fegmento 5r; atque adeo 
baíes BT, AE producta (per duas Prop. prace- 
. dentes) occurrent Axi fub aiqualibus arigulis 
AHBZE:unde recta r5,AE erunt parallela. 
Ducatur recta Mz dividens ipfas r 5, A E bifa- 
riam in Z&N, & per punctum M ipfi AEZ 
parallela fit wr. Erit igitur ME (per 28"" 
Íecundi) fectionis diameter, ac M1 ordinatim 
applicatis parallela tanget fectionem. Jam fi 
Íeementa r5, AE fint fimilia, erit. (per duas r 
proximé praecedentes) M1 ad Mz ficutMr ad ! 

MN. Hoc autem abfurdum eft, ac proinde fegmentum AME nofi poteft effe finiile 
fegmento eK, .Q. E. D. : : 
PROPOSITIO XX. 

Uctis ad zdxem BEllpfeos uormalibus ; erunt fegmenta à dua. 

bus quibufvis normalibus ab utroque dis latere abfciffa, fi- 
milia c& «qualia inter fe, ut c& fegmentis, à normalibus ab altera 
parte centri ad eafdem ab eo disiautias ductis, abfcifüis: pofito 
quoque borum quatuor [egmentorum [mulis erit; ueque ullum aliud 
Jfegmentum ejufdem [e&tionis bis. fumile effe poteff. | 

Sit Ellipfeos Axis A 4, & ad rectos angulos occurrant Axi red dug 26; rx; 
ut & ab alterà parte centri alie duz ad eafdem à centro diftantias ut zz, no. 
Dico fegmenta sr, oK, zH, 1o effe fimilia, neque aliud dari fegmentum in fe- 
&ione quod iifdem fimile fit. ! 

Quod autem fegmenta hec sr, ex, zg, 10 I. A7 
fimilia fint ac fimiliter pofita, hinc manifeftum E 
eft; quia (per 8"? hujus) equaliafunt; acap- - - 
plicate coincident inter fe; Verum quod nul- :..,./ 
lum ahud fegmentum his fimile fit hoc modo - 
probabitur. Si fieri poffit, fimile. fit iis fegmen-.- 4 
tum AE, ac jungantur recte AE, BL; quas . 
productas ad occurfum Axis eidem (per 18^". 
hujus). convenire. oportet. fub aqualibus an« .- 
gulis. Recta igitur AE,rs erunt parallele ; ^ 
ductàque rectà MzN parallelas has bifariam E DxPESHD ic 
dividente.in punctis N, z, erit MEN (per 28^" IJ?) fegmentorüm diameter, 
jam fi fegmenta Arz,rsfint fimilia, foretr a ad zM ficut ^Ead MN. Hoc auteni 
abfurdum eft: nam fi hoc ita fit, tranfirent rect M5, Mr jun&z & products per 

puncta E; A, Segmentum 1gitur ^ E non effe pote£ fimile fegmento rs; Q; E. D, 


oues son JBROP OSITIO XKL E» 

I ducantur ad. 2dxes duarum 'Parabolarmn normales, ita ut 
J iium portiones intercepte Perticibufque contermina fuerint 
t" eadem ratione ac latera vecta utriufque [etlionis : erunt. fegmenta 
à normalibus abfciffa in unà feitionum [nmilia fegmentis alterius, 

: | V : dfi 
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fuoniliterque pofita , ueque in zi[dem fectionibus reperietur fegmen- 
fum aliud quodcunque prediis fmmie. | 


Sint A5,EZ dux Parabole quarum Axes Az, E, latera vero recta AI,EPs; & 
in alterà fe&tionum. ducantur normales 8M, Az, in alterá vero normales Zf, Xà: 
fiat autem ut AM ad AT ita Ev ad EP, & ut ZA ad Amr itag2 adr. Dico feg- 
mentum BA0 fimile effe fegmento ZzEz; ac fegmentum A A fimile fegmento x x, 
atque etiam fegmentum 54A fegmento Zx.. ; due 

Segmentum autem 540 fimile effe fegmento zEz (in r1"5 hujus) demonftra- 
tum eft. Quod autem fegmenta 2A, zx fint fimilia, hoc modo demonftrabitur. 
June reda 54,z X producantur ad puncta &, c; ac dividantur ipfe 54, z x 
bifariam in punctis 6, £, per quz ducantur Axibus parallele re4, nZT; & de 
punctis T,H demittantur ad Axes normales TN, He. Quoniam vero Arn eft ad 
utramque A M, Az ut EP ad utramque ex ipfis £z, E2 ; manifeftum eft Az effe ad 
AM ficut Ed ad Er, ac proinde (per 20"?" primi) erit quadratum ex Az ad qua- 
dratum ex 5M ut quadratum ex X2 ad quadratum ex zc; quapropter Az eft ad 
BM ut X2 ad zz; atque adeo zK ad xM ficut 2e ad ev: per converfionem autem 
rationis erit KZ ad z M ficut 9c ad 2r. Cum autem Az eft ad AM ficut à E ad 
ET; per converfionem rationis A erit ad zM ficut 2E ad 7. Sed jam conftat 
KZ eile ad z« ficut eZ ad 2 7; erit itaque K z ad z4 ficut c2 ad 2z. Verum (per 
r1"*^ hujus) 24 eft ad z4 ficut E2 ad 2x; adeoque kx ad z^ fiut cd ad x, 
Anguli autem ad puncta z, 2 funt recti, adeoque triangula K 2 A, «2 x fimilia funt, 
ac proinde an- 
guli ad puncta &, 
c 2quales | Jam 
propter fimilia 
triangula, A x eft 
ad K3 ficut xe ad 
"Z5 acper con-. 
verfionem ratio-- 
nis KA eft ad A5 
ficut Xr ad xz. 
Bifecatur autem 
BAino,utü XZ - 
in 2; quare KA 
eft ad ^o ficut 
Xcadx£:acaAz ^ ^ 
erit ad z4 ficut x2 ad? r. Sed z4 equalis eft ipfir, aca T ipfi v; quare Az 
erit ad rN ficut. x ad Ho, ac (per 20"*" primi) z4 erit ad AN ficut JE ad xc; 
ac per converfonem rationis EA ad zN fiut 2 E ad àv. Demonftravimus autem K z 
efTe ad z 4 ficut. «2 ad 25, unde ex equo Kz erit ad zw ficut c2 ad 2»; atque 
adeo K A erit ad A1 ficut c X ad x v. Verum e eft ad oA ut c£ ad £x, unde kecft 
ad e1 ficut c£ ad £r: ob fimilia antem triangula IOT,TLH; erit1o ad er ficut 
rf ad ZH; quare ex equo ko eritad er ficut c£ ad LH, Recta autem ex zqualis 
«ft Tangenti fectionis ad punctum r ad Axem terminate, quia eidem ex parallela 
eft ac inter duas parallelas,. Pariter c£ equalis erit Tangenti per punétum n duct 
ad Axem: quare Tangens per n ducta eft ad n2 ficut langens per r ducta eft ad 
re. Quod fi hocita fe habeat ac aequales fint anguli quos continent Tangentes 
ba cum fuis Axibus, manifeftum eft. (per 17:7 hujus) fore fegmenta fimilia de quo- 
rum verticibus Tangentes ducuntur: adeoque fegmentum Ars fegmento XHZ 
efle fimile. 

, Quinetiam fi capiatur aliud fegmentum ut 0, quod non intercipiatur à pre- 
dictis normalibus. Dico illud non effe fimile Ífegmento Ar s, Nam fegmentum AT 
fimile eft fegmento xuz, & fegmentum xHZz (per rg'" hujus) non eft fimile 


fegmento 6, quia non intercipitur ab iifdem normaliter applicatis. Scgmentum igi- 
tur 9: non eft fimile fegmento Ar5. | 


o 
[3 


PROPO- 


CONICORUM LIE. VI. 8i 
PROPOSITIO XXII. 


| iow pofitis in Fyperbolis c& Ellipfibus [imilibus, eadem &ve- 
uient que in "Parabola evenire, in "Propofitione praecedente, 
demonufiravimus. 


 Uifdem factis qua prius in Parabola fecimus, prodücantüt diametri fegrnentorum 
rTO,Hf adcentra-A, T; & ad puncta r, n tangant fectiones re&tz r y, u$, qua par- 
allele eruntipfis AK, xe. Sint autem AM, Az ad latus rectum Am ficut Ez, E ad 
. latus rectum alterius fectionis E 7. | 

Quoniam vero fectiones funt fimiles, erunt etiam (per r2"** hujus) earundem 
figurae fimiles, ac Axis tranfverfus unius erit ad latus ejus rectum ficut Axisalterius 
adlatus ejus rectum.  Supponimus autem AM, Ez effe in ratione laterum recto- 
rum; quare, per demonftrata in r2"* hujus, fi ducantur in fegmento 540 redtz 
ipfi 5o parallele, & in fegmento zEz rede ipfi zz parallela, fitque numerus 
harum parallelarum in utroque fegmento aqualis; erunt parallele in fegmento 
ZEz & ipfa Bafis z z, ad portiones Axis £r, ab iifdem abfciffas verticique E con- 
terminas, in eifdem rationibus quas habent parallela: in fegmento 540 &ipfa 50 
ad abfciffas in Axe AM vertici A adjacentes, refpeft;v£: erunt quoque abfciffze Axis 
AM ad abíciffas Axis Er in eadem ratione. Quocirca (per Defmit, feptimam) leg: 
menta BAO, ZEZ fimilia funt, | 


Quoniam autem AM eft ad latus re&um Am ficut Ez ad latus re&tum Er, àc A2 
eft ad Am ficut 2 ad E; erunt (propter fimiles fe&tiones) AM ad M3 ficut Ez 
ad rZ, &z A eftad AM ficut 2 E ad Er: unde ex equo £A eft ad 5M ficut 2 E ad zz. 
Sed & Az eft ad z4 ficut. x ad 2'z; quare zterum ex equo ^z erit ad » M ficut d x. 
ad rz; ac proinde z k ad KM ficut 2e ad ez: per converfionem autem rationis K z 
erit ad zM ficut óc ad 2, Verum zM eft ad zautó« adóE (obzAad AM ficut 
2E ad Er) quare Kz eft ad za ut c2 ad 2r. Eft autem z4 dd Az ficut EJ ad 
Ó X; quare ex equo K.z eft ad Az ficut c2 ad 2x, Anguli autem ad puncta. z, 2 funt 
recti adeoque triangula KAz, «x2 funt fimilia & anguli ad &,« aequales. Jarn 
fecionum fimilium figure fant fimiles, ac re&z ry, 50 funt Tlangentes; erit 
igitur (per 37^?" primi) rectangulum A N*y ad quadratum ex T N ficut rectángu- 
. lum T2 ad quadratum ex Hc. Sed quadratum ex rN eft ad quadratum ex Ny ut 
. quadratum ex io ad quadratum ex 70, ob fimilia triangula T N y, 1e0: quare ex 
equo rectangulum A Ny. eft ad quadratum ex wy ficut rectangulum T0 ad qua- 
dratum ex o0; ac propterea AN erit ad Ny ficut To ad c0. Sed Ny eft ad rx 
ficut 0o ad «d; adeoqué AN erit adr N ficut To ad ou. Anguli autem ad N n o 
X d unt 
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funt recti, ac triangula ryN, H6» funt fimilia; quare anguli ad 4, T ut & ad y 
Ó funt aequales : quocirca triangula ry, n6 T funt fimilia, ac y A eft ad r A ficut 
Ür eftad rz. Eft autem yK adro ficut c0 ad H7, propter parallelas yr ipfi e 
ac n6 ipfizz. Porro ob fimilitudinem fectionum A M eft ad M5 ficut Ez ad zz; 
& MB eltad MK ficutzv ad ce; unde ex &quo A M eff ad MK ficut Ev ad cc, ac com- 
ponendo vel dividendo AM. eff ad AK. fitut Ev ad Ec. Eft autem AA ad AM ficut zv 
ad 7E (quia ratio compofita ex ratione AA ad A11 & A11 ad AM eadem eft ac ra- 
tio compofita ex ratione ET ad EP & EP adrE) ex «equo igitut AA eft ad AK 
ficut T E ad Ec, ac prozmde A A eff ad ^x. fut EY ad T v. Ob fimilia autem triangula, 
AN eft ad Ay ficut or ad T0; & NA eft adA y (per 377? primi) ficut quadratum 
eX AA ad quadratum €x Ay, quemadmodum eT eftad Tr ficut quadratum ex Er 
ad quadratum ex T6: quadratum igitur ex A4 eft ad quadratum ex Ay ficut 
quadratum ex ET eft ad quadratum ex T0; adeoque A A eftad Ay ficut T ad T 6, 
Verum jam demonftravimus A4 effe ad AK ficut Er ad Tc; quare Ay eft ad Ak 
ficut TÜad Tc, ac proinde A y eft ad yx ficut r0 ad 6c. Sed ry eftad y4 ficut 
0n ad 6r, ob fimilia triangula y Ar, (ru: erit igitur ex equ0 T y ad y K ficut à 
ad 0c, Nuper autem oftenfum eft X effe ad ro ficut c0 ad Hz; quare ex euo 
ry eff ad ro fuut 0n ad Hz. Anguli autem ad puncta y, 0 funt equales: fcgmenta 
igitur rA, Zu x fimilia funt. fimiliterque pofita, juxta ea qua: demonftrata de- 


dimus in 18"* hujus. 


Quod fi capiatur fegmentum aliquod aliud ut 1e, quod non fit. interceptum fub 
iifdem ordinatim applicatis, nec in Ellipfi füb ordinatis zzqualiter ab altera parte 
centri diftantibus: Dico illud non effe fimile fegmento Ars. Nam fi fieri poffit, 
fit illi fimile. Cumque fegmentum 5 A fimile eft fegmento z x, erit quoque feg- 
mentum 1e ipfizx fimile, Non autem interceptum eft füb iifdem ad Axem nor- 
malibus, neque füb iis que funt ad eafdem à centro diftantias. Itaque (per 19*" & 
29"? hujus) pofüimus abfürdum. Segmentum igitur 1« non poteit eflc fimile fzg- 
mento XZz,adeoque nec fegmento Ars. Q. E. D. - 


XE PROPOSITIO XXII. Da 
T Jectzonibus dilfimilibus, nulla portio unius. [unilis efl alicui 
alterius portion. — pee 
Sint A5,T A fe&tiones diffimiles, ac primum fint ambz Hyperbole vel Ellipfes. 
Dico nullum fegmentum fe&tionis A» fimile effe. fegmento alicui ex rA. : 
Nam fi fieri poffit, fint 55, Az fegmenta fimilia. Jungantur 8E, AZ ac dividan- 
tur bifariam in pun&is ou $ ac per centra fe&tionum, x,4 ducantur recte HM K, 


9NA: Ps (per 47*? primi) diametri erunt feGtionum, Ele vero vel erunt fecti- 
pcc : onum 
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onüm Axes, vel non erünt. Quod fi Axes füerint, àc fegmetta 8 E; A z fint fimilia; 
demiffz ad Axes normales parallele erunt ipfis Es, Az; & erunt normales ad 
abíciffas Axis vertici conterminas in unà fe&tionnm ficut normales ad abíciffas 
Axis in alterá in iifdem rationibus refpef;ve: atque etiam abfciffee in uno Axe 
erunt ad abfciffas in altero in eadem ratione. At hz parallelae normales fünt fu- 
per Axes fectionum ; quare fectiones ipfz erunt fimiles. Hoc autem abfurdum eft; 
Pofüimus enim eas diflimiles effe. 

Si vero HM KjONA 
non fuerint Axesjfint 
fectionum Axes A x, 

TA, & de pun&is M, 
N  demittantur ad 
Axes normales Mit, 
NX, & ab iifdem du- 
cantur tangentes M P, 
Nz: ac (per demon- 
ftrata in 18"* hujus) 
manifeftum erit tri- 
angula M PK, N z A fi- 
milia effe; quorum 
perpendicularia funt . 
MII, NX: quare ( fer * Em | | 
Conver[as Lemmatum Pappi tertzz 6 quinti) rectangulum Km? erit ad quadratum 
ex M31 ficut rectangulum 4 X z ad quadratum ex Nx. Sed rectangulum xu» eft 
ad quadratum ex M1 (per 37?" primi) ficut. Axis tranfverfus fe&tionis A 8 ad la- 
tus ejus rectum; ac (per eandem) rectangulum A xz erit ad quadratum ex xx 
ficut Axis tranfverfus fectionis r ^ ad latus ejus rectum. | Quapropter Axis fecti- 
onis A5 eft ad latus ejus rectum ficut Axis fectionis rA ad ejus latus rectum. Fi- 
 gure igitur fectionum A», rA funt fimiles, ac proinde (per 127" hujus) fe&i- 
ones ipfe funt fimiles. Sectiones itaque As,rA funt fimiles, quas tamen diffi- 
miles effe fuppofuimus. Abfurdum eft igitur fegmentum s fimile effe fegmento 
AZ. Q. E. D. : 


PROPOSITIO XXIV. 


e vero fectio A BE fuerit Parabola,r A z vero Hyperbola aut Ellipfis ; demonftra- 
vimus quidem (per x4?" hujus). fectionem fectioni non effe fimilem. Dico 
quoque fegmenta earum. non poffe fimilia effe. Nam, fi poffibile fit ut fint fimilia, 
duci poterunt in iifdem (per Defmzt. feptamam) recte numero zquales, ipfis 8E, Az 
parallelze, ita ut portiones diametri MH vertici M contermina à parallelis abíciffze, 
fuerint ad ipfas parallelas in 
fegmento 5 E, in iifdem rati- 
onibus ac abíciffa diametri 
NO vertici N conterminz ad 
parallelas in altera fegmento 
AZ ducas: fimulque Bafis 
unius erit ad diametrum ejus 
ficut Bafis alterius ad. diame- 
trum ejus; ac portiones in i : 


^ 


unà diametrorum abíciffz erunt ad abfciffas in alterà ubique in. eadem ratione. 


Hoc autem fieri non pofle, codem modo quo rem in integris fectionibus (per 
Prop. 14*") demonftravimus, facile conftabit, Q. E. D. 

Quod fi una fectionum fuerit Hyperbola, altera vero Ellipfis, patebit abfurditas 
juxta argumentum Propofitionis 1 5'* hujus. | 


PROPOSITIO XXV. 
: Rum fectionum Conicarum uulla portio eff arcus Circuli.- 
| m 3e sud peor et 
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Sit Ar E fectio aliqua. Dico quod fieri nequit ut pars aliqua ejus fit. arcus 
circularis. HIIS felipe: 

Nam, fi fieri poffit, fit A &r arcus Circuli, & in eà ducantur utcunque recte duae 
non parallele ut A35,rE; atque etiam altera ut zH uüfdem non parallela ;. du- 
cantur quoque zo ipfi A5 parallela, ut HK ipfi rE, ac EA ipfi zn 5 bifecentur 
omnes ha recte in punctis MN 0, 2  H, X: ac | : 
junctz re&tz MN, oz, rx diametrierunt Cir- —— E B o 
culi, ac proinde dividentes chordas parallelas | 
bifariam (fer 3. 11I. Element.) iifdem normales 
erunt. Exdem vero funt diametri fectionis 
(per 28"? fecundi) & ob angulos :pfes parallebs — 
ellos, MN,z 0,11 X erunt quoque fectionis Axes, 
Neque coincidunt in eandem rectam, quia T 
tres chordas prius ductas non effe parallelas c ug | xs 
fupponitur. Hoc autem abfürdum eft, quia (per 48"*^ fecundi) in nullà fe&tione 
habentur plures quam duo Axes. Fieri igitur nequit ut pars aliqua. cujuflibet 


fe&tionis Conicz fit arcus Circuli; Q. E. D. 
PROPOSITIO XXVI. 


1 fecetur Conus planis equidiftantibus,que produtia fupra Coni 
verticem fabteudantur angulo ejus exteriori: Secliones Flyper- 


bolice biuc geuitee funiles erunt iuter fe, fed inequales. 


Sit Conus ASr A; ac fecetur planis a&equidiftantibus quorum communes fectiones 
cum plano Bafis Coni fint 6M, KN; & per centrum Bafis ad has rectas demittatur 
Cathetus sAHr: fécetur etiam. Conus alio | 
plano per Axem ejus, fecundum rectam 5r, 
quod Conice fuperficiei occurrat in rectis A B, 
Ar; ac fint communes interfectiones hujus 
plani cum duobus predictis planis parallelis, 
recta ^4, Z H, qua: producantur ad 0; E. Dico 
fe&ionem ezM fimilem effe fe&tioni KAN, 
fed tamen non illi qualem. 

De puncto 4 ipfisA4, zu parallela ducatur 
AI; acfiat 0A ad Az utquadratum ex An 
adrectangulum s» nr: fiat etiam Ez ad z r ut 
quadratum ex A1t ad rectangulum Bnr: adeo- 
que EZ erit ad z1jfcrut O^ ad ^z. Jamrecta * 
84 normalis eft ipfi K N, adeoque c&tere in 
fectione Hyperbolica K AN ad re&am A4 du- 
Cz ipfique A N parallele (per 12?*" primi) 
poterunt plana lateri recto ^ adJacentia, ex- 
cedentia vero rectangulis fimilibus contento 
fub OA, Az. Pariter, quia recta 8H normalis 


Eo | 

eft ipfi Mo, re&tz: eodem modo ducte in Hyperbola 6zM poterunt rectangüla 
lateri recto z 1 adjacentia, excedentia autem figuris rectangulis fimilibus contentà 
fub EZ, zi. Verum angulus quem continent recte A4, KN zqualis eft angulo 
contento fub zz, oM; quia parallele funt inter fe. Figura autem EZz1 fmi eff 
fure o ^z: Sectiones igitur (per 127?" hujus) funt fimiles. Quoniam vero rect- 
angulum oAz majus eft re&angulo Ezt, fectiones (per fecundam hujus) non 

erunt zquales.. Q. E. D. : | 


E a PROPOSITIO XXVII. | 
] fecetur Conus planis inter fe parallelis occurrentibu[que utri- 
que lateri trianguli per verticem, ueque Baft Coni parallelis, ue- 
que eidem [ubcontrarià pofitis; erunt fectiones gemitee Ellipfes f- 
miles, verum non equales, -- Secent 
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Secent Conum A sr plana duo zquidiftantia, fintque communes eorum interíe&ti- 
ones cum plano Bafis Coni rectz eM, kN.  Decentro Bafis Coni ad ipfas eM, kN 
demittatur normalis Br HA; ac fecetur Conus plano juxta hanc rectam Conique 
Axem defignato: fint autem communes horum planorum interíectiones recta z E d, 
^04. Dico fe&iones ZPE, A Xo fimiles effe, fed inzquales. 

Ducatur de ver- : | 
tice Coni A recta 
ipfis z H, ^ A paral- 
lela, ut A1; & erit 
diameter o ^ ad la- 
. tus rectum Az ficut 
diameter E z ad la- 
tus re&tum z 1r, quia 
utraque ratio eft ut 
quadratum ex Alt ad 
. re&angulum BI. 
Eft autem recta BrA 
ipfi KN normalis; ac 
proinde re&z, ordi- 
natim ad Áxem AO H 
duce in fe&tione Elliptica A x0, ipfi kN parallele erunt; poteruntque rectan- 
gula lateri recto Az adjacentia, deficientia vero figuris (per x3?" primi) fimilibus 
contentz fub ipfis £A, ^o. Simili ratione ordinatim ductz ad diametrum zz, in 
Ellipfi z?5, ipfi eM parallele erunt; ac poterunt rectangula lateri recto Z1 ad- 
jacentia, deficientia autem figuris fimilibus facte fub Ez, zi. Verum angulus k AA 
aqualis eft angulo eu z, quia rez K 4, AA ipfis oH, Hz parallele funt. Cumque 
OA efl ad Az fuut EZ ad Z1, figura contenta füb o4, ^z fimilis erit contenta 
fub zE, zr. Quod fi hoc ita fe habeat, fectiones ipfz (per r2?" hujus) fimiles 
erunt, adeoque fe&tiones z ? £j ^ X o funt fimiles. Non poflunt autem zequales effe, 
quia rectangulum EZ1 majus eft contento fub 04,4 z; ac proinde (juxta demon- 
ftrata in fecundà hujus) fectiones quoque funt inzquales. | 


PROPOSITIO XXVIII. PROBL. | 
NN. Couo recto dato ieveuire [ectionem date "Parabole equalem. 


» 
HM 


Sit Conus rectus datus, cujus fe&tio per Axem eft triangulum Asr: Parabola au- 
tem data fit A E, cujus Axis AA & latus rectum Az: fiat AZ ad AH ficut quadratum 
ex FB ad rectangulum fub A5, Ar; ac ducatur re&ta Ho ipfi Ar parallela: dein 
fecetur Conus plano tranfeunte per re&am ne & adangulos rectos fuper planum 
ABI, ac genita erit fectio KHM fuper 
Axem He. Dico fectionem K H M zqua- 
lem effe fectioni A E. 

Quoniam normales in fectione KH, ad 
Axemnuoe ductz, poffunt rectangula /2- 
teri ejus re&lo adjacentia quod quidem eft 
ad AH (per x1'*"? primi) ficut quadra- 
tum ex 5r ad re&angulum fub A5 Ar: 
fecimus autem Az ad AH in eadem ra- 
tione quadrati ex 8r ad rectangulum 
BAT; recta igitur Az zqualis eft lateri 
re&o fectionis kHM. Sed, fi ita. fue- 
rit, manifeftum eft (per primam hujus) 
Íectiones effe s:quales; ac proinde fe&tio AE fe&iom BK zqualis eft. 

— Dico quoque quod non reperietur in hoc Cono alia Parabola date zequalis, cu- 
. jus vertex five Axis extremitas fit in recta A», prater hanc folam. Nam fi fieri 
poffit ut reperiatur alia Parabola equalis fe&ioni ^x, planum ejus fecabit trian- 
eulum per Coni Axem ad angulos re&tos; & erit Axis fectionis 1n plano trianguli 

. Y A BI»5 
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Ar, ob Conum re&um: in Cono enim re&o omnium fe&ionum Axes ita fe 
habent. Atfi poffibile fit ut alia fe&io equalis fectioni AE Verticem habeat in 
reda AB, erit Axis ejus parallela ipfi AA 
Ar, & punctum Verticis diverfum erit à 

puncto H: erit autem latus ejus rectum | : 
ad interceptam in recta A5, inter fecti- 

onis illius & Coni Verticem A, ut qua- A a 

/ dratam ex Br ad rectangulum 5Ar. 
Hac autem eadem eft ratio ipfius Az 
ad AH; quare Az noneft aqualis lateri 
recto hujus alterius fectionis, quz pro- 
indeíectioni A E non eft aequalis. Po- 
fuimus autem fectiones aequales effe: 
quod abfuürdum eft, uti conftat ex pri- 
mà hujus. Non igitur reperietur in. — — EC ; 
recta AB Vertex Axis alicujus alterius fe&tionis fectioni AE aqualis, 


 PROPOSITIO XXIX. PROBL. 


'" N Cono reco dato invenire fetiiomem. Hyperbole date equa. 
I lem. Oportet autem ratiouem quadrati zdxi5 Coni ad quadra- 
tum femidiametri Bafis non. majorem effe ratiome quam babet dia- 
meter tranfoerfa, [rve zdis date feciionis, ad latus ejus rectum. 


Sit Conus rectus propofitus, in quo triangulum per Axem eft A2r, Axis vero 
^e: fit quoque Hyperbola data Az, cujus Axis HAZ; figura vero rectangulum 
contentum fub H4, AZ. Primum autem fit quadratum ex Ao ad quadratum ex 
5o in ratione HA ad Az; ac ducatur (per Lemma VI. Pappi) recta ipfi Ao par- 
allela ipfique HA equalis, quae fübtendat angulum BAr, ad modum rece xn; 
& per Nm, ad angulos rectos fuper planum trianguli ABr, erigatur planum Co- 
nice fuperficiei occurrens. Dico Hyperbolam fectione ejus genitam, cujus Áxis eft 
INT equalem effe Flyberbole date NE, pu : 

Quoniam enim A o parallela 
. eftipfi nw, erit nx, five dia- 
meter tranfvería, ad latus re- 
&um fectionis (per r2?" primi) 
ut quadratum ex A o ad rectan- 
gulum fub re, 65; & HA eft 
adAz in eadem ratione; iN 
autem ipfi & A facta eft zqua- 
lis: quare Az zqualis erit la- 
teri recto fectionis cujus Axis 
eft HNr, Figura igitur fe&ti- 
onis cujus Axis eft iN 1 aequa- 
lis eft figure fectionis AE, ac 
proinde (per fecundam hujus) 
fectiones ipfe funt aequales. 

Neque reperietur alia fe&tio — 
fe&tioni AE zqualis,cujuspun- - 
Cum Axis verticale fit in recta 
AFP. Nam, fi fieri poffit, erit. 
quoque Axis hujus fectionis in plano trianguli A 5r (ut demonflratum eft in Pro- 
pofitione pracedente) ac planum hujus alterius fe&tionis erit ad angulos rectos 
fuper planum trianguli A?r. Cum autem fectio altera Hyperbola eft & aqualis 
fectioni AE,occurret Axis cjuslateri Ar ultra apicem Coni A producto, ita ut por- 
tio intercepta inter latus trianguli A8 & occurfum cum A T produc&tà (per 23^" hujus) 


equalis fit ipfi AH, At to non eft ipfà r1N, neque eidem parallela; quia fi re&e 
E 0 x p IN 
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tw parallela effet, non foret eidem zqualis. Sit igitur eidem non parallela, ac 
ab 4 Axiejus parallela ducatur AM, qua cadet vel inter A8 & Ao, velinter Ao & 
Ar: erit igitur (per 127" primi & fecundam hujus) quadratum ex AM ad rectan- 
gulum BMr ficut AH ad Az. Hoc autem abfurdum eft: nam quadratum ex AM 
majus eft quadrato ex A 6 & rectangulum sr minus retaneulo ser. 

Jam habeat quadratum ex A6 ad qua- 
dratum ex o5 minorem rationem quam TI 
AH ad AZ, ac circumfcribatur Circulus N 
triangulo ABr,ac producatur Áxis A e NE 
ad P: erit igitur ratio A e ad o? minor 
ratione ipfius HA ad Az. Fiat itaque 
A O ad ey ficut H A ad A z, ac, du&tà rectà 
Xy Bafi 5r parallelà, jungantur recte 
AMEZ, AKX: fiat etiam utraque IN, 0 
(per fextum Lemma Pappi) ipfi ^ n aequa- 
lis, ita ut n N fit ipfi Ax, & £oipfi Az 
parallela ; ac concipiantur, per rectas r1 , 
£0, plana duo ad angulos rectos fuper 
planum trianguli A sr erecta, qua pro- 
inde generabunt in fuperficie Conica 
Hyperbolas binas, quarum Axes funt 
£O0A,UNI. JDizco utramque Flyberbolam e- 
qualem e[fe Flyberbole propofite AE. 

Quoniam enim AH eft ad AZ ficut A 6 
ad e», hoc eft ut AM ad Mz, atque ctiam 
quadratum ex AM (per 12?" primi) eft in 
eadem ratione ad reiangulum AM z, boc 
eft ad reCtangulum sMr, quam habet Zo diameter tranfverfa figures fectionis - 
cujus Axis eft £04, ad latus rectum ejus: erit figura fectionis AE & fectionis 
cujus Axis eft Zo4 inter fe aequales; ac proinde ( per fecundam hujus) fe&iones 
ipfz aequales funt. Pari argumento probabitur fe&tionem AE equalem effe 
fectioni cujus Axis eft. rrw r. E 

Neque reperietur fectio alia feff;enz ^ E equalis, que verticem babeat in vefla. A s, 
preter jam defcriptas. Nam, fi fieri poffit, erit Axis fectionis (juxta demonftrata 
in Parabola) in plano A sr: huic autem Axi parallela ducatur recta A T; ac, argu- 
mento nuper ufürpato conítabit rectam Ar non coincidere cum recta A x, neque 
cum recta AM; fed Au effe ad Az (per 127" primi) ficut quadratum ex A T ad 
rectangulum 2Tr,five ut quadratum ex AT ad rectangulum A Te, quod &quale- 
eft rectangulo » Tr. Sed quadratum ex AT eft ad rectangulum A rc ficut AT ad 
Tc; quare AH eftad Az ficut AT ad Te : quod abfurdum. Nam AH eft ad Az 
ficut A o ad oy, fiveut AT ad T2. | : : 

Porro fi fuerit ratio quadrati ex A6 ad quadratum ex so major fatione AH 
ad Az; Dico non reperiri pofle in Cono fectionem aliquam fectioni AE aequa- 
lem. Nam, fi fieri poffit, reperiatur; ac ducatur recta AM hujus fe&tionis dia- 
metro parallela: erit igitur quadratum ex AM ad rectangulum 8Mr ficut Au ad 
AZ. Supponitur autem ratio quadrati ex Ao ad rectangulum ser major ratione 
AH ad Az: quapropter ratio quadrati ex AM ad rectangulum 5Mr minor erit 
ratione quadrati ex Ao ad rectangulum ser. Sed quadratum ex AM majus eft 

uadrato ex A6, & rectangulum &Mr minus rectangulo ser: quod quidem ab- 
jurium eft, Non reperietur igitur in hoc Cono fe&tio aliqua feQioni. A E zqualis. 


PRO POS ITIO XXX. PROBL. 
I N dato Cono recto invenire feciionem Ellpfi date equalem. 


- Detur Conus rectus, cujus fectio per Axem fit triangulum Ar; ac fit Ellipfis 
data AE, cujus Axis major AH ac latus re&um Az: circumícribatur triangulo A 5r 
| Y 2 Circulus ; 


i 
t 
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Circulus; ac fiat AM ad Mz ficut AR ad AZ (quod quidem nullo negotio fier; 
poteft) ac in triangulo ABT ducatur recta on ipfi AM parallela recteque AH 
a&qualis: erigatur autem normaliter fuper planum trianguli A 5r; fecundum rectam 
o1, planum quod Conicz fuperficiei occurrens producat Ellipfin. Dzco banc El- 
lipfin, cujus 44xts eff. o1, equalem effe Elpfi date NE. — 

Eft enim om ad latus ejus rectum (per 13'^ primi) ut quadratum ex AM ad 
rectangulum 5Mr. Sed re&angulum »Mr &quale eft rectangulo AMz; quare 
Axis tranfverfus orm erit ad latus rectum fectionis hujus, ut quadratum ex 
AM ad rectangulum AM z, hoc eft ut. AM ad Mz. Fecimus autem AM ad Mz 
ficut AH ad Az; quapropter om eft ad latus rectum ,fectionis cujus Axis eft 
ol, ficut AH ad AZ: figura igitur fectionis AE & ejus cujus Axis eft on funt 
aquales; adeoque (per fecundam hujus) & ipfz fectiones funt szquales, 

Dico quoque non reperiri in hoc Cono fe&ionem aliam ipfi ^E zequalem, cujus 
Vertex apici Coni vicinior fuerit in recta As. Nam, fi fieri poffit, (juxta de- 
monítrata in 28" hujus) conftabit. Axem ejus effe in plano trianguli ABT, pla- 
numque ejus normaliter infiftere eidem plano Asr. Quoniam vero hec fectio 
Ellipfis eft, occurret Axis ejus productus rete 5r, & erit ipfi AH equalis (per 2«» 
hujus) ac Vertex ejus puncto à propior erit in recta A5. Verum non cadet Axis ille 
fuper rectam o ri, neque eidem parallela effe poteft. Ducatur igitur de puncto A 


huic Áxi parallela, que non coincidat cum recta A M, ficut Ax T ; hec autem occur- 
tet arcui Ar, quia non eft ipfi 5r parallela. Verum eft Axis tranfverfus hujus 
fectionis ad. latus ejus re&tum (per 13?" primi) ut quadratum ex A T ad rectangu- 
lum 3 Tr, acin eàdem debet effe ratione AH ad Az. Sed rectangulum 5Tr z- 
quale eft rectangulo AT z; erit igitur AH ad Az ut quadratum ex A T ad re&tan- 
gulum ATZ, hoceft ut AT ad Tz. Verum AH eft ad Az ut quadratum ex AM 
ad rectangulum AMz, five ut AM ad Mz; quare AT ad rz erit ut AM ad Mz, 
quod abfurdum & impoffibile eft. Quapropter non reperietur in hoc Cono fectio 
alia qualis fectioni AE, cujus Vertex apici Coni propior fuerit in recta A5, pre- 
ter folam fectionem cujus Axis major eft ox. Q. E. D. 


: | : 
PROPOSITIO XXXL PROBLEMA. 


Nwvenire Couum rettum Cono vetito dato [umnilem, qui continea- 
£ur à Parabolà data. 


- Sit fe&io Asr Parabola,cujus Axis AA, latus vero rectum ejus A A ; fitque Conus 
datus & triangulum per Axem ejufdem EZK: &fecundum A4 erigatur normaliter, 
luper planum fectionis A5r, planum aliud, ut 64 45 & in hoc plano ducatur recta 
AM qu& contineat cum recta A 4 angulum zqualem angulo EZ K :, ac fiat A A ad AM 
ficut KZ ad ZE: & fuper bafim AM defcribatur triangulum A 6M fimile triangulo 
ZEK,ac ducantur tede 6A, oM de punctis A, M; ac fiat Conus cujus Vertex o, 
ac Bafis circulus, cujus diameter A M, füper planum AeM normaliter erectus. Dico 
Conum &6M Cono EZK fimilem contineri à Parabolá datá A 5r, : e 

Eft enim angulus MAA qualis angulo Ez x, & angulus Ez K equalis eft angulo 
i : OMA 
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OMA ; angulus igitur MA A zqualis eft angulo eM A, adeoque A A ipfi eM parallela 
eft. Sed ew latus efttrianguli per Axem Coni; adeoque planum fec&tionis propo- 
fite producit in fuperficie Conicà Parabolam. [am vero A A eft ad AM ficut Kz ad 
ZE, hoc eft ut AM ad M6; quare ^A eft adAM ficut AM ad A6 (ob Ao ipfivo 
squalem) quocirca quadratum ex AM re&angulo A40 zquale, eft ad rectangu- 
lum A6M ficut A^ ad Ae: eft igitur latus rectum fectionis in Cono genitz ( per 
ir" primi) ipfa recta ^4. Eadem autem eft latus rectum fe&tionis BAT: cum- 
que utraque Parabola eft, quarum latera recta funt aequalia, ipfz fectiones (per 
primam hujus) funt etiam aequales. Pofita itaque eft fe&tio Asr in Cono jam 1n- 
vento, qui quidem fimilis eft Cono Z EK, quia fimilia funt triangula EZ K, 6M. 
Dico quoque hanc fe&tionem non reperiri in alio Cono fimili Cono Ez &, ita ut 
Apex ejus refpiciat idem latus plani in quo eft fectio, praeter hunc Conum folum. 
Nam, fi fieri poffit, fit alter ille 
Conus qui contineat hanc fectio- 
nem, fimilifque fit Cono EZK, 
Conus cujus Apex eft 1; & per 1 
Axem ejus tranfeat planum fuper 
planum fe&tionis normaliter ere- 


E o 

ctum, eidem occurrens fecundum E 

Axem Íec&tionis, nempe in recta 

AA: erit igitur AA communis 

interfe&tio planorum. Planum | * 

autem 644A erigitur ad angulos | 

j 

d Mean 


rectos fuper planum [ectionis, 
juxta eandem rectum A A ; quare 
punctum r (fer Lemma VI.) erit 
in plano eA 4. Jam fint Ar, IN | 
latera Coni, ac erit 1N ipfi A A parallela, & angulus ZEK angulo A1N equalis, ut 
& angulo AeM: recta igitur A1 eft 1n dire&to ipfius 64. Producatur recta A M ad 
£5 acfi foret fectio BAr in Cono cujus Apex eft r, & caperetur recta quadam ad 
A1Iin ratione quadrati ex Az ad re&angulum A1; effet recta illa latus rectum fecti- 
onisBAT. SedA4A elítlatus re&um fectionis BAT ; quare quadratum ex Az effet ad 
re&langulum A1z feut A ^ad A1: quadratum autein ex AM. elt ad rectangulum A6M 
ficat AA ad Ae. Eft vero quadratum ex AM ad rectangulum A&M ficut quadra- 
tum ex AZ ad rectangulum A1z; adeoque A A erit ad A6 in eadem ratione ac ad 
AI. Hoc autem abíurdum eft. Non itaque inveniri poteft Conus alius Cono 
dato zEK fimilis, qui contineat fe&ionem Asr, ita ut Apex ejus refpiciat idem 
latus plani fe&tionis, Q. E. D. 


PROPOSITIO XXXIII. PROBL. 


INveuire Coumm rectum Cono reco dato fmulem ab Flypertolà 

- datà contentum. Oportet autem rationem quadrati ZAxzs Cont 

ad quadratum [emidiametri Bafis ejus uon majorem effe vatione 

Jateris traufverft, im frgurà fectionis [uper zdxem faci, ad latus 
rectum eju[dem. 


Sit A 8T Hyperbola data,cujus Áxis A A, diameter tranfverfa A N ac /atus reium A ^s 
ita ut figura fuper Axem facta fit rectangulum NAA: fit etiam Conus datus Conus 
álle in quo triangulum per Axem eft triangulum EzK. Producatur recta K E ad 2; 
&fecundum Axem fectionis A4 erigatur planum eA A, adangulos rectos fuper 
planum fe&ionis; in hoc autem plano fuper rectam NA defcribatur fegmentum 
circuli NoA (fer 335" II. Elem.) quod capiat angulum aequalem angulo 2'Ez: ac 
completo circulo dividatur arcus AoN bifariam in puncto o, & per o ipfi AN 
normalis ducatur 6 P. | 2 

Imprimis autem fit quadratum ex Axe Coni, five ex Eg, ad quadratum ex ZH 1n 
ratione AN ad ^4, & producatur recta No ultra punctum e, ut MN, cul occur- 
: z tat 


go APOLLONII PERGAEI 


rat rea AM, ipfi o» parallela, in puncto M, . Quoniam vero arcus N ? equalis eft 
arcui PA, erit angulus N o? equalis angulo A6, adeoque angulus o M A zqualis 
angulo MAe. Fiat itaque Conus zquicruris cujus Apex eft e, ac Bafis circulus 
cujus diameter eft AM, & cujus planum normaliter infiftit plano 6A 4. Dico, his 
pofitis, planum 1n quo eft fectio producere in hoc Cono Hyperbolam cujus Axis 
eft A4, diameter tranfverfa Aw, & /atus re&ium A5 Conumque bust 6 AM. Cono dato 
EKZ fmulem effe. | 

Angulus enim A 6M : o 
angulo z E K &qualis eft, 
quia fecimus fegmen- 
tum AO N capax anguli 
angulo z E 2 &qualis; ac 
6 A,0M funt zquales in- 
ter fe, ut funt rectze Z E, 
E K. DemiffTa igitur nor- 
mali e rerit quadratum A 
ex EH ad rectangulum 4 
KH Z ( per Converf. Lem- w 
mat.V.) ficut quadratum 
€x oII ad rectangulum 
MILIA. Sed (ex bypotboff) 
quadratum ex E 4 eft ad 
rectangulum KHZ ficut | 
NA ad AA; eft igitur 
quadratum ex io ad 
rectangulum M r1 A ficut 
NA ad AA. Poterunt 
igitur ordinatim appli- 
catz ad A A Axem fecti- - 
onis genita (per 12?" ^ | | 
primi) reGtangula lateri recto AA adjacentia, excedentia vero figuris fimilibus 
facte íub ipfis NA, AA. Normales autem ad A4 ducte in fe&ione Ar poflunt 
etiam rectangula adjacentia eidem AA & excedentia figuris fimilibus facta fub 
üfdem NA,A4: fectioni itaque BAr (per 2*" hujus) aequalis eft fectio genita in 
Cono o AM, cujus Apex eft e, ac bafis circulus diametro AM. defcriptus. Sunt au- 
tem in eodem plano, ac Axis coincidit cum Axe: continetur igitur à feCtione BAT 
Conus ille cujus vertex eft o, qui quidem fimilis eft Cono Ezx, quia en eft ad 
IM üt EH ad Hz. E : 

Dico quoque non contineri ab hac fe&tione Conum alium Cono zz x. fimilem, 
ita ut Apex ejus ad idem latus plani, in quo eft fectio A5r, jaceat, ad quod jacet 
punctum o, przter Conum jam factum. Nam fi poffibile fit, contineat Conum 
alium, cujus vertex eft 1; ac, per ea quz in Propofitione precedente demonftra- 
vimus, manifeftum erit punctum 1 in plano 644 reperiri. Sint antem latera 
hujus Coni re&tz 10, 14; ac fit Conus ille fimilis Cono zzk, adeoque anguli 
AIO,ZEK zquales, ut& anguli A1N,z E2: unde punctum t cadet in arcu A6N; 
ac reda 10 producta tranfibit per N. Jungatur Px1, & per A eidem parallela 
ducatur A0; & per pun&um 1 ipfi AN parallela fit recta £L Siigitur fectio AST 
fuerit in Cono cujus Apex eft 15 producto fe&tionis Axe A A ad N,erit quadratum 
€X £I ad rectangulum A£o ficut diameter tranívería AN ad. latus rectum. AA. 
Sed AN eft ad AA ut quadratum ex EH ad rectangulum z ux; anguli autem duo 
NIP, ?14, hoc eft, anguli 140, A01 fünt quales inter fe, utpote angulis-Ez K,.E KZ 
squales; ficut angulus A10 angulo zrk s&qualis. eft : quare fimilia fünt. trian- 
gula A10, ZEK, Verum, per jam demonftrata, quadratum ex 12 eft ad re&angulum 
AF o ficut "quadratum ex EH ad rectangulum z HK. .Eft autem zu equalis ipfi-Hk, 
adeoque & AZ ipfi£o, Sed A7 eftad Z0 ficut N1 ad 10, hoc-eftficut Nx adi: 
quapropter recte Nx, x A «quales: erunt. Hoc-autem.abfurdum eft; quia fola o? 
circuli diameter occurrit pfi-AN ad angulos rectos in;puncto:z, Non igitur in- 

: oo m | venire 
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venire licet Conum alium. Cono Ezk fimilem, qui à fectione A & EF. cóntircátur, 
preter Conum en jam defcriptum. : : 

Jam fi fuerit ratio quadrati ex Eu. ad quadratum ex Hz minor ratione NA ad 
ad A4: fiant eadem qui in priori cafu, & erit quadratum ex EH ad rectangu- 
lum gzk ut quadratum ex o1 (per Lemma quintum) ad xectangulum M i1 A, ob fi- 
milia triangula. Rectangulum autem Mir4 zquale eft quadrato ex 14, hoc eft 
quadrato ex ez, & quadratum ex er zquale eft quadrato ex Az; quare qua- 
dratum ex EH eft ad rectangulum zHkK ut quadratum ex Az eft ad quadratum 
ex oz, Sed quadratum ex Az zquale eft rectangulo Pz6o; quare quadratum ex 
EH eft ad re&angulum zHk, hoc eft ad quadratum ex zn, ficut rectangulum 
PZO ad quadratum ex zo, five ut Pz ad ze. Pofüimus autem rationem qua- 
drati ex HE ad quadratum ex zu minorem eíle ratione NA ad AA ; ratio igitur 
PZ adze münor erit ratione NA ad AA. Eiat itaque Pz ad zy ficut N A ad A A; 
& per pun&um y ipfi NA parallela ducatur recta 1 z£, ac Jungantur 1N, 14, 1? 
& per A ipfii? parallela fit Ao. dE: | 

Manifeftum quidem eft ex pramiffis triangula zquicrura 014, z EK efle fi- 
milia; ac fifiat Conus cujus Apex eft 1, ac Bafis circulus cujus diameter A0, cu- 
juíque planum fuper planum o4 4 normaliter ere&um fit, planum in quo eft 
fectio ABr huic Cono occurrere, Hyperbolamque producere cujus Axis eft recta 
AA ac diameter tranfvería AN. Fecimus autem ?z adzy,five P x ad x1, ficut AN 
ad AA. Sed Px eft ad x1 ut rectangulum Px: ad quadratum ex xi, ac rectan- 
gulum Px1izquale eft rectangulo NX A; quare rectangulum N x 4 eft ad quadra- 
tum ex 1X ficut NA ad AA. Sed & rectangulum N X A eft ad quadratum ex 1x 
ficat quadratum ex 17 ad rectangulum o£4, (nam ob parallelosrammum A£: x, 
XA efflad ix ftutiz ad £A; ac XN eff ad xx ficut 1 ad £o, & componendo) qua- 
propter NA eft ad AA ficut quadratum ex 17 ad re&tangulum A£0: reca igi- 
tur AA eft latus re&um fcctionis in Cono A10 genitz. Unde & per ea quz in 
hac Propofitione demonftrata funt, manifeftum erit Conum cujus Apex eft pun- 
ctum I contineri ab hac fe&ione Asr. Continebitur etiam ab eadem fectione 
Conus alter cujus Apex eft punctum z, junctis rectis Nz, A4, ac productà ipfà 
NZ; ac Conus uterque fimiliserit Cono dato Ez x. 

Dico quoque non contineri ab eadem Conum aliquem tertium Cono Ez x. fimi- 
lem, cujus Apex fuerit ad eafdem partes plani fectionis 5 AT ad quas fitum eft pun- 
cum. Apex enim ejus erit; per praemiffa,in arcu A1N, Sit autem ille in puncto r, 
acjungatur recta T7P; & e converíà praccedentis demonftrationis confequetur A x 
effe ad A^ ficut Pz ad Tv: quod quidem abfurdum eft, cum fcilicet »z fit ad zy 
in illà ratione. Sectio igitur 5 Ar non continef tertium Conum fimilem Cono Ez x. 

Quod fi ratio quadrati ex EH. ad quadratum ex zu major fuerit ratione AN ad 
AA, impoflibile erit ut Conus Cono Ezk fimilis contineatur à íeétione ABr. 
Nam, fi fieri poffit, contineatur ab €a.Conica fuperficies cujus Apex eft 1; &modo 
in precedentibus ufürpato, conftabit Px effe ad xr ficut AN. ad AA. Sed ratio 
AN ad AA minor eft ratione quadrati ex EHad quadratum ex zH, quam Wa 
ftravimus effe ficut Pz ad z6; eritigitur ratio Px ad ximinor ratione ? x ad zo. 
'Hoc autem abfurdum eft: ac proinde nullus.Conus Cono dato Ez fimilis conti« 
neri poteft à fe&tione BAT. Q. E. D. | en 


PROPOSITIO XXXII. PROBL. 


T ANveumeConum retium Cono recto dato [anilem qui contineatur 
d. «b Bib: data. 4e cledos. 

Sit ABT data Ellipfis, cujus Axis major Ar & latus re&um A A. Conus autem rectus 
datus fit Ez K ; & fecundum,re&tam AT ;normaliter, fuper planum in quo eft fe- 
Cio ABT, erigatur planum, & in eo füper bafin Ar defcribatur arcus circuli qui ca- 
piat angulum aqualem angulo Z EK, ut arcus Aor: &bifecetur hic arcusin puncto 
6, & e puncto o educatur re&ta 614, ita producenda ut o4 fit ad A 1 ficut Ar ad 
4A. .Pari modo ducatur recta oz in eadem ratione dividenda in puncto N. Jun- 


gantur AI, ID,ac ipfi Ar parallela ducatur 111; ipfique e^ parallela fit A 15 eccur- 
S Z2 | rent 


APOLLONII PERG/EI 


r in M: ac fiat Conus cujus Apex fit r, & Bafis circulus cujus diameter eft 
AM, Dico hunc Conum fimilem effe Cono EZ K, ac à fe&ione ABT contineri. 

Quoniam enim angulus eir equalis eft angulo er, utpote in eodem arcu ; 
idemque aequalis eft angulo 1M A, ob parallelas 6 4, AM; erit 1gitur angulus GAT 
gqualis angulo 1M A : angulus autem MIA zqualiseft angulo A er: reliquus igitur 
1AM reliquo or A zqualis eft, ac triangula A1M, AGT fimilia. Triangulum autem 
Aor fimile eft triangulo zquicruri EZK ; adeoque triangulum AMI etiam aqui- 
crure eft ac fimile triangulo EzK: Conus igitur cujus Apex eft 1 ac Bafis circulus 
cujus diameter eft AM, fimilis eft Cono Ez&; & planum in quo eft fe&io A»r 
producet in hoc Cono Ellipfin cujus Axis major eft Ar ; &factum eft nt AT ad AA 
itaoAad Ar, five rectangulum 641 ad quadratum ex AI. Sed rectangulum e 1 
zquale eft re&tangulo rA A ; quarer A eft ad AA ficut rectangulum r A A ad qua- 
dratum ex AI. kítautem quadratum ex rA A ad quadratum ex AI ut quadratum 
ex nr ad re&angulum AmM, ob parallelogrammum IHA4A1: quare r4 eft ad A^ 
ut quadratum ex 111 ad rectangulum Am. Sed Ar eft diameter tranfverfa, ergo 
AA (per 13*" primi) eft latus rectum fe&tionis in Cono A1M genit... Eft etiam la- 
tus re&tum fectionis datz A 2r; adeoque fectio illa (per fecundam hujus) aequalis 
eft fe&tioni A5r. Se&io igitur A3r continet Conum Jam defcriptum, 
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rens ipfi 1 


& : i 
ZN : 


u 
Loss 


- Pari modo demonftrabitur eandem continere Conum alium cujus Apex eft x, 
aclatera recte AN, Nr. Neque continetur ab hac fe&tione Conus aliquis tertius 
Cono Ezzk fimilis, cujus Apex fuerit ad eafdem partes plani fectionis.. Nam, fi 
fieri poffit ut. contineat Conum alium, demonftrabitur, eo quo in precedentibus 
modo, quod, fi erigatur ad angulos rectos fuper planum íeQtionis, fecundum 
Axem ejus, planum aliquod, communis interfe&tio horum planorum effet fectionis 
Axis major; ac quemadmodum demonftravimus de Hyperbolà in Prop. praced. 
reperiretur Apex Coni in arcu A or. Sit autem ille in puncto o, ac fint latera Coni 
OA,O0H. Jun&aeo producatur ad x, ipfique ex parallela ducatur A?, ipfi vero 
AT te&a o»: erit igitur triangulum OAH zquicrure, ac quadratum ex OP? erit 
ad rectangulum APH ficut Ar ad AA. Sed quadratum ex o? eft ad rectangulum 
APH ficut rectangulum rXA ad quadratum ex ox, propter parallelogrammum 
OPAX; rectangulum autem rx A zequale eft re&angulo exo, ob cmreulum:: adeo- 
querA eft ad AA ficut rectangulum e x o ad quadratum ex ox, hoc eft ut ox 
ad xo. Demonftravimus autem rA effe ad A^ ficut 64 ad A1; quare ex erit 
ad xo ficat 6A ad A1; quod quidem impoffibile eft. Fieri igitur nequit ut tres 
Coni Cono EzK fimiles contineantur ab hac fectione Asr, Q. E. D. 
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PAPPI ALEXANDRINI 
L E-M-M A- T A 
IN VI. ET Vill. LIBRUM CONICORUM 


APOLLONII PERGAZEL 


AHMMA dq. LEMMA I 
| Hapadivi eer ógry any m AT, X dioe grad Sit AT parallelogrammum re&tangulutn; ac duca- 
q EZA. on v Vu EAZ imwési TO Tt vega — tür recta EZ A. dicorectangulum E A Z quale 


ZBT Or2 VT AE. effe utrique rectangulo Z BT & T A E fimul. 
1 Na 9 . EU » C RU SOAS TENE 
TEE 1 US T Hoy 6e Tus mU UoNrAM enim quadratum ex EZ zquale 
ET, TZ "4 T Wm guy EA,AZ GEO eft quadratis ex ET', TZ fimul, ac quadrata 
ion Sn mus Xm ep EASA A» TeTÉs mus €eX EA, AZ fimul aequalia funt quadratis ex 
Wy) 7b) E A, BT, so) cuc Wm) 7Uy AB,BZ,; EA, AA, hoc eft, quadratis ex EA, Br, 


qéTÉ Tus Sm v) D. BL Tt. A 
qpayoyos* [4Xà v) M) Rao EZ 
. Mp T8 die "o B AZ. loy G3 uie 
dm BA,AZ,q 4mrEIZ 
pU T jeumeEATX 7 jeom 
Z BT fou Gà Tus 7t &y0 EA, BT 
X) vs do TTAQBZ TeWOyo- 
yot* ] Aorüy dom 7b J)s "imo Tíy 
E 3^1 e N e 1 e, 
EAZ ET que zm REM. TA,BZ.] reliquum igitur nem- 
EA,AT x m$ die Mimi Tuy LB. : pe duplum rectangul EAZ z- 
BI: dj qub prjiué T EA Lew Ua vt Gm T — quale erit dup/o rectanguli EAT" una cum duplo rect- 


A una cum quadratis ex AB, BZ 
fimul, hoc eít quadratis ex 

I' A, BZ. [Sed quadratum ex EZ 

(per 7.24t EL.) una. cum duplo 
rectangulo fub EA Z zequale eft 

|. utrique quadrato ex EA, AZ ; 
B quadrata vero ex l'E, 'Z una 
cum duplo rectanguli füb EA 

& duplo re&tanguli Z B P zequalia 

funt quadratis ex E A, BT. & ex 


EAT 05 75m LBT. I; anguli Z BT: quare rectangulum E A Z zquale eft reét- 
angulis EAT, Z BT fimul fumptis. 
AHMMA f. LEMMA Il. 
Tlapo»uAogeapuuoy ógUycayioy 76 AT, X dva | Sit AT patallelogrammum rectangulum ac ducatur 
4 EAZ. om T0 Vcgo T EA, EAZ, dico recanguluti EAT 
AT Uu? TS Vcn T BZ Wy si E una cum rectangulo TBZ z- 
Ulum EAZ quale effe rectangulo E A Z. 
[IERI ydp T) Sumo 706 EZ icy Gi UomN:IAM enim quadratnm ex 


A E Z cequale eft quadratis ex ET', 
T Z fimul, quadrata vero ex £ A, 4 Z 
fimul sequalia funt quadratis ex E A; 
AT,TB,BZ fimul: duplum igitur 
re&tanguli E À Z aquale erit duplo 
rectanguli E A T una cum duplo rect- 
anguli Z BI; ac proinde rectangu- 

au T lum E AZ femel zquale eft utrique 
t rectangulo E A T, Z BT. 


mis Sm 7y»y EL,T Z, 82 d xà 
qu àgy) T6) BÀ, AZ qwedjova dom — 
ws d4m) T» ERAQAT,DBOBZLO xà 
q5 jie *ímé v EA da ow 
m Js ug) 7h) EAT emi mu ji 
"uo Toy LBI' ab 0 &mab aj TU 


AHMMA y. LEMMA III. | 
Ew Mei 9y 5 AB $T A, 26 i02y viVexó AEBTG Sit AB major quam T 4, & rectangulum A EB 
v rzA, € £gw 777 Tp ero a A E, zquale rectangulo F ZA,ac fint AB,TZ utriuf- 
TZ, mea iid AES TZ : que portiones majores. dico majorem. effe 
/. : | 


AE quam T Z. e 
E Aa BrsE: 
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IsEcEN TUR fotz AB, TA in pundis H, O: ETMHZOQOZAN Ou d AB,TA ja mie H, 
B major itaque eft HB quam A 9, ac quadratum ex O cwueiog* uei (oy Apt 621 8 H B d A O*— Ox y 
H B majus duednn e A e Ves macto HB DEDE PMEC 
des às dpi nep ieiuE ei | ——|————|——| 49 zeeyém. imp dX oe à uri 
re an 5 : 2) r € 1 E. ^ I! 
Qusdranuta exHEquadratoez OZ, ^ H Bop ARD ed rZA ETE 
ac proinde HE major quam 92. HB apa pair S 7 am OZ ud. 
eft autem AH majr qum r9; —— |————|—— | | — Qe Rr RBE OZ Uds 
tota igitur AE totà T Z major eft. r Oo. Z A ^ AH ueitor 4 T O' 0a ex 1 A 

Ws TT Z utioy Ga. 
LEMM A IV. | : AHMMA 4. 

Sit rectangulum ABB ecquale Io») TÓ c0 A EB TÀ Um Y ZA, 
re&angulo TZA, equalibus A H EB B fray cy Y AB,UA. Ungu 
exiftentibus telis AB, TA. |-————|— | | uel Coa vwipamd n EE DU 
dico majora fegmenta A E, Z id. 
effe zqualia. [eee I—1|——1 

r E) Z A Ms 
OC autem eodem modo ma- "| ErvBzeozaw 5e ABTA 


nifeftum erit, bife&is rectis 
AB,T Ain punctis H,O, Gc. 


LEMMA V. AHMMA c. 
Sit AB major quam T^; BE vero minor quam Eg op pei Cay q AB $ I A, tAdoyay d£ 4 BE d 
AZ; exiftente AB majore quam BE, ac FA AZ, Sy utes d LU AB d BE, aje dx 


quam AZ, dico exceflum quo A B fuperat BE TA PAZ nj AB BE UT eas 
majorem effe exceffü quo T A fuperat A 7. id d YTA,QAZ vois. 


oie Tol $ E56, 2 TU &pr£ne. 


UoNrAM enim AB ma- Eus: jap peitov G3 8 AB 
jor eft quam T A, major A B B T7 O$TA welt ay P ETT 


erit exceffus ipfius A B fupra | 
BE exceffu quo L'A füperat 
eandem BE. major autem eft 
exceffus ipfius I'A (upra E B 


| à T AB, B Evceoy) mie 7 T à 
BE moore. ax» T DA, 
| — EBudlord TTA AZ égqe- 


| 


quam fupra A Z, quia EB mi- z S Z xis , &A&oxwY jac Gàw à EB 

nor eft quam A Z: quocirca exceffus ipfius 4 Bfüpra A Z: ore 1 7 A B, B E /aspoyi qoo ueiCor 60i d Tay 

8E multo major erit exceffu quo I A-fuüperat A Z. TA; AZ vatepyiis. 
LEMMA VL  . AHMMA s. 


Sit AB ipfi BT equalis, uti AK ipfi KZ: dico Egw i255 1 AB T] BI, $06 AK T4 K Z^ om 
rectangulum fub A T,A Z quadruplum effere&t- —— 7 veo AT, AZ veweem Ad iu TE Vus 


anguli füb A 8, ^ K. AB, AK. 
e 2 x 2 d z A eft JPRuS cd Dus [nus I 2p dgM) Gy à TA d AB, xomor (Abos 5 
1 inem 3 erit re n- A K* p e PRI 5 LUE CUN 
gulum fub P A, AK duplum uc s du pis 2 d et 
rectangulifüb AB, AK, rur- A : - - AEA uc quAty erei dYrAh Guy 
fus quoniam AZ dupla eft | i | » AZ LK, kovóy ves n 
ipfius Z K, fub communi al- | : AT* 960 dgà "fuo A T5 A Z. di- 
titudine AT , fiet re&tangu- pop.» Ned 
lum fub Ar,AZ duplum [p |t | E x c uem ab 
rectanguli füb A P, A X : fed 4 K Z AK. 4NÀ sog To "mo AT, 
& rectangulum füb A P,A K AK 75 vm? AB, AK: 75 


duplum eft re&anguli íüb A B, A K : proinde re&an- — apz "imo A T, A Z. wetamAdnóy Ga T8 xim» AB, AK. 
gulum füb A T, A Z quadruplum eft facti füb A B,A K. v n 


J LEMMA VII. t AHMMA C. um 

Situt AB ad BT ita AK ad K Z, & ut ABad BH. Ecc oc (Op 7 AB sete qid) BT Sr s A K «x95 
— ita AK ad KO. dico rectangulum fub A BH Jho KZ; 0€ Óà yg AB «toc TIU BH. rue 4 
effe ad re&angulum fub AR r ficut rectangu- AK «e? Tl) K O. 6n 24er Ue TÓ Veo T 

lum A KO ad rediangulum 2G A. — ABH wo b Ugo T AHI STG TÓ VGE) 7 

du |... AKO stc rà axo ZO A. pe 

ILE I 24» i de & AB mede ? BH Vzuc 8 A K aie 
qio KO, àvageelarzi Uy oe » B A meis si) AH 
Uus à KA meée Th) A Q' acc) Os mi Xmi B.A veis T 
uh. Xu AH Wre v Xm AK aei 70 Sm) AQ. dM wi 
ABH ita quadratum ex AK ad redangulum AK 0: 2€ 5 Sm AB qe v0 Xm ABH ro. T $m AK queis 
eritigitur ut quadratum ex AH ad redangulum ABH. — 7ó Ngé AK O*. 4) de Apa vo Xr A H. vejs m) om ABH 
: uw : : TO 


AD VIL ET VIIL 
$TO0 T0 Vm AO qe T om AKO. tmd ime 
mu 0s» AB meis TÀo BY &roc W A K eie K Z , àá- 
wuX X) cwuSiv" e üpx à T A eoe "iO AB Eres d 
AZ mee Th AK. $23 4 uu 

of» BA ceo AHtSrec» A H 
K A apis vho A €. dY c6 dgat | 
Cy 0s »T A qe AH Eros 5 

ZA meis ^O' Xj Os du 1T H ^ o 
queis Tho AH &roc ! L O meis | 
OA, Xjo0: v? vm AHT «eis 

qi Sr) A H 97e To 070 L O A& ats v0 Xp A OQ, AM. x 
e 7ó Nr A H eie 70 ouo A BH ro vo.Nro 4& O «yos 7o 
$z0 AK Or. dV ies doa s T ómb A BH qos dà (7 
AHT Ero To vao A K O «yis và omo ZO 4s. 


]——— 


AHMMA q. 
, " NAT V 

Ecw dojiym cuuaquDoreegi Tt Dora T. AB, BT, 2) 

doBr&cn 1 T a)rQy Umtpoy. n oO, te 

examipu T AB,BI. 
Kirzeao yàp 73 T B icu t 

BA: db9iv dpa ow wj TO 

óuo TT A4 GepoydyápUm uy A ^ 
Sm AB.BI vegjajvev. mei 
d€ và ózà T A ^ d'osev Go; X) v die Um Ov T A. A dose 
éer dbgir Apa U2i Y) o Xmo ruwapuQoTépud; d Y As A As. Get 
dbSéiau 2x cwuapugortoa à T. Ay A As, a Een amie Wpaceia 
^ B A di9éiou dpt icy ) BA' Ove wd » BT dig6- 
au, Gu. 


|I ——1— 


AHMMA 9S. 
Ecc QU AB TIBI o, 402 AK rj KZ, emi 
Oi (quí Ge qT B exec BH Zr0e 4 ZK e€9s 
K O. óc oye wx Toug) AH B woe Tb UT 


BIHsTO9 rüUm AOK wto$ TÜOUTOK ZO. —— 


4 UL EI ydp Quy os à T B ops B A és à Z. K opis K A; 
4X3): »IB cp BHéros ? LZ K vec K O* 

fcu) ap 4) Os qü Svo AH 
vt v» 07) AHB vr»  |— 
q0 m AO gp T mb A B 
AOK. dà x os jp : 
70 Xm AH «os v0 dà 
BT £ro v0 dgio AA O arie ^ K 
70 &qo K Z: oe d v6 do : 
BI ces m 0m BI H 7e 70 à K Z qrQàe TO 076 K Z O* 
fcw; dpa JY "lcs s 70 v0 A H B. qreos v0 umo BY H S70 
vo 0zb A O K reis 70 omo K Z G. 


AHMMA i. 
Eco ion * UO A B 7| BT, sAdoya *) 48A d BK. 
67 70 Um) T AAB «toc rà Ugo T BT A 6€Adc- 
.. nya A69Ay et qmep q»Ug» T I KB wtog T0 U7O 


ILEI39 icu dp G3 à AB vs BI, &Adoxoy d€n BA 
$? BK' »F Apa uciQoy 614 AK" Gee ) n TK 
ueiQauy 62 ie A t. EAas- : 
ewy dp Gài T0 umo AA B 
7€ óT0 T KB. peo de. A K 
qw» ozà 7 BIA T mà cde 
B AK' v0 dpa o0 A AN B. Te)e To uz B TA ENooya Ad- 
90 xei imp m6 30 T K B aps 76 vao BÀ K, 


—|I—i—— 1 


—pDL———4 


| ——]dF—1——1—| 


CONICORUM 9; 


ita quadratum ex ^ O ad re&angulum AK9O. quo- 


niam vero ponitur AB effe ad BF ficut A K ad KZ, 


componendo inverfe erit T A ad AB ficut A Z ad 
AK. eft autem BA ad AH 
ficut K A ad A O : ex zequo igi- 
tur T A eft ad A H ficut ZA ad 
A O, ac proinde dividendo T H 
erit ad H A ficuc Ze ad O4 : 
re&angulum igitur A HT' erit 
ad quadratum ex A H ficut rect- 
angulum ZO A ad quadratum 
ex AO. fed [per jam oftenía] 
quadratum ex A H eftad rectangulum A 8 H ut quadra- 
tum €x AO ad rectangulum A K 9; ex zquo igitur 
rectangulum ABH erit ad reQangulum AHT ficut 
rectangulum A KO ad rectangulum Zo A. 


K Z 


LEMM4A Vil. 


Datà füummà quadratorum ex AB & BI, una 
cum differentia eorundem. dico utramque ex 
ipfis A B, B r datam effe. 


ONATUR enim £A ipfi 
T'B zqualis, ac datum erit 
rectangulum I A A, quod nem- 
pe [per 6. 2.] differentia eft 
quadratorum ex A B,B T ; dato autem rectangulo P A A 
ejufdem duplum quoque datur, ac proinde (per 10.2.) 
atum eft quadratum ex T A, A A fimul fumpta. adeo- 
que & fumma ipfarum T A, A A data cft. hujus vero 
dimidia eft re&a B A ; quare B A data eft; ac proinde 
BT quoque datur. : 


B r 


LEMMA IX. 


Sit AB ipfi BT zqualis, ut & AK ipfi KZ; fit 
etiam ut LB ad BH ita ZK ad KO. dico 

" rectangulum AH B effe ad rediangulum BT H 
ficut rectangulum A 6 K ad re&angulum KZ 9. 


UoNtAM enim FB eft ad BA ficut ZK ad K A, 
Q iue etiam TI'B eft ad BH ficut ZK ad K 6; 
erit igitur ut quadratum 
ex A H ad rectangulum 
| AHB ita quadratum ex 


toe eui 


- : H  AOad rectangulum AOK., 
fed ut quadratum ex A H 
ad quadratum ex BT ita 

o Z— 0 


quadratum ex A O ad 
: quadratum ex KZ; & 
ut quadratum ex BT' ad rectangulum BT H ita qua- 
dratum ex K Z ad rectangulum KZ 0: ex sequo igitur 
erit ut rectangulum A H3 ad rectangulum 5 F'H ita 
rectangulum A 9 K ad rectangulum KZ 6. 


j LEMMA X. 
Sit A B ipfi BT zqualis, minor vero fit B^ quam 
- BK, dico rectangulum A A B ad rectangulum 
BF A minorem habere rationem quam habet 
re&tangulum P KB ad rectangulum B A K. 


AM cum A B equalis eft ipfi BT, ac BA mi- 
nor quam 3 K, I' A major erit quam A K, quem» 
: admodum Tr K major eft 


: | quam A A : minus igitur 

eft rectangulum 4 A B 

E T  rectangulo P K B, majus 

n vero rectangulum BT'A 

rectangulo B AK. quocirca rectangulum A'AB ad 

re&tangulum 8I'A minorem habet rationem quam 

rectangulum P K 8 ad rectangulum B A K.- 
Aaa 


LEM- 
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LEMMA XI 


Reftat jam przecedentium converfam demon- 
ftrare.. nempe exiftentibus zequalibus A B, BT ; 
AE, EZ; ac rectangulo AH B eandem. ra- 
tionem habente ad B T H quam habet rectangu- 
lum ^46 E ad re&dangulum EZ 6: fieri ut F B 
ad BH ita &E ad E 6. 


P OwNaATUR recangulum fub T H, AK aequale 

reétangulo fub A H B, & rectangulum fub z 6, 
A A :equale rectangulo A € E: eft igitur ut re&tangu- 
lum fub A K,T H ad rectangulum BI'H, hoc eft AK 
ad BT, ita rectangulum füb A A, ZO ad rectangulum 
EZO, hoceít A A ad EZ. fedut l'Bad BA ita ZE 
&d EA, quare recte AB, BT, TK ipfis AE,EZ, ZA 
candem inter fe fer- 
vant rationem & or- 


|——]l1— 


dinem, nempe BT eít / 

ad TK ficut Ez ad. ^ p t 

Z A, ac proinde BT eft 

ad BK ficut ZE ad E A. I——i——— 
A B Z 


quoniam vero rectan- 
gulum A H B zequale eft 
rectangulo füb A K, T H, auferatur utrumque é rectan- 
gulo füb A K, H B, ac refiduum rectangulum füb H K, 
H B aequale erit rectangulo fub A K, B I : erit igitur ut 
rectangulum füb AK, BI' ad quadratum ex BK ita 
rectangulum B HK ad idem quadratum ex BK. fi- 
mili argumento rectangulum fub A A, E Z eritad qua- 
dratum ex EA ficut rectangulum E 9 A ad quadra- 
tum ex EA. eít autem rectangulum fub A K, BP 
ad quadratum ex 8 K, ficut rectangulum füb ^ A, EZ 
ad quadratum ex E A, ob proportionalitatem partium 
pari ordine difpofitarum : ut igitur rectangulum BH K 
ad quadratum ex B K ita rectangulum E O A ad qua- 
dratum ex EA. esdem autem íünt portiones BH, 
EO: erit igitur ut KB ad BH ita AEad EO. fed prius 
oftenfum eft BT effe ad B K ficut ZEad E A5 ex xquo 
igitur BI' eft ad B H ficut ZE ad E 6. 


LEMMA XII 


Sit ABipfiBT uti & AK ipfi KZ zqualis ; ha- 
beat autem BT ad TH majorem rationem 
quam KZ ad ZO. dico quod in primo cafu 
AH majorem habet rationem ad BT quam ^ 6 
ad KZ: in fecundo vero minorem. 


UowNraM enim BI majorem habet rationem 

adT'H quam KZad Z9; in primo cafu T 3 ad 

BH minorem habet rationem quam Z K ad K9; in 
fecundo vero , majo- 
rem. adeoque A B ad 


p 


PAPPI LEMMATA 


AHMMA 4/4. 

Eg di yuD TO hé «xeoys uos ayrigpo(Day da- 
Pop. ams imus $ Jp A B 75 BT, $ÓOPAETS 
E Z, Kgj $n c à V) AH B atos To Um BT H 
frs Tb Um AO E WC) T0 Um EZO' ela 
órt 24e.) os 1T B vreüs BH roe 1| ZE qtbe EG. 


Kizeeo vU UM) umo AH B fy TO Ww) Ty [D H, 

A K; mud d$ imo A O E 'ieoy tgo 70 "i90 ZO) A Ac 
ter dpa e 70 G2o A K, T H qej& vb omo BT H, 7e7ioly 
à AK meis BV, Ero có vat A A) L O aes v omo E Z O, 
T5751 h A A meis EZ, dX»): n T B oec BA Vrae 
Gn» à LE wes EA' chüp) AB,BT,TK mis AE, 
E Z, Z ^ époTWyEis igi 
£y mb. arm Abe, TeTisiy 
ec à BT «ess D K gue 
hEZaeésLZN [96e 
| dpa & BT eis hà BK 
&ros 1Z E ce? $ E A.] 
| iei dX v6 ómo oy AH B 
Vroy 62 mb óz9 A K, T H, duQoreeov dgypito dari E. og 
7 AK,H B' Aotzüy doa Tó go T HK, H B. "Ieoy U21 vdd 
"mo 7uy A K; BT". civ apt 0$ T0 590 76y A K5 BT poe 
q0 ácó d BK &To T0 "o 7uy B HK mrgüs 70 &z d BK. 
2]& vu)Tu dW às T0 va vw ^ NS E. Z ere qb daro qiie 
E A; &T0€ à 70 Ucr0 E. O A qre2c T0 Av d E A, Xo) €i 
e T0 ogü 7 AK, DT eos 70 &eró d B. K STO TO UcTÜ Tüy 
A A, E Z areis 70 dro iie B A, 2] rà àyavoytay 7 Ógto- 
qAMPyoY Tpuj4ATOY" X) Os apt d vgà BH K reos 79 avrà 
BK $ro v) vg E O A aeos T dr E. A. 3) ei 78 dm 
TUuhuaTt Tí BH, BO: foy dea o6 » KB me BH &- 
ge; » AE gp EO. [dX ij'éiySnós à) BT aree ? BK 
Ure: » LB vex v E v dr doe] aga de 8 BT ape BH 
&Toc Ghy » Z E eos E O. 


e 


AHMMA 46, 

Ec't toj ?) Jp A B 75 BI,45 AKT$2KZ, $76 
7 BT eréóc T H uetQoyao Aógov eyérao «aep 2 K.Z 
«9s vl) Z O. on Jv up d meme vilaeeue, 
7 AH mtis vl BT pecora, Moy ret tmsp. 7 
AO TKZ d ? T dd ozipu, EA OY lO. 

En EI 9 BT see T H. uelQovat Abyyov tyres Tree [1K Z 

v6) L O, 611 1X d «ese 7iócws 3T B ces BH 
£Adosoyat Ayo xei imp | n Z K eoe K O». 623 d d dvo- 
Típat pei ova óge 3j 


BH minorem habetra- A B H r H2 AB ce vió BH 
i AK : 234 7 5» P 
P pudBye. 05 — 70 0 cob eee Ue 
cafu majorem. quare : x: ue gOr RO, uum 
HAin primo cafü ma-  . | | ptem TRUE due Ed 
jorem habet rationem ^. K 9 Z 92 H A dpa reos ? A By 622 


ad A B quam 9A ad 

AK,in fecundo vero minorem. fed ut AB ad BT 
ità AK ad KZ; ex sequo igitur, in primo cafü, AH 
majorem habet rationem ad Br" quam A 9 ad K Z: in 
fecundo vero cafü minorem. 


: J LEMMA XIII. 

Sint rurfus AB, BT equales, ut & A X, KZ; ha- 
beat autem A H ad HB minorem rationem 
quam AO ad OK. dico Br majorem ha- 
bererationem ad TH quam KZ ad Z6, — 


(e Tis esmie vndewec 
peiCora. Myyoy xe Wrio 3 O. A meos ^ Ks 23 JU d diuzt- 
pas SAdosoya, y) tsm Oc à A B gis BT Sue à A K argie 
KZ JW «opa, 6n Ee d apónys gidower n A H meos v 
BI peiCova Moyor €xei rip A GO ape $ KZ: 6m )j d dio- 
Tigas éNdoxoyat, : e 


AHMMA vy. 

Ego guo ion 5 d) AB T BT, d d6 AK 7 K Z, 

. 80 5)9 A H axeoc T1) H B Adioxaye Aor £x&- 

|o TU "mp AO «eoe du OK. om BI coc 7 

T H peiCoyoo gov tet "fms 9| K Z avos d: 0. 
EIIEI 
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Bz EI 59 war Ayagpogl yj UoNIAM enim per con- 
diaipimyy à HB. «vele TiO | c-—esbscs | est uel E eee rationis & di- 
B A; quz: T B DT,utiQoyt Abyoy A B H b videndo HE qu BA hvé 
SXet imo 8 O K ees mv K Ay ^ dus Ken el UBécccft 
TéTÉa: als ? K Z: àageav | |-——Hfeh-hem p ; 


ad K Z : per converfionem ra- 


»j duxbygo a» B r «ejr Tio rH ^ K e Z tionis & dividendo, B T' ma- 
peiCoya A byoy. £yei Wrip » K Z jorem habet rationem ad rH 
meis vio Z G. quam KZ ad Z 6. 
L 
AHMM A 42". LEMMA XIV. 


Ee imi 4 £p AB T BT, 52 AETÍj EZ, ^, Sint AB, BT cquales, uti & 45, EZ; habeat 
AH «s lo H B petGoya, Ayer exéro) "p 3] . autem AH ad H B.majorem rationeni quam 
AO «t q|OE ón4BH c dh HT ^O ad OG E. dico BH majorem habere ratio- 
SA oso Adgoy ace men 4 EO acis alo 0 Z. nem ad HT quam EO ad 62. 

ILE I: 39 x2! dhodenar 5 A B, 
Té7is 8 BT, mee ? BH. —————— ———— | 

peiCoya, Abyoy yer irriph & By. A B, B H 

7e7ic » B Zyoeis 7? B O* &ya- 


IvipENDO enim AB 
l- | five BT. majorem ha- 
bet rationem ad BH quam 
A E five E Z ad EO : percon- 
verfionem rationis igitur dc 


gpilrm: X) wierà d'edennv i B. H | ———— | -—— |— | dividendo BH ad HY mino- 
«pis Th) HT £Adovoym Abyoy ^ E o. rem habet rationem quam 
xe iip ? BO mes 7 OZ, EO ad 92, 


His fubjungere liceat Lemmata nonnulla manifefló. aftumpta in. demonflrationibus hujus 
Labrz febtimz, que propterea eudem. prefixit. Abdolmelec Schirazita futbor..Epito- 
tes Contcorum Apollonii Arabice ferzpte. Hes ibsup 


LEMMA I 
Si dividatur As utcunque in pun&is r,A; erit quadratum ex A, sr fimul aequale 
quadruplo rectanguli fub A x, r A fimul fumptis & 54, una cum quadrato ex A A; 
AT fimul. 
| 


A 2r A B-ZL UCUH .K 


e] e 7] 


ES Een 


P^ T BKipfi BT equalis, ac AZ ipfi AT, &  guli A HZ, hoc eft quadruplo re&anguli fub A B, 
erit ZK duplum ipfius BA. Bifecetur KZ Ar fimul & B^, una cum quadrato ex AZ, 
in H, ac erit [ per 8. I. El.]| quadratum ex AK — hoc eft quadrato ex A 4, A T fimul. 

five ex AB, Br fimul, quale quadruplo rectan- : 


LEMMA IL 


Si dividatur rect As utcunque in punctis r, ^; erunt quadrata ex A5, sr fimul 
fumpta aqualia quadratis ex A A;Ar fimul, una cum duplo rectangulo fub A5, 
AT fimul & 54. 


A x K A L r A4 B d 
e ONiAM quadrata ex AB, BT. [perz. AK ipfiAT zqualis, & erit [per 6. IL] exceffus 
II. El] equalia funt duplo rectangulo ABT — dupli re&tanguli A 8r fupra duplum rectangulum 
una cum quadrato ex AT, ac quadrata ex A4 AAT equalis exceffui quo duplum quadrati ex 
AT [per;eandem] zqualia funt duplo re&tangulo |. B Z fuperat duplum quadrati ex ^ Z, hoc. eft, du- 
AAF cum quadrato ex AT: ob utrinque com- plo redlanguli K B 4. fed K B equalis eft utrif- 
inune quadratum ex AT; erit exceffus quadrato- que AB, TA: quare quadrata ex AB, BT aqua- 
rumex AB,BT fupra quadrataex AA, AT  &qua- lia funt quadratis ex ^4, AT una cum duplo 
lis exceffui dupli re&tanguli A Br fupra duplum — re&tangulo fub ^ B, T A fimul & BA. 
rectangulum A ^r. Bifecetur A T in Z, ac fiat 


LEMMA IlIL 
Divisà re&tà A5 in punctis r, ^; ita ut AT, A5 fuerint &quales; fi fumatur inr A 
pun&um K, erunt quadrata ex A Aj ^8 2qualia quadratis ex AK, K 5 una cum du- 
plo re&anguli r K A. Hi iau 
| | 
T T R7 A Cx? UB Xx3452 
S! dividatur AT bifariam in K, res manifefta — zqualiter vero in Z; erunt quadrata ex A &, AB 
2 eft. Sin fecus fuerit, dividatur bifariam in Z. [per 9. I.] zqualia duplo quadratorum ex AZ, 


Quoniam vero AS divifa eft ingqualiter in 4, Z4. Sed duplum quod ex Z A [per 5.]I. ] * 
' B - quale 


Ig abes E x 


| ——————i—————|——4 


98 
quale eft duplo reclangulo TK A una cum du- 
plo quadrato ex Z K, ob r4 equaliter divifum 
in Z & inzqualiter in K: quadrata igitur ex A A, 
A B zqualia funt duplo quadratorum ex AZ, ZK 
una cum duplo rectangulo FK 4. Sed duplum 


LEMMATA AD VII. CONICORUM. 


quadratorum ex AZ, ZK [ per o. II. ] equale eft 
quadratis ex AK, K b: quadrata igitur ex A 4, 
AB zqualia funt quadratis ex AK, K B una cum 
duplo rectangulo r K A. 


LEMMA IV. 

Si dividatur recta A5 in punctis r, A ita ut Ar, B^ fint equales, ac bifecetur 
rAinz, fecetur autem utcunque in K ; fe&a vero fit z A in H ita ut K z major 
fit quam ZH: erunt quadrata ex AH,H» una cum re&angulo fub ku & duplá 
differentià ipfarum H5, K A zqualia quadratis ex A KK. 


| | 


B ^ H 


"lar 9Z ipfi ZH equalis, & erit 6 A ipfi 
E BH zqualis, ac O K erit differentia inter 
HZ,ZK; eademque differentia eft ipfarum H B, 
K A: etit igitur exceflus quadratorum ex AK & 
K B fupra quadrata ex A H, H P [per 9. II] equa- 
lis duple differentiz quadratorum ex KZ, ZH. 


I—I—I-1———1——41 


O-K T A 


Hzc autem [per 6. IL] aequalis eft duplo rectan- 
gulo füb HK, K 6, ob HZ ipfi Ze zqualem & 
O K adjedam : quadrata igitur ex AH, HB una 
cum duplo re&tanguli fub HK, K o zqualia funt 
quadratis ex A K, K B. 


LEMMA. V. 


lifdem pofitis, erit quadruplum rectanguli 526, una cum duplo rectangulo K 6 s 
& quadruplo quadrati ex &z, zquale duplo re&tanguli fub & z, z e fimul & o s. 


UADpnurru enim rectanguli B z o una 

cum quatuor quadratis ex Z 9 [per 3. II. ] 
exquale eft quadruplo re&tanguli B 6/7 : adjiciatur 
utrinque duplum reclanguli K 6 B; fiet fumma 


equalis duplo rectangulo füb ZK,6 B una cum 
duplo re&tanguli B 9 Z, hoc eft, re&tangulo fub 
KZ, ZO fimul & duplo ipfius o £. 


LEMMA VI. 
 Tifdem pofitis, erit etiam duplum rectanguli A65 una cum quadruplo quadrati ex 


ez squale quadratis ex 46, 65. 
(XUONIAMx enim AO ipfi HB zqualis eft, 
erit re&angulum A 9B equale rectangulo 
OBH; ac quadruplum quadrati ex 6 Z quale 
eft quadrato ex H0, ob 97 ipi ZH equalem : 


duplum igitur rectanguli fub € B, BH, hoc eft 
rectangulum A 68 una cum quadrato ex H 6, a- 
quale eft [per 7. II.] quadratis ex 6 B & BH, hoc 
eft quadratis ex A 6, 9 B. 


ues LEMMA VII. 
Erit etiam duplim rectanguli fub A », rz equale differenti quadratorum ex Ar,r s. 


Q? ONIAM duplum redanguli AB, TZ z- 
quale eft duplo re&anguli fub. Br, r Z, five 
rectangulo BT A ( ob rZ ipfi ZA zqualem ) una 
cum duplo re&tanguli A T Z five re&angulo BAT; 
erit rectangulum BT A una cum rectangulo B AT, 


five duplum rectanguli B ^T una cum quadrato ex 
^T, equale re&tangulo fub B A, Z : rectangulum 
igitur fub B A, T Z [per 4. 1I. zequale eft exceffui 
quo quadratum ex BT fuperat quadratum ex BA 
five ex AT. 


LEMMA.VIII. 


Si ratio ipfius A 5 ad 5r major fuerit ratione AK ad K z, [exiftente A 5 majore quam 
BT&AK quam KZ] erit ratio quadrati ex Ar ad quadrata ex A3 & »r fimul 


minor ratione quadrati ex A Z ad quadrata ex AK, K Z fimul. 


eed 
r B 

: | 

ius - Z K 
pBiaran ad HT ficut AK ad KZ, & erit AT 
adr HfiutAZadZK; pariterque AT' erit 
ad AH ficat ^Z ad ^ K : quocirca quadratum ex 
AT erit ad quadrata ex A H & T H ficut quadra- 
tum ex AZ ad quadrata ex A K, K Z fimul fumpta. 


[-—— 


Sed ratio quadrati ex AT ad quadrata ex AB, BT - 


fue 


2 


| 


H A:- 


| 


A^ : 


minor eft ratione quadrati ex AT ad quadrata ex 


AH,HT; quia quadrata ex A B, BT majora funt 
quadratis ex A H, HT : erit igitur ratio quadrati 
ex AT ad quadrata ex A B, BT minor ratione 


. quadrati ex ^ Z ad quadrata ex A K, K Z. 
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APOLLONII PERGJEI 
CONICORUM 


LIUDELR JSLETITMUS 


Apollonius Attalo S.P. 


HN ITO tibi uua cum bis librum Septimum de Coniwcis Secti- 
B onibus. [a boc autem libro infunt plurimee Propofitwnes 
À zove, diametros Seclionum faura[que [uper eas factas 

fpetlantes ; que quidem omnes utilitatem [uam babent 12 multis 

PProblematum generibus precipueque in eorum 3euspás, Horum autem 

plura occurrunt exempla in Problematis Conicis determinatis, à wo- 
bis refolutis e& demon[Iratis in Q&avo libro; qua loco appeuduis 
eff, quemque tibi quantocyus fieri poffit mittendum curabo... Vale. 


PROPOSITIO I. 


I in ntxe "Parabole fupra serticem Sections producio ponatur 

) recdia equalis lateri vettos ac ducatur recia quelibet a Fertue 

ad Setlionem, de cujus extremitate demiffa fit normalis ad Axem: 

poterit vecta fic dutfa retangulum contentum [ub interceptà tntev 

erticem c5 normalem c& interceptà inter uormalem ty puucium 
ad quod prodnétus efl zdxis. | s E 


Sit A5 Parabola cujus Axis AT, & producatur AT ad A, ifa ut AA aequalis fit 
— lateri recto: & de pancto A ducatur utcunque ad fectionem re&ta A», & fit 5r 
Axi normalis. Dico quadratum ex. 4 5 quale effe | 
rectangulo Ar A. 2b 

Quoniam enim AT eft Axis feCtionis, & 5r ei- 
dem normalis eft, ac A ^ zequalis eft lateri recto ; 
erit quadratum ex Br (per 1r? primi) aequale 
rectangulo AAT. Huic autem fi adjiciatur quadra- 
tum ex AT, erunt quadrata ex Ar,r3 fimul fum- 
pta zqualia rectangulo A Ar una cum quadrato 
€X AT, hoc eft re&angulo ArA. Sedquadrataex —- : i 
AT,rE fimulzqualia funt/ quadrato ex A5: quocirca quadratum ex A» squale 
eft rectangulo Ara. Q. ED. 2 d 


Bb: — 0 38 UOPO- 
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PROPOSITIO IL. 


] dwidatur 2xis. tranfver[us Flyperbole im ratione ejufdem 
« c/xis ad latus ejus rectum, ita ut portioea, que dis termino 
alterutri adjacet , refpondeat lateri vecloy ac f; ab eodem cAxis 
Zermino ducatür veifa ad punctum quodlibet in Selione, à quo de- 
mittatur cxi normalis: erit quadratum vecie fic dull ad ret. 
angulum [ub 1nterceptis uter uormalem q& utramque c/fxis por- 
Tonis lateri recio vefpondentis extremitatem, ficut. c Axis tranf 
verfus ad refiduam c/dxis partem. Vocetur autem c/Axis portio la- 
Zeri recto refbondens recía Homologa. 
Sit Hyperbolz Axis productus Ar £, figura autem fectionis fit r ^; ac dividatur 
Axis AT in ojita ut ro fit ad o A ficut r A ad AA fivead latus rectum : & ab A du- 


catur utcunque recta AB, & demittatur BE normalis ad Axem. Dico quadratum 
ex ABeffe ad rectangulum e£ A ficut Ar ad re. 


Fiat rectangulum AEZ aequale quadrato ex BE, ac erit rectangulum AEZ ad 
rectangulum Azr ficut quadratum ex 5 E ad rectangulum AEr. At vero quadra- 
tum ex 5E eft ad rectangulum Arr (per 12?" primi) ficut latus rectum AA ad 
Axem tranfverfum Ar: quare rectangulum AEz eft ad rectangulum Ar ficut 
A A ad AT ; ac proinde z E eft ad zr ficut ^ A ad Ar, hoceft ficut A6 ad 6r; ac 
componendo zr erit adrE ficut Ar ad ro: unde confequitur Z A effe ad o 
ficut AP ad ro. Sumptà autem in communem altitudinem A E, erit re&angulum 
ZAEad rectangulum o£4 in eadem ratione, five ut Ar ad ro. Sed rectangulum 
ZAE quale eft quadrato ex A5; adeoque quadratum ex. A 5 eft ad rectangulum 
eEAut AT ad re, Q. E. D. | 


PROPOSITIO III. 


 2hvis alteruter. Ellipfeos producatur. extra Jectiouem, sta ut 

) codxis aucdius ejujdemque pars extra fe&lionem fuerint anter fe 
ut Ayts tpfe qo» latus ejus retium inter [e seb» ab eo Vertice, cui con- 
Termina ef] portio illa que lateri velo refpoudet, ducatur retia 
ad punctum quodlibet im fetlione, de quo demittatur ad Avem uor- 
malis; erit quadratum dutle ad relasgulum fub interceptas amer 
normalem Q5» utramque lateri veto vefbondentis vede extremi. 
atem, [uut Axis fetlionis ad portionem illam que xi proportzonalis 
eff. Focetur autem ea que lateri retto refpondet reca Homologa. 
. Sit fectio Ellipfis, cujus Axis Ar ac figura A; fitque A6 recta in Axe producto, 
ita ut. Te fit ad. 6 A ficut. PAad A4: &, ductà utcunque rectà A», demittatur ad 
Axem normalis 8E, Dico quadratum ex A 5 effe ad rectangulum AE 6 ut AT ad re, 
Fiat rectangulum A£z zquale quadrato ex 2r: erit igitur rectangulum ue 
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ad rectangulum AEr ut quadratum ex E ad rectangulum AEr. Quadratum 


tem ex 5 E eft ad rectangulum Azr (per 21*?" primi) ut latus rectum AA ad 
latus tranfverfum | 


AT. Ht igitur 
rectangulum A Ez 
ad rectangulum . 
AET ficat AA ad 
AT, unde etiam 
ZE eft ad Er ficut 
A^ ad Arfive ut 
A0 ad er; ac di- 
videndo zr erit 
adr ficut Ar ad A 
LIo6, Summa autem : om 
vel differentia. antecedentium eft. ad. Jummam vel dsfferentiam. confequentium in. eadem ra- 
40ne ; quare Z A erit ad Eo ficut AT ad re; ac fumptà AE 1n communem altitudi- 
nem, erit ut Z A ad Eo ita rectangulum z AE ad rectangulum AEo6: eft itaque 
AT ád re ut rectangulum zAE ad rectangulum Are. Sed rectangulum zAE 
zquale eft quadrato ex A». Quapropter quadratum ex AB eft ad rectangulüm 
AEO ficut AT ad reo, Q. E. D. 


PROPOSITIO IV. 


I tangat Hyperbolam vel Elkpfim vecta quelibet feilaomis axi 
occurrens, ac [o à puncto contactus dacatur ordinatum applicata, 
ut co e centro recta Tangenti parallela, equalis vero femidiametro 
conjugate cum diametro 2llà que per puucium contatiós ducitur: 
erit quadratum Tangentis ad quadratum femidiametri eidem par- 
allele, [icut zutercepta guter ordinatim applicatam e& puuttum oc- 
curfüs axi$ c Tangentis, ad iuterceptam inter eaudem ordinatim 
applicatam «5» centrum fecitonis. 
Sit Ar Axis Hyperbole vel Ellipfeos, cujus centrum 6; tangat autem fectio- 
nem recta BA in puncto B, & fit 8E ordinatim applicata ad diametrum r AE; 
ac fit eu ipfi 5^ parallela, aequalis vero femidiametro conjugate cum diametro 


illà qua per punctum contactüs 5 ducitur. Dico quadratum ex 5A effe ad qua- 
dratum ex oH ficut AE ad Ee. 


Per punctum 5 ducatur diameter 502z, ac fint re&z AA, AK tpfi 5 E parallele, 
& fiat recta quaedam M ad s4 ficut o» ad sA: erit igitur recta M dimidium 
lateris recti, five illins juxta quam poffunt ordinatim du&te ad diametrum 56; 
 xeGtangulis qua eidem adjacent,excedentibus quidem in Hyperbolà, defuzentibus 
vero zn Elkpf, figuris fimilibus contente fub duplo ipfius M & diametro z» (uti 
conftat ex yo*" primi) Recta autem on dimidium eft diametri conjugate cum 
diametro z5: erit igitur rectangulum fub o8 & M (per x5?" primi & 2e!" fe- 
cundi) zquale quadrato ex eg. — Verum o3 eft ad 54 ficut M ad 54, hoc eft 
ut 54 ad 5K ; quare rectangulum füb w^ & sx aquale eft quadrato ex 8A. Sed 
rectangulum fub w & sK eft ad rectangulum füb w & so ut »K ad »e: eft 
agitur quadratum ex 5» A ad dd ix fub 5e & Mficut&K ad £95 hoc — 

C E 
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E£Aad Ee. Recangulum autem fub so & M demonftravimus zquale effe qua- 
drato ex oH: quapropter quadratum ex 54A eft ad quadratum ex en ut AE ad 


Ee. Q. E. D. 
PROIOSITIO- V. 


] in "Parabola [umatur. diameter quevis, à cujus vertice de. 

miltatur ad zdxem uormalis: erit recta illa juxta quam pote. 
runt ordinatum applicate à feciwne ad diametrum illam duce, 
nempe latus vectum fumpte diametri, equalis latera recto Axis 
una cum quadrupla interceptee iuter uormalem q&» Verticem pria- 
cipalem [ectionis.- 

Sit Parabole Axis AH, ac fit 81 aliqua alia & diametris ejus, fitque Ar. ea juxta 
quam poffünt ordinatim applicatz ad Axem Az, five latus reum Axis; ac de 
puncto B demittatur ad Axem normalis Bz. Dico rectas à fe&ione ad diametrum 
5I ordinatim ductas, five ipfi 8^ fectionis Tangenti in puncto 5 parallelas, pote 
rectangula adjacentia rectae Ar quadrupla ipfius Az aucta. 

Ducatur AE Axi normalis, ac producatur 8I - : 
ad E; recte autem 5 A, feCtionem tangenti in 

. puncto 5, ad rectos angulos infiftat recta 5n. 
Erit igitur triangulum 54H fimile triangulo 
BOE, adeoque Bo ad BE erit ut HA ad A8; 
unde (per 49*" primi) AH erit dimidium lateris 
reci diametri B1. Sed rectangulum fub Az, 
zH zquale eft quadrato ex 52; ob angulum 
ARH rectum & 5z perpendicularem; ac qua- 
dratum ex5z aquale eft rectangulo rAz: 
quare rectangulum A z H aequale eft rectangulo | 
rAZ. Verum (per 35?" primi) recta Az da- x 
pla eftipfius Az, unde € Ar dupla eritipfius —— ^ 
ZH: quadrupla igitur ipfius Az dupla eft rece Az. Quocirca Ar una cum 
quadrupla ipfius Az fimul, zqualis erit duplz ipfaram Az,zH fimul, five dupla 
ipfius AH. Demonftravimus autem Au dimidium effe lateris rectiad diametrum 
51: latus igitur rectum ad diametrum 51 zquale eft ipfi Ar, lateri recto Axis, una 
cum quadruplà ipfius Az. Q. E. D. : 


PROPOSITIO VI 


-" I ponantur ia Zzáxe Hyperbole recie due,utrique duis termino 
adjacentes, et illi quam Homologam diximus equales fanik- 
ferque fite, ac fa ducantur quelibet due fettionts diametri con- 
Jugate, ut c» à Fertice principali ad. occur[um fechionis recta ipfr 
diametro ó« parallela: c& de punéto occurfüs demittatur normalis 
ad zfxem ; erit potentia. diameter tranfverja ex bis comugatis ad — 
diameirum ejus aga, /ncut intercepta inter normalem c& terminum 
recie Homologze J'erttiz remotior adjacentis ad zzterceptam uater 
eandem normalem q5 terminum Homologze Ferzici propiori adja- 
centis ; longitudine autem ratio diametri tranfoer[ee ad latus ejus 
rectum, [rve ad eam juxta quam poffunt ordinatim du&e, boc eft 
diametro óje. [sve [ecumdee parallele, eadem erit quam habent in- 
"erceptee modo dicite zuter fe. | | 
Sit Hyperbolz Axis TAM, Axis autem tranfverfus fectionis AT. & centrum 6; 
fitque utraque AN,Pz &qualis rect Homologz, ac per punctum o ducantur dia- 
og dX metri 
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metri conjugate zH,BK; ipfique zu parallela fit 44, & ad Axem A M demittatur 
normalis AM. Dico quadratum diametri tranfverfz 5x effe ad quadratum dia- 
metri opOiss five fecundae zu ficut zM ad M N. 

Jungatur r4 & & pun&o 5 demittatur normalis BE, & ex eodem ducatur recta 
BA ipfi zu parallela, qua proinde fectionem continget. Quoniam vero ro ipfi 
OA zqualis eft, & Ao1pfi 04; erit r A ipfiso parallela: adeoque ob fimilia tri- 
angula, AE erit ad Eo ficut AM ad Mr. Sed & Az eft ad Ee (per 4^" hujus) 
ficut quadratum ex ^5 ad quadratum ex eH. Cum autem, ob fimilia triangula, 
quadratum ex 65 eft ad quadratum ex 8A ut quadratum ex r4 ad quadratum ex 
AA; ac quadratum ex BA eft ad quadratum ex ou ficut AM ad Mr; compone- 
tur ratio quadrati ex o5 ad quadratum ex oH ex ratione quadrati ex rA ad qua- 
dratum ex AA & ratione AM ad Mr. Sed ratio quadrati ex r4 ad quadratum | 
€x AA componitur ex rationibus quadrati ex TA ad rectangulum rM, & rect- 
anguli rM z ad rectangulum à MN, & rectanguli A MN ad quadratum ex A4. Com- 
pofita eft igitur ratio quadratiex o» ad quadratum ex oH ex rationibus quadrati 
€x rA ad rectangulum rMz, & rectanguli rMz ad rectangulum AMNx, & re&- 
anguli AM N ad quadratum ex AA & ratione ipfius A Mad Mr. Quadratum autem 
ex rA (per 2^" hujus) eft ad re&angulum rMz ficut Ar ad A2; &, per ean- 


: 
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dem, rectangulum AMN eft ad quadratum ex A4 ficut rN ad Ar. Verum ra- 
tio re&anguli rM z ad rectangulum A MN componitur ex ratione Mz ad MN & 
ratione TM ad MA: ratio igitur quadrati ex o8 ad quadratum ex eH compo- 
nitur ex rationibus Arad Az, rN ad AT, Mz ad MN, rM ad MA, & ratione. AM 
ad Mr. Ratio autem ex his omnibus conflata zqualis eft rationi Mz ad MN. Nam 
ratio TN ad Ar conjuncta cum ratione AT ad Az fit ratio PN ad Az; ac TN 
equalis eft ipfi Az: Ratio autem rM ad MA compofita cum ratione AM ad Mr, 
fit ratio ipfius Mr ad feipfam. Quare ratio ex his omnibus compofita aequalis erit 
rationi relique, nempe ration! Mz ad MN. Eft igitur quadratum ex o5 ad qua- 
dratum ex eH ficut Mz ad MN; adeoque quadratum ex 5K ad quadratum ex zn 
eft ut Mz ad MN. Porro quadratum ex 5K (per 21*" primi) eft ad quadratum 
ex ZH, ficut «8 ad rectam Juxta quam poffunt du&tz à feétione ad diametrum 
KB, pfi zH parallele: erit igitur Ks ad latus rectum ejus, five ad eam juxta 
quam poffunt ordinatim ad eandem applicatz, ficut Mz ad MN. Q. E. D. 


: PROPOSITIO VII. 

I adjaceant utrique duis Ellipfeos Verticz veciee equales il 
.9 quam Homologam diximus, c» babeautur 2n Jectione quelibet 
diametri due conjugate y «5 fe ducatur de f[ectionis Vertice recia 
alteri conugatarum parallela, e& ab occurfu ejus cum fetiione de- 
mittatur normalis ad AAxem: erit potentià diameter ea cut aon du- 
citur parallela ad alteram que ejufdem conjyugata esi, fuut 2mter- 
| VC .. €epta 
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cepta iuter uormalem c5 terminum vefte Homologz Jer£ici alteri 
adjacentzs ad. 1nterceptam inter eandem normalem c terminum 
Homologz Fertici,2 quo dua eff parallela, adjacentis : five fue. 


viut Homologze 22 2xe majore extra Jediionem, [roe in de mi. 
«nore [uper zdxem ipfiun. Erit quoque diameter iffa ad eam Juxta 
quam po/funt ordinatim ducite, [roe alteri diametro parallete, i 
ralione diclarum interceptarum. 


Sit Ellipfeos Axis Ar,ac recte duz Homologz AN,rz; fintque diametri due 
conjugate BK,zH. Ducatur recta A4 diametro zH. parallela, & de pun&o in fe- 
ctione A demuüttatur normalis ad Axem, ut AM. Dico quadratum ex BK effe ad 
quadratum ex zH ficut Mz ad MN: & in eadem efle ratione K8 ad rectam juxta 
quam poffunt ordinatim applicate ad diametrum x 5 five ipfi zu parallele ; nempe 
KB ad latus ejus rectum effe ut Mz ad MN. xdi 

Jungatur rA & de puncto s demittatur cathetus ad Axem BE, & per idem s 
ducatur 3A ipfi zH parallela, qu& proinde fe&ionem continget. Quoniam autem 
ro ipfi 6A xqualis eft, & Ao ipfi o4 aqualis, erit rA ipfi 8 parallela : unde, 
ob fimiliatriangula, AE erit ad Eo ficut AM ad Mr. Sed & AE eft ad £o (per 
4^? hujus) ficut quadratum ex 5A ad quadratum ex 9H; adeoque AM eft ad 
MT ficut quadratum ex 5A ad quadratum ex on. Quoniam vero, ob fimilia tri- 
angula, quadratum ex 2e eft ad quadratum ex z4 ficut quadratum ex r A ad qua- 
dratum cx A4 ; ac quadratum ex 54 eft ad quadratum ex OH ficut AM ad Mr 


erit quadratum ex x9 ad quadratum ex on in ratione compofità ex ratione qua- 
dratiex r4 ad quadratum ex A4 & ratione AMad Mr. Ratio autem quadrati ex 
TA ad quadratum €x A4 componitur ex ratione quadrati ex rA ad rectangulum 
PMz, & ratione rectanguli rMz ad rectangulum AMN, -& ratione rectanguli 
AMN ad quadratum ex A4: quare ratio quadrati ex 56 ad quadratum ex eu 
componitur ex rationibus quadrati ex rA ad re&angulum rM £, & rectanguli ru z 
ad rectangulum AM N, & rectanguli AMN, ad quadratum ex a4, una cum ratione 
AM ad Mr. Eft autem quadratum ex r4 ad rectangulum rMz (per tertiam hu- 
jus) ficut Ar ad Az; ac, per eandem, rectangulum AM N eft ad quadratum ex A4 
ficut rN ad Ar. Ratio autem rectanguli r Mz ad rectangulum AMN componitur 
€x ratione "M ad AM & MZ ad MN: quapropter ratio quadrati ex B6 ad qua- 
dratum ex eH componitur ex rationibus AT ad AZ ITNad AT, TM ad AM & Mz 
ad MN, & ex ratione AM ad Mr, Eftautem ratio ex his omnibus compofita ea- 
dem ac ratio Mz ad MN: nam ratio TN ad AT conjuncta cum ratione Ar ad Az 
fit ratio rN adAz, qux quidem equalitatis eft; ac ratio compofita ex ratione rM 
adAM & ratione AM ad Mr fit ratio ipfius rM ad feipfam: | ratio igitur ex his 
omnibus compofita erit ratio reliqua, nempe Mz ad MN. Quocirca quadratum ex 
G5 eft ad quadratum ex eH ut Mz ad MN. Quinetiam cum quadratum ex 5& 
cft ad quadratum ex zn ficut 5 ad illam juxta quam poffunt re&z ipfi z & 
parallela;à fe&tione ad diametrum sx ductz ; erit 5k ad rectam illam, nempe ad 
latus rectum ejus, ficat Mzad MN. Q, E. D. : : 

Hinc manifeftum eft, quod fi normalis de puncto 4 cadat fuper centrum fecti- 
onis, diameter K &qualis erit diametro zu, quia M z ipfi MN equalis eft. 
: c c— t | PROPO- 
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Idem pofitis qux in Propofitioriibus fextà & feptirhà praecederitibus, tam iri Hy- 
perbolà quam in Ellipfi. Dico quadratum Axis tranfverfi Ar. effe ad quadra- 
tum ex utraque BK, zH fimul fumptáà & in directum productá, ut rectangulum fub 
T N,M5 ad quadratum ex utràáque Mz & cà qu& poteft rectangulum NMz fimul 
fumptá. s de fca | 
Fiat z1 media proportionalis iter ipfas MN, Mz, Jam quadratum et ar eff 
ad quadratum ex Bk ficut quadratum e& A o ad quadratum ex os; quadratum au- 
tem ex Ao (per $7*" primi) quale eft re&angulo Aor: quare quadratum et Ar 
eft ad quadratum ex sk ficut rectangulum Aor ad quadratum ex os. Recan: 
gulum autem Aor eft ad quadratum ex o5 ficut rectangulum Arx ad quadra- 
tum ex TA, propter rectas AB, 80 ipfis A4, Ar paralelas, fer Lemma 1X. in Lib. 
fecundum: quapropter rectangulum AT eft ad quadratum ex r 4 ut quadratum ex 
AT ad quadratum ex BK, SumaturrM in communem altitudinem, ac erit ut r A ad 
TN ita rectangulum ArM ad rectangulum Mr, Quadratum autem ex r4 eft ad 
rectangulum zMr (per 2*" & 5" hujus) ficut AT ad Az; ac rN ipfi Az eft 
equalis, quia rece funt Homoloo : rectangulum igitur Ar eft ad rectangu- 
lum Mrs ficut quadratum ex rA ad rectangulum £ MT, ac permutando re&tangu- 
lum ArM erit ad quadratum ex r4 ut rectangulum Mr 'N ad rectangulum rM z; 


: X 

Demonftravimus autem rectangulum Ar effe ad quadratum es r4 ut quadratuni 
ex AT ad quadratum ex BK ; quare quadratum ex AT. eft ad quadratum ex B ficut 
rectangulum MrXN ad rectangulum rMz five ut rN ad Mz Át vero ut FN ad 
Mz ita rectangulum füb rx, Mz ad quadratum ex Mz; adeoque quadratum ex AT 
eff ad quadratum ex BK ut reitangulum fub r NyMz ad quadratum ex Ma, Jam ex 
duabus Propofitionibus precedentibus conftat quadratum ex sk effe ad quadra« 
tum ex ZH ut zM ad MN; adeoque sk eft ad zz ficut zM ad zi mediam pro- 
portionalem inter zM & MN: unde &k erit ad BK;ZH fimul ficut Mz ad M1 five 
12, 21 fimul; ac quadratum ex sx erit ad quadratum ex BK,zH fimul fümptis ut 
quadratum ex Mz ad quadratum ex mr. Verum jam oftenfum eft quadratum ex 
AT efle ad quadratum ex 5 ficut rectangulum füb r N, M z ad quadratum ex zw: 
€x xquo igitur quadratum ex Ar erit ad quadratum ex BK,ZH fimul ut rectangu« 
lum füb rN; zM ad quadratum ex M1. Sed Mi &qualis eft ipfi M2 una cum ea 
qu& poteft rectangulum NM z: quadratum igitur Axis AT. eft ad quadratum fum: 
mz duarum diametrorum conjugatarum 5K,zH fimul, ficut rectangulum füb xr; 

M5 ad quadratum ex M1; quz fcilicet equalis eft utrique Mz & 21 fimul, qua- 
rum ZI poteftrectangulum N Mz. Q. E. D. él 


PROPOSITIO IX. | oe. 
ldem nianentibus ac in fextà. & féptimà praecedentibus. Dico quadratum ex 
AF effe ad quadratum differentiz inter BK, ZH ficut re&tangulum füb NI,M& 

ad quadratum differenti inter wz & £1, five illam qua poteft rectangulum NM; 
Dd : Quoniam 
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Quoniam K5 eft ad zH ficut Mz ad z1, uti patet ex demonttratione Propofi- 
tionis ultima; erit quadratum exK5 ad quadratum differenti inter BK & zH 
ut quadratum ex Mz ad quadratum differentie ipfarum M z,z1. Quadratum au- 
tem ex AT eft ad quadratum ex 8K ficut rectangulum fub r N, Mz ad quadratum 
ex Mz, per eandem pracedentis octavae demonftrationem: quare ex zquo qua- 
dratum ex AI erit ad quadratum differentie ipfarum BK, z H ficut rectangulum 
füb rN, Mz ad quadratum differentie inter ipfas M&, zr. Sed recta z1 poteft 
rectangulum NMZ: quadratum igitur ex Ar eft ad. quadratum differentize inter 
conjugatas diametros BK, ZH ut redtangulum fub Nr, Mz ad quadratum differentize 
inter Mz & illam qua poteft re&angulum NMz,hoceft zr. Q. E. D. 


1o6 


PROPOSITIO X. 


Iídem manentibus. Dico quadratum ex Ar efle ad rectangulum íub sk,zH 
1 ücutNr ad illam quz poteft re&angulum NM. 

Quoniam enim quadratum ex AT eft ad quadratum ex 5K (per demonftrata 
in 8" hujus) ficut rNad Mz; & ex eàdem conftat quadratum ex 5k efle ad rect- 


angulum füb 5x, zH ficut Mz ad z 1, quia Mz eftad z1ficut BK ad zu: ex equo 


igitur, quadratum ex Ar erit ad re&angulum fub sK, zH ficut rN ad. z1 que 


poteft rectangulum NMz: quocirca quadratum ex AT eft ad rectangulum fub 
diametris conjugatis BK, ZH ficut Nr ad illam qua poteft rectangulum NMz 


Q. E. D. 
PROPOSITIO XI. 


lídem manentibus quz in Hyperbolà defcripfimus ad Propofitionem fextam 
JE hujus. Dico quadratum ex Ar effe ad quadrata ex 5x & zu fimul ut rN ad 
utramque NM, Mz fimul fumptam. - 

Quoniam enim (per 8" hujus) quadratum ex Ar eft ad quadratum ex sk 
ficut FN ad Mz, ac quadratum ex 5k eft ad quadrata ex 5k, zH fimul ficut Mz 
ad utramque Mz, MN fimul; per fextam enim hujus conftat quadratum ex 5 effe 
ad quadratum ex zm ficut Mz ad MN: ex &quo igitur quadratum ex AT erit ad 
fummam quadratorum ex diametris conjugatis BK, zH ficut FN ad utramque 
NM,Mzfumulfumptam. Q. E. D. .— 

cec oS PAOROSITIO- XH ees 
TF ANC omni Ellipft quadrata ex quibufvis diametris conjugatzs [rmul 
B8 Jumpta qualia funt. quadratis 2ztyium fumul [umptis. 
-— Adhibeatur. Schema quo. ufi fimus in Propofitione feptima hujus, & fit alter 
Axium Ar, ac diametri conjugatz 5 K, z H ; ree autem duz Homologz fint A N, T z. 

Quoniam quadratum ex Ar:eft ad quadratum Axis alterius Ellipfeos ( per 15*" 
primi) ficut Axis tranfverfus Ar ad latus ejus rectum; & Ar eft ad latus ejus 
rectum ficut rN ad NA, quia recta AN Homologa eft; & AN ipfi rz equalis eft: 


quadratum igitur ex AT eft ad quadratum alterius Axis ficut Nr ad rz; unde compo- 
nendo quadratum ex Ar erit ad quadratum ex Ar una cum quadrato alterius Axis 


Br NT ad Nz. Sed quadratum ex ar eft ad quadratum ex »& (per demonftrata in 
$" hujus) ficut Nrad Mz: ac quadratum ex »x eft ad quadrata ex s, zu fimul 
: Dione ccs ie :L ficut 


e 
LÀ 
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ficat Mz ad Mz, MN fimul fümptas, quia (in feptima hujus) oftendimus quadra- 
tum ex BK effe ad quadratum ex zH ficut Mz ad MN ; atque fünt Mz, MN fi- 
mul fumpte zquales ipfi xz: quare ex aequo quadratum ex Ar eft ad quadrata 
exBK, ZH fimul ficut Nr ad Nz. Sed jam demonfítratum eft xr effe àd Nz ut 
quadratum Axis Ar ad quadrata ex utroque Axe fimul: quadrata igitur Axium 
zqualia funt quadratis quarumvis diametrorum conjugatarum Ellipfeos, sK, zH: 


. LÀ * 


PROPOSITIO Xll. 


T N omni Hyperbola differeutia 2uter quadrata. 2dxium. equalis 
efl differentie inter quadrata ex. diametris. quibufvis conjuga- 
£5 fecttonis. 

Adhibeatur figura Hyperbolz quà ufi fumus in fextà hujus, in quà Ar eft alter 
Axium, ac EK, ZH diametri conjugate, rectaeque dua Homologz funt AN, rz. 

Quoniam quadratum ex Axe Ar eft ad quadratum alterius Axis Hyperbole 
(per 16" primi ) ficut Ar ad latus ejus re&um; & Ar eft ad latus rectum ejus ficat 
rN ad NA, quia AN Homologa eft; eadem autem eft ipfi rz squalis: erit igitur 
quadratum ex Ar ad differentiam quadratorum utriufque Axis ficut rN ad xz. 
Quadratum autem ex Ar eft ad quadratum ex 5K (per 8" hujus) ficut rN ad M5; 


ac (per 6» hujus) quadratum ex sk eft ad quadratum ex zn ficut M z ad M x; ad- 
eoque per converfionem rationis quadratum ex 5K eft ad differentiam quadra- 
torum ex BK & zH ficut Mz ad £N: ex equo igitur quadratum ex Ar eft ad 
differentiam quadratorum ex 5x, zu ficut rN ad Nz. Sed jam demonftratum eft 
quadratum ex Ar effe ad differentiam quadratorum utriufque Axis fectionis in. €a- 
dem ratione ac r N ad N z: quapropter differentia inter quadrata Áxium fectionis 
aqualis eft differenti quadratorum diametrorum quarumvis conjugatarum 35K; 
ZH. Q. E. D. | J 
PROPOSITIO XIV. 
Uinetiam manente figura Ellipfeos quà in Propofitione feptimá hujus ufi fu« 
mus, Dico quadratum Axis Ar efie ad differentiam quadratorum diame- 
trorum conjugatarum BK, ZH ficut Nr ad duplam ipfius Me; pofito quod A4 
fuerit diametro z H parallela, ac A M normalis ad Axem demiffa. 

Quoniam enim (per octavam hujus) quadratum ex Ar eft ad quadratum ex 5K 
ficat r N ad Mz, ac (per hujus feptimam ) quadratum ex 5 eft ad quadratum ex 
ZH ficut M£ ad MN; unde, per converfionem rationis, quadratum ex 5K erit ad 
differentiam quadratorum ex sk & zü ficut Mz ad differentiam inter MZ & MN; 
Differentia autem ipfarum Mz, MN dupla eft recte Mo: ex zquo igitur quadra- 
tum ex Ar erit ad differentiam quadratorum ex BK, zu ficut rx ad duplant ipfius 
Mo, Q. E, D, : s 


Dd  PROPO- 
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FROPFOSITIO XV. 


Anentibus Schematis tum Hyperbola tum Ellipfeos in Prop. fexta & feptima 
MI hujus defcriptis. Dico quadratum ex Ar effe ad quadratum ejus qua cum 
5K continet figuram fectionis, hoc eft ad quadratum lateris recti ad diametrum 
5K, ficut rectangulum fub Nr,Mz adquadratum ex MN. j 

Fiat BK ad £ ficut Mz ad Mx. Cumque Mz eft ad MN (per 6?" & 2m hujus) 
ficut K8 ad latus ejus re&tum : recta £ continebit cum diametro kx figuram fecti 
onis. Eft autem quadratum éx Ar ad quadratum ex K5 ficut rectangulum fub 
LN,Mz ad quadratum ex Mz, per demonftrata in octava hujus; & quadratum ex 
5K eftad quadratum lateris recti 7 ficut quadratum ex M ad quadratum ex «x: 
erit igitur ex aequo quadratum ex Ar ad quadratum lateris recti £ ficut re&an- 
gulum fub Nr, Mz ad quadratum ex wx. Q- RF. 


 PROPOSITIO XVL- | 
Ifdem manentibus ac in fextà & feptimà hujus, fit £ latus rectum diametri s x, 


Dico quadratum ex Ar effe ad quadratum differentie inter ipfas sk & £ out 
rectangulum füb Nr, M5 ad quadratum differentize inter ipfas M N, M z. : 
Quoniam enim (per $^" & 7:» hujus) 5x eft ad £ ficut Mz adu; erit, per 


converfionem rationis, BK ad differentiam inter BK & £ ficut M z ad differentiam 


inter cam & MN, ac proinde earundem quadrata: nempe quadratum ex s x erit 
ad quadratum differente inter s« & £ ficut quadratum ex Mz ad quadratum dif- 
ferenti& inter Mz, MN. Sed quadratum ex Ar eft ad quadratum ex 5k (per g'«m 
hujus) ficut rectangulum füb NI,MZ ad quadratum ex qz: eft igitur ex aequo 
quadratum ex Ar ad quadratum differenti inter sk & £ ficut re&angulum füb 
NT,M&Z ad quadratum differentiz inter Mz & MN. Q. E. D. 


PROPOSITIO XVII 


Iídem manentibus quz in fextà & feptimá hujus defcripfimus. Dico quadratum 

ex AT effe ad quadratum fümmz diametri p & lateris ejus recti Z ficut rect- 
angulum füb rN, w Z ad quadratum fumma ipfarum Mz, MN fimul fumptarum. 

Quoniam enim (per dictas gm & 7^" ) BK eftad £ ficut Mz ad MN, erit com- 
ponendo quadratum ex s & ad quadratum utriufque 5 & £ fimul fumptze, ficut qua- 
dratum ex Mz ad quadratum ex ipfis Mz, MN fimul fumptis. Eft autem quadratum 
€x AT (per 8^" hujus) ad quadratum ex sx ut rectangulum füb rx, Mz ad qua- 
dratum ex Mz: quocirca ex &quo quadratum ex Ar erit ad quadratum fummze 
mom 'BK & £ ficut rectangulum füb TN,MZ ad quadratum ex ipfis Mz, MN 
Aumul fumptis, Q. E, D, | : 


erue PROPOSITIO XxyvIIL ; E. | 
Im etiam manentibus. Dico quadratum Áxis Ar effe ad rectangulum faüb 
diametro BK & latus ejus rectum £ ficut Nr.ad MN, 

Quoniam enim quadratum ex Ar (per 8'*" hujus) eft ad quadratum ex Ex ficut 
Nr adMz; & quadratum ex nx eft ad rectangulum füb 5x &£ ficut 2k ad £, 
hoc eft (per 6*9 & 2m hujus) ficut Mz ad MN: erit ex &quo quadratum ex Ar 
ad rectangulum füb s K,£ ficut Nr ad MN, Q. E. D. 


PROPO- 
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PROPOSIIITO.- 


Idem etiam manentibus. Dico quadratum ex Ar effe ad quadrata ex utraque 

BK & £ fimul. fumpta ficut rectangulum füb Nr, Mz ad quadrata ex utraque 
MN,M& fimul fumpta, 

Quoniam enim quadratum ex Ar eft ad quadratum ex nk (per 8"*" hujus) 
ficut rectangulum füb wr, Mz ad quadratum ex Mz; & quadratum ex 5K eft ad 
fummam quadratorum ex sk &£ ficut quadratum ex Mz ad quadrata ex utraque 
MN,MZ fimul fumpta ; nam per demonítrata in fexta & feptima hujus, &K eft ad 
£ ut Mz ad MN: erit igitur ex zquo quadratum ex Ar ad utrumque quadra- 
tum exsK & £ fimul ficut re&angulum fub rN,Mz ad quadrata ex utraque MN; 
MZ fimul fumpta, Q. E, D. 


PROPOSITIO XX. 


Ifdem etiam manentibus. Dico quadratum ex Ar effe ad differentiam quadra- 
torum ex 5K & £ ficut rectangulum füb Nr,Mz ad differentiam quadratorumi 
eX MN,M £Z. : 
Quoniam enim (per 8"" hujus) quadratum ex Ar eft ad quadratum ex 5k 
ficut re&angulum füb Nr, Mz ad quadratum ex «2 ; ac (per fextam & feptimam 
hujus) 5« eftad Z ficut Mz ad MN: erit quadratum ex BK ad differentiam qua- 
dratorum ex 5K & £ ficut quadratum ex Mz ad differentiam quadratorum ex M z 
& MN, Ex quo igitur erit quadratum ex Ar ad differentiam quadratorum ex BK 
& £ ut rectangulum fübr N,Mz ad differentiam quadratorum ex MN, Mz. Q. E. D, 
ect 


p c 5 PROPOSITIO XXL 
N. Hiyperbola [a fuerit Axis Iranfverfus major zdxe velo: dia. 


"eter omnis tranfoer[a, à diametrzs comugatis fe&liouzs, major 
erit. diametro ejus ya: eO» vatio dis majoris ad minorem major 
erit ratione cujufvis alterius diametri tranfver/e ad diametrum 
dye COnfUgatam : ac ratio cugnfvis diametri traufverfce Adi mafori 
propuris, ad diametrum cum eà conpugatam major erit ratioue 
diametri iranfoerfe ab 2dye vemotioris ad diametrum ám Cum 
eadem conpugatam. -- 


Sint Hyperbolz Axes Ar, 10, ac fint diametri dug tranfveríz BK, z 9: fit autem 
Ar major quam 10. Dico diametrum sk majorem effe diametro i9 cum ea- 
dem conjugatá, pariterque z H majorem effe ipm ejus p9ia : rationem autem 
AT ad rio majorem effe ratione BK ad diametrum óp9iay cum eà. conjugatam, "vel 
ratione ZH ad conjugatam ejus: denique rationem diametri 5k Axi propioris 
ad conjugatam ejus majorem effe ratione diametri zu ad óp94y cum. eadem con- 
Jugatam. 


Ee | —— Fiat 
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Fiat utraque TN ad AN & Az ad rz ficut Axis Ar ad latus ejus rectum: & 
proinde AN, rz erunt recta quas Homologas voco. Ducatur A^ parallela recta: 
quz contingit fectionem in pundto s, ac fit 4 A parallela tangenti fectionem in 
pun&o z, & demittantur normales ad Axem majorem ut AE, AM: erit igitur 
quadratum ex 5K (per é*" hujus) ad quadratum diametri 259iu« cum eadem con- 
jugate ficut zE ad EN; pariterque quadratum ex z H erit ad quadratum conjugate: 
ejus ut zM ad MN. Quapropter s major eft oe9i4 ejus conjugatà, ut & z& major 
conjugatà cum eadem. Eft autem Ar ad latusejus rectum ficut rN ad AN, vel Az 
adzr; quiarN,Az aquales funt, & ratio utriufque ad A N eadem eft: ratio autem 
ZE ad EN minor eft ratione zA ad AN; ac proinde ratio 2 A ad rz major elt ra- 
tione zE ad EN. Ac pari modo  ; 


probabitur rationem xA ad rz [* : | 
majorem effe ratione zMad MN. mm 

Verum zA eft ad rz ut quadra- 

tum ex Ar ad quadratum ex 10, z I 


quia utraque ratio (per 16?" primi) 
eadem eft ac ratio ipfius Ar ad 
latus ejusrectum: ratio igiturqua- |— 
drati ex Ar ad quadratum ex 10 
major eft ratione xE ad EN, vel 
ratione £M ad MN. Eftautem zE 
ad EN ut quadratum ex 5K ad : 
quadratum diametri p9ias cum eadem conjugate, & M x eft ad MN ut quadratum 
ex ZH ad quadratum ex conjugatà illus: quapropter ratio quadrati ex Ar ad 
quadratum ex 10 major eft ratione quadrati ex BK ad quadratum diametri cum 
cadem conjugate ; ac major ratione quadrati ex ZH ad quadratum conjugate cum 
eadem: unde & laterum, five ratio Ar ad 10 major eft ratione Bx ad fuam con- 
jugatam, velratione zHadíuam. Cum autem ratio zE ad EN, five quadrati ex 
5K ad quadratum conjugate ejus, major fit ratione zM ad MN, five quadráti ex 
ZH ad quadratum conjugatz ejus ; erit ratio diametri 5k. ad ejufdem conjugatam 
major ratione diametri zB ad conjugatam ejus. Q. E. D. : 


PROPOSITIO XXII. 


S J vero duis tragfver[us Flyperbole minor fit xe áo: erit que- 
.O Zbet diameter tranfver/a minor diametro 4y«. cum eadem con. 
Jgatà, ac ratto axis minoris ad majorem minor. erit ratione cujaf- 
vis diametri traufverfe ad [nam ya» comjugatams. et» ratio dia- 
metri 2i minori propiorzs ad fuam conjugatam minor erit ratione 
diametri remotioris ab eadem ad fnam coujugatam. ! 


Sint Hyperbole: Axes Ar, o1, & centrum 6; fintque 5&, zu dux quzlibet dia. 
metri: minor autem fit Ar quam 10. Dico utramque &&, ZH minorem effe dia- 
metro óp$w cum illis refpective conjugatà; ac rationem Ar ad ro minorem effe 
ratione BK ad diametrum cum illà conjupatam, ut & ratione zH ad conjugatam 
fuam: & rationem ipfius 5 K ad fuam conjugatam minorem efle ratione diametri 
ZH ad fuam conjugatam. - Ecc E 
. Fiat rN ad N A ficut Axis Ar ad latus ejus rectum, & in cadem ratione capia- 
tur Az ad zr; & erunt zT, AN recte quas Homologas vocamus: ducatur etiam 
A^ parallela rectz qua contingit fe&tionem in puncto p, ut & A4 parallela tan- 
gentifectionis in pun&to z; & de pun&is A, 4 Axi normales fint AE, A M.- Jam 
quadratum diametri &K eft ad quadratum diametri ápjias cum eadem conjugate 
(per? hujus) ficut z& ad EN; pariterque quadratum ex z H ad quadratum con- 
jugate ejus ett ut £M adMN: unde manifeftum eft diametrum 2x. minorem effe 
diametro óipiz cum eadem conjugatà, ac diametrum zH minorem effc conjugatà 
ejus. Quinetiam quia PA eft ad latus ejus rectum ficut PN ad NA, ac zA eft ad 
rz in eadem ratione ; erit FN ipfi Az equalis, eademque erit utriufque ratio ad 

: c : rectam 
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rectam AN. Ratio autem. zE ad EN major eft ratione zA ad AN, adeoque ratio 
ZEad EN major eft ratione r N ad NA. SedzE eft ad EN (per ó*" hujus) ut 
quadratum ex 8K ad quadratum conjugatz ejus; 
ac rN eftad NA (per 16?" primi) ut quadratum 
Axis tranfverfi AT ad quadratum Axis ipm: ra- 
tio igitur ipfius Ar ad Axem veg9w» conjugatum 
minor eft ratione diametri 5K ad diametrum 
cum eadem conjugatam ; ac pari argumento mi- 
nor erit ratione ZH ad diametrum rectam cum 
eadem conjugatam. Quoniam vero ratio zE ad 
EN minor eít ratione zM ad MN; ac zE eft ad 
EN ut quadratum ex BK ad quadratum conju- 
gate ejus; & zM eft ad MN ut quadratum ex 
ZH ad quadratum diametri cum eadem conju- 
gatz: erit ratio diametri Kx ad fuam 6p9iay con- 
jugatam minor ratione diametri zH ad conju- 
gatam ejus. Q. E. D. 


^ PROPOSITIO XXII 


U vero 2zdxes Hyperboke fuerimt equales, diametri quogue 
omnes conjugate erunt inter fe equales. 

Manente enim Schemate Propofitiois 21"*, fi fuerit AT ipfi o1 qualis; eri£ 
etiam Ar (per r6?" primi) aequalis lateri recto. Eft autem Ao ipfi er equalis, 
quarum quoque utraque reta eft Homologa, quia funt inter fe ficut. diameter 
tranfvería Ar ad latus ejus rectum : quadratum vero ex 5K eft ad quadratum . 
diametri i»9ia« cum eadem conjugatz ficut oE ad £e, five ut equalis ad &qualem ; 
quadratum quoque ex ZH eft ad quadratum conjugate cjus ut oM ad M6; 
Utraque igitur diameter Bx, zu equalis eft conjugate fuz, ac proinde lateri ejus 
recto. Q. E. D. - ; 

PROPOSITIO XXIV. 
I ducantur. diametri quevis conjugate im. Ellipfi: erit vatio 
diametri majoris ad comugatam [uam minorem,minor ratione 
"huis longioris ad zdxem minorem y ac vatio diametri majoris, xt 
feétionis lomguori properas, ad diametrum: coujyugaiam ejus qmuno- 
rem, major erit ratione diametri majoris ab dixe longuore vemottoris 
ad coujugatam fuam. 

Sit A5 Axis longior Ellipfeos, ac T^ Axis minor; ác fint fe&ionis diametri 
conjugatz EZ,HK; ZN,IIO ; quarum EZ major fit conjugatà ejus BK, ac EN ma- 
jor conjugatà or: & de punctis E; N ad Axem A » demittantur normales EA; NX $ 
& de punctis H, o ducantur ad Axem rA 


: n u ] d 


(per 21*" primi) eft ad quadratum ex er fic- 
ut re&angulum A A5 ad quadratum ex A E ; 
rectangulum autem A653 majus eft qua- 
drato ex or: adeoque rectangulum A45 
majus eft quadrato ex Az; unde A e ma- ^ 
jorerit quam ex. [Nam f£ fiat quadratum 
ex oA commune, rectangulum A A3 una cum 
quadrato ex 6 A, boc eff quadratum ex o A, ma- : 
gus erit quadratis ex E A, A 6 fimul fumptis, froe ». | 
quadrato ex OE,| ac AB major erit quam — - A ue p 
Zr. Rectangulum etiam ro^ eft ad quadratum ex os ficut rectangulum PM A 
ad quadratum ex MH, & re&angulum ro4A minus eft quadrato ex 05; quare 
Eea2 | Tectar 
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rectangulum rM4A minus eft quadrato ex MH, ac proinde o A minor erit quam 
6H ac rA minorquam HK. Eftautem A 5 major quam Ez, adeoque ratio A5 ad 
rA major eft ratione EZ ad H &, ac diameter EZ conjugata eft cum diametro ux, 
qua nempe parallela eft rectz fectionem contingenti in puncto E. 

Diameter autem orm conjugata eft cum diametro wz, five parallela rectae. fe- 
Cionem tangenti in puncto N; diameter igitur o1 propior eft Axi majori As 
quam KH: ac rectangulum A45 eft ad rectangulum Ax» (per 21^" primi) ut 
quadratum ex A Ead quadratum ex N x; & rectangulum A x » majus eft rectangulo 
AAB; quare quadratum ex Nx majus eft quadrato ex EA, & exceffüs rectanguli | 
AX5 füpra rectangulum A A» major eft exceffü quadrati ex xx fupra quadratum 


€x EA. QConítat etiam rectangulum Ax» pr 

majus effe quadrato ex N X. Exceffus au- W pes 

tem rectangul AXs5 fupra rectangulum : o 
lis eft ffui quadrati ex e Fue N 

AAB zqualis eft. exceffui quadrati E/ 


fupra quadratum ex ex; exceffus igitur 


quadrati ex 64 fupra quadratum ex ex E 
major eft exceffu quo quadratum ex Nx À | 
fuperat quadratum ex EA; adeoque qua- - 


drata ex 8 A, A E fimul fumpta majora funt 
quadratis ex o x, X N fimul; ac proinde oE ui 
major eft quam o N, ac diameter Ez major : 
diametro Nz. Pari argumento rectangu- A 

lum rPA eft ad rectangulum rMaA (per 21?" primi) ficut quadratum ex o» ad 
quadratum ex HM, & rectangulum r? A minus eft quadrato ex O?, ufi re&angulum 
TMA minus eff quadrato ex HMs quare exceffus quo rectangulum r?4 fuperat 
rectangulum rMA minor eft excefíü quadrati ex o» fupra quadratum ex Hw, 
Exceffus autem rectanguli rA füpra rectangulum r M A zequalis eft- excefTui qua- 
drati ex eM füpra quadratum ex o; quare exceffus quadrati ex 6 füpra qua- 
dratum ex o» minor eft exceff quadrati ex o» fupra quadratum ex HM; atque 
adeo quadrata ex oM, MH fimul fumpta minora fünt quadratis ex op, Po fimul 
fumptis: quapropter reca eu minor eft quam 60, diameterque HK minor dia- 
metro oH. Quoniam vero diameter Ez conjugata cum Hk major eft diametro 
EN conjugatà cum O1, ac HK minor eft quam ort; erit ratio diametri pz ad con- 
jugatam ejus a K major ratione diametri z N ad conjugatam ejus or. 

Hinc etiam manifeftum eft exceffum Axis A5 fupra Axem rA majorem effe ex- 
ceffu diametri EZ fupra H&, exceffumque ipfius Ez fupra Hk majorem effe exceffu 
diametri £N füpra or. Excefífus quoque quadrati ex A5 fupra quadratum exrA 
major erit exceffu quadrati ex Ez füpra quadratum ex nx, qui major eft exceffu 
quadrati ex zN füpra quadratum ex ort : 

Dico quoque illam qux cum A5 continet figuram fectionis minorem effe eá 
qua cum EZ continet figuram fectionis; illam etiam quz cum Ez continet figu- 
ram fectionis minorem efle eà quas cum zN ejufdem figuram continet: ut & il- 
lam qua cum z N continet. figuram ejus minorem effe eà quz cum Axe breviore 
T A fectionis figuram continet, Nam Axis A& major eft quam or, & or quam 
HK, & HK quam TA; ac zN minor eft quam Ez, & Ez quam A2: quadratum 
autem €x A5 zquale eft rectangulo füb rA & eà qu& cum Tr^ continet figuram 
Íectionis, per r5" primi; & quadratum ex om zquale eft figure fe&tionis qux 
fit fuper zN; & quadratum ex iik equale eff fire [eélionts uber. E z factae; uti qua- 
dratum ex rA aequale eft figurz fuper Axe As» fada. — Figura igitur major apph- 
cata ad reitam minorem producit altitudinem majorem, quam que producitur applicatzone 
figure minor ad majorem. Ergo conftat Propofitio. : 


: uet PROPOSITIO XXV. 
AN. Hyperbola [umma duorum vium minor eff fammá duarum 
quaritots. diametrorum conjugatarum: e». diameter omi 

tranfoerfa, que propior eff cxi zranfverfo fettionis, uma cum. fuá 

: : e ee | Conjugat á 
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conjugatà. fimul fumpta, minor eff diametro quavis tranfuerfa ab 
4txe magis remotà una cum. conjugata ejus faul famptà. - : 


^: Sit Hyperbole:/ Axis. tranfverfüs Ar, & centrum. o: alie vero diametri coiiju- 
gate fint BK, HZ; TZ, 10, Axis autem.A2 vel equalis erit'Axi ó9Ow, vel non erit 
eidem azqualis. Si vero zqualis fuerit-ei, erunt (per 23*" hujus) diametri K 5; 
HZ &quales, pariterque diameter r£ xqualis erit diametro 10; Sed diameter KB 
major eft Axe rA, ac diameter TZ major . D 2n 
diametro K 5. Ergo conftat Propofitio.- 

Si vero Axis AT. non fuerit zqualis alteri 
fectionis Axi, erit. differentia. quadratorum 
Axis AT & alterius Axis fe&tionis equalis. - 
differentia. quadratorum ex diametris con-: 
jJugatis Kk 5,zH, per r3*" hujus: reta igi- 
tur utrique. Axi equalis minor erit rectà 
utrifque K 5 zH aequali. Quoniam autem 
differentia quadratorum ex 5K, zH zequalis 
eft differentiz: quadratorum. ex I5 LO, uc 
T£ may eff quam Ks erit recta. aequalis | 
utrique diametro BK,Z H minor rectà utrique diametro TZ, 10 aquali.. Q. E. D. 


.  PROPOSITIO XXVI. : Ao Vi 
I N.Elhpf; axes duo. fanul fumpii minores funt quibufvis alüs 
A. duabus diametris conjugatis fettionis faul fumptis: diame- 
frique due couugate 2deibus propiores fanul fampte minores [uut 
diametris conjugatis ab. üfdem remotioribus fimul: diametri at- - 
Jem conugate, que [unt inter fe equales, famul fumptee majorem 
effctunt [ummam quam diametri queis alie conjugate. 

. Sit Ellipfeos Axis major A2, minor rA: fint ctiam ZE, KH; NZ, OH; TE, XP 
diametri conjugate ; ac fit Ez major quam k H, & xz major quam or; X? vero 
&qualis fit diametro 7 7. Dico rectam utrique Axi A3,rA qualem minorem effe 
rectà diametris EZ, HK quali ; ut & rectà utrifque. Nz, om &quali: omnium 
autem maximam fummam effe diametrorum zqualium XP, T£. | 

Quoniam enim ratio AB ad rA (per 24?» | 

hujus) major eft ratione EZ ad K n, erit ratio 
fummz quadratorum ex ipfis A, T A ad qua- 
dratum rectz compofitz ex utrique As, rA 

( per. Lemm.VYl. 45dol.) major ratione fummze 
quadratorum ex EZ, KH ad quadratum ipía- 
rum EZ,xH fimul fumptarum. Quadrata au- 
tem ex EZ, KH fimul fumpta (per 12? hujus). 
aequalia funt utrique quadrato ex A 5, rA fimul: 
quadratum igitur compofita ex AB,rA fimul 
minus eft quadrato compofita ex ipfisz E, xii. / 
Summa igitur Áxium As,rA minor eft recta f 
&quali diametris EZ, kH fimul fumptis. Pari modo demonftrabitur famam ipfa- 
rum EZ, KH minorem efle d;amerr Nz, on fmul fumptiss apfafque Nz, omn frmul 
minores effz diametris aequalibus conjugatis x ?, rZ fimul fumptis. Q. E. D. 


PROPOSITIO XXVII. : | 

| N omni Ellpfi vel Hyperbola, cujus 2dxes. funt incquales, ex- 
cojus. dis majoris fupra minorem major efl. exceffra cugufüas 
alterius diametri [upra conjugatam fuam: «5» excefits. diametri 
Ff | xt 
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txi majori proptorss [upra fuam conjugatam major efl exceffuve- 
smottorts ab eadem fupra diametrum cum eadem conjugatá. 

Hoc autem in Ellipfi manifeftum eft per demonftrata in 24? hujus. -1n Hyper- 
bola. vero. hunc in modum probabitur. Sit AT. Axis Hyperbole in qua fint dia- 
metri conjugate: KB, ZH ; £T, 10... Dico. -.-— 7 GE Ha 


differentiam inter Ar. & Axem alterum Íe-. Suh o | pii Y 
ctionis majorem effe differentia inter KB. ^N dE.oA1 53 n ji 
& zH; & differentiam inter ks, z H majo-.. | I MET 


rem cíle differentia inter 2T & 10. 
Quoniam enim differentia inter quadra- 
tum ex AT & quadratum alterius Axis fe- 
&ionis (per 15*" hujus) zqualis eft diffe- 
rentie inter quadrata ex KB & Z Hj ac dia- 
meter K5 major eft Axe: erit differentia | 
inter AT & Áxem cum eodem conjugatam -- 
major differentia inter KB & ZH. Eodem- : Pies pes n 
que modo probabitur differentiam: inter K8 & zH majorem effe differentiá in- 
tet ^T 610. Q EE. ings : | | 
PROPOSITIO XXVII. 
AN. omni Hyperbola vel Eliipys, rectangulum [ub edibus comten. 
um mimus erit contento fub quibuflibet alüs diametri C0'/fuga- 
45: contentaque fub diametras comjugatis, que propiores fum. fe- 
Conis dxibus, minora ertt contentis fub conjugatis remotioribus 
ab iifdem. ns ur eben Ras : 
Hoc autem in Hyperbola ex precedentibus manifeftum eft ; nam Axis uterque 
minor eft qualibet alià diametro eidem adjacente: In Ellipfi vero hunc in 
modum demonftrabitur. Sit As Axis major & rA Axis minor fectionis ; fintque 
diametri ejus conjugate Ez, KHs Nz, or; irse vero equales X», 'rz, Dico re&t- 
angulum fub A5,rA minus efie-redangulo füb gz, ku; « rectangulum fub zw, 
on minus eífe re&taneulo contento fub XP, T£. Cen 
Quoniam enim Axes- A5, rA fimul fumpti 
( per 26?" hujus) minores funt diametris con- 
Jugatis E z, K n fimul; quadratum etiam fummz 
ipfarum A5, rA minus erit quadrato ex EZ, 
KH fimul fümptis. Quadrata autem ex As & 
TA fimul (per r2*" hujus) qualia funt. fum- 
ma. quadratorum ex EZ, KH: quibus utrinque 
fublatis, duplum rectangulum füb A5, T A mi- 
nus erit duplo re&angulo füb Ez, xk n ;adeoque 
rectangulum fub A5,r A minus eft rectangulo 
fub Ez, KH. Pari argumento conftabit rectan- 
gulum (ub  z, xu minus effe contento füb NES Ra | 
or ac rectangulum füb Nz, omn minus effe rectangulo füb equalibus conjusatis x v 
T£ contento; quod promde reitangulum tnaximum d Q.E.D IPEA 


EB 9x PLRGPBOSITIO xXpt - 
N Hyperbola, differentia Uter feuram fettionis f"per. diame- 
rum quamlibet faciam et eju[dem. diametri quadratum ubi. 
que equalisest.— Vide figuram Prop. XXVII. 

Sit Hyperbolg. Áxis AT & centrum 0; fint autem in cà diametri conjugata 5k, 
ZH; fT,or. Dico differentiam inter figuram fectionis fuper Ar factam & qua- 
dratum ex Ar zqualem effe differentiz inter figuram fectionis fuper BK factam 

(o & 


Bs 
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2 quadratum exa; ut & differenti& inter quadratum ex £r & figuram füper £r 
actam. 

Quoniam enim differentia inter quadratum ex AT & quadratum alterius Axis 
fe&ionis qualis eft differentiz inter quadrata ex Kk» & zu; atque etiam (per 
13'" hujus) differentiz: inter quadrata ex £r & 01: ac figura fectionis füper AT 
facta equalis eft: quadrato alterius Axis (per 16"*? primi) ficut figura fectionis 
fuper» facta equalis eft quadrato ex zB; & figura fectionis fuper £T aequalis 
eft quadrato ex o1: differentia igitur inter figuram fe&tionis fuper AT factam & 
quadratum ejufdem: Ar zqualis eft differentiz inter figuram fectionis fuper BK 
factam & quadratum ex 5& ; eademque zqualis eft differentiae inter figuram fuper 
LT factam & quadratum ipfius £T. .Q. E. D. 


PROPOSITIO XXX. 


N Elipf: vero, fi adjiciatur. frguree fuper quamvis dimetrum 
fatte quadratum ejufdem diametri, ffet [umma [emper equalis. 


Sit centrum Ellipfros e, & diametri ejus conjugate 3k, Z4; £T,01, Dico fi- 
guram fectionis fuper 5 factam una cum quadrato 
ex 5K zqualem efle figura fectionis fuper £r factae 
una cum quadrato ex £ T. 

Quoniam enim quadratum ex BK una cum qua- 
drato ex zH. (per 127*" hujus) aequale eft quadrato 
ex£T unacum quadrato ex 01; ac figura fectionis 
fuper » K facta equalis eft quadrato ex z p, uti & 
quadratum ex 01 ( per 1 5?" primi) aequalis eft figura: 
fectionis fuper £T facte: figura igitur fuper nx 
facta una cum quadrato ex 5x zqualis eft figurae fuper zT facte una cum qua- 
dratoex Zr. Q. E. D. 


PROPOSITIO XXXI. 


Qu 4 ducantur. diametri queis conjugate im Ellipft, vel inter 
fectiones oppofittas conjugates ; erit. parallelogrammum con. 
Tentum fub bis diametrzs equale rectangulo fub ipfis Adxibus facto: 
enodo anguli ejus cequales fant angulis ad centrum fetlionis à diame- 
£ris conjugatas comprebenfis.. CORge 
Sit Ellipfeos vel Se&tionum oppofitarum conjugatarum centrum 6, Axes autem 
fint A5, T A ac diametri quavis conjugatz Z 4, ZN. | Per puncta Z,4; Z,N ducan- 
tur tangentes H X, KM; HK XM; erunt igitur H X,& M diametro z N parallela, ut rectae 
HK, XM (per 6" & 20""fecundi) diametro z4 parallele funt.: erit quoque 
HM parallelogrammum, cujus anguli equales funt angulis à diametris conjugatis 
ZA,ZN ad centrum e contentis. Dico ideo parallelogrammum n4. quale efle 
rectangulo fub Axibus A5, rA contento. | 


Occurrant 4x tranfeerjo A» paralele. BX,HK in punilis E 6 £5 & de punto z 
demittatur ad Axem A65 normalis zz; ac fiat rio media proportionalis inter 
Ff z ipfas 
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ipfas Er, n0: & erit (per 37?" primi) quadratum ex Ao ad quadratum ex or 
ficat re&angulum erE ad quadratum ex zm. Rectangulum autem enr zquale 
eft quadrato ex on; quare quadratum éx 4o elt ad quadratum ex er ut qua- 
dratum ex m0 ad quadratum exzrm: unde etiam Ao eft ad or ficut no ad zm, 
Sed Ao eft ad er ut quadratum ex Ao ad rectangulum Aer; ac om eft ad 
nz ficut rectangulum füb or eE ad re&angulum fub nz, ez: quadratum. igi- 
tur ex Ao eft ad rectangulum Aer ut rectangulum fub om, es ad re&an- 
gulum füb nz, 65; ac permutando erit quadratum ex A o ad rectangulum füb 
on, er ficut rectangulum Aer ad re&angulum fub zm, er. Quadratum au- 
tem ex A0 (per tripefimam feptimam primi) aequale eft rectangulo Ee 11;:.quare 
rectangulum Een eft ad rectangulum fub or, es ut rectangulum Aor ad rect- 
angulum fub zz, er. Verum recta ez parallela eft 1pfi z £j adeoque (per quar- 
tam hujus) quadratum ex Zz E eft ad quadratum ex ez ficut Ext ad n6: atque 
triangulum ez eft ad triangulum ez£ ut quadratum ex z& ad quadratum ex 
ez, obfimilia triangula ; adeoque triangulum ez & elt ad triangulum 627, atque 
eorundem dupla, in ratione Ert ad me. Parallelogrammum autem zezH me- 
dium proportionale eft inter duplum trianguli ez E & duplum trianguli ze: 
[duplum enim trianguli ez E ad planum eu eft ut Ez adz p five ut Ee ad e£; ac 


planum oH eft ad duplum trianguli ze£ ficut nz ad z7, five ut ex ad e£.] 
Porro cum oir media proportionalis fit 1ntér Ez & ne; erit duplum trianguli 
ezE ad parallelogrammum ne ut or ad ne, Verum on eft ad re ut rectan- 
gulum fub om, e& ad. rectangulum noz: ac jam demonftravimus rectangulum 
fub or e£ effe ad rectangulum noz ficut re&angulum fub rz, e& ad rectangu- 
lum Aer: duplum igitur trianguli ezE eff ad paralleloerammum 6 ficut rectan- 
gulum fub zr, e£ ad rectangulum Aer. Sed duplum trianguli 6z E quale eft 
rectangulo fub zi, e£: quapropter parallelogrammum er zquale eft rectan- 
gulo Aor; ac quadruplum plani eu, nempe parallelogrammum 1M, «quale eft 
quadruplo rectanguli Aer, hoc eft re&angulo contento füb Axibus A5, LA. 

Q. E. D. : | | 
Demonftravimus itaque, in pracedentibus Propofitionibus, quod in omni Hy- 
perbola quadrata Axium fimul fumpta minora fünt quadratis ex quibufvis aliis 
diametris conjugatis fectionis : quodque quadrata diametrorum conjugatarum 
Axibus ropiorum minora funt quadratis diametrorum conjugatarum ab Axibus 
remotiorum: quodque in omni Ellipfi differentia inter quadrata Axium major 
eft differentia quadratorum quarumvis diametrorum conjugatarum: quodque dif- 
ferentia inter quadrata diametrorum conjugatarum Axibus propiorum major eft 
differentia quadratorum ex diametris conjugatis ab iifdem remotioribus: quod- 
que in Hyperbola, fi Axis, five latus tranfverfum figura fectionis fuper Axem facta, 
major fuerit latere ejus recto, latus tranfverfum figurz fuper diametrum quamvis 
aliam fa&tz majus erit latere recto ejufdem: quodque ratio Axis tranfverfi ad ejuf- 
dem latus ré&um major erit ratione cujufvis alterius diametri tranfverfz ad la- 
tus rectum ejufdem: quodque ratio hac, in figuris fuper diametros Axi propiores 
factis, major eft ratione cà in figuris fuper remotiores ab Axe factis. Si vero Axis, 
five latus tranfverfüm figure fectionis, minor fucrit latere ejus recto; caterae dia- 
metri tranfveríze minores erunt earundem lateribus rectis; ac ratio Axis ius 
c s oc verfi 
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verfi ad latus ejus re&um minor erit ratione cujuívis alterius diametri traníverfze 
ad latus rectum figura füper eandem diametrum fa&z: atque hzc ratio, in figuris 
füper diametros traníverías Axi propiores factis, minor erit eà quam babet latus 
tranfverfum ad latus rectum in figuris fuper diametros ab Axe remotiores factis. 
Quod fi figura fectionis fuper Axem facta zquilatera fuerit, figurae caeterze fuper 
reliquas diametros facta erunt. quoque zequilaterz., 

. Demonftratum etiam eft, quod in omni Ellipfi, latus tranfverfum figura fectio- 
ni$, fuper diametrum quamlibet iüter Axem majorem & diametros conjugatas ze- 
quales intermediam facte, majus eft latere re&o ejufdem diametri : ac ratio quam 
. habet diameter ad latus ejus rectum major eft inis que Axi majori propius ad 

jacent, quam in iis quze ab eodem longius abfunt. E contrario vero latus tranf 

verfum figura fectionis facte fuper diametrum quamlibet, inter Axem minorem 
& diametros conjugatas zquales jacentem, minus eft latere ejus recto : ac dia- 
metri qua propiores funt Áxi minori, minores habent rationes ad latera fua 
recta, quam qua: remotiores funt ab eodem. Hac autem Corollaria funt ad ea 
qua demonftravimus in Propofitionibus de diametris & figuris Se&ionum. 


PROPOSITIO XXXIL 


I omni 'Parabola latus retium, fre ea juxta quam po[fant ordi- 
natum ad 2dxem applicate, minus ef] latere veto cujufvis al. 
ferius diametri ac diametri [ectionts quee di propiores [uut ii- 
uora babeut latera reca quam que longius diflant ab eodem. 


-EK 


A^. 


Sit A» Parabola, cujus Áxis Az, diametri autem alie fint 5o,r n; latera vero 
reca, five juxta quas poflunt ordinatim adeasap- — , 
plicatz, fint AK,rA,5M. Dico AK minorem efle —1—— 
quamIA,acrA minorem quam BM. Et wu 

De punctis s, r demittantur ad Axem normales — 4 
BA,DE; & recta rA (per quintam hujus) zequalis 
erit ipi AK una cum quadruplo ipfius A Er. Pari- ae | 
ter BM aequalis erit ipfi AK cum quadruplo ipfius £ dg XA. 
AA. Quare AK minor eft quam rA, ac r A quam | | 
BM, Q. B. D, ; 

oc PROPOSITIO XXXIL. 

N Hyperbola, fi latus tranfver[um frguree fectionis [uper Avem 

facte non [it minus latere ejus rectos erat latus illud vetitum fe- 
gare fuper zdxem minus latere recto cujufozs alterius Faure fa- 
per aliam quamvis diametrum fectus facie : ct latus vecium 
Jure fuper diametrum. zdxi propiorem. facie miuus erit latere 
recto freure fuper remotiorem ab "4xe facte. | 

Sit Hyperbole Axis Ar & centrum 65 diametri autem alie fint K5; T7. Dico 
latus reétum figura fectionis fuper Ar facta minus effe latere recto figura: fu- 
per BK fad; & latus rectum fuper BK factz minus effe latere recto figura 
fectionis fuper TZ facte. 

Ponatur imprimis Axis Ar equalis lá- 
teri recto figure fectionis fuper Ar facte; 
& erit BK aequalis lateri recto figura fuper 
illam fa&z, per 23?" hujus& 16 ?*" primi. 
Sed Ar minor eft quam 52 x: latus igitur 
rectum Áxis Ar minus eft latere recto dia- 
metri BK. Quoniam etiam diameter TZ x- : : EC 
-qualis eft lateri recto figurz fuper eam factae ; ac diameter k» minor eft diametro 
zT: latus rectum diametri k 5 minus $6 latere recto ad diametrum £T. 


$1 
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Si vero Axis Ar major fuerit latere reto figure fuper Axem fadtz, erit ratio 
ipfius Ar ad latus ejus rectum (per 21?" hujus & 16"*"primi) major ratione dia. 
metri k ad latus rectum ejufdem K5: ac pari argumento ratio K» ad latus ejus 
re&um major erit ratione TZ ad latus rectum ejus. Sed Ar minor eft quam Ks, 
ack» minor quam T£. Quapropter latus re&um diametri Ar minus eft latere recto 


diametri Kk 5; & latus re&tum diametri K 5 minus latere re&o diametri TZ. Q. E. D. 


PROPOSILLIO AZAIV. 


Uinetiam fi Axis AT minor fuerit latere recto figurz fuper Axem facte, 

non tamen minor dimidio ejufdem lateris recti. Dico quoque latus rectum 
figure fuper Axem facte minus effe latere recto figurz fuper xs facte: ac latus 
rectum figura diametri K 5 minus effe latere recto figure diametri T£. — 

Fiat TN ad NA, ut & Ax ad zr, ficut Ar ad latus rectum figure Axis AT; & 
é pun&to r educantur recte, r4 ipfi K» parallela & r4 ipfi £T parallela; & de 
punétis A, A demittantur normales ad Axem AEAM. Cum autem rN eft ad NA, 
ficut & AZ ad zr, in ratione Axis AT ad latus rectum figure ejus; erit TN ipfi 
AZ mqualis, ut & rz ipfi AN; ac proinde quadratum ex Ar erit ad quadratum 
lateris re&ti ejus ut rectangulum fub rN, Az ad quadratum ex AN. Sed Axis Ar 
minor eft latere recto ejus, at non minor dimidio lateris recti; quare AN major 
eft quam Az, at non major duplo ejus. Verum rectz MN, NA fimul fumpta ma- 
jores funt duplo ipfius AN ; unde rectangulum füb w x, NA fimul & Az majus eft 
quadrato ex AN; [quia ratio zpfarum M N, N A frmul Jumptarum ad reiiam &w. major ef 
ratione 2ffus A N ad A 2 :] rectangulum igitur füb MN, N A fimul & AM ad rectangu- 
lum füb MN, N A fimul & A z, hoc eft M A ad A z, eftin minore ratione quam conten- 
tum füb MN, NA fimul & AM ad quadratum ex AN: ac componendo ratio M z ad z A mi- 
nor erit ratione re&tanguli fub MN, N A fimul & A M una cum quadrato ex 4 N ad qua- 
dratum ex AN. Eft autem rectangu- A 
lum füb MN, NA fimul & AM una 
dm quadrato ex AN equale quadrato 
ex MN, per 6.1L. Elem.: quare ratio 
Mz adzA minor eft ratione quadrati 
€X MN ad quadratum ex AN. Cum au- 
tem Mz eft ad z4 ut rectangulum 
fub r N, Mz ad rectangulum fub rw, 
Az; erit ratio re&anguli fubrN,Mz 
ad rectangulum fub rN, Az minor 
ratione quadrati ex MN ad quadra- 
tum €x AN; ac permutando ratio 
re&anpguli fub rN, Mz ad quadratum ex MN minor erit ratione. rectanguli fub 
TN, AZ ad quadratum ex AN. Sed rectangulum füb rw, M5 (per x5?" hujus) 
eft ad quadratum ex wN, ut quadratum ex Ar ad quadratum lateris recti diametri 
K2: ac rectangulum fub rN, Az eft ad quadratum ex AN (per jam demonftrata) 
ficut quadratum Axis Ar ad quadratum lateris recti figure Axis; ratio igitur 
quadrati ex AT ad quadratum lateris recti diametri k 5 minor eft ratione ejufdem 
quadrati ex Ar ad latus rectum figarz Axis: quare latus rectum Axis AT. minus 
eft latere recto diametri Kx. 

Quinetiam cum AN non fit major duplo ipfius Az, erit M N minor duplo recta 
Mz; ipíe autem EN, NM fimul fumptz majores funt duplo recte MN; quare 
re&angulum fub «z & EN,NM fimul majus eft quadrato ex MN. Hinc ratio rect- 
anguli fub NE, MN fimul & ME ad rectangulum füb xz, MN fimul & Mz minor 
eft ratione rectanguli fub N Ej MN fimul & ME, ad quadratum ex MN adeoque ra- 
40 ME ad Mz minor eff ratione rellanguli. fub NE, MN fimul € ME ad quadratum ex 
MN; ac componendo ratio Ez ad Mz minor erit ratione re&lauguli fub E N, NM fimul & 
EM unacum quadrato ex MN, Doc eff (per 6. 1I. Elem.) quadrati ex EN, ad qua- 
dratum ex MN: ratio itaque £z ad z M minor eft ratione quadrati ex EN ad qua- 
dratum ex MN. Sed Ez elt ad £M ut rectangulum fub rw, ££ ad rectangulum 
fub rN, Mz; quare ratio retanguli fub rN, zE ad rectangulum füb rN, £M 

: minor 
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minor eftratione quadratiex EN ad quadratum ex Mx. Permutando autem ratio 
rectanguli fub rN,zr ad quadratum ex EN minor eft ratione rectanguli füb rx, 
£M ad quadratum ex MN. Verum rectangulum fübrw,zE (per 15?" hujus) ean- 
dem habet rationem ad quadratum ex £x quam habet quadratum ex Axe Ar ad 
quadratum lateris re&ti diametri £T ; ac, per. eandem, rectangulum fub rN,Mz 
cft ad quadratum ex wN ut idem quadratum ex Arad quadratum lateris recti 
diametri 58K. Ratio igitur quadrati ex Ar ad quadratum lateris recti diametri 
£T minor eft ratione ejufdem ad quadratum lateris recti diametri n& : proinde 
latus re&um diametri 5K minus eft latere recto diametri £T, uti latus rectum Axis 
Ar minus eft latere recto diametri ks. Q. E. D. 


PROPOSITIO XXXV. 


«. [ vero 2i Flyperbole minor. fuerit dimidio lateris veflà f£. 
&ure fuper xem facte. "Dico ab utraque zdxis parte repe- 
riri diametrum, cujus latus velum. diametra duplim | eft ; atque 
boc latus recium minus efse quovis alio latere recto cujufcunque dia- 
metri ad. idem fectiomis latus. duéie: latera ettam vecta. dia. 
metrorum reliquarum. bis duabus utrinque propiorum minora effe 
jateribus veiiis remotiorum ab üfdem. 


Dividatur recta Ar in punctis z, N, ita ut Az fit ad zr ficut Axis Ar ad la- 
tus ejus rectum ; ac fit TN ad NA ineadem rationc. Cum autem Axis AT minor 
eft dimidio lateris ejus recti, erit AN major duplo ipfius C 
AZ; unde & Nz major erit quam z4. Fiat zM ipfi EN 
qualis, & fit AM normalis fuper Axem, occurrens fe&ti- 
oni in puncto A; & jungatur rA, ipfique r4 parallela 
ducatur diameter K5: erit igitur zM ad MN (per fextam 
hujus) ficut s& ad latus rectum figurz fuper eam facte. 
Inter puncta A, 5 ducantur diametri A E, 7 
T£; & per punctum r diametro A E par- T 
allela agatur recta rx ; diametroque T£ 
parallela fit ro; & de punctis x & o 
demittantur ad Axem normales xo, 0 11. 


: CA H?MP &- 
Quoniam vero M £ equalis eft ipfi z x, 
erit rectangulum Mz o minor quadrato ex 
ZzN; ac adje&o utrinque communi rect- 
angulo fub No, zw fimul fumptis & o, 
. erit rectangulum füb M N, Nc fimul & oz 
minus quadrato ex No, fer 6. 1I. Elem. Eft 
igitur ratio rectanguli füb M N, No fimul 
: & Mo ad rectangulum füb MN, No fimul 
& ze major ratione re&anguli füb M x, xo fimul & qo ad quadratumex No, Sed. 
rectangulum fub MN, No fimul & M» eftad rectangulum füb M N, No fimul " Eo 
COOT2 | cc Melt 
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ficut Me ad ze; quare ratio Me ad ze major eft ratione rectanguli füb M x; No 
fimul & Mead quadratum ex Ne; ac componendo ratio Mz ad ze major erit ratione 
rectanguli füb M N, Nc fimul & Mc una cum quadrato ex Nc ad quadratum ex No, 
Verum (fer 6. 11.) rectangulum füb M N, No fimul & Mo una cum quadrato ex No 
aequale eft quadrato ex MN; quare Mz eft ad ze in majori ratione quam quadra- 
tum ex MN ad quadratum ex Nc. Eftautem Mz ad ze ficut rectangulum fubr x, 
Mz ad rectangulum füb rN, ze; adeoque ratio rectanguli füb r N, Mz ad rectan- 
gulum r N, z e major erit ratione quadrati ex M N ad quadratum ex No: permutando 
autem ratio rectanguli fub rN, Mz ad quadratum ex MN . P 

major eritratione rectanguli füb r.N, ze ad quadratum ex 
No, Sed rectangulum füb r N, Mz eft ad quadratum ex MN 


^ 


(per 15?" hujus) ficut quadratum ex Ar ad quadratum 1a- A ox / | 
teris reti fipurz füper KB facte: ac, per eandem, rectan- Pe | 
gulum fub rx, zo eft ad quadratum ex Nout quadratum — ^ 7 | 
€x AT ad quadratum lateris reti figure . i ue C | 
fuper AE facte: ratio igitur quadrati. / | 


ex AT ad quadratum lateris recti diame- 
tri KB major eft ratione ejufdem ad 
quadratum lateris recti diametri AE; 


- A ILOMP €& 


adeoque latus rectum diametri Kk minus 
eft latere. recto diametri AE. Pari modo 
probabitur latus re&um diametri AE mi- 
nus effé latere recto diametri £r; cum. 
fcilicet rectangulum: oz ri minus fit quadra- 
to ex EN: ac; ob rectangulum nz 4 minus 
quadrato ex zN, eodem argumento con- 
ftabit latus rectum diametri Zr minus effe 
latere recto Axis Ar. : 

Porro fi ducantur diametri zu, cy remotiores ab Axe quam K5. Dico latus 
recum diametri Ks minus effe latere recto diametri ZH; ac latus rectum dia- 
metri zH minus effe latere recto diametri zy. Per punctum r ducantur ipfis 
ZH, y parallelze, utTZ,r2; & de punctis z, 4 demittantur normales ad Axem 
EP, 2c: erit igitur re&angulum P z M majus quadrato ex Nz; ac, procedendo juxta 
modum nuper traditum, demonftrabitur rationem rectanguli fub rw, z? ad qua- 
dratum ex N? minorem effe ratione re&anguli fub r N,zM ad quadratum ex NM; 
unde manifeftum eft latus rectum diametrizu majus effe latere recto diametri x x. 
Cumque rectangulum c z » majus eft quadrato ex z N, erit latus rectum diametri 
-ymajuslatere recto diametri zu. . Q EES- is 


: PROPOSITIO XXXVIL 
e Lin Hyperbola latera fure Jectionis fuper cAxem fatie fue- 
v2, LH Hequalia,. differentia laterum. Faure tus major erit 
differeutià laterum fauree fuper quamiuvis aliam. diametrum fatte: 
ac differentia bec laterum aure major €/f im diametrzs 24i pro- 
ptoribus quam in vemotioribus, —— a Sit 
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/Sit Hyperbole Axis Ar; ac centrüm.65:ac- fint aliz qualibet diametri A £, n; 
Dico differentiam inter latera figure Axis AT majorem effe differentià inter la- 
tera figurz- diametri A Es.ac differentiam laterum figura: diametri A E majorem 
effe differentià inter latera figure diametri. 5 x. L115mcth- mper aue 
-Ducantür rz, rA ipfis AE, 5 k;parallele ;. & de punctis Z;-A: cadant. normales 
ZU, AM ad Axem : ac fiant; rNad NJ ; Az:àd zr in ratione Axis Ar-ad latus 
re&um figura ejus. Hinc quadratum ex Ar erit ad quadratum differentie inter 
AT & latus ejus rectum ut rectangulum füb rN, Az ad quadratum ex zN.. Recta 
vero rz parallela eft diametro ^E, ac zr notmalis eft.fuper Axem;- erit igitur 
rectangulum füb r N, zr ad quadratum differentiz inter zz & nw (per x6*" hu- 
jus) ut quadratum ex Ar ad quadratum differentiz inter AE & latus rectum figura 
fuper AE facte." Differentia autem inter zr nx eft re&a zx ; quare quadratum 

AR- ufi 


ex AT eft ad quadratum, differentis: inter diametrum Ar & latüs re&um ejus, at 
rectangulum fub rX,zm ad quadratum ex.zN. Ratio autem rectanguli füb T X, 
«1t ad quadratum. ex z x major eft ratione rectanguli füb r N, 4 2 ad quadratum ex 
EN; quare ratio quadrati Axis AL ad quadratum differenti: inter A E & latus.ejus 
re&um majoreft ratione ejufdem quadrati ex- AT. ad quadratum differenti inter 
AT & latusejus rectum: ac proinde differentia inter AE & latus ejus rectum mi- 
nor eft differentià inter Ar & latus rectum figurz, cjus., : 

Pari modo cum r4 parallela fit diametro K 5, aC A M normalis fit fuper Axem, 
rectangulum fub r N,zM eritad quadratum differentiz inter Mz, Mx (foe ad qua- 
dratum ex zN) ficut quadratum. ex AT ad quàdratum differentie inter BK & latus 
rectum ejus, per 14^" hujus, Sed ratio retanguli fub r N, M z ad quadratum ex ZN 
major eft ratione re&tanguli füb rN, zit adidem quadratum ex zx; quare ratio 
quadrati ex AT ad quadratum differenti inter k 5 & ejus latus rectum major. eft 
ratione quadrati ex AT, ad quadratum differentie mter AE & latus ejus rectum, 
Quapropter differentia inter && & latus ejus rectum minor eft differentià znzer A E. 6d 
latus ejus veblum s €). düferentia inter. NE. € latus equs ve&lum minor eft. differentia inter 
AT &látus ejus rectum, Q: E. D. 5 53 Icd qecetIoriog 


Ei * 


| SHpts "CPROPOSPEIIO XXXVI 3 et cost nag 
TN omui Ellpfa, fa feauree fectionds ferant: [uper diametros lateri. 
A dus fuzs veciis majores: erit differentia laterum fure [uper 
xem majorem fatte major differemtià laterum fure [uper quam. 
vis aliam ex diametris illis facte z"ac differentia buc um diametrás 
—tiwi propyoribus major erit quam i remolioribus: differentia an. 
zem laterum fzgure, in diametris. lateribus fuis. . rectas aninoribus, 
maxuna fit water 2dxem minorem e& latus ejus vetíum:- queque 
zixi minori propiores funt diametri majoreim babent: bauc dffe- 
reutiam quam ab eodem remotiores :.— differentia etiam inter. ja. 
Tera figure zdxis minoris major eff quam iuter latera figure Zdxis 


"gatores, | 
Sit Ellipfeos Axis major Ar, minor vero AE; ac fint diametri alie K9, ZH; 
quarum utraque major fit latere fuo recto. Dico differentiam inter ar & latus 
ejus rectum majorem effe differentia inter BK & latus ejus rectum; differentiam 
. Hh vero 
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& latus ejus rectum majorem effe differentia inter zH & latus ejus 


vero inter BK 


rectum. c ; . e E e 
Quoniam enim AT major eft latere ejus recto, & x3 major latere ejus recto ; ac 


latus rectum diametri K» (per 24?" hujus) majus eft latere recto figure Axis Ar; 
erit differentia inter AT & latus ejus rectum major differentià inter BK & latus 
ejus re&um. Eodem modo probabitur differentiam inter 5K & latus ejus rectum 
majorem effe differentià inter zr & latus rectum ejus. Pu 
Similiter fi utraque 5&, z H. minores fuerint quam latera fua recta. Dico diffc- 
rentiam inter AE & latus ejus rectum majorem efle differentià inter z n. & latus 


rectum ejus: ac differentiam 
inter zH & latus ejus rectum 
majorem efle differentia inter 
5K& latus ejus rectum. 
Quia Axis ^E minor eft 
quam Z Hac latus ejus rectum 
majus eftlatere recto diame- 
trizH, per 24*" hujus; erit ipe. d : 
differentia inter AE & latus ejus rectum major differentia inter zu & latus ejus 
rectum: ac pari argumento differentia inter zH & latus ejus rectum major erit 
differentia inter K » & latus ejus rectum. on : 
Porro cum latus rectum figure Axis minoris AE (per r5*" primi) fit ad Ax 
ficat Ar ad latus rectum figure Axis AT; ac, per eandem, latus rectum figure 
Axis A E majus fit quam Ar; erit differentia inter A E &latus ejus rectum major dif- 
ferentia inter AT & latus ejus re&tum, | [ Per converfionem enum rationis latus retium 
xi AE eft ad differentiam inter. NE 68 latus. ejus vetlum ficut. AY ad differentiam inter 


latera fure 4dxis AT, ac permutando,.|  Q. E. D. 


PROPOSITIO XXXVIII. 


N I-im Hyperbolà latus. tranfverfum figure 2dxis non minus fue- 
rit tertià parte lateris ejus vetta: fumma utriufque latevis fe- 
guree fectioms, fuper quamlibet diametrum preter zdxem facie, 
major erit fumma laterum figure dis famul Jumptorum: ac fum- 
ma laterum figure fuper diametrum 24x propiorem facie minor 
erit quam latera figure diametri remotioris fumul fumpta. 


Sit Ar Hyperbole Axis, qui non fit minor tertià parte lateris ejus recti ; ac fint 
K5,fT diametri dug quavis alie. Dico quod latera duo figure Axis Ar fimul 
fumpta minora funt lateribus figure diametri K5 fimul fumptis, quodque latera 
fipurz ipfius k » minora fünt lateribus figurz diametri Z T. 

Primum fit Ar non minor latere cjus 
recto: & diameter K 5 major erit Axe AT, 
& diameter Z T major diametro x5; latus 
etiam rectum diametri £T. (per 53" hujus) 
majus erit latere recto diametri Kk3; & 
latus rectum diametri K5 majus erit latere 
recto Áxis Ar: diameter igitur £T una 
cum latere ejus recto major erit diametro | 
ac cm ue e recto: ac diameter x» unà cum latere ejus recto major 
erit Axe Ar unà cum latere ejus re&o.  : TA liame- 
trum 7T factam continentia fil I Saa pue Bera fuper diame 

um ZT facta , mpta majora funt lateribus figure diame- 
tri KB: atque hac latera majora funt utroque latere figurz füper Ar facte fimul. 
fumpto. Q. E. D. : s | 
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| PROPOSITIO XXXIX. 


M: Erum fi Axis Ar minor fuerit latere ejus recto, fed non minor tertià parte 
ejufdem lateris recti. Fiat TN ad NA & Az ad zr in ratione Axis AT ad 
latus ejus re&uum; ac per punctum r ducantur utrique diametro T£, k3 parallela, 
UtT A, AT ; & de pun&is 4,4 demittantur ad Axem normales AE, AM, 

Quoniam vero Ar eft ad latus ejus rectum ficut Az ad ZT, ac Ar non eft mi- 
nor tertià parte lateris ejus reti; erit Az non minor tertià parte ipfius AN: unde 
etiam recta Az non minor erit quattà parte ipfarum AN,AZ fimul fumptarum, 
& rectangulum fub AN, Az fimul in quadruplum ipfius A z non minus erit qua- 
drato ex ipfis .A N, Az fimul; adeoque ratio quadrupli re&aneuli füb x A, AZ fimul 
& AM. ad quadruplum rectangulum fub wA, Az fimul & Az non major erit ra- 
tione quadrupli rectanguli fub NA, Az fimul & AM. ad quadratum ex ipfis NA, Az 
fimul fumptis; ac componendo ratio Mz adz A non major erit ratione quadrupli 
rectanguli fub NA, Az fimul & AM una cum quadrato ex utràque NA, Az fimul 
ad quadratum ex NA, Az fimul. Sed quater rectangulum füb NA, AZ fimul & AM 
cum quadrato ex N A, Az fimul (per Lemm.1. 4bdol. ) minus eft quadrato ex zw, M x 
fimul: adeoque ratio Mz ad z4 minor eft ratione quadrati ex MN,Mz fimul ad 
quadratum ex ipfis N A, Az fimul fumptis. Sedaz eft ad z4 ut rectangulum fub 
LN, MZ ad rectangulum füb TN, 24; quare ratio re&tanguli füb rx, Mz ad rect- 
angulum fub rN, z Aminor eftratione 4 Nx: d 
quadrati ex MN, Mz fimul ad quadra- de | 
tum ex NA, AZ: ac permutando, ratio 
rectanguli fub r N, M z ad quadratum 
ex MN, Mz fimul minor eft ratione 
facti füb r N,£ A ad quadratum ex NA, 
AZ fimul. Verum rectangulum füb 
LN,MZ (per 12'" hujus) eft ad qua- 
dratum ex MN, Mz fimul, ut quadra- 
tum ex Ar ad quadratum diametri 
KB unà cum latere ejus recto fimul 
fumpta; ac rectangulum fübrw, Az 
eft ad quadratum ex N A, Az fimul, ficut quadratum Axis Ar. ad quadratum ex Ar 
una cum latere ejus recto fimul fumpto: ratio igitur quadrati ex Ar ad quadra- 
tum fummz laterum figure diametri ks minor eft ratione ejufdem quadrati ex 
AT ad quadratum fumme laterum fipurz fuper Axem Ar facte; ac proinde fumma 
laterum figure diametri x» major eft fummá laterum figurz Axis Ar. 

Quinetiam cum M major fit quartà parte ipfarum MN, Mz fimul fumptarum, 
. erit quadruplum rectanguli füb MN, Mz frmul & Mz majus quadrato ex MN, Mz 

fimul fumptis: unde argumento fupra ufitato probabitur, rationem rectanguli 
fub TN, E ad quadratum ex Nr, Ez fimul minorem effe ratione trectanguli füb 
LN, M& ad quadratum ipfarum MN, Mz fimul. Sed rectangulum íub rw,zr 
(per 17*^ hujus) eft ad quadratum ex wg, z fimul, ut quadratum ex Ar ad qua- 
dratum fummze laterum figure diametri £T; ac rectangulum fub T N,Mz eft ad 
quadratum ex ipfis MN, Mz fimul, ficut quadratum ex Ar ad quadratum fümmz 
laterum figure diametri BK : ratio igitur quadrati ex AT ad quadratum fumma 
laterum figurz diametri Zr. minor cii ratione ejufdem ad quadratum fummz la- 
terum figurae diametri K5. Quapropter latera figurz fuper diametrum £T facte 
fimul fumpta majora funt lateribus figure fuper diametrum Ks facte fimul; 
prout latera figura fuper Kk» majora funt lateribus figure Axis fimul fumptis. 


Q. E. D. 


| PROPOSITIO XL. 


I vero in Hypertola Zvis tranfverfus minor fuerit tertià parte 
lateris ejus vetla datur : ab utráque dis parte diameter uma 
Vertue parti lateris fui reti equalis, cujus. latera figures fumul. 
ha € 20 fumpta 
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fumpta minorem. effitumt Jummam quam latera figure. cupufuis 

alterius diametri ad eandem. dis, partem, ducie y latera quoque 

figure fuper. diametrum. buic. utrinque. propiorem fatte, [mul 
Pi 


fumpta. minora: fant. lateribus. figure fuper. vemotirem ab eà- 
dem fatte. | 


L] . "A 

Repetatur figura in. Propofitione 35* adhibita, ac hit. AZ arm Eg pe p 
ipfiüs AN, unde & minor erit dintidio ipfius z N. Fiat M z aaquaus cit cm ies 
& erectà MA normali fuper Axem jungatur rA, ipiau r E de capu 
fe&tionis dianieter KE. Eft autem (per 6^" hujus) Mx a Ar cm eA RA. 
re&um figur& ejüs; ac Mz eft pars tertia ep fee e 2 
lateris ejus recti; Ducantur inter A & 5 diametri qualibet : ;5rj q 
parallele r xjr o; ac demittantur normales ad Axem x» P 
"Tam Mz quarta pars eft ipfarüm MN, Mz fimul ES 
dratum vero ex MN,M 2 fimul május erit re&angulo füb M zi 
£o fimul & quater Mz; ac utrinque fublato communi - t- 
angulo fub MN, ze finiul & quater Me, remanebit que we 
tum ex Nooz fimul majus rectangulo fub NM, zc fimul 
quater z e: ratio igitur re&tanguli fub M N, ze fimul & quater 


M o ad rectangulum fub xw, z o fimul & sbeeni cum 
quater zo major eft ratione ejufdem ad RUP WR 
quadratum ex No, oz fimul. Sed rectan- 
gulum fub NM, ze fimul & quater Mo 
eft ad rectangulum fub N M,zo fimul & 


quater ze ficut Me ad »z: quare ratio Mo 
ad oz major eft ratione rectanguli füb 
NM, 2o & quater Me ad quadratum ex N», 
oz fimul: igitur componendo erit ratio 
MZ ad ze major ratione rectanguli fub 
MN,Zo fimul & quater Mc, unà cum qua- 
| | . drato ex N», oz fimul, ad quadratum ejuf- 

nel pi cham Bs i2. 0 Gapriboskden o us Rectangulum autem fub M x, 
Ee fimul & quatér M» unà cum quadrato ex No, ez fimul (per Lemma Y. Zbdol, ) 
equale eft quadrato ex NM, Mz fimul; quare ratio Mx ad zo major eft ratione 
quadrati ex NM, M z fimul ad quadratum ex No cz fimul. Verum Mz eft ad z; ficut 
rectanoulum füb PN, Mz ad rectangulum füb rx, zoe; quare ratio rectanguli fub 
PN,Mz adrectangulum füb r x, zo major eft ratione quadrati ex MN, Mz fimul 
ad quadratum ex No,oz: ac permutando ratio rectanguli füb r N,Mz ad quadra- 
tum ex MN, Mz fimul major eft ratione rectanguli fub rw, ze ad quadratum ex 
No,oz fimul. Eft autem rectangulum fub rN, Mz ad quadratum ex M N, M Z.fi- 
mul (per z7*^ hujus) ficut quadratum ex Ar ad quadratum fümmze laterum. fi- 
gura diametri K5: ac (per eandem 17:7 ) re&angulum fubr x,» eft ad quadra- 
tum €x No, oz fimuk ficut. quadratum ex. Ar ad quadratum fummze laterum fi- 
gura diametri fe&ionis AE, Ratio igitur quadrati ex Ar ad quadratum fumma 
: : diametri 
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laterum figura diametri K 5 major eft ratione ejufdem ad quadratum laterum figurzz 
diametri A E fimul füumptorum. Quocirca latera figur diametri K5 minora fünt 
lateribus figurae diametri A E. ! | 

Porro cum quadratum ipfarum WNe,»z fimul fumptarum majus eft re&angulo 
füb xc, zr fimul & quater zm; eodem, quo praecedentia demonftravimus, modo: 
probabitur latera figurze diametri AE minora effe lateribus figurz. diametri £T fi- 
mul fumptis. Nec abfimili argumento, cum rectangulum füb wr, z 4 & quater 
AZ minus fit quadrato ex Nr, rz fimul, conftabit latera figure diametri £T mi- 
nora effe lateribus figure Axis Ar fimul fümptis. 

Ducantur jam diametri alize remotiores ab Axe quam x , ficut ZH, ry 5; iifdem- 
que parallele fint rz,r2 ; ac de punctis z, 2 demittantur. normales ad Axem ut 
Z?P,0c: ac erit rectangulum füb PN, Mz fimul & quater M z majus quadrato ex 
MN,Mz fimul. Adjecto autem communi rectangulo füb ? N, Mz fimul & quater 
PM, erzt retlangulum [ub » N, M z fimul &$ quater v z majus quadrato ex NT, P z fimul; & 
eàdem argumentandi methodo, qua in praecedentibus ufi fumus, manifeftum erit la- 
tera figura diametri z n majora effe lateribus figure diametri Bk. Pari modo demon- 
ftrabitur latera figurz diametri 7 y-majora effe lateribus figurz diametri z n, ex 
co quod rectangulum fub zx, » z fimul & quater ? z majus eft quadrato ex ? N, z P 
fimul. Q. E. D. 


 PROPOSITIO XLI. 


Í AN. omni Elli latera frguree dicis majoris fmul [umpta minora 
funt lateribus fare: cujafcuuque alterius diametri: ac latera. 
f'gure diametri 44xi majora propiorzs minora fuut lateribus fgure | 
diametri vemotioris ab. eodem: latera vero J'gure duis mimoris 


fmul fumpta majora. funt lateribus J'aure füper quamlibet aliam 
diametrum facte, 


Sit AT. Axis major Ellipfeos, minor vero AE; diametri autem alie fint K5, z g, 
quibus parallela ducantur rA, r1; &ad Axem demittantur normales 4M,10; ac 
fiat IN ad NA, ut & Az ad zr, ficat Axis Arad latusrectum fipurz Axis: & erit 
quadratum ex Ar ad quadratum recte ipfi Ar una cum latere ejus recto fimul 
aequalis, ficut quadratum ex wr, five rectangulum füb xr, A ad quadratum ex Nz. 
Sed quadratum ex Ar eft ad quadratum ex A& ficut Nr ad TZ, quia (per 15?" pri-: 
mi) demonftratum eft quadratum ex Ar effe ad quadratum ex A E ficut Ar ad la- 
tus ejus rectum ; Nr autem eft ad rz ficut rectangulum füb Nr,rz ad quadra- 
tum ex Tz: quadratum etiam ex AE eft ad quadratum re&tz equalis utrifque AE 
& lateri recto ejufdem fimul, ut quadratum ex rz eft ad quadratum ex Nz, per 
candem rj?" primi: ex aquo 
igitur quadratum ex Ar eft ad 
quadratum ex utráque A E & la- 
tere re&to ejufdem, ficut re&an- 
gulum füb Nr, rz ad quadra- 
tum ex Nz. Sed rectangulum 
fub Nr, Az eft ad quadratum ex 
N z ut quadratum ex A r ad qua- 
dratum compofitz ex Ar. & la- 
tere ejus recto: ratio igitur 
Axis AT ad Ar una cum latere ejus re&o fimul major eft ratione ipfius AT ad 
AE una cum latere recto ejufdem Ar fimul. Latera igitur figurz Axis majoris 
AT minora funt lateribus figurz Axis minoris AE fimul fumptis. 

Jam rectaügulum füb Nr, Mz eft ad quadratum ex xz (per x7*" hujus) ficut 
quadratum ex Ar ad quadratum diametri ks una cum latere ejus recto ; quare 
ratio ipfius Ar ad Ar una cum latere ejus recto major eft ratione ejufdem Ar ad 
K5 cum latere ejus re&to fimul: ac proinde latera figura uper Ar facte minora 
funt lateribus figure diametri ks. Quinetiam cum rectangulum fub x c dan 
| li : à 2 
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ad quadratum ex Nz ut quadratum ex Ar ad quadratum diametri K» una cum 
latere ejus re&o; ac re&angulum Nr,z0o eft ad quadratum ex xz (per eandem 
17'*) ficut. quadratum cx Ar 
ad quadratum diametri Z H una 
cum latere ejus re&to fimul : 
erit igitur ratio AT ad K5 una 
cum latere ejus recto major 
ratione ejufdem ad z HG una cum N 
latere ejus re&o: proinde la- 
tera figure diametri ks fimul 
minora fünt lateribus figurae dia- 
metri ZH. Quoniam vero rect- : | 

angulum fubrN, zo eft ad quadratum ex Nz ut quadratum ex A r ad quadratum 
diametri Z H una cum latere ejus recto ; ac, per nuper demonftrata, rectangulum fub 
NISrZeft ad quadratum ex Nz ut quadratum ex Ar ad quadratum Axis minoris AE 
una cum latere ejus recto fimul; erit ratio AT ad z& & latus ejus rectum fimul 
major ratione ejufdem ad Az una cum latere ejus recto. Unde latera figure 
diametri zH fimul minora funt lateribus figurz Axis AE fimul fumptis. Q. E. D. 


PROPOSITIO XLH. 
In Jgura Zdxis, 1a fecitone Hyperbolica, minor eff. figura cujufvzs 
alterius diametri, ac diametri 24x propiores minores babeut 
figuras quam que ab eodem remottres funt. ES 


Sit Hyperbolz AxisAr, diametri autem quavis ali. Ks, £r. Dico figuram fü- 
per AT factam minorem effe factà fuper quamlibet aliam diametrum preter Axem: 
acfiguram diametri Ks minorem efle figura diametri £T. 

Ducantur recta r4, rA diametris - 
K 5, Z T parallelz; ac demittantur nor- 
males ad Axem AM, AE; ac fiat Y N ad 
NA ficut Ar ad latus rectum figure 
fuper Ar fa&e: erit igitur rN ad NA 
ut quadratum ex Ar ad figuram fecti- 
onis fuper Axem factam; ac rw eft 
ad NM (per 18"? hujus) ficut quadra- 
tum ex AT ad figuram diametri x s. 
Ratio autemrN ad N A major eft ra- 
tione ejufdem ad NM; quare ratio 
quadrati ex Ar adfiguram fuper Ar 
factam major eft ratione ejufdem ad fipuram fuper xs factam: adeoque figura 
Axis AT minor eft figura diametri K5. Porro (per 18"* hujus) rN eft ad xz 
ficut quadratum ex AT ad figuram fuper £r factam, ac rx eft ad x ficut qua- 
dratum ex. Ar ad figuram diametri K3; ratio autemr N ad NM major eft ratione 
ejufdem ad Nr: erit igitur ratio quadrati ex AT. ad figuram diametri x 5 major ra- 
tione ejufdem ad figuram diametri £1 ; ac proinde figura fuper Ks facta major eft 
fa&dàfuperzr. Q. E. D. : : 


PROPOSITIO XLIII. 

Va [eura atis magords in Ellipfi minor ef fegurà cujuHibet alterius 
A dwumetri, maxima autem faura ea efl que frt fuper zAxem 
mmnorem- figura quoque diametri dei anajori. propioras minor eff 

: fatta uper remoftoremab eodem. — Videfiguram Prop. XLI. - 
, Sit Ellipfeos Axismajor Ar, minor AE, ac aliz quavis diametri ks,zH. Dico 
dne ve rad effe figurà diametri K 3; ac figuram ipfius t & minorem 
actà fuper diametrum z:: denique fieuram ipfius zH minore à 
de Axem BEs- — a. q ied ipfius ZH minorem effe figurà 


zA^ l 


PU 


Ducantur 
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Ducantur T A, P1ipfis & 5; zu parallela, ac demittantur ad Axem norialcs a x; 
10; fiat etiam P.N ad NA ficut Ar ad latus ejus re&tum : unde quadratum ex Axe 
AP erit ad figuram fuper Axe factam ficut rx ad N4. Sed quadratum ex Ar 
(per x 5?" Vah equale eft figure Axis minoris AE; quare figura Axis AT minor 
eftfactà fuper Axe minore AE. Quoniam vero rN eft ad x (per 18^ hujus) 
ficut quadratum ex Ar ad figuram diametri K 5; pariterque rx eft ad x0 ut qua- 
dratum ex Ar ad figuram diametri zu;.nt eft ri ad xr ficut quadratum. ex AT 
ad figuram Axis AE: AN autem minor eft quam NM, ac NM quam NO, ac No 
quam Nr: erit igitur figura Axis Ar minor figura diametri K 55 & figura faper kx 
facta minor erit figura diametrizü; ac figura diametri zu minor erit figura Axis 
AEQ... 


IDROPOSITIJ3GQ; XLIV. 


FAN Hyperbola, [1 vel latus traufverfum figure cAxis nom minus 
d uerit latere ejus vecio, vel fh minus fuerit eo, quadratum vero 
epus uon minus fuerit dimidio quadrati differentiee inter latera J£. 
gure: eruut quadrata à lateribus figure deis fumul fumpta mi 
uora quadratis laterum figure , fuper quamlibet. aliam [ettionis 
diametrum facte, faul fumptis. | 


Sit Hyperbole Axis Ar, ac qualibet aliz diametri ks, zT; acfive AT non mi- 
nor fuerit latere ejus recto, velfi minor fuerit eo, modo quadratum ex Ar non 
minus fuerit dimidio quadrati differenti inter Axem & latus ejus rectum, Dico 
fummam quadratorum laterum figure Axis | 
minorem effe quadratis laterum figurae dia- 
metri x 8 fimul fumptis; quadrata vero 1a- 
terum figurae fuper «5 facte fimul minora 
effe quadratis laterum figure diametri £ T. 

Imprimis autem fit Ar non minor latere 
ejus recto; ac (per 33'" hujus) erit latus 
rectum diametri K5 majus latere recto Axis : 
AT; &(per eandem) latus rectum diametri 7 T majus erit latere recto diametri 
KB55 AT autem minor cft quam K8, ac K 5 quam £T: proinde quadrata laterum 
figure Áxis AT minora funt quadratis laterum figurae diametri K 8; ac quadrata 
laterum figure diametri Ks minora Íunt quadratis laterum figurz fT fimul 


fumptis.. .Q. E, D. 
-—d PROPOSITIO XLV. 


» vero zdxis misor fuerit. quam latus ejus vetum, quadratum 
9 autem ejus non minus dimidio quadrati differentie inter Axem 
e& latus ejus retium. "Dico eadem etiam confequi que in proximá 
Propofitzone demoufiravimus. —— : 


Maneat figura Propofitionis XLI, praecedentis; ac fiatrN ad NA ut& Azad zr 
in ratione ipfius Ar ad latus ejus rectum :: duplum igitur quadrati ex A z non minus 
erit quadrato ex Nz (quia Az ipfi rN aequalis eft, ac Ar eft ad latus ejus rectum 
ficut Az ad zr; ac quadratum ex Ar non minus eft dimidio quadrati differenti 
inter Ar &latus ejus rectum.) Ductis autem fectionis diametris k 5, 7 7, parallela 
agantur re&tz l'A,T A5; & demittantur ad Axem normales A E, A M. 

Quoniam vero Ar eft ad latus ejus rectum ficut rN ad NA, atque etiam ut 
AZ ad zr; ac duplum quadrati ex Az non minus eft quadrato ex zN: duplum 
rectangulum fub Mz,Az majus erit quadrato ex z N.— Adjiciatur utrinque duplum 
rectangulum fub NA, Az; & duplum re&angulum fub MN, Az fimul] & A z majus 
erit duplo rectangulo fub N A, A z una cum quadrato ex z N fimul : hoc eft, majus erit 

quadratis ex N A, Az fimul, per 7.11. E. Quocirca ratio dupli re&tanguli fub NM, Az 
: : lia | nU 
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& MA ad duplum rectangulum fub NM, Az &z4A minor elt ratione. ejufdem ad 
quadrata ex N A, Az fimul. Sed duplum rectangulum fub MN, Az fimul & AM 
eft ad duplum re&angulum füb MN, Az fimul & A2, ficut AM ad A2; quare ra-. 
tio AM ad Az minor eft ratione dupli re&tanguli fub MN, Az fimul & M 4 ad qua- 
drata ex N A, Az fimul.. Quadrata autem ex N M, Mz fimul. (per Lemma Yl. zfbdo/m.) 
equalia fant quadratis ex N A, Az fimul una cum duplo rectangulo fub N M, Az 
fimul & AM: componendo igitur ra- A i 

tio Mz ad z4 minor erit ratione 
quadratorum ex NM & Mz fimul ad 
quadrata ex NA & Az fimul. Sed Mz 
eft ad zA ut re&angulum íub rw, 
MZ ad rectangulum íüb rN, z4; 
quare ratio rectanguli füb r N, Mz 
ad re&angulum füb r N, z A minor eft 
ratione quadratorum ex NM & Mz fi- 
mul ad quadrata ex NA & Az fimul. 
Permutando autem ratio rectanguli 
fubrN,Mz ad quadrata ex NM & MZ | 
fimul minor eft ratione rectanguli füb rN, Az ad quadrata ex NA & Az fimul. 
Verum rectangulum fub TN, Mz (per rg" hujus) eft ad quadrata ex NM & Mx 
fimul, ut quadratum ex Ar ad quadrata laterum figure diametri K»9 fimul; ac 
rectangulum fub r N,z A, free quadratum ex z A, eft ad quadrata ex NA & Az fimul, 
ficut quadratum ex Ar ad quadrata laterum figurz Axis Ar; ut manifeftum eft 
ex pramiffis: ratio igitur quadrati ex Ar ad fummam quadratorum laterum fi- 
gurz diametri K5 minor eft ratione ejus ad fummam quadratorum laterum figurae 
Axis AT: quadrata igitur laterum figura fuper Ks facte fimul majora funt. qua- 
dratis laterum figura Axis fimul fumptis. Quoniam vero duplum quadrati ex 
Mz majus eft quadrato ex zN, ac duplum re&angulum fub E z, z « majus eft qua- 
drato ex Nz; modo in praecedentibus ufürpato, probabitur quadrata laterum. 
figure diametri £r majora effe quadratis laterum figurz diametri ks...Q. E. D. 


PROPOSITIO XLVI. 


N I vero quadratum dis tranfverfi minus fuerit dimidio qua- 
X9 dra differeutue inter Axem qt latus ejus retium: ab utrá. 
que parte zdxzs reperietur diameter cujus quadratum equatur di- 
midio quadrati differeutie inter ipfam qt» latus ejus vetlums ac 
fumma quadratorum laterum feuree ejus minor erit. quadratis la- 
ferum frenree cupi[cunque alterius diametri ab utrüque ejus parte 
Jumeude : [umma quoque quadratorum laterum fire faper dia- 
metrum buic propiorem facie minor. erit [ummà quadratorum la- 
Zerum fure diametri remotioris ab eádem. | 


Sint TN ad N A, ficut Az ad zr, in eadem ratione quam habet Ar ad latus ejus 
rectum; ac fit duplum quadrati ex Az minus quadrato ex Nz. Fiat duplum 
quadrati ex M z eequale quadrato ex Nz, & ad punctum M erigatur Axi normalis 
M4; ac junctà r4 eidem parallela ducatur diameter Ko5: erit igitur Mz ad MN 
(per &*" hujus) ficut k s ad latus rectum ejufdem, adeoque quadratum ex 5 zequale 
erit dimidio quadrati differentiz inter eam & latus ejus rectum. ) 

Ducantur jam inter puncta A, » alize quaevis diametri ut A5, PT, üfdemque par- 
allele rx, ro; & Axi normales fint xc, o1... Quoniam autem duplum quadrati 
ex Mz s&quale eft quadrato ex zN, erit duplum rectangulum ífüb Mz, zo minus 
quadrato ex ZEN; ac, fa&o duplo rectangulo füb ew, ze communi, erit duplum 
rectanguli fub M N, £Zofimul & zo minus düplo re&langulo. [ub om, z c && quadrato ex z N 
Jrmul 5. boc eff ( per 7. M. El) quadratisex eN,2c.. Unde eodem omnino argumentandi 
modo, quo ufi fumus in Propofitione praecedente, manifeftum erit quadrata laterum 

| | | | figura 
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figure diametri «5 minora effe quadratis laterum figura diametri AE, Cumque 
duplum rectangulum füb oz, z n minus eft quadrato ex b 

zN, facto duplo re&angulo xmz communi; erit dz. 
plum rectangulum füb cw, zr fimul & zr minus qua- 
dratis ex N m, rz fimulfumptis: unde pari argumento 
conftabit quadrata laterum figurz diametri AE minora 
effe quadratis laterum figurz diametri ZT. Quinetiam 
quoniam duplum rectangulum fub nz, 
ZA minus eft quadrato ex zw, fimili 
modo probabitur quadrata laterum fi- 
gurz diametri £ T minora effz quadratis 
laterum figura: Axis Ar fimul fumptis. 


Quod fi ducantur diametri aliz remo- 
tiores ab Axe quam x», ut diametri ZH, 
7ys üfdem parallelz fint rz,r4; ac de- 
mittantur ad Axem normales z 7, dv. Quo- 
niam enim duum rectangulum füb » 2M 
majus eft quadrato ex £N, pari proceffu 
patebit quadrata laterum figurz diametri 
ZH effe majora quadratis laterum figure 
diametri K5. Denique cum duplum re&tangulum ez» majus eft quadrato ex zN, 
eodem modo demonftrabitur quadrata laterum figure diametri v y majora effe qua- 
dratis laterum figure diametri zu. Q. E. D. 


: PROPOSITIO XLVII. 

A. BEllp/, [1 quadratum lateris traufverfi Faure "eis majoris 
A "on majus fuerit dimidio quadrati fumme laterum f'auree ejus: 
erunt quadrata laterum frguree zd majoris femul Jumpta iminora 
quadratis laterum figure cupujcunque alterius diametri; ac qua- 
 drata laterum feguree diametri dei propioris Jamul fumpta minora 
erunt. quadratis | laterum fegure | diametri vemotioris ab eodem; 
maxima aulem quadratorum | [amma fret ex. lateribus fure 
NS THIHOYAS,. : 

Sit Ellipfeos Axis major Ar, minor vero AE; fitque quadratum Axis Ar non 
majus dimidio quadrati fummz laterum figure ejus: fint etiam aliz fectionis 
diametri K5, 7T, quibus ducantur parallele r4; r1; ac demittantur ad Axem nor- 
males A M, 10. : | 

 FiatrN ad NA & Az ad zr in ratione Axis AT ad latus ejus rectum ; ac rect- 
angulum füb Nr, Az, five quadratum ex Az, erit ad quadrata ex Nr,rz fimul ut 
quadratum ex AT ad quadrata laterum figure fuper Ar facte. Latus autem 
rectum figurz Axis minoris AE eft ad AE ficut TN ad rz: quia.PN eft ad r5, 
ficut Ar ad latus ejus rectum, ac Ar eft ad latus ejus rectum (per x 5^" pen üt 
| « atus 
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latus rectum Axis ^E ad ipfam Az. Verum latus rectum Axis A E (per eandem re 
primi) eft ad ipfam AE ficut quadratum ex Ar ad quadratum ex AE; ac Nr eft ad 
rz ficut rectangulum Nrz ad quadratum ex rz: erit igitur rectangulum Nrz ad 
quadratum ex rz ficut quadratum ex Ar ad quadratum ex AE. Quadratum au- 
tem ex rz eft ad fummam quadratorum ex Nr & rz ficut quadratum Axis A E ad 
fummam quadratorum ex lateribus figure fuper AE facte: ex equo igitur rect- 
angulum Nr erit ad füummam quadratorum ex Nr &r& ficut quadratum ex Ar 
ad fummam quadratorum laterum figure fuper AE factz. Rectangulum autem 
fub Nr&4Az eft ad quadrata ex Nr,rz fimul ficut quadratum ex Ar ad quadrata 
laterum figurae ipfius Ar. : 

Quadratum autem ex Ar non majus eft dimidio quadrati fumme laterum fi- 
ourg ejus: duplum igitur rectanguli fub Nr, Az non erit majus quadrato ex N z 
ac proinde quod fit fub Nr, Mz bis minus erit quadrato ex Nz. Sublato itaque 
utrinque communi rectangulo NM, Mz bis; erit refiduum rectangulum fub wr, 
MZ bis minus quadratis ex NM,Mz fimul: ratio igitur dupli rectanguli füb Ax, 
MT ad duplum rectangulum fub Mr, Mz, fiveratio AM ad Mz, major erit ratione 
re&anguli dupli, füb AM, Mr ad quadrata ex N M, Mz fimul. Sed duplum rectangu- 
lum fub AM, Mr una cum quadratis ex NM, Mz fimul (per Lemma. YII. zfbdolm. ) 
zequalia funt quadra- | 
tis ex NI, TZ, ob &- 
quales AN, r 2: quare 
componendo erit ra- 
tio AZ ad z M major 
ratione quadratorum 
ex Nr &rsz ad qua- 
drata ex NM,Mz fi- 
mul; adeoque ratio 
re&angul fub wr, 
AZ ad rectangulum. 
fub NT,zM major e- 
rit ratione qnadratorum ex Nr, rzad quadrata ex NM,Mz. Permutando autem 
ratio rectanguli füb NT, Az ad quadrata ex Nr,rsz fimul major erit ratione rect- 
anguli füb NT, Mz ad quadrata ex NM, Mz fimul : atque fupra demonftratum eft 
re&tangulum fub Nr, A2 effe ad quadrata ex Nr,rz fimul ficut quadratum ex Ar 
ad fummam quadratorum laterum figura ejus. Sed & (per 19*" hujus) rectangulum 
fub rN, Mz eft ad fummam quadratorum ex NM, M, ficut quadratum ex Ar ad 
fummam quadratorum laterum figure diametri K5: ratio igitur quadrati ex Ar 
ad quadrata laterum figurae cjus fimul major eft ratione ejufdem ad quadrata la- 
terum figura diametri K5; adeoque quadrata laterum figure Axis majoris AT. mi- 


DO 
nora funt quadratis laterum figure diametri K 5 fimul fumptis. 


Jam vero MN vel minor erit quam oz, vel non minor erit eà. Imprimis autem 
fit minor eà. Unde quadrata ex MN, Mz fimul majora erunt quadratis ex No, 0 
fimul; ac quadrata ex No, oz fimul majora funt rectangulo füb oz & dupla 
differentia 1ipfarum 02, MN; quare ratio rectanguli füb wo & dupla difíe- 
rentia inter OZ & MN ad rectangulum fub oz. &. dupla differentia inter oz 
& MN major eft ratione ejufdem ad fummam quadratorum ex N0, 02; ac pro- 
inde ratio Mo ad oz major erit ratione rectanguli füb wo & dupla differentia 
ipfarum o£, MN ad quadrata ex No, oz fimul. Sed rectangulum füb «o & da- 
pla differentia ipfarum oz, wN unà cum quadratis ex No, oz fimul (fer Lemma 
AV. bdolm.) sequale eft quadratis ex MN, Mz fimul; quia differentia inter. qua- 
drata ex M N, M 3 & quadrata ex N0o,0z fimul equalis eft duple differentia inter 
quadrata ex M6, 60: componendo igitur ratio Mz ad zo major erit ratione 
quadratorum ex Mx & Mz fimul ad quadrata. ex No & oz fimul, Sed ut. Mz ad 
£o1ta rectangulum füb rN, Mz ad rectangulum füb rN, zo; quare ratio rectan- 
guli fub T N, M z-ad re&angulum rx, zo major eft ratione fumma quadratorum 
€x MN, Mz ad fummam quadratorum ex No, 02: ac permutando ratio rectan- 
guli fub Nr, Mz ad fummam quadratorum ex MN, Mz major eft ratione rectan- 

oss : : euli 
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guli Nr,£o ad fummam quadratorum ex No,0z, Sed rectangulum füb xr4wz 
eft ad fummam quadratorum ex MN, Mz (per 19?" hujus) ficut quadratum ex Ar 
ad fummam quadratorum laterum figure diametri K 5; ac, per eandem, rectangu- 
lum fub Nr, zo eft ad quadrata ex N0,0z fimul ut quadratum ex Ar ad fummani 
quadratorum laterum figure diametri £T: ratio itaque quadrati ex Ar ad fum- 
mam quadratorum laterum figura diametri k 5 major eft ratione ejufdem ad füni- 
mam quadratorum laterum figurz diametri £T5 ac proinde quadrata laterum figurae 
diametri k 5 minora funt quadratis laterum figure diametri £ T. 

Si vero MN non minor fuerit quam £0, fumma quadratorum ex MN, Mz non 
major erit fumma quadratorum ex N 0,02; ac proveniet ratio re&tanguli füb Nr; 

MZ ad quadrata ex NM,M7Z fimul major ratione re&tanguli fub Nr, zo ad füm- 
mam quadratorum ex No, oz: unde, modo nuper oftenfo, manifeftum erit qua- 
drata laterum figura: diametri K5 minora efle quadratis laterum figura diame- 
tri £T. Hec autem ita fe habebunt, five cadat normalis de pun&o 1 demifla 
inter puncta 6. & M, vel fuper ipfum o, vel etiam inter or ; modo fegmentum 
MN minus fuerit intercepta No. Eft autem rectangulum fub Nr, rz ad quadrata 
ex NI, rz fimul ut quadratum ex Ar ad fummam quadratorum laterum figura 
Axis minoris AE, per demonftrata in principio hujus Propohtionis; ac rectangu- 
lum füb Nr,oz eft ad quadrata ex No & oz fimul ( per 19*"? hujus) ut quadra- 
tum ex Ar ad fummam quadratorum laterum figurae diametri £T: unde, confi 
mili argumento, probabitur fummam quadratorum laterum figura diametri cujuf- 
cunque £ T minorem effe quadratis laterum figure Axis AE fimul fumptis. Q. E. D. 


PROPOSITIO XLVIII. 


I vero iu Ellipft quadratum duis majoris majus fuerit dimidio 

quadrati fumme laterum figure 2dxis: dabitur ab utraque 
"duis parte diameter,cujus quadratum equale eff dimidio quadrati 
fumme laterum figure ejus: ac [umma quadratorum laterum fz- 
gure bujus diametriminor erdt fumma quadratorum laterumfigure 
cupufcunque alterius diametri ad eundem [ectiomis quadrantem du- 
cende: quadrata etiam laterum figure diametri buic utrinque 
propioris minora [unt quadratis. laterum figure fuper. diametrum 
remotiorem fatle. — | 


Defcribatur Schema pracedenti fimile : ac eodem modo conftabit duplum qua- 
dratum ex Az majus effe quadrato ex Nz. Fiat duplum quadrati ex Mx zquale 
quadrato ex Nz, & ad punctum .M erigatur Axi. normalis AM occurrens fectioni 
in4; &jungatur r A, eidemque parallela ducatur fectionis diameter & 5: erit igitur 
M£adzN (per 7"7*" hujus) ficut diameter K 5 ad latera figure ejus fimul fumpta; ac 
proinde quadratum ex Mz ad quadratum ex zN ficut quadratum ipfius K 5 ad qua- 
dratum fumma laterum figura ejus. Sed quadratum ex Mz dimidium eft qua- 
drati ex zN; quare quadratum ex K5 dimidium eft quadrati fummz laterum - 
figura ejus. : : 


Ducantur jam diametri A E,Z T inter A & 5; & per punctum r iifdem parallelz 
fint ro,rr; acdemittantur ad Axem normales oo, ri. Quoniam vero quadratum 
ex Mz dimidium eft quadrati ex. £N, ac rectangulum füb N z, 2o etiam dimidium 
eft quadrati ex zN; erit rectangulum fub Nz,zo aquale quadrato ex M z: unde 
NZ eritad Mz ficut Mz ad 20; ac auferendo antecedentes à confequentibus, erit 
refiduum MN ad refiduum Me ficut Nz ad Mz. Hnc rectangulum fub xz, qe 
zquale erit rectangulo fub MN, Mz. Eft igitur rectangulum fub Nz, Mo majus 
rectangulo füb wo, Mz; ac duplum re&anguli fub Nz, Me majus rectangulo du- 
'plo füb No, Mz: rectangulum igitur fub we, ez quater majus eft duplo rectan- 
gulo fub Nc, Mz: Adjiciatur commune duplum rectangulum fub Mo Mz; & qua- 
druplum rectangulum füb Mo, ez unà cum duplo rectangulo fub Mo, Mz majus 
erit duplo re&angulo fub MN, Mz. Addatur infuper quater quadratum ex eM 
E — Kk | utrinque 
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utrinque; & erit quadruplum rectangulum fub M e, ez, unà cum duplo rectan. 
culo füb Mc, Mz & quater quadrato ex eM fimul, majus quam duplum rec&an- 
gulum füb MN, Mz unà cum quadruplo quadrato ex oM. . Verum quadruplum 
rectangulum fub Mo, ez, una cum duplo rectangulo fub Me,Mz & quater qua- 
drato ex oM fimul. (per Lemma V. 2fbdolm.) quale eft duplo. re&angulo fub 9 0 
eM fimul & Mz; ac duplum rectangulum füb NM, Mz unà cum quadrato ex ew 
quater (per Lemma V1. 4tbdolm.) zequale eft quadratis ex xw; MZ fimul: rectangu- 
lum igitur duplum fub ec, 6 M fimul & Mz majus eft quadratis ex N M, Mz fimul. 
Unde ratio dupli re&tanguli fub 6», 6x fimul & M» ad duplum rectangulum füb 
8», 0M fimul & M z minor eft ratione dupli re&tanguli füb 6», eM fimul & Mc 
ad fummam quadratorum ex MN, Mz: id eft, ratio Mo ad Mz minor eft ratione 
dupli rectanguli fub 6e, 6M & M» ad fummam quadratorum ex MN, M z. Qua- 
drata autem ex No & oz fimul majora funt quadratis ex MN, Mz, exceffü rectan- 
guli dupli füb wo & 6o, eM fimul, per Lemma V. 4bdolm. componendo ipitur 
ratio cz ad M z minor erit ratione quadratorum ex Ne & oz fimul ad quadrata ex 
MN, Mz fimul. Hinc, modo in Propofitione praecedente ufürpato, demonftrabitur 
quadrata laterum figure diametri Ks minora efle quadratis laterum figura: dia- 
metri AE. Cumque duplum rectangulum fub Nz,« 6 majus eft duplo rectangulo 
fub N 15,22; eodem argumento probabitur quadrata laterum fieurz diametri AE 
minora effe quadratis laterum figurz diametri £ T, 

Quoniam etiam duplum rectangulum füb Nz, mo majus eft duplo rectangulo 
fub NA, 112; pari modo patebit rationem Az ad zi minorem effe ratione quadra- 
torum ex NA & Az fimul ad quadrata ex xn, nz fimul fumpta: unde pari ra- 
tiocinio conftabit quadrata laterum figure £T minora effe quadratis laterum fi- 


gura Axis AT. 


Ducantur jam, in ifdem Ellipfeos quadrantibus, diametri alie remotiores ab 
Axemajore quam K3, ut ZH, vys & per punctum r his diametris parallelie fint 
TX,TÓ: acdemittantur ad Axem normales xr,2c. Et, argumento predictis con- 
fimili, manifeftum fiet quadrata laterum figure diametri K 5 minora effe quadratis 
laterum figurz diametri zH: atque hzc quoque minora effe quadratis laterum 
figure diametri ry; five puncta ?,c ceciderint utraque inter 6 & M, five eorüm 
unum fuerit in centro & alterum inter e. & M vel inter o &r; vel denique fi 
utrumque fuerit inter 6 &r. —Quadrata igitur laterum figure diametri KB, cujus 
quadratum dimidium eft quadrati fummse laterum figure: ejus, minora fünt qua- 
dratis laterum figura cujufcunque alterius diametri in Ellipfeos quadrantibus az, 
r 6 ducendz : ac quadrata laterum figura diametri huic utrinque propioris, in iifdem 
quadrantibus ducte, minora fünt quadratis laterum figura diametri ab eadem re- 
motioris, Confequitur etiam quadrata laterum figura Axis minoris x0 majora 
elfe quadratis é lateribus figure cujufcunque alterius diametri fectionis fimul 
Dfumptiss Q. E, D. - us mm Sion 

co c0 DBEROPOSITIO:-XLEX. aro i-ola 

, / 12 Hypertola latus traufverfum faure xis magaus fuerit la- 
ere ejus veil erit d/fereutia quadratorum laterum faure 

| e ets 
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euis minor. differentia quadratorum laterum Faure cuuflibet aL 
Zeruuó diametri: ac differentia quadratorum laterum fure dia- 
Uieiri vixi propioris minor erit differentia quadratorum laterum 
F'aure diametri ab eodem vemotioris : differeutia autem inter qua- 
drata laterum figure cupu[cunque diametri fetfionis preter xem, 
major erit differentia inter. quadratum Axis cf» fauram eufdem 
fed sminor duplo ejus. | | 

. Sit Áxis Hyperbole Ar, & centrum 6; & fit Ar major latere ejus recto: fiat 
TN adNA & Az ad zr in ratione ipfius Ar ad latus ejus re&um, ac ducantur 
diametri K5,7 r. Dico differentiam inter quadratum ex Ar & quadratum lateris 
cjus tecti minorem effe differentià inter quadratum diametri kx» & quadratum la- 
teris recti ejufdem K 5: ac differentiam inter quadrata ex Ks & ex latere ejus recto 


minorem effe differentia inter quadrata ex £T & ex latere ejus recto. 
Ducantur r A, r A diametris K5, 


£T parallele; ac demittantur ad oe 
Axem normales A M, A E. Quoniam dee 
vero AT eft ad latus ejus rectum A 


ut CN ad NA five ut Az ad zr; 
erit rectangulum füb rN, z4 ad 
differentiam quadratorum ex Az . 
& AN ficut quadratum ex Ar ad 
differentiam quadratorum ex AT & 
ex latere ejus recto. Ratio autem 
MZ ad ZA minor eft ratione MN 
ad NA; adeoque ratio Mz ad z A minor eft ratiohe ipfarum M2, MN fimul ad ipfas 
E 4, AN fimul: ac proinde minor eft ratione re&aneuli füb zM, MN fimul & zN 
ad rectangulum füb zA, AN fimul &zN. Verum rectangulum fub z M,M N fimul 
& ZN (per 6. 1I. Elem.) differentia eft inter quadrata ex zM & MN, ac rectangu- 
lum füb z A, AN fimul & s N differentia eft inter quadrata ex ZA,AN: quare ratio 
rectanguli fub rN, M& ad rectangulum füb rw, z4 minor eft ratione ifferentize 
quadratorum ex zM & MN ad differentiani quadratorum ex zA & AN: ac per- 
mutando ratio rectanguli fub r N, Mz ad differentiam quadratorum ex zM & MN 
minor erit ratione rectanguli fub rN, z 4 ad differentiam quadratorum ex ZA,AN. 
Sed rectangulum fub r N, Mz eft ad differentiam quadratorum ex ZEN, MN (per 
20"*" hujus) ficut quadratum ex Ar ad differentiam quadratorum e lateribus fis 
gura diametri K55 ac rectangulum füb r x, Az eft ad differentiam quadratorum 
€X ZA & AN ut quadratum ex AT ad differentiam quadratorum ex Axe Ar &ex 
latere ejus recto : ratio igitur quadrati ex Ar ad differentiam quadratorum &é la- 
teribus figurze diametri K» minor elt ratione ejufdem ad differentiam quadrato- 
rum laterum figure Axis Ar. Quocirca differentia quadratorum laterum figura 
diametri K5 major eft differentia quadratorum laterum fipure Axis. T 
Similiter, quoniam ratio Ez ad zM minor eft rationé EN ad NM, erit ratio Ez ad 
EM minor ratione ipfarum Ez, NE fimul ad zw, MN fimul; unde modo nuper 
adhibito probabitur differentiam. quadratorum laterum figure diametri ZT ma- 
jorem effe differentià quadratorum laterum fieurz diametri xs. Quinetiam fi fiat 
50 szqualis lateri recto figurze diametri K3; erit differentia inter quadrata ex 
BK & 50 equalis duplo rectangulo füb 50, ok una cum quadrato ex ox ; qua 
proinde major erit rectangulo füb BK, Ko, minor vero duplo ejufdem. "Verum 
rectangulum fub BK, Ko aequale eft differenti inter quadratum ex sk & figuram 
fuper BK factam ; quz quidem differentia (per 29** hujus) equalis eft differentia 
inter quadratum Axis AT & figuram ejufdem : differentia igitur inter quadratum 
diametri BK & quadratum fateris ejus recti major eft differentia inter quadratum 
Axis Ar & figuram ejufdem ; minor vero eft duplo iftius differentiae. Q. E. Di 


LI PROPO- 
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PROPOSITIO L. 


] vero in. Hyperbola latus traufoerjum figure fectionis minus 
fuerit latere ejus recto: erit differentia inter quadrata late. 
rum faure dis major differentia inter quadrata laterum figure 
cujufcuuque alterius. diametri: ac differentia quadratorum late. 
vum figure fatle fuper diametrum zdxi propiorem major erit dif- 
ferentià quadratorum laterum facte [uper remotiorem :. d'fferen. 
Jia autem inter quadratum cujufois diametri ety quadratum lateris 
ejus reclà major. erit duplo differeutie inter quadratum 2dxis qt» 
figuram fuper. 4dxem factam. 


Sit fectionis Axis Ar, acfiat rN ad NA ut & Az ad zr in ratione AT ad latus 
ejus re&um ; & quoad cetera fit Schema idem ac in Propofitione precedente : 
erit igitur rectangulum fub rN, Az ad differentiam inter quadrata eX AN & ex 
A £, ficut quadratum ex Axe AT ad differentiam inter quadratum iftud & quadra- 
tum lateris recti figure Axis, Ratio autem Mz ad ZA major eft ratione MN ad 
NA; adeoque ratio Mz ad ZA major eft ratione ipfarum Mz, MN fimul ad z A, 
AN fimul, ac ratio rectanguli fub PN, M5 ad rectangulum füb r N, x A major erit 
ratione ipfarum Mz, MN ad Az,AN fimul. Sed recte Mz,MN fimul funt ad Az, 
AN fimul ficut rectangulum fub Mz, MN fimul & Nz ad rectangulum füb z A, AN 
fimul & Nz: ratio igitur rectanguli fub r N, M : ad rectangulum fub r N,£4 major 
eft ratione rectanguli füb M z, M N fimul & Nz ad re&angulum füb 24, AN. fimul & 
Nz. ed reilangulum fub M z, M w fimul &8 N 2 equale eft differenti quadratorum ex. Mw, 
Mz; ac reblangulum [ub z A, A N fimul 8 N z aequale eft differentie quadratorum ex z A € A N: 
quare, eodem modo quo praecedentia, de- 
monítrabitur differentiam quadratorum 
diametri K5 laterifque recti ejufdem mi- 
norem effe differentià quadrati Axis AT & 
fateris ejus recti: pariterque differentiam 
quadratorum diametri ZT & lateris ejus 
recti minorem effe differentia quadrato- 
rum laterum figurz diametri K 5. 

Fiat autem 50 s&qualis lateri recto dia- 
metri K3, ac rectangulum füb s&, Ko 
(per 29^" hujus) zequale erit differenti 
inter quadratum Axis Ar & figuram füper Axem factam. Duplum autem rectan- 
guli fub &&, ko una cum quadrato ex Ko, Joc eff differentia quadratorum ex Bx 6&6 
80, majus eft duplo rectangulo füb 5 &, K o: differentia igitur quadratorum la- 
terum figura cujufcunque diametri K 5 major erit duplà differentià zuer quadratum 
Zixis AT eju[demque figuram. Q. E. D... — | | 


PROPOSITIO LI. 

h Jfferentia quadratorum laterum fraure dis majoris, qn Bj- 

RI up/o major efl differentia quadratorum laterum frguree cu- - 
jguflbet alterius diametri, que major. e$t. latere. [uo recto: ac dif- 
. ferentia quadratorum laterum frguree facie fuper diametrum dixi 

majori propiorem major eff differentia quadratorum laterum f 
gure diametri remotioris ab eodem: differentia autem quadrato-.— 
rum laterum fure Axis minoris major efl. differentia quadrato- 
vum laterum fure cujufvis alterius diametri, que minor eft latere 
fuo reco: ac düffereutia quadratorum laterum figure. diametri 
cdi minori propioris major erit differentia quadratorum laterum 
f'aure fuper remotioremfacte. | b Sit 
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Sit Ellipfeos Axis major Ar, minor vero AE; ac fit £T altera e diametris con- 
jugatis qualibus. Ducantur inter puncta A & £ diametri KB, AM, ac iifdem par- 
allele rm, rx; & ad Axem demittantur normales ny, xo: atque fiant reliqua 
oninia prout in Schemate Hyperbole Propofitionis proxima... Dico exceffum qua- 


drati ex Ar fupra quadratum lateris ejus recti majorem. effe exceffü quadrati ex 
KB fupra quadratum lateris re&i.ejufdem ; atque hunc quoque exceffum majorem 
effe exceflu quadrati ex A M füpra quadratum lateris ejus recti. | 

. Quoniam enim ratio A z ad zy minor eft ratione A6 ad o, erit ratio rectan- 
guli fub r N, Az ad re&angulum füb r N, zy minor ratione dupli rectanguli fub z x, 
A 6 ad duplum rectangulum fub z N, o y. Sed duplum rectangulum füb EN, AO (fer 
Lem. VYl. Zfbd.) aequale eft differentiz quadratorum ex z A, AN; ac duplum rectan- 
gulum fub z N, e y aequale eft differentie quadratorum ex z y, YN: ratio igitur rect- 
anguli fub r N,4 z ad rectangulum fub r xz y minor eft ratione differentiz quadrato- 
rum ex z A & AN ad differentiam quadratorum ex z y, y N. Permutando autem ratio 
rectanguli fub rN, z 4 ad differentiam quadratorum ex ZA, AN minor eft ratione 
rectanguli fub r N, £y ad differentiam quadratorum ex Ey, yN. Verum rectangu- 
lum fub r N, z A eft ad differentiam quadratorum ex z A, K N ficut quadratum ex Axe 
AT ad differentiam quadratorum laterum figurz ejufdem Axis, (quia rN eft ad 
AN ut & AZ ad zr in ratione Axis ad latus ejus rectum; atque adeo utraque A N, 
rz funt recte quas Homologas vocamus) ac rectangulum füb r x, zy [per sou 
hujus) eft ad differentiam quadratorum ex zy, yN ficut quadratum ex Ar ad 
differentiam quadratorum diametri x5 laterifque re&i ejufdem: ratio igitur qua- 

drati ex Ar ad differentiam quadratorum laterum figura ejus minor eft ratione 
ejufdem quadrati ex Ar ad differentiam quadratorum diametri Kk 5. & lateris ejus 
ZX 


cocum H 
Duc 
JEN 


mS 


z 
» 
AIT 
N 
[^] 
i2) 
| 


| E z - 
reci: quapropter differentia quadratorum laterum figurae Axis Ar major eft dif- 
ferentià quadratorum laterum figure diametri x». Eodemque modo demonftra- 
bitur rationem. rectanguli füb r N, zy ad rectangulum füb rw, zo minorem effe 
ratione differentiz quadratorum ex zy, y N ad differentiam quadratorum ex ze, 
ocN: ac permutando rationem recanguli füb rN, zy ad differentiam quadrato- 
rum ex £y, yw minorem effe ratione rectanguli fübr'N, ze ad differentiam qua- 
dratorum ex ze oN. Unde manifeftum fiet differentiam quadratorum laterum 


figure diametri ks majorem effe differentià. quadratorum laterum figurz dia- 
metri AM. : 

. Ducantur jam aliz diametri inter £ & 4, ficut c2, 7?; ac per pun&dtum r a- 
gantur parallele illis rectz ru, ro; & demittantur ad Axem normales ur, o». 
Dico differentiam quadratorum laterum figure Axis minoris AE majorem effe 
differentia inter quadratum diametri z2 & quadratum lateris recti ejus; atque 
hanc differentiam majorem effe differentià quadratorum laterum figura. dia- 
metri r P. | - 

Quoniam enim ratio re&tanguli füb rN, zr ad rectangulum fub rx, zz ma- 
Jor eft ratione re ad ez, (quia zr major eft quam zx ac re minor quam ox) 
ac r6 eftad ez ut duplum rectangulum füb xz & ro ad duplum rectangulum 
fub x z, 6x ; duplum autem rectangulum füb z,ro zquale eft differenti qua- 
dratorum ex NT, Tz, uti duplum rectangulum fub z,ox aquale eft differenti 

: L12 quadra- 
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quadratorum ex Nz, zz: ratio igitur recanguli fub rN, zr ad rectangulum 
fub rwx,zz major eít ratione differentize quadratorum ex NT,rz addifferentiam 
quadratorum ex Nz, zz: permutando autem ratio re&anguli fub LlN,ZzY ad dif- 
ferentiam quadratorum ex N T, Y z major erit ratione rectanguli fub L'N, £z ad diffe- 
rentiam quadratorum ex Nz, zz. Unde, eodem quo in praecedentibus ufi fumus 
argumento, conftabit rationem quadràáti ex Ar ad differentiam quadratorum dia. 
metri 7? & lateris ejus recti majorem effe ratione ejufdem quadrati €X AT ad 
differentiam quadratorum laterum figura: diametri c2: ac proinde differentiam 
quadratorum laterum figura diametri c2 majorem effe differentià inter quadra- 


tum diametri z» & quadratum lateris recti ejus. 


Denique cum ratio zzad zr major eft ratione xo ad er (quia zz major eft 
quam zr & zo minor quam er) erit ratio. rectanguli füb rN, zz ad rectangu- 
lumrN, zr major ratione dupli rectanguli füb N2, 2e ad duplum rectangulum 
fub xz, er: quocirca, modo in precedentibus ufurpato, demonftrabitur differen- 
tiam quadratorum laterum figure Axis minoris AE majorem efle differentia inter 
quadratum diametricó & quadratum lateris reci figurz ejufdem. Q. E. D. 
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DE PROBLEMATIS DETERMINATIS DIVINATIO. 


"NUM de Apollonio edezdo zecum agerem, nom mediocriter 

; Nx A M05 agebat, guod va Codicibus etiam Arabicis ulfzmus Coni. - 

m . €um liber defideraretur. "Tu tamen, qua es ingenii feli- 

o tate, [latim fenfifi, pro ve deplorata mom babendum elfe, fed | 
forte quadantenus veffttui poffe, indicio ex £o fatto quod tm Pappi 

Collectionibus Mathematicis eadem ipfa tradantur Lemmata Cozi- 

corum Octavo pariter ac Septimo demonIrando infervientia; que 


RNC C 


Tamen 19 ceteros libros diverfos dwverfaveperiuutur.. Hinc Tibi pro 
comperto fuit, utrinque libri argumenta conpimnttiffma fuiffe ; 4c | ] 
Problemata Otfavi. à. Thbeorematzs Septimi Yosxás fuas fortiri de- . B 
. Ferminationes. Ilnd quidem mibi, ve probe perpenfa, cum COH. : 
Jetturà probabile tum weflgüs quibu[dam indicari videbatur: quo | 
Jacum ut, Te viam mon[lrante, jatturee Uli, quautum an me efc, 
. féarciende memet accingerem. | Suelo igitur Doc, quicquid efíco - 
Hamninis, bengue accipias. . Yale, | : T : 7 


PROPOSITIO L PROBL 


Fj "to in 'Parabola data cujuflibet diametri latere vello; exbi- 
RJ Zere latus reium cupulcunque alterius diametri, ——- 


' Quoniám (per 5?» VII»i ) demonftratum eft, latis rectum cujuflibet alterius dias — 
metri Parabole excedere latus re&um Axis, quadruplà interceptze inter norma- . 
lem ad Axem demiffam & verticem principalem fectionis: manifeftum eft quod, fi. 
fupra verticem Axis capiatur punctum quod quartà parte lateris ejus. recti diftet.à 
vertice, portio Axis, inter punctum illud & normalem à vertice cujufvis alterius 
diametri demiffam; erit quarta pars lateris recti iftius diametry 4 1 d 


'Axisad E, ita ut EB fit quarta pars lateris recti Axis; ue te 
as - 


si E 


normalis de. puncto quovis fe&ionis A, ut AM: erit ^ * i À 


| 


^| " Es 4 Hj 


hujus. — | 
| PROPOSITIO I. PROBE. 


J kiffen dato. im '"Parabola cujufbet diametrà latere. v8cfo ; 
imvenire diametrum que babeat latus [uum veiium rette 
date eguale. FT OCUPA TEMA | 
Sit data Parabola A sr, data autem diametri ru fit latus rectum datum. pro- | 
ducatur rH ad K, ita ut rK fit quarta pars lateris recti diametri iftius; ac fiat 
KM zqualis quartz parti alicujus alterius lateris recti; & per M ipfi rH norma- —— 

lis erigatur AM, occurrens fectioni in A ; per A vero ipfi ru parallela ducatur - 
AN. Dico AN effe diametrum fectionis quzfitam, qua producatur ad o. c 


AR I alerms cujyu[om diumetra datus rectum amvemre... os 
.- Sit in Hyperbola 5 5,'cujus centrum A, data aliqua diameter rs, ac femiffi Ia- 
teris ejus recti fiat z 8 aequalis: proponitur latus réctuni. diametri cujüfcunque al- - 
terius A E. inveftigandum., ae m ce: pec 
Per data tria pun- 
das 5zí(prysqu 
El.) deícribatur cir- 
culus EBZH occur- 
rens diametro propo- 
 fitz AE in puncto H. 
Dico EH dimidium 
-eflelaterisrectiqua- ^ 
fü. Nam(peragm. 
VE Com olo 1 c El c c E uL — 2 
ter quadratum diametri cujifcunque Hyperbolz & figuram ejufdem ubique eadem 
eft: adeoque re&tangula fub diametris & differentiis inter eafdem & latera fua 
dqualia, uti & rectangula contentà fub earundem. dimidiiss 
GAZ xquale eft contento fub 4 E & differentia inter A E 
| Li diametri AE. Sed, ob circulum (per 55. vel. 34. 114. .E/em.) 
re&angulum íub EA, AH zquale eft re&angulo 24z: eft igitur AH differentia 


inter femidiametrum AE-& femilatus rectum ejufdem diametri, ac proinde EH 
: ; ic e S PRO- 


- 


dimidium eft lateris re&ti quefiti. — 9» - — 


-— 


P CONICORUM LIB.VIIL-RESTITUTUS i39 
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B N Elipft datá, fA detur diameter aliqua una cum ejufdem latere: 
& redo; polsumus diametri cujufuzs alterius latus rectum ex bibere. 


Sit rEBA Ellipfis data, cujus centrum A; & diametri rs detur latus rectum; 
| ejufque dimidio equalis fiat 8z, in producta diametro ponenda: ac fit qualibet 
5 alia diameter A5: & per tria puncta 5,5, deftribatur circulus occurrens ipfi AE- 
L- productae in puncto B. Dico Ez dimidium effe lateris recti quafiti. 
- Eft enim 1n Ellhpfi (per 3o. VII?) : 
fumma quadrati diametri cujufcunque. 
D & figurz ejufdem femper equalis; hoc - 
* eft, rectangulum contentum fub dia- — / 
s metro & utràque diametro & latere - 
ejus recto fimdl ubique aquale. eft; ( 
adeoque & contenta füb earundem di- - LAM Ln 
midiis: rectangulum igitur BAz zquale - 
| eft contento fub EA & utráque EA & | c 
demiffe lateris ejus recti fimul. Sed (per 16** III. ZZ) rectangulum E An quale 
eft rectangulo 8AZ; quare AH equalis eft. femidiametro EA una cum femiffe 
lateris ejus recti fimul fumpto: quapropter AH füperat E A dimidio lateris recti 


qu&fiti; duplum igitur rect EH eidem lateri re&o aqualeeft, — ^ 
: [) "ris lateribus figure c/Axis Hyperbole, c& datà quavis ejuf- 
P. .B dem diametro magnitudine : pofitionem diametra iflius an 
E. fectione determinare, atque [utum q& magnitudinem diametri cum 
E cadem conjugate, latu/que ejus veclum. acer cuum 
Sit Hyperbolz A5 Axis tranfverfus Ar, & latus reum 44; quod ponatur in 
directo Axis ad ^ & d; acfiat rN ad-.NA ut & Az ad zr ficut rA ad AA; erunt 
Ataque punQta N,z (per o2?" VII") termini re&arum quas £lomoelogas diximus : 
Componendo autem rA erit ad AN ficut Axis tranfveríus & latus ejus rectum 
^ fimuladlatus reum, fiveut rAad A4; per conyerfionem vero rationis AN erit 
Zfiut aa dd Do diferen DPA X9 5m 0 0 eee 0 o 


idu il AERIAL AC WIEDER 


PROPOSI TiO * V. P R OBL. (oce 


ferentià Axis laterifque recti. Rectan- A 

eulum autem füb Ar & differentià ejuf- 

. dem & lateris ejus re&i aquale eft dif-.- 

E ferentie quadrati Axis & figurz ejus, qua 
2 quidem (per 13*" & 29*" VII") differen- - 


T 


tia eft quadratorum & quibufvis fectionis diametris conjugatis : adeoque rectan- 
-gulum fub Nz, rA equale eft differenti quadratorum ex quibuflibet fectionis 
diametris conjugatis. Pone jam 8k effe diametrum quam qu&rimus, ac repetito Sche- 
Tnate Prop. 6** VII?! (per eandem 6*") quadratum ex 5x erit ad quadratum ex z H 
Ut £M ad M N; ac per converfionem rationis quadratum ex &K erit ad differentiam 
- quadratorum ex 8K, zH, five ad rectangulum fubNz & rA, ficut z M ad Nz : quo- 
circa quod fit füb xz & quadrato ex 53K equale erit contento fub N x & rectan- 
-gulo fibi A-& 3M; adeoque quadratum ex Bk aequale erit rectangulo fub zM & 
LA five füb zM & fümmáà Axis & lateris ejus recti: eft igitur 5 K media. propor- 
tonalis inter rA & Mz. Dantur antem 58K & TA; data eft igitur Mz, ac dato 
pundtoz pundum M datur. |... mx uw 3 
"^ Compofitio autem manifefta eft: manentibus enim defcriptis, flat ut P4 ad Bk 
B Cer. Mm 2 - p Ita 
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ita &k ad Mz, & erectà Axi normali AM, fiat quadratum ex; AM ad rectangulum 
AMT ficut figure Axislatus rectum ad tranfverfum, ac punctum A (per 21*" primi) 
tanget fe&ionem. Jungantur AA, Ar; & per centrum o ipfis A A, Ar parallele: 
ducantur diametri BK, ZH: habemusitaque (per demonftrata in 6^ VII) pofiti- 
onem utriufque diametri quaefitze ; ac factà e 5 zequali femidiametro datae, panctum 
s tanget fectionem. | Fiat autem quadratum ex ez veloz ad quadratum ex OB 
ficut MN ad Mz, & erit ZH diameter cum 53K conjugata: ac (per eandem &*« 
Vili) data diameter 5K erit ad latus fuum rectum ficut Mz ad Mx. m 
Invenimus itaque pofitionem diametri » K, & conjugatze cum eadem tam magni- 
tudinem quam fitum, latufque re&tum ejufdem, Curvà nondum defcriptà: id quod 
in ceteris omnibus obfervandum. In hunc enim ufüm deftinafie librum fuum 
feptimum videtur Zollen;us, ut viam fterneret ad folutiones & determinationes pro- 
blematum omnium qua fummas vel differentias diametrórum conjugatarum vel 
laterum figurae earundem; ficut & fummas vel differentias quadratorum ex iif- 
dem fimiliaque fpectant, abfque füppofita Se&ionum delineatione :* nec vulgari ar- 
tificio quacfitarum diametrorum pofitiones in fingulis-affcquitur. o6 
Diametri autem conjugate cum diametro datà magnitudinem,& latus rectum ejus, 
conftrüctione paulo faciliore invenies, modo pofitionem non requiras. Capiatur 
enim media proportional inter Ar & r2 five inter Axem & differentiam Axis - 
& lateris ejus recti: quz proinde poterit differentiam quadrati ex Axe & figurae 
ejufdem, hoc eft (per 29*^ VII") differentiam quadratorum e quibufvis diametris 
conjugatis. Sit ea no; & erectà ad oir nor- a cUEE | 
mali n», fiat o? aqualis diametro datz, & erit SUUS 
n ? zequalis diametro conjugate cum P0: fi nempe po 
latus rectum minus fuerit Axe. $i vero majus 
fuerit co, fiat rt? diametro propofite equalis, & 
juncta o? erit ejufdem diametro conjugate sequa- 
lis; & erecta fuper o? normalioz, erit ?z latus - 
re&um diametri r7. In priori vero cafu, demiffà- 


Brl.m 
normali iT erit ? T latus re&tum diametri o»: conjugata enim media eft propors | 
tionalis inter diametrum & latus fuum rectum. Cztera patent ex 13* & 29* VIIoi, 
Ac manifeftum eft diametrum propofitam non minorem effe debere Hyperbolas 
| 0 COO PROPOSITIO vl PROBL -— p 
à udtzs Elltpfeos ciAdxe e& latere vecio, cv datà quavis ejufdem — 
Qi diametro magnitudine: diametri iffius pofitiouem defignare, 
tumque q& magnitudinem diametri cum datà conjugate, fmulque 
adi iuc d t uM ou 
Sit Ellipfeos A 8r Axis tranfverfus Ar, qui producatur utrinque, ac fiat utraque 


com 
m 


45,42 &qualis lateri recto, & (per 3?" VII?) habeantur rectze Homologac NS 
rz; capiendo fcilicet rN ad NA & Az ad zr ficut Ar ad AA. Hinc 9. 
TAecritadANficutdifs — eu s o WES 

ferentia Axis & lateris e ERES & 

ejus re&ti ad latus re« CoUpaccd ue es 

&um, five utr? ad AA; E E ce 0 e cs 

componendo vero AN ——————314— -E——— | 


. €rit ad Nz ficut latus c pie ros dE. cep 4b o cuo 


xe e, 


igitur PA eritad wz ficut r 2 ad Af, five ut differentia Axis & lateris ejus recti 
ad fummam eorundem :. re&angulum igitur fub Axe & fummá Axis & lateris ejus 
recti equale eft fectangulo fub N z & eorundem differenti. Sed rectangulum füb - 
Axe & utroque Axe & latere re&to fimul «quale eft quadrato ex Axe & fienre 
ejufdem fimul ; quorum quidem fümma- (per 3o*^ & 127^ VII?) zqualis eft fum- 
up : me . 


mde quadratoruri bitis trBiadfs d diete eiim : huic 
m& zquale eft rectangulum füb datis Nz,r2 five differentià Axis . s recti. 

Puta jam factum. quod. quzritur, fitque diameter sk. equalis datz, ek 
conjugáta zH; ductàque ar ipfi parallelà, jungatur A4 & demiittatur normal 
AM: & (per demonftrata in 7?* VIE). quadratum ex 5k erit ad quadratü nex 
ZH ficut zM ad MN. Componendo autem quadratum ex s erit ad íummam qtia- 
dratorum ex BX,ZH, hoc eft ad rectangulum füb xz & r2 five differentia Axis 
& lateris ejus ré&ti, ficut zw ad xz: igitur quod fit füb xz & quadrato ex BK 
zquale erit facto füb Nz & rectangulo fub wz & r2; unde quadratum ex sK 
&quale erit rectangulo fub M z & r2, x proinde s k media proportionalis erit inter 
M£ & rd. Datur autem utraque BK & Eo. 2 Sis Miss MZ; B ob datam 
punctum z, punctum M. quoque datur zn p owe is 

ape antem. ies -modé. . 


VIS) habebuntur. Diane: "om poles "ác, adi utraque c 65,6 ek equi 
midiametro date, puncta quoque 5, eg e Íe&tionem, Pere 

VII",erit ut MZad MN ita 53K ad latus rec 

ad quadratum diametri zd c : 
& inventus eft fitus utriufqu 

 Abfque pofitione- autem 

tudinem invenire, - Nam 
hoc eft fümmze quadrati 
sequalia fünt, fi capiatnr rj 
AT & TA, poterit ri fummam 
five quadruplum fümmze quadr: 
60, hoc eft quadrati ex 4o 
rm vel radio A0 defcribatur femi 


c 


cow pim ex 6 L4 se 
m femiaxium 4o, 
topter fi diametro - 
culus A7 5, in Hu. 
infcribatur reta A5 date diametro 5k equalis acjun-  [; 
gatur BA: erit 5^ qualis conjugatae zn ; erectaque x ACC Te 
Bormiali Gees AA pee dum occurrat dpfi AB GU P 


ECCO mad E,N s Honbloiun termini, "ut in quir ijus doceat : 
& quoniam fieri poteft ut Axis major fit latere D reto, val equalis, vel minor 
co; primum fit mor ee c mes demonftrata Exc 

: Axis 


1 igacam. TT ratio 
data ficut Pz ad x r five majoris ad minorem, , | - 

fed minor ratione Axium inter fe; acfiat üt 4 M 

PX adzT itaxTad- ati arp sT 
datur quoque zr, & t: £'ad x quoque. 
datur, nempe ratio quadratorum ex Px,zT ; 
hoc eft ratio quadratorum diametrorum quas 4 -€ d 
c Do Puta jam factum, & fit 5x diameter quafita, ejufque conjaga ita ZH, ac 
Nn : n. ducatur 
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ducatur r 4 ipfi sx parallela, & demittatur normalis AM. Erit igitur (per 6^" Is] 
quadratum ex BK ad quadratum €x ZH ficut MZ ad MN, adeoque Mz erit ad MN 
ficut Pz ad zr: ac, fadtà zoipfipz aquali, erit dividendo zN ad Mz ficut er aq- 
zr. Datur autem ratio oY ad z P, adeoque data eft ratio zN ad M :. ac data eft. Nz, 
quare & M5 datur ; unde, ob datum pundum E, punctum M quoque datur. Eft au- 
tem (per ea quee in quinta hujus demonftravimus). diameter 5 x media proportio- 
nalis inter datas Mz & fummam Axis laterifque cjus recti ; adeoque & 2K datur 
magnitudine. Sed &ratio »« ad zr datur; quapropter, ob datum 2k, zu quo- 
quedas aus ux sudo m ed e 

Componetur itaque problema fi fatut oY A. - 

CU ou Eae 


ad z?, five ut. differt juad m e ter- 
minis rationis Z P, X T, ad quadratum termini 
diametro 8K analogi, ita £N ad Mz; &, erecta 
normali MA, fiat quadratum ex M 4 ad rectan- 


quadratorum. 
&ipfirx parallela ducatur or / 
metros quedfitas, Nec alià demonftratione o 
nifi quod zr fit ad ze ficut zT ad zx, h 


Z5, five in ratione propofita; quodque er poffit differentiam quadratorum ex 
utroque Axe, five re&angulum fub Axe & differentia Axis laterifque ejus recti, 


Hoc autem fieri debet juxta 13?" & 29** VIIei, m oc 2t. 

Quod fi Axis minor fuerit latere cjus recto, eadem prorfus erit tam analyfis quam 
compofitio: oportebit autem rationem propofitam majorem effe ratione Axis 
ad Axem ejus conjugatam, minorem vero ratione aqualis ad a&qualem, prout 
demonftratur in 22^ VII", Atverofi Axes fuerint equales, erunt quoque omnes 
diametri conjugatze (per 23*" VII") equales interfe refpeGtive; ac proinde in 
Hyperbola quam vocant, equilatera, nulla alia reperietur inter conjugat 1 
nifi zqualitatis: in ceteris vero omnibus, ad rationem zqualitatis propius 


Sant Clamctriy quo. propiores alymptotis fr, 


B -ruter i2 Eltpfi, datis Ave e&» latere reto ejgmfdem, oporteat 
Wo curvenwe compugatas diametros, fam magnitudine quam. pofr- 
100€, que ater fe funt 2n datá ratioue, —— dec 4 s 


Manentibus defcriptis in Prop. VI^, fit ratio data ficut »x ad zT, & fit inyeni- 
enda diameter BK quas eandem habcat rationem ad conjugatam fuam zi ac x ad 
zT. Fiat üt PZ ad xT ita zT ad zr, ac P» erit ad zr ficut quadratum ex 
sk ad quadratum ex zz. Quoniam vero (per VII") quadratum cx »x cf 
ad quadratum ex zu fia XE P "it quoc z ad MN, ac 

E —- MOS — «ompo- 


: ES 3 
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componendo rPeritad Pz ficut Nz ad zw. Datur antem ratio rPad P, ac pro- 
inde ratio Nz ad. EM datur; ac, ob datam Nz, data quoque; ett Tesque 
3 X iu. . 4... 
: -.— Componetur. itaque problema, fi fiat utPr ad zT ita XT ad xr; de 
PradzrPitaz adzM; & erecta normali M 4, cujus quadratum fit ad 'rectangi gülum 
AM ficut latus rectum ad Axem Ar, jungantur AT,4 A, quz ex jam icti. paral- 
lel erunt diametris quafitis BK, ZH per centrum e ducendis, . Inyenimus igitur 
utramque diametrum pofitione: media autem. proportionalis. inter rà (differen- 
tiam inter Axem. & la- 
tus ejusre&um ) & nu- 
per inventam zM erit. 
(per &*" hujus) qualis - 
diametro quzfitee 8k; — ems 
acficapiatur zHad 5K 
in ratione propofità : 
five utzTad» Z,efit Z H 
diameter cum 5& con- | Habib ecu d eg 
Jugata; & 5K erit ad la- E T * Sui iie a | 
tus ejusrectum ficut »x gie o s Ro Rh 
ad zr fiveut Mz ad MN, ut patet ex 77" Vires. .. Atque hec in fequentibus ubi- 
que obfervanda ; nec opus eft ut repetantur, - oi ue - 
Oportebit autem rationem. propofitam ; aJ 
majoris ad minorem, nec minorem ratione Axismin 
in 24" feptimi demonftrata fünt. : E des : 
. Abfque pofitione autem diametrorum. magnitudinem libe nodo invenies,  Quo- 
niam dataeft earum ratio, ac fumma quadratorum ex iifdem. TRIS eft E 
Axis & figure ejus fimul, - c Eus ium io 
3omam VII") fumma qu ratorum um. five 
quadruplo. quadrati €x AO: ft ter 
?2,2'r ponantur ad angulos iq á in juni à 
PT capiatur Po ipfi A o sequalis; ac centro o, ra- : 
dio er, defcribatur Temicirculus occurrens pfi | 
PZ dn «puncto 3 & diametro gt dan E | 


E AE 
quadruplum quadrat ex AO,0b 
& funt in rati ERGUE. 


RJ cms ROME. tam Piin. quam magnitu 1 
feamma equalis fat recie date. - bes sch ose pe ue. 


.Repetatur Schema Propofitionis quintse hujus, .ac habeantur puuda s É N. tere 
mini rectarum Homologarum. Quo- 
niam vero NA eft ad rw ficut latus. 
re&um ad Axem tranfverfum; erit 
componendo Ar ad rN ficut Axi 

verfus ac latus rectum fim 
Axem AT; ac proinde quadratum . (OC 
AT zquale erit re&angulo- NDA, five : 
fub Nr & eà que equalis eff utri Hé c 
Axi & lateri recto fimul fumpto. Jam 
(per 8" VII") quadratum ex A r, hoc E. ES 
eft rectangulum fub wr, rA, eft ad téfbumülón fub NI, Mg - ficu ; [uad 
fümmz diametrorum conjugatarum ad quadratum ex uitia s x €à qu: 

Nn 2 | 


ida | APOLLONIÍI PERGAI 
teft re&angulum NMz fimul fümptà: erit igitur TA five fumma Axis & lateris 
éjus recti ad Mz ficut quadratum fummz& diametrotum conjugatarum ad qua- 
dratum ex Mz & eà quz poteft rectangulum xz fimul fumptà, hoc eft (per 4. 
dI. E.) ád quadratum ex Mz und cum rectangulo NME & duplo ré&angulo fub 
MZ &eà qué potet NMz* erit igitur, ob utrinque inventam M Z, Ut A (fumma 
Axis & Iateris re&ti) ad ir?. (datam fammám diametrorum con]upatarum) ita eadem 
conjugatarütü fummia ad zM,MNX fimul (hoc eft ad. duplam ipfius 6M) una cum 
dupla éjus que poteft rectangulum WMEs; aC 'einde ita fem i-fümma conjugata- 
rum adeM &eam que potelt NMz- fimul. Sit ea o 0, que, ob datasrA & conju- 
gatarum fummam, data erit; &, ob datum e, datur quoque punctuni o. Auferatur 
utrinque communis 0 M, & etit. 0M squalis er quz poteft rectangulum x MZ: quo- 
circa MN eritad oM ficut oM ad Mz, ac componendo wo erit ad oM ficut O& 
ad £M. Permutando autem NO erit adoz ficut 0M ad Mz; unde iterum compo- 
"endo No & oz fimul, five dupla ipfius eo, erit ad oz ficut oz ad z M. Datis au- 
tem punctis £, N,O rectae quoque 20, ON dantur; adeoque & £M dàtà eft: &; 
dato pun&o z, punétam M quoque datur. ze COMER ETE 
Componetur itaque problema hoc | B HEX OHE uu 

modo. lnventis pun&tis N,z fiat ut ^ — qum 
femi-fumma Axis & lateris ejus recti 
ad femi-furimam diametrorüm conju- 
gatarum ita eadem femi-fumma conj — E— 
Bátarümi àdoo,qu& àicentroG in Axe D — 
Hyperbole producto ponatur: dein - 
fiat nt dupla ipfiusoo ad Oz ita Oz —. 
atur normalis MA, ac flaüt c&terà, —— — 0 0 
prout in Prop. quinta & feptima pf :edentibus oftenfum ef. — 


rS 


"ut fit in. Hyperbola aqüilatera, erunt 60, 
füimmarconjugatarum dátam ita. 
dimidium ; erit punctum M 

oc tefolvi poteft. Etenim cum dif- 
nt conjugatis (per-13'* & 299" VIT?!) zequális fit 
rectangulo fub Axe & differentia Axis laterifque ejus recti; ac rectangulum. fub 
fummi & differentià diametrorum conjugatarum fit (per 6. II. E.) &quale diffe 
rentie quadratorum ex iifdem; erit rectangulum fub fumma & differentia con- 
jugatarum aequale rectangulo füb Axe & differentià Axis & laterisejus redi: qua- 
propter fumma conjugatarum. erit ad Axem ficut differentia Axis & lateris recti 
ad differentiam conjugatarum. - Datis autem caeteris, data quoque eft differentia 
conjugatarum ; ac proinde ipfz conjugate, .ob datas tam fummam quam differen- 

tiam earundem. — Jc de GEoura o ue MENACE E 

piat igitur ut funima propofita n? ad Axem AT ita ró ad quartam proport 


nalem, qua fit ? T ; ac, divifa rr bifariam in z, erit Pz major e diametris, Iz: vero 
minor. eo od Rs s vod n 


"inventis autem diametris (per quintam huju: 


Tii 


L3 


) eatundem pofitionem obtinebi- 
ius, capiendo Mz tertiam proportionalem ipf Fi vel NM tertiam propor- 
tionalem ipfis rA, zH. Sedhoc inverfà (ut ita dicani) compofitione fig nec ad men- 
tem "polli, quem. in fingulis problematis ante om àià punctum Mw, unde ca 
tera confequuntur, quafivife verifimile eft. ———— c D UE o oo 
rtebit autem fummam propofitam non minorem effe fuma Aszium con- 
erea qux demonttrata funt ad Prop. 25. Lib. VIT. —— E. 


J 


"a vei hé atc 
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Habeantur Homologarum termini punóta nempe N,z: & quoniam AX eft ad 
NT ficut latus re&um ad. Axem traníverfum, erit dividendo Ar ad rs ficut dif- 
ferentia Axis & lateris recti ad Axem Ar; adeoque quadratum - Axis aequale erit 
rectangulo fub rx & r2 differentià Axis & lateris recti. Eft autem. (per 8"» 
. VII") differentia Axis & laterissrecti five r2 ad z ficut quadratum 6 datà fum- 

mà diametrorum Ellipfeos conjugatarum ad quadratum ex Mz una cum eà.qu& 
poteft rectangulum NMz fimul fumptà. | Hoc autem quadratum conficitur (per 
4" II £4.) ex quadrato ex Mz & rectangulo NM& una cum duplo rectangulo fub 
ME & càque poteft rectangulum NM 2; & ob utrinque inventam Mz, erit ut rà 
ad fummam diametrorum conjugatarum ita eadem fümma ad Mz,MX fimul (hoc 
€ft Nz) una cum duplà ejus que poteft rectangulum N Mz; & ita femi-fumma dia- 
metrorum ad oz unacum caque poteft rectangulum N Mz: data eft igitur oz 
unacum eaquz poteft rectangulum NMz. Sit €a o K, € quà auferatur data ez: 
datum itaque refiduum zKk poterit re&tangulum N M Z5. hoc. eft pero IIS £19 
. differentiam quadratorum ex 20,0M: ac proinde exceflüs quadrati ex zo fupra 

quadratum ex &K equalis erit quadrato ex eM.  Dantur autem z 6, zK; adeoque 
6M data eft, datamque punctum x. Hn DEOS 2.1 2 


1 
e 


1 


wdris Hyperboke 4dve ctv latere vecto, inmveuive diametro, 
y ;ugatas, quarum differeutia equalis fit reiiee date. — — 
| MESS 3 . Maneant 
E 
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Maneant ea quz in Hyperbola prius defcripta funt, ac eodem quo in prece: 
dentibus demonftratum eft modo, conftabit (ex 9"* feptimi) rA, five füummam 
Axis & lateris recti, effe ad Mz ficut quadratum ex differentià diametrorum quae 
rumvis conjugatarum ad quadratum differentie ipfius Mz & ejus qua poteft rect- 
angulum NMz; hoceft ad quadratum ex M z & *ectangulum NM 2 fimul, dempto 
duplo rectangulo füb wz & eà que poteft NMz. Cumque Mz ex utraque parte 
inventa fit, erit ut rA ad differentiam conjugatarum ita cadem differentia ad M z, 
MN fimul (five ad duplam ipfius o M) demptà duplà ejus que poteft re&angulum 
NMZz, Siigitur fiat utr ^ ad datam differentiam conjugatarum ita femiffis ejufdem 
differentiae ad e», data erit recta o ?, punctumque ? datum. Eft autem 6? equa- 
lis ipfi 6M. demptà €à qua poteft rectangulum NM: quare M? poterit rectan- 
gulum XM £z, ac NM:eritad MP ficut M? ad Mz; dividendo autem N? erit ad PM 
ficut PZ ad zM, & permutando N? erit ad Pz ficut PM ad Mz; unde iterum di- 
videndo dupla ipfius e » erit ad Pz ficut P: ad zw. Dantur autem puncta 6,2; 2; 
adeoque & rectz o 7, ?z; ac proinde recta z M datur, punctumque M datum eft. 


— Componetur igitur hoc modo... Inventis 
pundis N, z, fiat utr A, five fumma Axis & 
lateris ejus recti, ad datam conjugatarum 
differentiam, ita ejufdem differentia femiflis 
ad quartam proportionalem, quz fit 6? in 
Axe ponenda: dein fiat ut dupla ipfius o? 
ad Pzita PZ ad £M, ac invento puncto M 
erigatur normalis MA; fiantque caetera prout 
fupra. 
Quoniam vero innonà hujusoftenfumeft .—— 

re&angulum fub fummáà & differentià qua- ^ —— Ses 
rumvis Hyperbole diametrorum conjugatarum quale effe rectangulo fub Axe 
& differentià Axis & lateris ejus re&ti; erit óy4Acyoy ut differentia conjugatarum ad 
Axem fectionis ita differentia Axis & lateris recti ad diametrorum conjugatarum 
fummam; ac datis ceteris data quoque erit fumma conjugatarum: & ob datam 


fummam & differentiam dabuntur etiam ipfze conjugate. — 


—"Bünc modo fatis expedito tam nonum quam hoc undecimum problema con- 
ftruxeris. Erecta enim normal Tr fuper rectam aliquam mr, fiat T r qualis 
medie proportionali inter Axem & differentiam. Axis & lateris recti, five qua pof- 
Wit differentiam quadratorum Axium, ac capiatur T? zqualis differentie quarum- 
vis conjugatarum, vel iT zqualis fumme earundem ; jun&aque ?Y vel xn bifa- 
riam fecetur in $,X; ac ducatur ipfi r? horma- UR E D D 
lisez, vel zx ipfinr, qua occurrat refe n p- 
in puncto x: Dico rectas z»,z T s&quales effe 
diametris conjugatis quaefitis, fi T P fuerit data. 
differentia; vel nx, zm, finr data fuerit con- 
jugatarum fumma. | INamque ob zquales po, ov, 
erunt z»,zr equales inter fe, ac quadratum ex - 
zr, hoc eftz p,fuperabit quadratum ex x T qua- 1L 
 drato ex rr five differentià inter quadratum ——— 
Axis& fieuram feQonis: adeoque (per 3'& |^. 
29" VII") p», zT funt diametris quafitis equales. Pari modo, fi nr fuerit. 
datafumma, nz,zr erunt equales, ob nx in x bife&tam & angulum nxx re- 
€um; ac quadratum ex TT zquale erit differentize quadratorum ex rz, x r, que. 
ide erunt diametri queefitz. Oportebit autem, per ea qua in 27"* feptimi 
1 a funt, differentiam conjugatarum datam minorem effe differentia inter 
AxesHyperboleconjugatas. ————— | : ISP IIS ee c 
. Coro. Wünc manifeltum eft quod, fi in diverfiffimis Hyperbolis differentiz 
inter quadrata Axium & figuras fe&ionum zquales fuerint, quafcunque fumpfe- 
ris diametros magnitudine datas, equales quoque crunt diametri cum. zequalibus 
conjusatao. — pr crc e d p ue cus uu e s e D 
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oe c QPBROPOSUTIO GUE PROBIS ux 
qM Hes Bllpfeos ztxemajore c5 latere vecto, imvemre diametros 
A gus conpuigatas, quarum. differentia equals fit rette date. 


 lifdem manentibus qus 1n Ellipfi defcripfimus, erit ( per g*" VII"i) ut.quadrá- - 


tum Axis ad re&angulum füb Nr, M z ita quadratum differentize diatmetrorum con- 
jugatarum ad quadratum differentie ipfius Mz & ejus qua poteft rectangulum 
NMz; unde eodem omnino argumento quo in precedente ufi fumus, erit ut r4 
(five differentia Axis & lateris recti) ad differentiam diametrorum conjugatarum 
ita eadem differentia ad Mz, MN fimul, hoc eftad wz five dupla ipfius o 5; demptà 
duplà ejus que poteft rectangulum NM. . Fiat igitur ut differéntia Axis & lateris 
recti ad differentiam conjugatarum ita femiffis ejufdem differentie ad o6, qux 
proinde dataeft, datumque punctum-o. 'Sed oo, per jam dicta, equalis eft ex- 
ceffui quo oz füperat eam qua poteft re&angulum Naz: poterit igitur recta 


£o rectangulum xMz, hoc eft ( per 6*». TI. ZZ.) differentiam quadratorum ex 62; 


OM; adeoque qua- 
dratum ex eM ze- 
quale eft. exceffui 
quo quadratum ex 
ezfuperatquadra- — 
tumexoz.Dantur 
autem o z,0zunde - 


Componeturita- N 


ad differentiam conjugatarum datam, ita femiffis date differenti ad oo; qüuas à 
centro e in Axe verfus ponatur: deinde in producto Axe minore fiat ox ipfi 
Oz equalis, ac centro x radio ez defcribatur arcus circuli occurrens Axi in pun- 
Cis M, p, equaliter à centro 6 diftantibus; & ere&tis normalibus ut M A, inveni- 


entur diametri quafitz: modo füperiu 
BHASUOCOr DUSIORESmdMEQWEO (o oes cx x eno c o$ 
. Differentia autem propofita non major effe debet differentià Axium Ellipfeos, 
nam (per 27^" VII") fi ponatur. major cà, problema impoffible erit, punéctumque. 
M extra Axem cadet. $— | T 

- Aliter autem, ac modo fane non inele- —— ^ 

ganti, invenire poffumus diametros Ellipfeos - 
conjugatas, datà earündem vel fuümmà vel 
differentià. Quoniamenim AP (five ca que ——— 
poteft femiaxium quadrata fimul) poterit 6, 
quoque (per duodecimam VII?) quarumvis 
iemidiametrorum conjugatarum quadrata | | —« 
xadio A? defcribatur circulus ATBA, & fü- ^| V 

. per diametrum A 8 ad centrum » erigatur not- 
malis r?A, occurrens circulo in T, A: dein — 
centro 4 radio A circinetur arcusAZm qui — 
ob equales A», PA eritcirculi quadrans, ac —- 
proindeangulus quem capiterit (per20*". ]HI. — — 
Ef.) iefquialter anguli recti. Huicarcui in- - — 
Ícribatur z 5 equalis differentiz diametrorum. — - 
conjugatarum, qua producatur ad occurfum 
femi-circuli Ar 5 in puncto 8: Dico rectas i 
. 3H, HZ equales effe diametris conjugatis quas qu&rimus; 

pns o2 


S 


SX 


deícripto. Cujus compofitionis ratio ex 


Ez ET 
LI 
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Jungantur enim 48, AZ, & (per 317. HI. El) angulus AHB erit rectus ; angulus 
autem Hz 4A, qui deinceps eft angulo Az», eft femirectus: adeoque & angulus 
HAz angulo Hz.A &qualis, unde & AH ipfi Rz equalis: quadrata igitur ex Arm, 
HB (hoc eft ex ZH, H8) fimul fumpta, ob angulum An rectum, zqualia funt 
quadruplo quadrati €x AP, hoc eft quadratis Axium Ellipfeos fimul fumptis, per 
cohftructionem: ipfarum vero BH,:HZ diffe- ^. pipeesa. s | 
rentia eft recta .propofita z5;. quare (per - 
r2? VII* bujus) 5H, H2 diametris conjuga- .- 


reóta date fumma conjugatarum aequalis, |... V 
puta 86; eidem 'arcui infcribatur, & ducantur «5 
A0,AH,erit angulus AoH femirectus; & ob 
angulum AHs redtum, erit quoque angulus 
OG AH femirectus, ac proinde eH ipfi HA z- 
qualis erit, Quadrata autem ex AH, Hb, hoc 
eftex oH,HB zxqualia funt quadreto ex A5 
five quadratis Axium fimul: quare rede 6H, — : nae co $8 
HB, quarum fumma eft os, equales funt diametris conjugatis. quas invenire 
oportuit. | E. po Co.ieh a : 
Coroll.. Ac manifeftum eft quod, fi in quibuívis Ellipfibus fpecie diverfis, fumma 
quadratórum Axium sequales fuerint inter fe, quafcunque fumpferis diametros 
magnitudine datas, equales quoque erunt diametri cum qualibus conjugate. | ' 
Hic obiter notandum quod, quemadmodum quadrato radi A? aequalis eft 
Lunula Hippocratis & &8T 5 ita, fi ducatur diameter ErK ipfi A2 parallela, erit fpa- 
tium AEKSBA Zquale quadrato ex ET, ac proinde duplum Lunulz- AABT: unde 
fpatium ErHA Íemilunube Aura fit equale. Cujus rei demonftratio mani- 


u 


iB Wc DATES RU E gs 83m 
FARE xS MA Y 


dore 


conjugaias, tam magnitudine. quam po[iione, que com. 


Manentibus Schematis Hyperbolee prius defcriptis, ponatur BK,ZH diametros 
effe quafitas. Quoniam autem (per ro'" VII!) quadratum ex Ar eft ad rect-. 
angulum fub diametris conjugatis Hyperbole ficut Nr ad eam qua poteft rectan-. 


gulum NM, ac (per demonftrata in 77* VIII^) rectangulum füb xr & fumma. 


Axis & lateris recti equale eft quadrato ex Ar; fublato utrinque Nr,erit re&an- 
Püludr fubra(Axe S lterecjusicdtoli.ot . ^ (c. 0 node 
mul) & ed qua: poteft rectangulum NMz & — 
quale re&angulo dato fub diametris que- 
fitis 5E, zH. Srigitur applicetur re&tangu- | 
Tum propofitum ad ra fummam Axis& . |. NNB. 7X 
us recti, data erit latitudo, nempe |... ]. — NA ——- 
aquae poteft differen- — -- 
t 6M, ez, Sitlati- A 


m exeo a 


& quadrata ex 90,07 
adeoque & ew datur, n 


à —. Componetur 


REN AE LL ERES 


k 
; 
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Componetur autem problema hoc modo. lifdem manentibus quae in preces" 
dentibus Hyperbole figuris, applicetur datum rectangulum füb diametris conju- 
gatis ad rectam r A, five ad qualem fummz Axis & lateris ejus recti ; fitque lati- 
tudo inde orta reta 60, ita ut re&angulum füb rA, eo &quale fit re&angulo. 
- dato; ac ponatur 6o in Axe conjugato, & jungatur 02; ac fiat eM ipfi 02 aequa- 
lis; & invento jam puncto M, fiant cetera ut prius, Demonftratio autem mani 
fefta eft ex Analyfi & ex 47"* LI, £/. | 


| PROPOSITÍO XIV. PROBL. 


Imiliter 1 Elhpfu, datis 2dxe c5 latere veto, oporteat. imve- 

A nre diametros ejus conjugatas, Tam magnitudine quam. poft. 
tone, [ub quibus reclangulum equale rectangulo dato compreben: 
dafür d 3 e mr ns ot 

Manentibus defcriptis in prioribus Ellipfeos Schematis, eodem omnino argu- 
mento quo 1n przecedenti ufi fumus, erit (per decimam VII?!) ficut rectangulum 
fub Nr & r2 differentià Axis laterifque ejus recti. (hoc eft quadratum ex Ar) 
ad rectangulum fub diametris conjugatis BK, ZH, ita NT ad cam quz poteft 
rectangulum NM; &, ob Nr ex utraque parte repertam, erit rectangulum fub 
rà differentià Axis & lateris ejus recti & cà quz poteft rectangulum NM z zequale 
rectangulo dato, nempe fub diametris conjugatis quafitis BK, Z H contento: ap- 
plicato igitur rectangulo illo: propofito ad datam r2, dabitur latitudo ex appli- 
catione orta, zequalis ei que poterit re&tangulum NM£; hoc eft ( per 5*". II. £4.) 
€i quz poterit exceffüm quo quadratum ex ez fuperat quadratum ex eM. Sit 
latitudo ifta rect e1r aequalis, & quadratum ex. om aequale erit exceffüi quo qua- 
dratum ex oz fuperat quadratum ex 6M: quadratum igitur ex ez fuperat qua- 
dratum ex o1: quadrato ex o M, Dantur autem oz, 61r: quare recta eM quoque 
datur, punctumque M datum, hd uis bns c MEE 
. Compofitio au- 5 5H 
tem manifefta eft, — cH n 
Nam fi applicetur 
recangulum  da- T 
tum ad ró diffe- - aue 
rentiam Axis & la- 
teris ejus redi; hoc c B4 
eit filabeaturla- ; —— 4 sy. 
titudo o1, ita ut - ; 
rectangulum fub 
en, rà fit quale 
rectangulo dato,ac y de 
ponatur o1 in axe. uz | : d : 
minore producto; dein centro ir radio ez defcribatur arcus: circuli occurrens 
Axiin punctis M, 4: erectis normalibus, ut MA, habebuntur, modo toties dicto, 
diametri conjugate, quarum rectangulum quale erit dato. —— 

 Oportebit autem rectangulum datum (per 28?" VII?!) non minus effe re&tan- 
- gulo fub utroque Axe comprehenfo ; nec majus effe quadrato fub zqualibus dia- 
metris contento, hoc eft (per 12*" VII?!) femi-fummá quadratorum ex utroque 
Axe, five rectangulo fub er, rA, quod aquale eft femi-fummse quadrati Axis & 
üeuccguihm. 5 — "A oonoooormegtoh S rn VOX GE CAMS 
. Obtinebimus autem eafdem | diametros modo prorfus diverío. Quoniam enim 
(per x2^^ VII?) fumma quadratorum ex 8K, zH fit equalis fummze dati quadra- 
torum Axium Ellipfeos; fi eidem fummze. adjiciatur duplum xectangulum fub sk, 
ZH, fiet ( per 4** II. Elem ) quadratum ex &K,zH fimul fumptis, adeoque 5x, zH 
fimul dantur. Si vero ab eadem quadratorum fuümmáà auferatur duplum illud 
re&angulum, remanebit (per 7**" II. Z/em.) quadratum. differentiee ipfarum Bk, 
ZH: adeoque & ipfa differentia data eft. Datis autem fummà ac differentià dua- 


rum rectarum, ipfc recte quoque dantur. |. |  —— . TC 4 — d 
ke do /- dE iiimpo: 


E 
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- Componetur itaque, fi poterit A5 fummam quadratorum Axium; ac ad rectos 
angulos ponatur Br potens duplum re&anguli dati fub 
diametris quafitiss ac centro 2, radio Br, deícribatur arcus 
circuli rz. dividatur bifariam recta A 5 1n A, ac centro A, 
radio 2, defcribatur femicirculi particula occurrens arcui 
rr in 5, & jungantur AE; AT: qua, per jam dicta, aequales 
erunt fummz ac differentia: diametrorum quafitarum. Fiat - 
AZ ipfi AE zqualis, & fecetur zr bifariam in. H, & erit: 
AH diametrorum major, HT vero earundem minor. ! 


PROPOSITIO XV. PROBL. 


zs Hyperbole Axe cb latere vecto, invenire fitum cy 
magnitudinem. diametrorum  €jus conugatarum , quarum 


AC OA RB 


data fit quadratorum fumma. 


Maneant figure Hyperbolz prius defcripte, ac-propofito diametrorum qua- 
rumvis conjugatarum BK, ZH quadratorum aggregato, oporteat ipfas diametros 
invenire. Quoniam (per ri?" VII) quadratum ex AT eft ad fummam quadra- 
torum ex diametris conjugatis Hyperbole ficut Nr ad utramque NM, Mz fimul ; 
ac quadratum ex Ar quale eft re&angulo füb xr & rA fummà Axis & lateris 
redi: ob utrinque communem NT, erit re&angulum füb rA & utráque NM, Mz 
fimul, five duplà ipfius oM, z&quale date « 4A —— : du. 
füummz quadratorum e diametris conjuga- .— "w 
tis. Applicatà igitur quadratorum illorum. 
datà fummá ad r ^ fummam Axis & lateris 
ejus reti, data erit latitudo duple ipfius 
eM equalis: data eft igitur eM, ac ob da- 
tum e punctum M quoque datur. 

.Componetur itaque problema, fi appli-. 
cetur femi-fumma quadratorum é diametris 
conjugatis ad rA five ad fummam Axis & | e pen. 
lateris ejus re&i, ac ponatur latitudo ex applicatione orta de centro 6 ad punctum 
M in Axe fitum: inventoque puncto M habebuntur diametri 1ipfz, prout fupra. - 


JDemonftratio autem ex Analyfi manifeftiffima eft. 
- Manifeftum etiam eft quod fumma quadratorum propofita non minor effe po- 
teft fümmá quadratorum. Axium, hoc cft fummáà quadrati Axis-& Gite iden, 
five re&angulo ATA. —— uem : | I | 


PROPOSITIO XVL PROBL. 


m ipfius oM; - 
xi$ & lateris 


uplà ipfiu 


e 


1 


Catà 


con 


| applicatione latitudo 


T bci 
pio m. * 
uh ED 
i397 Te 
AU Uk 
MEC. 
p 


.. Oportebit autem differentiam quadratorum propofitam non majorem efie dif- 
ferentià quadratorum Axium, five differentià quadrati & figurz Axis, hoc cft 
rectangulo Ar2. | M T c » 

Poffumus etiam ali- | 
ter tam XV"^" quam 
XVI?" problema re- 
folvere, ope 12"* & 
x 3* Prop. lib. Septimi. 
. Nam cum in Hyper- 

bola (per 13?" VIE") 
differentia quadrato- 
rum Áxium zequalis fit. 
differentize quadrato- 


* 


iguium fub dia- 


- "Hinc talis conficitur problematis compofitio. Fiat angulus A ort tja angulo. 


Ij2 APOLLONII PERGEI 
Fecimus enim rectangulum füb r A, 6? zquale rectangulo fub Axibus contento; 
&, ob angulum e x ? zequalem angulo zo», | 
erit Po ad ox ficut T»:ad 56, hoc eft ^ | 
(per 31** VII"! huj.) ut rectangulum füb | 
Axibus ad rectangulum füb diametris sk, A 
zu; erit igitur rectangulum füb r4, ex | 
aequale contento fub diametris conjuga- 
tis BK, ZH ; adeoque, per ea que in Com- 
pofitione problematis 13! oftenfa funt, 
rite inventum eft punctum M.  Acmani- . 
feftum eft angulum hunc non habere limi- 
tem;fed quo propiores funt diametri conju- 
gate ipfis Afymptotis,eo minorem evadere. 
En PROPOSITIO XyII. PROBL | 
Y Ioniliter i2 Ellpf;, datis /Zxe qt» latere ejus recto, oporteat 
invenire diametros conpngatas, Tam-naguittidine quam. poft- 


£oue, que& dalum contineant angulum. 


Rectangulum fub Axibus Ellipfeos contentum (per eandem 31*" VII") aequale eft 
parallelogrammo cuivis obliquangulo fub diametris conjugatis contento : adeoque, 
demiffa normali ab extremitate alicujus diametri z&8 ad conjugatam ejus sx, ut 
HT, erit duplum rectangulum fub 5x, n T 2quale re&tangulo fub Axibus contento ; 
quod quidem datum eft, adeoque rectangulum fub sk, r datur. Eft autem rect- 
. angulum füb &&, HT ad rectangulum fub sk, Ho ficut HT ad n6; ratio autem 

HT ad He datur, ob angulum seH datum: ac proinde datüm eft rectangulum 
fub s, 86, ejufque duplum fübsK,nz, five re&tangulum fub diametris quaefitis, 
Dato àutem conjugatarum rectangulo dabitur quoque (per 14?" VIIIH) fecta 
6M; unde pun&um M datum. :: : cce c x 0e 

Componetur itaque problema hoc modo, . Fiat angulus A6? &qualis angulo 
dato fub conjugatis — 3e se Re e [0e o s 
contento, ac capiatur m | | 
O?, ita ut rectangu- 
lum füb er & r2 (dif- 
ferentià Axis & late-. — 
ris ejus recti) eequale 

fit re&angulo fub 
. Axibus fectionis; & 
erigatur normalis PII 
occurrens Aximinori 
producto in n: dein 
centro I, radio ipfi : z 
o5 aequali, defcriba-- DIS tue 


tur arcus circuli occurrens Axi majori in pun&tis x, &; & erigantur normales ut 


MN S A 


. continetur ; uti demonftr 
minor fuerit eo, rect 
-ad occurfum Axis Ar 


CONICORUM LIB.VHI. RESTITUTUS. 1:;j 
Axe,five re&tangulo AT A, adjiciatur ac auferatur duplum dati rectanguli füb con- 
jugatis, quod nempe eft ad rectangulum datum fub Axibus Ellipfeos in data ra- 
tione oH ad HT, five ut Radius ad finum.anguli dati: habebuntur enim. (per 4» 
& 7" 1I. Zl.) quadrata tam fummz quam differentia 1pfarum diametrorum qua* 
fitarum BK, ZH. Cuna cen 

Obfervandum autem hic loci, quod in omnibus his problematis fectionum dia- 


metros conjugatas fpectantibus, non nifi duas, nempe 5x,zH, inquifivimus; cum: 
tamen etiam aliud diametrorum par propofito fatisfacere poflit, inclinatis dia- 


metris ad Axem fub iifdem quidem angulis fed ad alterum ejuslatus. Notandum 
etiam quod in Schematis ac demonftrationibus precedentibus pofüimus Axem la- 


tere redto majorem : quod fi minor latere recto fuerit Axis, nulla omnino difficul- . 
tas aut diverfitas vel in. Analyfi vel in Compofitione Problematum exinde orietur, - 


SCHOLION. 


Veteribus Geometris, ac. fpeciatim. Apollonio woffro, mos erat problemata. plana. pro 
refolutis babere, poffquam rem. eo deduxerant, ut. veitangulum dato eflangulo quale fub 
lateribus quefitis. contaneretur, quorum [umma vel differentia date re&le equalis fuerat. 
Hoc autem docet. Euclides zu 28'* 6$ 29" Sexti Elem. monffrando quo patto applicandum 
fft parallelogrammum. datum ad. réttam datam, quod excedat el deficiat paralleloerammo 
cuivis dato fimili. Cujus quidem vei geueraliffsme propofite cafus funt particulares 5 appli- 
care, re&langulum vel quadratum ad retiam. datam, quod excedat vel defiiat: quadrata s 
bujujque. effetizonem. po[tulant Geometre Euchde pofferzores.  Quomam. vera $n fubfequen- 
zbus problematis fere omnibus ufus erunt. diéle effeiliones, ab' boc loco aen alienum vide-. 
| bur, earundem compendia, quantum feri po[fit, famplicaf]oma. exhibere jac more Lemma- 

Uum. pramattere. ; e x : E d acd 

Oporteat zg:tur primo, applicare datum quadratum ad rettam datam excedens quadrato : 
doc efl, invenire. puncta T, z in data reià AB produiiá, zta ut rellangula AY B,AZ B 
equalia fimt quadrato & veilà dat A2. . Biecetur. AB an. ^, € erzgatur normalis 5E, que 
fiat equalis later. quadrati applicanda :. ac quntle recte AE. vel qungz fuppofite equales. 
fiant NY,AZ: Dio r,z effe puncta quefita. si s e 

Eft enzm quadratum ex AE, boc eff. quadratum ex Y ^, equale quadratis ex & ^, AE. 
fimul. Suadratum autem ex r ^ (per 69 II. Elem.) equale eff quadrato ex & & una cum 
reilangulo ATB:quadrata 192tur €x A ^, AE &qua-- 

Jia. funt quadrato ex A ^ G retlangulo AT Bs quare —— | AE. 
Jublato communzi quadrato ex A^, eri quadpad- | - 
dum ex AE «quale reitangulo ArBs quod fers 

oportuzt. 4c eodem modo probabitur rectangulum 
A Z5 eidem quadrato ex NE equales unde matmife- TA 
flum efl reslas & 1,8 z. equales effe. qeu v esedboanc AGE ied bra 

229 Oporteat applicare datum quadratumad re-..— o 7 
Gam datam deficiens quadrato, fjve snvenire. an reélà. dat. A v, anter A 68 B puntla Y, 
zt ut reclangula AT b, AZ 8 equalia fint quadrato date alicuygus NE. Brfecetur fomlater 
A3 à A, ac fit normalis NE latus quadrati datas 68 centro E radio A ^ defcrabatur ar- 
cus circuli occurrens retia. A,B an puntlus T,Z :. Daco r,z punila effe que quaerimus. 

— Quadratum etenim ex Er. aequale eft quadratis ex ^E, T A fimul, ac adem quadratum 
ex ET frve k^ ( per 5"? LI. Elem.) equale eft rettan- : 

gula AT B una cum quadrato ex Y ^: fublato ataque 
commun quadrato ex T ^, reflabit: quadratum ex. E 
equale re&hangulo ATA; parique argumento. etiam 
retlangulo &z 8: unde AT apfí Z B 6$ AZ pf TB funt 
equales. Ac manifeftum. eff quod. AE latus quadratz 


E 


apblicandz mon majus e[fe debet dimidio reile date A. VN 
AB; nam fe aliter fuerit, circulus. centro & radio A^ : 
defcriptus mec fecabzt neque. contznget 2pJam &35 adeo- 
que. problema smpo[[;bile eft. m 
329 "dpplicandum fit. reblangulum fub datis lateribus contentum ad reélam 


Q.q 


d 


Ze 


* 


unde conflabit applicationem. propoftam impoffinlem- 


 angülum füb Mw: & exce 


154. APOLLONII PERG.JEI 


dens quadrato, boc efl, invenienda fint. in. vetlá. A8 produitá punit. Hy Oy sta ut relidan. 
gulum Ao5 vel Ans aequale fit retlangulo. fub da- 
Jàs lateribus AT, BE contento. .Eretlzs normalibus B 
Ar, BE ad extrema retia A8 (9 ad contrarias 
porter, jungatur rE, que bifecetur 2n Z5. ac circu- 
dus centro Z radio z T deforzptus tranfibat. per. que 
fta puntla 8, 6... h napa 
Demittatur enim. de centro z. normalis. Z Ns Gy. 
ob equales TZ, ZE, erit AA zpff AB equalis, ac. V 
promde AA zpfi BE, 9 Au zpfi Bo equales funt: 
ob circulum 2eutur, reclangulum Y &A, boc eff quod 
Jub. dafts rA, BE continetur aequale erzt (per 35^ 
III. Elem.) reilangulo HA o fzve An, eidemque 
«quali AG.  Jnventa titur fuut punita n, e, de 
quibus quefitum fuit. 


4*9 Zpplicandum fit reétangulum fub datas lateribus ad rectam datam, deficiens quadrato ; 
Jfue oporteat invenire puncta: Wy 6 2n retta AB, da ut retlanpula A H5, AGB equalia fiant 
rectangulo [ub datis AT, BE contento. : Ermgantur. ad angulos réclos, ad eafdem partes recla 
AB, normales AT, BE ; ac funtta r E bifecetur 2n 2.5 dein centro z radio Zr dejcribatur ar- 
eus circuli, qui quidem. (fi problema pof[5bile ft) occurret retle A3 in puntlis quafitis 1,0. 
Ducatur. enim Z ^ 1fi A B mormalie, & ob bifoliam T-E in z erit AN ipfi. AB equa- 
lis, ut 6 A A ipfi BE: promde rettangulum A AT, boc eft reitangulum fub. AT, E, equale 
ertt: (por: 3 6i" L1. Elem.) velangulo i 4 0, boc efflospfs 7 sou eee. 
AH3 ve] AO reflangulo, adeoque puntta n, 6 rem pra-..T 
flant... Obortebzt: autem. veclangulum. fub AY, BE. mom. 
majus efte quadrato ex A ^, quia (per $7" 1I. EL) qua- 
dratum ex ^ ^ majus ejt -re&langulo- ABB. quadrato ex. — 
H A5 adeoque reitangulum Ai», boc eft Y A A, frve quod 
fit fub AT, BE, non majus. erit quadrato ex AA vel An. 
$n. aliter. fuerit, circulus T AB. Teéle A8 mon occurret: 


wd im Hyperbola zie ct latere ejus vedo, invenire diame- 
J Irum que babeat latus [uum vecum vediee date vequale-—— 


Manentibus Schematis Hyperboleé precedentibus, fit recta data 7, & erit (per 
15^" VII*:) ut quadratum ex Axe Ar; five rectangulum füb Nr & rA (fumma Axis 
& lateris recti) ad rectangulum fub Nr & Mz, hoc eft. ut fumma illa Axis & la- 
teris recti ad Mz, ita quadratum lateris recti dati 7 ad quadratum ex MN5 adeo- 
que fi fiat; ut fumma Axis & lateris ejus recti ad latus rectum £ ita idem £ ad aliam, 
puta ad &, data erit recta o; ac rectangulum fub wz & e quale erit quadrato ex 
MN: unde Mz erit ad MN ficut MN ad e. Jam fi-Axis fe&tionis major fuerit la- 
tere éjus recto, Mz major erit quam MN, ac proinde MN major quam 9: quare per 
convérfionem rationis Mz erit ad EN ficut MN ad exceffum quo MN fuperat 9; 

ac permutando Mz erit.ad MN ficut zN ad - M Ea rc ct om 

differentiam inter MN & $: rurfüfqae per ^. 
Converfionem rationis Mz erit ad zN ficut — | NC 
zN'ad exceffum quo ipfa zN fuperat diffe- ^ X |. | 


rentiam.iplarum MN & e, Sed MN eft ex- |. NV 
ceffus qu. fuperat zN; igitur exceffus ^ M^ 


ntiam ipfarum MN & 
uo dupla ipfis Nz - 
ent 1pitur ut ME — 


quo zN füp 
é a&qualis eft ex: 
& o fimul fuperant 
ad Nz ita z ad exce: 


dupla ipfius xz & e fimul füperant Mz s unde rect- 
la ipfius N£ & e fimul füperant M x. zequale 
UBI o p c wt 


Ue IRCS-- ander 


| x ks 

CONICORUM LIB. VIII. RESTITUTUS. :55 
| eft quadrato ex xz, *Datur autem quadratum ex NZ; datur igitur rectangulum füb 
M5 & exceflu Jam dicto. Adjacet autem dat recte, nempe dupla ipfius N x una 
cum o fimul, deficiens quadrato: datur igitur recta Mz, punctumque M datum eft, 
.».,Componetur autem hoc modo. Fiat ut femi-fumma Axis & lateris ejus recti 

ad dimidium lateris recti dati £, ita idem dimidium lateris recti ad íemiflíem 
ipfius ?, cui fiat NE equalis, & erigatur Áxi normalis Ex qu& ponatur ipfi 
Nz zqualis, & centro x radio z& defcribatur circuli particula occurrens Áxi in 
puncto M &c. Cujus rei ratio ex Analyfi & Lemmate 2** Scholii manifefta eft. 
.. 91 vero Hyperbole Axis minor fuerit latere ejus recto, erit Mz minor quam 
MN. Cum autem, per praecedentia, M z eft ad M N ficut MN ad $, erit 9 major quam 


fum quo differentia inter € & duplam ipfius Nz füperat MZ: agitur rectangulum 
fub Mz & exceffu quo M z füperatur à differentia qua eft inter & & duplam ipfius 


circuli occurrens. Axi in puncto M quafito, vel in punctis M, v, quoties fieri poffit: 
eft enim N E zequalis dimidio ipfius »; adeoque ZE equalis dimidio ejus cui ad- 
jacet rectangulum zequale quadrato ex N z deficiens quadrato, nempe dimidio ex- 


5 AERA 


, quare rectangulum füb xs 
angulo fub Axe ék cage dapsg 
recti fupra Axem: quadratum igitur €X BK aequale eft rectan fü D Axe& di £ 


nó 4 "APOLLONII PERGJEI 


Axis quadratum : erit igitur Bk media proportionalis inter Áxem & differentiam 
Axis & lateris recti; & latus rectum Hyperbole quzmum duplum erit ipfius 5x. 
Quapropter fi propofitum latus rectum minus fuerit duplo medie proportiona- 
lis inter Axem & differentiam Axis laterifque ejus recti, hoc eft, fi quadratum 
ejus minus fuerit quadruplo exceffü quo rectangulum fub Axe & latere ejus recto 
füperat quadratum Axis, impoffibile erit problema. — Hoc fi majus fuerit, fed minus 
latere recto Axis, invenientur due diametri ab utraque Axis parte, quibus idem 
datum latus re&tum competat: fi vero fuerit lateri recto Axis equale, utrinque 
una reperietur praeter Axem, ita ut omnino tres diametri rem praeftent. Si vero la- 
tere reto Axis majus fuerit latus rectum propofitum, non nifi una diameter ab 
utroque Axis latere problemati fatisfacere poteft. — Maximum autem non datur. 

Dico infuper, quemadmodum latus rectum diametri sx duplum eft 1pfius 8x, 
ita, in omni cafü' ubi habentur, ab utraque Axis | 
parte, duze diametri quarum latera recta funt 
squalia, earundem fummam zqualem effe com- 
muni earum lateri recto. | | 

Eft enim (per 29*" VII?!) differentia quadrati 
ex diametro quavis zH & figura fuper Zu fade -— 
squalis differenti quadrati Axis Ar & figure 
ejufdem ; hoc eft, zzqualis eft rectangulo fub Axe 
& differentià inter Axem & latus rectum ejus : : 
rectangulum igitur fub zu & exceffu quo latus Ej 
rectum ejus fuperat ipfam zz datum eft. Ad- | d Pc. 
jacet autem. recte datze, nempe lateri reéto propofito, deficiens quadrato : proinde 
latus rectum aquale erit utrique & Z8 & alteri diametro quae idem habeat latus 
rectum ac ZH. — : : x pu | 
. Coroll. Hinc manifeftum eft alteram diametrum, qua latus rectum idem habet ac 
Axis Ar, eequalem effe exceffüi quo latus illud rectum fuperat Axem.- 

| -PROPOSITIO XX. PROBL. . Putgel | 
"Altas n EAhpft ze et» latere ejus recto: inveumre diametrum, 
que babeat latus [uum rectum recie date equale. 

-Hídem manentibus quz in Schematis Ellipfeos prioribus. Sit recta data £, & 
oporteat invenire diametrum illam Ellipfeos qua: habeat latus ejus re&tum ipfi 7 
zquale. Per r^? VII?, demonftratum eft quadratum ex Ar, five rectanbulum 
fub Nr & r2 (differentià Axis & lateris ejus recti) effe ad rectangulum fub xr, M z, 
ficut quadratum lateris recti 2 ad quadratum ex MN: eft igitur ut differentia Áxis 
& lateris recti ad Mz ita quadratum ex £ad quadratum ex MN: quapropter fi 


gH 


fiat ut differentia Áxis & lateris ejus recti ad £ ita ad aliam, quz fit o; data erit 
recta $, ac rectangulum fub Mz & & aequale erit quadrato ex MN : évéAcyor itaque 
Mz erit ad MN ficut MN ad s, ac componendo z N erit ad MN ficut MN & o fi- 

mul ad $5 unde rectangulum fub zN & o zquale erit quadrato ex MN una cum - 
re&angulo füb wx &e. Datum antem eft rectangulum füb z N, 5 datum igitur eft 
rectangulum füb Mx & MN & o fimul: adjacet igitur rectangulum datum füb zN 
& e datz recte 9 excedens quadrato; quare data eft recta MN; ac ob punctum 

: N datum, datur quoque P XXtu DM OG 1 09 0 0 o0 0o cue I - 


i . : i: 3 


CONICORUM LIB. VIII. RESTITUTUS. r5 
Compofitio igitur manifefta eft: nam fi producatur z N ad n, ac fiat Nm ipfi e 
«qualis, five ut Nn fit ad £ ficut £ ad r2 differentiam Axis laterifque ejus reci ; 
& ad xi applicetur rectangulum zquale contento füb zw & NII excedens qua- 
drato, quod fit rectangulum N.Mrr: inventum erit (ger Lem. 3*" Scbol.) pun&um 
M, unde habebitur pofitio diametri &K qua problemati fatisfacit, MSIE. 
In Ellipfi etiam aliter refolvetur hoc problema, eo nempe quo ufi fumus modo 
in Hyperboli; unde paulo paratior oritur conftructio: nam cum Mz fit ad. MN 
ficut MN ad s erit componendo Mz ad £N ficut MN ad MN & & fimul: ac per- 


mutando Mz erit ad MN ficut £N ad MN & o fimul: rurfufque componendo, M z 


plum ipfius £N fuperat Mz: quadratum igitur ex zN &quale eft re&tangulo füb. 
MZ & exceflu quo e & dupla ipfius zN fuperant M z. Quod quidem rectangulum 


ertad zN ficut zN ad MN,zN & e fimul fumptas, five ad exceflum quo 9 & du- 


datum eft, ob datam xz; adjacet vero recte datz, nempe ei qua aqualis eft ipfis 


ie 


fi Axis major fuerit latere. recto 


mcterquzfita; &, demifsà normali A M, erit (per &**" VII*: 


& T ad terminum x diametro analogum: 


? & duple ipfius 2 N fimul, deficiens quadrato: datur itaque reca Mz; &,ob da- 


tum punctum z, punctum M quoque datur. : 


Hinc talis conficitur conftructio. Fiat ut differentia Axis laterifque ejus recti 
adf ita dimidium ipfius £ ad dimidium ipfius s, cui fiat ipfa NE. aequalis; & 
eredtà normali Ex, fiat E xipfi Nz zequalis, ac centro x radio z& defcribatur cir- 
culi particula occurrens Axi in puncto M: quo invento, cetera peragantur ut prius, 

Ac manifeftus eft hujus problematis Zve4zuóc. Nam fi latus re&um propofitum . 
minus fuerit latere recto Axis majoris, vel majus latere reco Axis minoris, impof- 
fibile erit problema; cadente pun&to M, in priori cafü, inter E& A; in pofteri- 
ore, ultra verticem r. ps | | 

— PROPOSITIO XXI PROBL. 


fexus 
x2 


edt. Hypertole c4xe cb latere vetlo zs 5 invenire diame- 


Eee Arrest M 


JJ frumejus, que ad latus [uum retium datam babeat rationem. 
-Manentibus prius defcriptis, fit ratio data ficut x ad T, ac ponatur 5K dia- 
| | )utzad r,fiveut BK - 


ad latus ejus re&tum, ita M z ad MN: da- L- 
turigitur ratio Mz ad MN: ac dividendo ^ 


ac ob datam N x data quoque eft z v, unde 
& punctum M datum. — ' : 
Sr igitur fiat. ut differentia terminorum 


ad terminum diametro analogum, ita Nz- 


unde cetera confequuntur. cu a m E | " 
Ratio autem propofita non major effe poteft ratione Áxis ad latus ejus rectum, - 
mec minor ratione eorundem, fi Áxis minor 

eae ; m - AE OMUE 


-adzM; habebitur pun&um quefitum M, 


E 


fuerit. 


SÉ 


E 


T8 —— APOLLONII PERGZEI. 


PROPOSITIO XXII. PROBL. 


3) Ari modo, datis Ellipfeos 24xe ct latere vetlo 2dxis , imveni- 
euda fit diameter ea que ad latus [uum retium datam ba- 


beat. rattonem. er | : 

Manentibus Schematis Ellipfeos prioribus, fit ratio data ficat z ad T. Puta 
factum, ac fit 5k diameter quam quzrimus: erit igitur (per 7^^^ VII*:) ut z ad 
T, hoceft ut 5 ad latus fuum rectum, ita Mz ad MN: datur itaque ratio M z ad 
MN, ac componendo ratio Nz ad zM data eft; eadem enim eft ac ratio fumma 
terminorum z,T ad terminum xz qui diametro refpondet. Datur autem z N5 adeo- 
que Mz quoque datur, pun&tumque M datum. 


Si igitur fiat ut fumma terminorum z,T ad terminum z. ita NzZ ad zw, habe- 
bimus punctum M, & ejus ope diametrum quaefitam, tam magnitudine quam pofi- 
tione, per ea quz in fexta hujus oftendumus. — | "ee | 
-— Ratio autem propofita non major effe poteft ratione Axis majoris ad latus ejus 


rectum; nec minor ratione Axis minoris adlatus ejus re&um ; hoceft non minor - 


ratione lateris re&ti Axis majoris ad Axem ipfum. | 

sage qu REROPOSITLO XXDL PRQRL E. 

! Ed "dris Hyperbole 7e cb latere vetio , oporteat tmuenire dia- 
metri ftum e magnitudinem, que datà differentia difpe- 


vat à latere fuo recto, — — * 


- "Manentibus Hyperbole figuris, puta factum ; fitque diameter. quacfita BK, €i-- 


demque parallela r 4, ac demittatur normalis AM. —RBrit itaque (per r6** VII!) 
ut quadratum ex Ar, five rectangulum fub Nr,rA, ad rectangulum fub Nr, MZ 
(hoc eft ut r^ ad M z) ita quadratum differentiz diametri BK laterifque ejus recti ad 
quadratum ex £N. Data autem eft ratio quadrati differenti iftius ad quadratum 


ex zN, ob datas ipfas: quare datur ratio rA ad Mz; &, ob datam r A, re&ta Mz 


quoque datur, adeoque & punctum M. — — € 
Componetur autem problema hoc MA 
modo. Fiat ut quadratum differentiz s 
date ad quadratum ex zx, ita fümma |. | 
Axislaterifque ejus re&tiad Mz: invento ——— 
autem puncto M peragantur cetera ad — — 


funt enim. re&z: omnes Mz reciprocà ut quadrata differentiarum 


rene is d 2e earundem re&ta: adeoque perpetuo augentur dum dif- 

ferentis illa decr "cunt, qua proinde ad Mzzzmam nunquam devenire poflunt. 
-Dismetrorum antem magnitudinc : 

inter cujufris diametri quadratum & figuram ejufdem (per 25" VII!) fit ubique 


n 


- &qualis - 


N 


tudines aliunde obtinebimus: cum enim differentia — 


CONICORUM LIB VIL RESTITUTUS. 1:59 
«qualis differentiee inter quadratum Axis & figuram ejus; erit aéAeyo, ut differen- 
ta data inter diametrum quafitam & latus ejus rectum ad differentiam inter 

 Axem & latus re&um Axis, ita Hyperbole Axis ad diametrum quafitam. Unde 
manifeftum eft has differentias ubique diametris fuis reciproce proportionales effe, 


m BRROPOSITIO Xx]. PRODLC 
I Ellipfi autem, datis zdxe c& latere recto eju[dem: oporteat 


4nveuimre fectiomis diametrum, que à latere fuo vetto datà dif- 
ferentia differat. 


Manentibus prius defcriptis in. Ellipfi, puta factum; ac fit 8x diameter quam 
quarimus. Per r6*" VII": demonftratum eft quadratum ex Ar, five rectangulum 
iub Nrjr2,effe ad rectangulum füb Nr,M5, hoc eft rà ad M, ficut quadratum 
femiffis differentie pro- | | 
pofite inter BK &latus | 
ejus rectum ad quadra- 
tum ex oM. Si igitur 
fiat ut r 2, five differen- 
tia Axis & lateris ejus 
recti, ad femiffem diffe- 
rentia propofitz, ita ea-- 
dem fÍemi-differentia ad 
aliam, puta ad 4L; data 
erit recta sp; & rectan- 
gulum fub x, & Mz z- 
quale erit quadrato ex 

.9M: ac proinde ay2cjov. IIS OEELONIEA Qo e 
agent dearücubew 5045: 4 0 CHoCUIU E LIA ce 
ad; ac dividendo vel: componendo zo erit ad ox ficat differentia vel fumma | 
ipfarum oM & 4j ad ipfam 4/; adeoque datum rectangulum füb zo & .L a&quale erit 
rectangulo fub ew & fummá vel differentià ipfarum oM & X5. quod rectangulum 
proinde datum eft: adjacet igitur rectangulum zquale re&tangulo füb £6 & p 
date re&tz 4L, excedens quadrato ; quia 4, data eft differentia laterum : datur igi- 
tur (fer Lem. 3. Scbol, nofiri) re&a oM ; ac, ob datum o, datur quoque punctum M, 
Unde talis oritur Compofitio. Fiat ut differentia Axis & lateris ejus recti ad 
- Temi-differentiam diametri laterifque recti- propofitam, ita eadem femi-differentia 
ad quartam, nempe ad ipfam 4j; cui equalis ponatur in Axe reda o5: & pro- 
ducto Axe minore ad r1 ita ut or fit zequalis ipfi 952, eidem parallela ducatur PE. 
-acjungatur I1?, quee bilecetur in o: acarcus circuli w Pp centro 


ápfi £o zequalis; | 
. 0 radio o defcriptus, fi problema poffibile fit, occurret Axi in punctis Mp, velin 
folo »; uti in fequentibus patebit. — cover Slip i coge cu p 
Aliter autem & paulo fim-- : 
plicior habeturproblematis 
folutio. Nam cum M fit 
-adeM ficut eM ad X, erit 
per converfionem rationis. 
M5 ad ze ficut o M ad ex- 
 cetlum quo o: fuperat 5 
 àc permutando Mz eritad.- 
- .ad eM ficut z ead dictum 
.. exceífum:quarerurfüsper e Ne 
converfionem rationis, MZ | »——— ——4- I c E 
entalb-dWdtresdex-- 59 00 04s z 
ceffum quo ze & 4p fimul —.———— 
fümptae fuperant eM, hoc ^ — 
€ftadexceflumquo NZ& ^ — 
— Sp fimal füperant Mz: quadratum igitur ex SS equale eft rect 
PO. Kra2a : er 


AU E 


—M7À 
Mem. AN NOR n e De Li 


T E fübMz& exse 
P o ceffu 


E 


E 


rés. CIRC CAPORdGDONZSIOBRERGUEE 


ceffu quo N z- & sp fimul fuperant Mz; quod quidem rectangulum datum eft, ob 
datum quadratum ex Nz. Adjacet autem rectangulum illud recte squali ipfis 
Nz &-L fimul, deficiens quadrato; ac proinde (fer Lem.2. Scbol, noftr.) data cft 
recta z M, & ob datum z punctum M datur. CONSE » 
^. Componetur itaque hoc modo. FiateE gequalis dimidio ipfius J^ à e verfus 
N ponenda ; &, erecta normali £x,ponatur Er ipfi ez zequalis: dein centro r ra- 
dio zE defcribatur arcus circuli M xp oceurrens Axi in punctis M, p5 e quorum 
utroque habebitur pofitio diametri que habeat à latere fuo recto propofitam dif- 
 ferentiam. Inalterà autem x cu TS i: 
diameter  excedet latus fole 
rectum, inaltera vero la- 
tus rectum eàdem differen- 
tià fuperabit diametrum. 
Hujus autem problematis 
dweuzuo: €x Propofit. .377* 
VII^! petendi. Nam fi dif- 
ferentia propofita major 
fuerit eà qua Axis major 
fuperat latus ejus rectum, - 
cadet punctum M extra 
Axem, ultra verticem A: 
ac fi major fuerit differen- 
tià quae eft inter Axem | E it 
minorem & latus ejus rectum, cadet quoque punctum p ultra verticem r : unde 
omnino impoffibile erit problema. Hac vero fi minor fuerit, fed major cà quz 
inter Axem majorem & latus ejus rectum intercedit, duabus diametris utrinque 
Axi minori adjacentibus fatisfactum erit problemati. Si vero differentia propo- 
fita minor fuerit differentia inter Axem majorem & latus ejus rectum, cadet utrum- 
que M & p in Axe Ar, & omnino habebuntur quatuor diverfa diametri quarum 
differentizc à lateribus fuis rectis equales erunt inter fe & eidem datz. Megima 
autem non datur differentia, fed in diametris conjugatis «qualibus evanefcit, pun- 
ctis M & p in centro o coeuntibus, m ears 


Coroll. Ac. nullo negotio demonftrabitur, duarum diverfarum diametrorum rem 


propofitam precftantium differentiam zequalem effe dimidio date differentie inter 


diametros Hlas &latera fua recta: adeoque fi data fuerit altera harum diametro- 
rum una cum latere ejus recto, alteram facile invenies. Etenim datarum. (diame- 
tri & femi- differenti) fumma ac differentia aequales fünt, altera quidem diametro, 
alteralateriejus recto, quefitis. —...— e —U 
. Cool. 2. Quare duplum diametri alicujus zequale erit alteri diametro ejufque 
lateri recto fimul fumptis, quarum differentia zqualis fit differenti inter datam 
. diametrum & latus rectum ejufdem. xd giidncpaubu i zr axem 
Coro. 3. Eodemque argumento patebit, Ellipfeos diametrum, cujus conjugata 
ipfi aequalis eft, mediam proportionalem effe inter duas quaívis diametros feétio- ——— 
nis, quarum altera exceflerit latus fuum rectum eodem exceffu quo latus rectum — 
alterius fuperat diametrum. pow clc eS 


|  PROPOSITIO xxv. PRORI ^ —— — 
dts oo Flyperbola cA4xe et latere ejus retos oporteat 2n- 
) venire potionem diametri ilius, que una cum latere fuo 


recto datam couficit fummam. ES 
lifdem pofitis ac in praecedentibus Hyperbole Schematis, puta factum quod 


quzritur : BK diam 
mam. Per 17** VII?! quadratum ex Ar, five rectangulum Nr A, id eft, quod fub Nr. 
é& utroque Axe &latere ejus recto fimul, eft ad rectangulum fub xr & M, ficut 
quadratum fummze diametri alicujus 5x & lateris ejus recti ad quadratum recte 
Compolitz ex NV, Ms fimul fümptis: - erit igitur ut fumma Axis & lateris ejus 

go ou c a lc M 


58K diameter illa quae cum latere fuo recto propofitam facit ium- - 


CONICORUM LIB. VIH. RESTITUTUS. 6: 
re&i ad wz, ita quadratum ex sk & latus. ejus rectum fimul. ad quadratum ex 
NM,MZ fimul, fivead quadruplum quadratiex ew. Hinc fifiat ut fumma Axis 
& lateris recti ad femi-faummam propofitam, ita eadem femi-fumma ad aliam, puta 
ad p; erit re&a «p. data, & rectangulum fub wz & X. squale erit quadrato ex 
6M: adeoque M z erit ad eM ficut €M ad 4p 5 ac dividendo ze erit ad o M ficut dif- 

ferentia inter o & 4L ad ipfam 4: datum igitur rectangulum fub 26 & x equale 
erit contento füb 6M & differentià ipfarum 6M & V5 ac proinde datum eft. zectan- 
gulum illud. Adjacet autem rectz: X, excedens quadrato, fi Axis fe&ionis major 
fuerit latere ejus re&o ; deficiens vero quadrato, fi latus rectum Axis majus fue- 
ritipfo Axe: unde (fer Lemm. 3"" vel 4" Scholis) manifefta. erit in utroque cafu 
problematis conftructio. PEUT | T 

. Seédutin precedentibus, ita in hoc quoque problemate, paulo paratior habetur 
Compofitio. Cum enim M z fit ad eM ficut 6M ad sj ; per converfionem ratio- 
nis & permutando erit Mz ad eM ficut ze ad exceífum quo ow füperat XJ: ac 
rurfus per converfionem rationis MZ erit 
ad ze ficat ze ad exceffum quo zo &4p 
fimul fuperant 6 M, exceffam fcilicet. quo 
M z fuperat ipfam ze: hoc eft, M z erit ad 
ze ficut ze ad exceffum quo dupla ipfius — 
zo & y, fimul fuperant Mz, fi latusrectum | — 
minus fuerit Axe, Ubi vero Axis minor . - 
fuerit latere re&to, pari ratione eritut Mz —. 7 x —-——— —— ME 
adzo ita ze adexceffüumquo differentia —— 7^ —— Guias uebe ed m 
inter s & duplam ipfius z & lupsatMai o. bu | 215€ "pa ere 
rectangulum. igitur fub M s & ditum exceffum axquale erit quadrato ex zo.. Datá 
autem 3 6, datum eft rectangulum illud, adjacens recte datae, equali nempe ipfi 4, 
auctz vel minutz duplo ipfius &6, & deficiens quadrato: unde. (per Lemma 23» 


[f 


Scbol.) data erit recta M.z, pun&tumque M datum. Bi d ng 
.. Componetur itaque hoc modo, - Eiat ut dupla fumma Axis & lateris cjus redi, 
live 7A. bis, ad datam femi-fummam diametri & lateris ejus re&ti, ita eadem femi- 
fumma ad tertiam. proportionalem, quz ideo zxqualis erit dimidio rez quam 4p 
diximus; ac fiat eg (verfus A ponenda) eidem dimidio tecto x] asqualis ; unde 
ss aqualis erit. dimidio ejus cui applicandur cft re&angulum axquale quadrato cx 
zo, idque in utroque Cafu. Exigatur igitor (per Lemma 2^") normalis x ipfi 
zo squalis, ac centro-x radio z£ defcribatur arcus circuli occurrens Axi in pun- 
o M, veletiamin pun&is Mp, fi problema dupliciter conftrui poffit ; uti proxi- 
me docebitur, — —— CUI SUE ebure dn p qe exoeloaN e . uu 

.. Determinatur autem problema hoc ex propofitionibus 58**, 39"* & 4o* Septimi. 
Nam fi : Axis Ícétionis major fuerit. later ; ejus recto, per 38'** erit fumma Axis 
& lateris ejus reti minor quavis alià diametro una-cum latere ejus recto. fimul 
fumpto; oportebit igitur fummam. propofitam. majorem «ffe--Axc & latere-ejus 


. latusze&tum diametri sk triplum ipfius »X,quod 7/5 " 
quidem. pleniusin 4o"*-VII*: SEESERNHUN SREDRISERGS Diameter autem alla à 
miusib | ue ue P 


di 


164 APOLLONII. PERGAZEI 
(per.ea qua oftendimus in 6* hujus) media eft proportionalis inter zE (five ze) 
& TA fummam Axis & lateris ejus recti; unde rectangulum fub ez, r^ squale 
erit quadrato ex BK. Summa autem Axis & lateris ejus recti eft ad earundem dif- 
ferentiam ficat Ao ad 62; quocirca rectangulum fub femi-Axe Ao & differentiá 
Axis & lateris ejus recti equale eft quadrato ex 5x... Ac diametri 5 « quadruplum 
oftenfam eft aequale fumma minimz diametri & lateris fui recti: erit igitur fumma 
illa minima media proportionalis inter octuplum Axis Ar & differentiam Axis & 
lateris ejus re&i ; ac quadratum fummz hujus estime zequale erit octuplo exceffui 
quo figura Axis fuperat ejufdem Axis quadratum: proinde fi octuplus ille exceffus 
auferatur & quadrato fummze Axis & lateris ejus re&ti, remanebit quadratum ex- 
cefsüs quo latus re&um Axis fupérat Axis triplum, ! 
lgitur in Hyperbolà, cujus latus rectum Axis 
majus fit triplo Axe; fi proponatur invenienda 
diameter, quas una cum latere ejus recto datam 
efficiat fummam , ac quadratum fumme date 
minor fuerit quadrato fumma Axis & lateris ejus 
recti fpatio majori quam quadrato ejus quo la- 
tus re&tum Axisfuperat triplum Axis, problema 
erit impoffibile. Si vero quadratum fummze pro- 
pofita, una cum quadrato excefsüs quo latus 
rectum Axis fuperat Axis triplum, zquale fuerit | 
quadrato fumme Axis & lateris ejus recti, fola recta BK rem praftat ad idem 
latus Axis. Hac vero fi major fuerit fumma propofita, minor vero fumma Axis 
& lateris ejus recti, occurret circulus radio zE centro x defcriptus Axi in pundtis 
M & p, ultra verticem A; unde obtinebuntur duz diametri ab utraque parte 
ipfius Bk & ad idem Axis latus, quz habeant eandem ipfarum & laterum fuorum 
tectorum fummam : ut omnino quatuor diametri rem praftent. Si vero fumma 
illa aequalis fuerit fummz Axis & lateris ejus recti, due tantum praeter Axem - 
diametri, (ab utroque ejus latere una) fatisfaciunt problemati, coincidente puncto 
p.cum vertice A... Quod fi fümma propofita major fuerit eà fummá, una tantum 
diameter ab utraque parte Axis, ultra sx, folutionem praebet; cadente puncto p 
citra verticem. A, Maxzma autem non datur. PROCEDE x : orrenEE SEA 
--Gwroll. x. Hinc facillime conftabit, quod quemadmodum diameter sk quarta 
pars eft fumma ipfius 5K & lateris ejus recti, ita fumma duarum quarumvis: dia- 
metrorum, communem una cum lateribus fuis rectis fummam conficientium, femif- 
ff tbconmunmsdins(iumme.  —— — — 0 55505251 ER L- 
 Coroll. 2. Hinc diameter illa quz eandem habet fummam fui laterifque fui recti 
quam habet alia quavis data diameter, aequalis erit femiffi excefsüs quo latüs EC 
&um diametri datae fuperat ipfam diametrum :- ac latus rectum alterius illius dia- 
metri aequale erit femi-fümmze. lateris recti diametri date ac triple ipfius diametri. 
Corol. 3. Diameter autem illa que eandem habet fümmam fui laterifque fui reti. 
quam habet Axis, equalis erit femiffi exceffüs quo latus re&um Axis füperat Axem: 
aclatus ejus rectum aequale erit femi-fummze lateris reti Axis & Axis triplis ac 
proinde minus eft-latére recto Axis femiffe excefsüs quo latus re&um Axis füperat 
Axis triplo 0686009: -i006qgp 01008 098BBC SQ uDouE 5dth SES "eO omn 1815 


 PROPOSITIO XXVI. PROBE. 


e s 


eure dia. 


CONICORUM LIB. VIII. RESTITUTUS 1:6; 


dratum ex Nz. Sed data funt caetera ; ergo datur quoque Mz: nam quadratum 
fummz propofitz eft ad quadratum ex N z ficut differentia Axis & lateris ejus reti 
ad Mz: & dato puncto z, punctum M quóque'datue «^ e 
Manifefta autem eft Compofitio. "Fiat enim ut quadratum e fümmá propofità 
ad quadratum ex Nz, ita differentia Axis laterifque recti ejufdem ad rectam. ipfi 
Mz &qualem, quz ponatur à z verfus x; ac, fi problema propofitum poffibile fit, 


cadet punctum M in Axe Ar: obtento autem puncto M, c&tera efficiantur ut in - 
praemiis. Pk | 


PENNE 
CITUR o 


Hujüs autem probleniatis limites ex 417: Septimi petendi funt; nam fümima illà 
non minor efle poteft Axe majore & latere ejus recto fimul: nec major füumm4á 


Axis minoris & lateris recti ejufdem. In priori cafü cadet punctum ultra ver- 
ticem A, in pofteriore citra punctum r, extra Elhphm — 9 a oc SERETOREE 

Diametrum autem ipfam, datà fummá ejufdem & lateris ejus recti, fatis expedite 
invenire licet. Nam, per 3o** VII? re&anoulum füb qualibet diametro & fumimá 
ejufdem & lateris recti eequale eft rectangulo fub Axe & Axe unà cum latere ejus 
recto fimul fümpto : proinde àvíAcyw erit ut fumma propofita dianietri alicüjus 
& lateris ejus redi ad fummam Axis laterifque recti Axis, ita'ipfe Axis Ellipfeos 
ad diametrum quafitam: unde manifeftum eft, ob datum Axem ejufque latus re- 
Gum, fümmam diametri cujufvis & lateris ejus recti reciproce proportionalem 

effe ipfi diametro: Ellipfeos. DIUINUM OPUAE » LOO SE Lu - 24050 5 "ü IOTUSIHPEPDEN 


: EY: Jatevibus frouree duas -Hyperbole, oporteat invenire po- 
RP fitiouem. diametri que babeat füuram ejus; Jte retfangn. 


Jm [ub diametro cb latere ejus vetto, prapofita vettangula equal. 


— Hiídem manentibus quz in. figuris Hyperbole pramiffis, erit: (per.z8* VIIe:) 


quadratum ex Ar ad rectángulum fub diametro s K & latere ejus recto, ficut. Nr 
ad MN; fed quadratum ex. Ar oftenfum eft quale rectangulo füb x r^& fümma 
Axis & lateris ejus recti: quare; ob utrinque inventüm Nr erit re&angülum 
fub MN & fumma Axis & lateris ejus recti ue We 
equale re&tangulo five figurze propofite: fi ^«^. 
igitur rectangulum illud datum applicetur — 
reótz datze, nempe ipfi rA, fummzAxis&la- .— | NN. 
teris ejus rectis latitudo ex applicatione orta 
squalis erit quafite MN, qua proinde data 
eft: ac ob datum punctum. x punctum M 
.. Applcetur igitur figura propofita adfum-. 0/0055. 
mam Axis & lateris ejus re&t ac ponatut. |. 7, o 2 s 
invehta latitudo à puncto w- verfus A, ut. ^. 4s rox due 
NM;ac fi major fuerit NM quam NA, poffibile erit problema: invento autem 
puncto M, peragantur ceetera ut in precedentibus. | Avec autem habet ex 42** 
.V11* qua demonftratur figuram propofitam minorem effe non pofle figufà Axis: 
AMaximam autem figuram non habet Hyperbola. in x 


sí. — E E PHO. 
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PROPOSITIO XXVHL PROBL. 
"ntis lateribus fiauree zdxis. Ellipfeos, proponatur fectionis d- 
ametrum illam imvenire, que cum [uo latere recto datam 
fauram [ive veclangulum contineat. —. pee | 


lifdem pofitis ac in Schematis Ellipfeos precedentibus; argumento omnino con- 
fimili probabitur (ex 18" VII*!) re&angulum füb MN & differentià Axis & la- 
teris ejus recti zquale effe figurze propofitz, five rectangulo fub diametro quz- - 
fità & latere ejus recto : quare fi rectangulum illud datum applicetur rectz date, 
hoc eft, differentiz Axis & lateris ejus recti, latitudo inde orta qualis erit. quze- 
fitz M N, quz propterea data eft : ac dato puncto N, datur etiam punctum M. 

Applicato igitur rectangulo propofito ad rectam r2 differenti Axis & lateris ejus 
re&ti aequalem, latitudini ex applicatione invente zqualis fiat N M, à N verfus 
centrum ponenda; ac — 
fi punc&um M cadat o 
in Axe, five inter A 
& r, problema pof* : 
fibile erit: ac dato 
puncto M erigatur 
normalis MA, cujus 
quadratum fit ad rect- 
angulum AMr ut la- 
tus rectum Axis ad. dde 1056. fo ere Ih | | 
ipfum Axem; jundtzque r4 parallela ducatur 8&, qu&, per demonftrata in .prae- 
mifls, diameter erit quam querimus. —.— 5 000 o 5 ooo 
 JLimites autem habet problema hoc ex 43^ Septimi, qua conftat figuram propofitam 
non minorem effe figurà Axis majoris; aliàs enim caderet pun&tum M citra A, extra 
fe&tionem : nec poteft effe major figurà Axis minoris; hoc enim fi fuerit, caderet 
M extra fe&ionem, ultra verticem r. Necopus eftut toties repetamus, reperiri 
aliam diametrum ipfi » x aequalem, parique intervallo alteri Axis lateri adjacentem, 
que quoque rem propofitam eflüciat. ——— 00 
"4n hac autem, uti & in precedente, diametrum quefitam habebimus, ope 29" 
& 3o** VII? Nam cum in Ellipfi (per 3o7**) fumma quadrati & figurae Axis fit 
femper aequalis fumma: quadrati diametri cuüjufcunque .& figure ejufdem; fi de 
datà fummá quadrati & figurae Axis auferatur data figura diametri quafitz, re- 
ftabit quadratum ipfius diametri. In Hyperbola autem. differentia quadrati & fi- 
gura Axis (per-259'" VII!) zcqualis eft differenti quadrati & figurz cujufvis dia- 
tetris erit 1pitur exceffüs, quo quadratum Axis & propofita figura fimul füperant 
figuram Axis, equalis quadrato diametri quite, — 7-5 dus 


PROPOSITIO XXIX. PROBL.- E 


I5 "tis lateribus fure cAlxis. H "perboke, proponat "m diame- 
E uictus pudo, CR MN RUN UNGTHHQENEFGIO 
lateris recta ejuldem datam conficiat [ummam. 00 0- 


-.Hídem pofitis, quz in prioribus Hyperbole Schemátis defcripta funt ;. puta. 
a&um; & fit sk diameter illa quam querimus: eritigitur (per xg*» VII"i) 
im ex Ar, five rectangulum fub wr & fummà Axis & lateris ejus recti, 
lum fub xr & Mz; hoc eft, ut fumma Axis & lateris re&i ad M5, 
ac: ; a quadratorum ex »K & latere ejus recto ad fummam .quadra- 
torum ex &M acapplicatà quadratorum fummàá illà :datá ad fummam Axis 
TOU, erit re&tangalum füb Mz & latitudine ex applicatione ortà, 
atoruNl ex MNOQUME. C (BEYGER ooo senos 

atere ejus recto, vel minor, vel eidem aequalis; 
moe dos e ác 


cx 
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ác primam fit. major eo ; unde (per e" VII") uz major erit quam NM, ac (per 
27^? 114. Elem.) quadrata ex NM,Mz fimul equalia erunt duplo rectangulo fub 
NMZ & quadrato ex N z: quocirca rectangulum füb Mz & datà latitudine «,-nuper 
inventà, zquale erit duplo rectangulo füb NMz & quadrato ex Nz, Sed NM excef- 
fuseffquo M z füperat N 2; adeoque duplum rectangulum xMz equale eft duplo 
exceffus quo quadratum ex Mz füperat re&angulum füb Nzw: quadratum igi- 
tur ex N z, una cum duplo exceffü quo quadratum ex Mz füperat rectangulum 
N ZM, «quale eft re&angulo füb 4 & qz: Gee x ber 
ac dempto utring; duplo illius exceffus, erit - 
differentia, qua re&angulum fuübaz &s, e 
fuperat duplum exceffum quadrati ex Mz 
fupra rectangulum Nz M; &qualis quadrato —— 
€X Nz: ac dimidiando erit rectangulum 
fub xz & fémiffe ipfius 4| & N z fimul, E^Z- 
dempto quadrato ex Mz, zquale femiffi - 
quadrati ex Nz. Datur autem quadratum - ue iom o T 
€X Nz: datum igitur eft rectangulum füb Mz & ;V» & N£ fimul, deficiens quá- 
drato ex Mz: adjacet autem rectz dat&, nempe ipfi !4L.& xz fimul fumpta : 
datur ipitur Mz; ac dato puncto Z, daturquoque pundum M, . 

Componetur autem problema ad hunc modum, - Deícriptis caeteris ut prius, ap- 
plicetur pars quarta Wiummze quadratorum propofite ad r A fummam Axis & la- 
teris ejus recti; ac ponatur latitudo applicatione obtenta, que fit. 9, (quaque 
quartz parti ipfius p aequalis eft) in Axe verfus verticem A, de centro ead x dta 
ut rectangulum füb rA,oz fit &quale quarte parti data quadratorum fumma ; & 


erigatur normalis Ex: factàque er in Axe minore ipfi oz vel oN equali, jun- 


n Uu Qe. in 


iN AA 


gatur Nm, & capiatur Ex eidem equalis: dein centro x radio & E defcribatur circuli 
portio, qu& occurrat Axiin puncto M, ad quod erigátur Áxi normalis MA cgte- 
raque fiant. quae in. precedentibus, - Demonftratio autem Analyfi reciproca fatis 
manifefta eft, cum ícilicet fa&a fit Ex qualis e1 que poteft duplum quadrati ex 
Neque alium habet limitem, praterquam quod. in 44" VII": demonftratum fit 
fummam quadratorum Axis laterifque ejus recti minorem effe fumma quadrato- 
rum laterum figura cujuflibet alterius diametri... Hàc igitur fi füamma propofita 
minor fuerit, cadet punctum M citra verticem, five. extra fe&tionem ;. vel circulus 


or fucrit; cadet punctum M citra. verticem, five. 
Axem non attinget : ac proinde problema i npoflibil 


i 


'uoniam vero Axis AT minor eft quam. 


E ! *X NEZ: quapro- 
pter rectangulum füb Mz & 4L squale erit duplo — - t 
| fimul & Mz unàcum quadrato — / E 


à 


T a 


€x Nz: & utrinque füblato communi, duplo nempe rectangulo fub "Nz,MZ fitul 
& M5, erit exceflüs, quo rectangulum füb Xj & wz füperat duplam rectangulum 
r Tt | : ulam 
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NEM & duplum quadratum ex ME fimul, sequalis quadrato ex N2: ac, capiendo 
aqualium dimidia, erit rectangulum fub wz & exceflu quo ii, fuperat ipfam 
N£ dempto quadráto €x M z, aequale dimidio quadrati ex Nz: datur autem qua- 
dratum ex Nz; adeoque datur rectangulum fub dito exceffu & Mz. Adjacet au- 
tém- rectangulum illud data rectze, nempe differentig ipfarum $ &J/& N z, deficiens 
quadrato : datur itaque M Z, ac obdatum punctum z, daturquoque M. «^ 

Compofitio autem hoc incafuünihildiffert à pre- — 

cedente, nifi quod hic punctum 5 vertici A jam Yi dil 5 


qui 


cinior fit quam centrum 6: applicatà igitur quat 
parte fumma. quadratorum. propofitae ad- fummam | 
Axis & lateris ejus re&ti, ponatur latitudo inde orta, 
quz fit »,à o verfus verticem A, ut 655 ac ad pun- 
é&um E & ad angulos rectos fuper Axem erigatur 
recta E X aequalis ipfi Na, que poffit dimidium qua- 
drati ex Nz; & centro X, radio EE defcribatur ar- 
cus circuli; qui quidem, fi problema poffibile fit; 6c-- ..K/774 ! 
ret Axi ultra verticem, in puncto M, veletiam in pun- A E 48 | 
&is-M, y, füb certis conditionibus mox dicendis. .— p 

Aug4cpis autem habet problema hoc ex 45* & 46^ Septimi, Nam, per 45*7,fi 
quadratum Axis Hyperbolz non minus fuerit dimidio quadrati differentiz inter 
Axem & latus ejus rectum, íamma quadratorum Axis & lateris ejus re&ti minor 
erit quadratis laterum figure cujuívis alterius fe&ionis diametri fimul fumptis : ac 
proinde oportebit propofitam fummam. majorem effe. quadratis laterum figura 
Axis;'ac quo:major fuerit fumma illa, tanto longius aberit ab Axe diameter quam 


quieras x (0 5 0 HE OORORINRGS OUO D Q0 wel e X2 EA - 
| - 'Si vero quadràtum Axis minus fuerit dimidio quadrati -differentie inter Axem 
.& latus ejus rectum; demonftlatur, in 46^ V1I*5 quod ab utraque Axis parte re- 
periatur diameter, cujus quadratum, una cum quadrato laterisejus reti fimul, mi- 

lus erit- | quadratorum laterum figurz cujufcunque alterius diametri, ab ea- 

iende; quodque huic utrinque propiores diametri minorem 
quadratorum laterum figure: quam ab eadem remotiores: hoc 
ui letin Axe Hyperbolz ultra verticem producto; ac E x, 
€x Nz, equalis eritipfi £ Ej ac circulus cen- 


tro x -deferiptus conti 1 inpundo E, hoc in cafu cum puncto M coinci- 
dente: adeoque quartà pars ipfius Xp, five e£, aqua- Os s A 


: quadratorum e lateribus fi 
punctis ultra verncem, ut ad M &, S 
dua diametri ab utroque Axi 
dem propofitam quac 
qualis fuerit fumme? quadrato: 


ra fümmam. Quod fi data fumma z- 
eribus figure Axis, coincidet punctum & 
Ae e : cum 
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cum "vertice A; punctum M vero dabit duas alias diametros, ab utraque fcilicet 


'Orroll. 3. 1dem dicendum de alia quavis datá diametro, que non fit Áxis fectionis. 
per p tj |(GEcO BID CHO DUDUOVIMPO YI O9 DEG tug LOI 
dt cCIPROPOSPPIO XXXD PRORIoe eR. ue 
d Wwodts lateribus fure 2dvis Bilpfeos, oporteat invenire dia. 


- 


RE metrum, cujus quadratum, una cum quadrato lalerzs ejus 
reddi. mul [umpto, propofam. conficiat fummam. 


Manentibus iis quz in precedentibus Ellipfeos Schematis defcripta funt, puta 
factum; fitque 85K diameter illa quam quzrimus. Erit igitur (per 19? VII9)) ut 
quadratum ex Ar, five re&angulum füb xr & differentia Axis & lateris ejus recti, 
ad rectangulum fub Nr & Mz, hoc eft ut r2 differentia Axis & lateris ejus recti 
ad M z, ita fumma illa. propofita ad fummam quadratorum ex MN, Mz; adeoque 
applicato rectangulo íummze propofite zquali ad differentiam Axis & lateris 
rec, dicatur latitudo inde orta Xj, qua proinde data eft. Ac manifeftum eft 
rectangulum fub M s & 4p zquale effe quadratis ex MN, Mz fimul. Verum (per 

- 49? [1*: E Jem.) quadratum ex: * 1 n erg CIE: 
NZ xquale eft quadratis ex | : dea E WE ERE qp1O 
MN, Mz fimul una cum duplo » 3 
rectangulo füb N Mz, hoc de 
eft quadratum ex Nz aequale - 
eft rectangulo fub Mz & Xp 
una:cum- duplo re&tangulo —— 
fub NMz;' re&angulum au- 
tem fub NM z zquale eft rect- 
angulo füb N z M. dempto 
-quadratoexM z: quapropter ^ 7 

quadrato ex Mz, &quale eft^ — — a uiuc qu N 

"dimidio quadrati ex Nz. Sed |. — 3 

datur quadratum ex Nz: da-- 
tum eft igitur rectangulum - 


a 


fub wz & utráque Nz & ; x, fimul, dempto quadrato ex wz. Adjacet autem 
ree date, ipfis nempe 4 & Nz fimul fumptis quali, deficiens quadrato: data — 
eft igitur re&ta M z,datumque pundum M. — - mo iu poer M 

Componetur itaque problema ad hunc modum. Applicetur quarta pars date 
ge | | Tt35 occae e umma 
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fumma quadratorum ad differentiam Axis & lateris ejus recti ;. ac. latitudini in- 
vente, five quarta parti ipfius p, aequalis ponatur redta oz in Axe, de centro. o 
 verfüsN; & ad punctum E erigatur normalis Ex ipfi I1 equalis, five quae poterit 
dimidium quadrati ex Nz: dein centro x radio zz defcribatur arcus circuli, qui, 
fi problema. propofitum. poffibile fit, occurret Axi inter A & r, ad punctum M ; 
&, erectà ad Axem normali M4, habebitur tam magnitudo quam pofitio diametri . 
Determinatur autem problema ex 47?* & 48* VII", Nam fiquadratum Axis 
majoris Ellipfeos non majus fuerit dimidio quadrati fummze laterum figura: ejuf- 


dem Axis, manifeftum eft (per di&am 47"*^) fummam. quadratorum propofitam 


minorem effe non. poffe quam adrata laterum figurz Axis majoris fimul fumpta, 


A 


quo in cafu punctum M cadet citra verticem A; nec majorem quam quadrata 


" i 
E ESL 


s 


Verum fi quadratum 


utrinque propioris minora erunt quadratis laterum figura diametri ab eadem remo- 
tioris, prout ibidem demon-  . PeoslgRe we ue xc ees ES 
firatur, Quaenam autem fuerit au ARE. dolus en | 
eumentoguo i HyperBolruf t" 09 ce pe c CU 
fumus, ftatim patebit. .Q md 

niam enim punctum M 
cum puncto E; crit XE, 
femper aequalis eft ei quas 


fuperat No: quareos erit ad 
Ne ficut exceflus quo diago- 
nium quadrati fuperat latus : E [XI OE oicaetee 
ejus ad ipfum latus, five ut V 2 — rz ad x. exe oc nu ccs f 
Per. conítructionem autem, rectangulum füb ox & differenti Axis & lateris 
ejus recti equale eft quartz parti fummae quadratorum laterum figura adeoque 
rectangulum füb v2 — 1 xz & differentià Axis & lateris €jus re aquale erit 
dimidio fumma minimze quadratorum laterum figure, quam quarimus. Cum au- 
tem differentia Axis & lateris ejus recti fit ad earundem fummam ficut ipfe Axis 
ad Nz; erit re&angulum füb Nz & differentia Axis & lateris. ejus recti azquale 


retangulo fub Axe & fuümmá Axis & lateris ejus recti; hoc eft, quadrato Axis & 


figura: ejufdem fimul, five füimma quadratorum ex utroque Axe: Minima igitur 
fumma quadratorum e lateribus figurz erit ad fummam quadratorum Axium El- 
lipfeos ficut y 8 — 2 ad unitatem, five ut duplus exceffus quo diagonium quadrati 
fupera tusejufdem adipfumlatus. — Ce perc up ELE. 

Quapropter, fi in Ellipfi proponeretur inquirere diametrum;qua habeat fummam 
quaóratorüm laterum fiera: minorem jam oftenfà, impoffibile erit problema, ac 
circulus juxta leges compofitionis defcriptus non attinget Axem. Si vero major . 
fuerit dictà Minimá, minor vero quam fumma quadratorum laterum figure A xis, 


tc 
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ab utroque. Axis latere habebuntür :duz diametri, hoc eft: oninino: quatuor, qua 
abeant propofitam- fummam quadratorum laterum fipurz. Ac fi zqualis: fuerit 


ftant. - Verumtamen: fi proponatur 
ummáà quadratorum:. e lateribus. figurae 


rum fumma ea eft quae fit c quadratis laterum fipürz; Ax 
fummam quadratorum 6 lateribus figurze Axis maj 
cjus rectum. .Hác fi major proponatur, rurfüs impoffib 


Coroll, x. Summa autem quadratorum duaru 


) AmVenire diamerrum 


* 


adeoque fi fiat fub rA &alià iub 


quale erit re&angulo fub ex, 625. erit igitur. Zyz2o- 


M, ac. dividendo erit Dscsnnips qup fnt 
»39 KART La. 3 : E à 
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ad ez ficut ez ad £M. Datis autem oz & 4p dabitur quoque Mz, unde pun- 
&um M datum. — ^ — : | 

Coinponetur itaque problema, fi appli- 
cetur quarta pats differentia: quadratorum 
date ad rA, five ad fummam Axis & la- 
teris ejus recti; unde latitudo fiet ipfi 4L 
squalis, Dein in Axe verfus z ponatur 6 E 
ipfi p zequalis, ac fiat ut. Ez adzo ita 6z 
adzM, Invento autem puncto dabitus — Tj^—r— 
quoque diameter sK tam magnitudine * |] 7- 
quam pofitione; ut abunde in praceden- 
tibus dictum eft; is 3 

Aupuzphs autem hujus problematis €x 


4g & jo** VII"! petendus. Nam fi Axis aj 
tia quadratorum Axis laterifque ejus reci mii | | | 
diametri & lateris recti differentià : adeoque differentia propofita hac non iinor 


or fuerit latere re&to ejus, differen- 


nor erit quavis alià. quadratorum 


effe poteft, uti ex 49" conftábit. Sr vero Axis minor fuerit latere ejus recto, dif- 
ferentia quadratorum Axis & I ris ejus re&ti major erit qualibet -alià differentia; 
ac proinde differentia propofita non major effe poteft excefiti quo qüadratum la- 
teris recti Axis fuperat ipfius Axis quadratum, prout ex jo" VIE"! patebit. — 

Porro per eafdem -démonftratür, in priori cafu, differentiam quadratorum 
Masimam non majorem eífe duplo exceffüs, quo quadratum Axis fuperat figuram 
ejus: in altero vero; differentiam Moniam non minorem effe duplo excetiiquo 
fipura Axis faperat quadratum ejufdem. Coeuntibus etenim punctis &£ & £j eya- 


nefcit reda zE, & in infinitum abit redta M. — 


EE . PROP 


OSITIO XXXI. PROBL. - 


| diis Ellipjeos cde 5 datere veto s invenire diametros ejus, 
j quarum quadrata dat differentià fuperent qua: vata late- 


vum. fuorum ve&orum, ac ab üfdem deficiant. 


vx XN 
sud ^ 


IS 
* 


a 


d EN 
SE. 


: ipfi ha&tenas defcripta fünt; ent quadratum ex Ar 
five re&angulum fub Nrjr2 ad redtangulum füb Nr,Mz (per 20**" VIE") ficut 
differentia data quadratorum éx 5K & láteris ejus re&i ad differentiam quadra- 
torum ex NM, Mz: adeoque, per toties dicta, erit r d ad Mz ficut differentia pro- 
pofita ad differentiam quadratorum éx NM,Mz; hoc eft, ( per 5^" I1? em.) ad 
quadruplum re&anguli füb ez, ew: proinde fi.applicetur quarta pars data 
quadratorum differentiz ad re&am r2, & habeatur latitudo, quam dicamus Y^. 
hoc eft, fi fiat ut rectangulum füb P2. &«p &quale fit. quartz: parti date quadra- 
torum differenti; erit re&angulum fub M z & 4j aequale rectangulo fub oz&Mo: 
àvájeyw itaque. erit ut Xp ad 6 ita eM ad Mz: componendo. autem. ac dividendo, 
62 aucta & minuta recta p —' epar Doe. P sus E AT e CHIDGEEHESE 
érit ad oz ficut-8s ad-2 M. up A oCHTXGD» i MRENRESIT um EC 
Verdiidanturot &«L4deo- ^ ^7 eue Do 

ue &re&ta eM datur ; unde, | pore c 
ob datum e,punctum M quo- 


—Magentibus iis quie in Ellipfi 


N. 


utroque centri late 
zoita ez ad zM,utd 
zy, ut latus re&um ma 
Per 
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Ex iis autem quz in ultima Propofitione Libri Septimi traduntur problema 
hoc limites fuos fortitur. Nam ex omnibus diametris Ellipfeos quae majores funt 
lateribus fuis rectis, Axis majoris quadratum majori fpatio fuperat quadratum 
lateris fui recti: ex illis vero. qua lateribus fuis rectis minores fünt, omnium 
Maximam habet quadratorum illorum differentiam Axis minor; qug quidem dif- 
ferentia major eft exceffu quo quadratum Axis majoris fuperat quadratum lateris 
fui recti, in ratione lateris recti Axis majoris ad Axem ipfum. Quocirca fi dif- 
ferentia data minor fuerit differentia quadratorum Axis majoris laterifque ejus 
recti, quatuor diverfze diametri, ab utroque Axis latere duz, fatisfacient proble- 
mati; cadente utroque puncto M & p. inter vertices Ellipfeos 4, r. Quod fi major 
fuerit hàc, minor vero differentià quadratorum Axis minoris & lateris ejus recti, 
duz tantum diametri rem praftant, ab utroque fcilicet Axis minoris latere, Ve- 
rum fi hac quoque major fuerit, problema impoffibile erit, cadente utroque 
puncto M, extra Axem A T. Minima autem non datur quadratorum differentia : 
nam in aqualibus diametris conjugatis differentia hc nulla evadit, quia diametris 
ipfis aequalia fiunt latera recta, 2 3 

Quoniam vero z E eft ad zo ficut zo ad £M, erit zo ad o& ficut £M ad Mo: 
ac pari ratione ze erit ad ee, hoc eft ad 9 E, ficut z& ad t6; adeoque erit zM 
ad Me ficut z& ad 1,6. Quocirca in omni cafu recta zw Harmonice dividitur in 
punctis o, 4; ac proinde, data qualibet diametro, facile erit correfpondentem ine 
venire, quz eandem habeat differentiam quadratorum fui laterifque fui recti, 


Haflenus, eodem ubique obfervato ordine quo traduntur dwesruo, operam dedimus. f'8- 
Jolutioni problematum sllorum, quorum limites ammediate pendenz à propofitiumbus dues- 
 smás libra Septimi: mec diver[am fuiffe libri O&lavi deperditi materiam omnino mibi fer- 
Jaafum babeo, Speramus autem, fi sta contzeerit ut zbfas Apollonii 4fnalyfes 686 Compofr- 
tones munus affecutz fimus, mos allud Jaltem praftstiffe, ut quecunque s earum locum fub- 

JHituzmus: equo Lettori baud incontinna videantur. Btamfi vero gimumera fere fent Pro. 
blemata Comica. determinata, quorum Zfualyfes ex. bis Elementis won. multo ftudio peti pof- 
Junt; 2n prefentia tamen, id folum wobis propofitum fuit, ut Apollonii vef£zgza, quead ejus 
fera poffet, bremeremus. Quod ff forte fortuna. integrum Aubloris opus poftbac lucem cou« 


Jpexterzt, nobis leve damnum erit, ea conditione oleum t8 operam perdidsfre, 
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ecne dptioDy- 


| nj Mice yr : 
ie | mos: corum he in Geometria ver- 


: ft. dee quoniam. hi 
ita Een nos vero illis non affenti- 
mur; libeat Geometrice demonftrare u- 
nam eandemque fpecie fectionem necef- 
fario fieri in utraque figura, in Cono in- 
quam & Cylindro ; fi modo ratione qua- 
dam & non funpliciter fecentur. Quem- xis 
admodum autem Veteres qui Coniatra- .— 
éarunt, : non contenti communi: 
Coni, nempe quod. circumdué 
guli rectanguli. deícribat ; ub 


* Pro Armatar] juxta 2 Cxbend: 5d. im (uo cvi Gravis fami, iarem. 2 


—univerfalius | 


L] A 


? SER EN.US 


univerfalius rem contemplati funt, non 
tantum rectos fed etiam fcalenos Cgnos 


XS 


"m tamen pe icd me- 
lius effe jadicavi definitione magis uni- 
verfali utrumque. complecti; quoniam 

ylindri fectionem eandem fore 

n Ellipfi in folo Cono re&o íedà 
probari continget: ex hypothefi vero 
univerfaliori Ellipfi. cuilibet. fe&tionem 
illam aquiparari deprehendetur ; id quod 
in hoc libro demonttrandum füfcipimus. 
Pramittenda autem nobis funt ifta ad 
rem propofitam fpe&tantes definitiones. 
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um UE ge 
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: n in s pede ipfius cy- 
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Sed 8 lec juxta Apollonium. definienda. 


$. Omnis linez c curva, in uno plano 
exiftentis, diameter vocetur recta linea; 
quz quidem ducta à linea curva omnes 
quae in ipfa ducuntur rectas rectae cui- 
piam parallelas bifariam dividit. 


9. Vertex autem curvz, terminus illius 
"e qui eft ad curvam. .. 

- 10, Ordinatim vero ad diui um ap. 
plicari unamquamque re&arum paral- 
lelarum. 

sen Conjugatz - diametri dicantur í 
quz quidem, à curva ordinatim ducta: 
ad conjugatas diametros, ipfas fi militer 
bifariam dividunt. 


12, His i igitur fuppofitis lineis i intranf- 


ndri,pui 
diametrum. bifariam di idit ce 


13. Quz vero à m cür- 
vam perducitur, dicatur « càqua ex centro, 

14. Qua vero per centrum fectionis 
tranfit, parallela ei quz ordinatim ap- 
plicata eft, & terminatur ab ipfa linea 
curva, décumda diameter dicatur : : de- 
amonftrabitur enim. rectas omnes. in 4e. 
cione ductas, que priori diametro pa- 
rallelz funt, bifariam fecare. —— 

1j. Illud. etiam definiendum. a E 
miles ellipes efle, quarum conjugate 
liamet | ngulos CUR Íecan- 


2: em ut A E, B Z, pa- 
. fallele fint ; fitque 
]- 57A B (qualis AB, & 

T CRI UirEZ; & jun« [s 
— gantur A T, ^ Z:di 
'€o rectas AT; , 


B E, rZ; quoniam AB ipfi ^1 Ee Te 
fallela ; Seit Lper n iu E 


Now 


A 


Or. quoniam igitnr. linea - 


que à 0 BA; co 
ipforum "dones [per 1 : 
parallele erunt , atque etiam 


» 


rallela ipfi ^4. ac pari ratione T Z &qualis & 
parallela erit ipfi BE: quare A 4, P Z [per 30.1.] 
equales inter fefe & parallele erunt ; ac E 
pterea ipfe qo AT, as quod erat often- 


Mcr : 


UP R 0 ?. 1i? ; dhoy. 


Si cyliddrts plano fécetur. per "axem; 
fcétio parallelogrammum erit. 


à; ST cylindrus ; cujus bafes Ts circa cen- 


tra A, B, axis autem AB. feda linea; & 


ducatur pet "AB planum. fecans cylindrum, fa- - 


cienfque fe&tiones, in circulis quidem rectas [i- 
neas l'À, E Z, quz diametri fünt; in fuperficie 
autem € Bidr dpfas EHT, ZA: dico. ct 
lieri. EHT,AZ redam effe. 


Si enim Ear pd s A oobis 
fint re&z ; dud ducatur reda - 


EHI & teca BOT in plano. 
EA conveniunt ad puncta - 
E,r; atque eft EHT in füper- 
fici cylindi: ipfa EOT in 
cylindri fuperficie. nonetit, & . 
uoniam circuli A,B zquales . 
fi nt .& equidiftantes, fecantur- 


ed g- SUN ied 


&quales, cum diai 
qualium UM 
merde A 


 parallelogrammo quod fit per a: 
fectio parallelosramm ine 
Ds sausles ang 


us, cujus. es circuli ci 


 BZHO parallelo ipfi 
juod faciat xor in 


guram EH ZO - pata 
guum apa PAG 07 


Ed XJ. 


Si  cylindrus p ilio fücelur aeq idillnte 


: axi reta. linea AB, patalle-- 
tem per axem T A m '& fece- - 
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Dacatut à centro 8 ad. EZ perpendicularis B.K ; 
perque rectas K B, 8 A. du&to plano,. communes 
fe&tiones fint AA, K A; &. jungantur BZ,.A OG. 
quoniam igitur circulus A circulo B a&quidiftat , 
& BO planum plano r4, fecaturque ab ipfo 
ABKA plano: reda AA [ per 16. 11.] paral- 


lela erít re&e BK, & iA ipfi BA ; quate KA 


paralleloesrammum eft: ideoque re&a X A z- 
hg qualis eft.re&e BA, & BK 
ipfi A ^... & quoniam BK 
quidem ipfi A A: parallela eft, 
KZ vero ipfi A8; erit BKZ 
angulus [ per 1o.11.] equa- 

| is angülo 4 AG. atque eft 
2 sc BK: ad. K Z perpendicularis : 

. perpendicularis cft igitür AA 
ad ipfam AO. íunt autem 
 &quales: ergo equales funt 
iple EZ, HO, & parallelz. 
preterea quoniam B7 pa- 
rallela eft ipfi 4 6 ; planum 
... perBZ aue axem dudtu 


primum theorema : er 
lx funt ipfe Z 6,^ M. 


OoZzp 
M 


parallela : angulus igita 


| 74 quz ei fübtenditur ree 
^U. G3 AA; dücantur autem: 
ELI wq Z-perpendiculares ad 
Civ HAMA, DOR: quat 
"i ax tB 5. 


neam ABT A circ 


[]B 


6 SERENU S 


Secetur enim A A bifariam 
in pun&do H, & jungantur 
HB, HT. quoniam igitur qua- 
dratum ex HA [per 5.2.] &- 
quale eft quadrato ex H E. & 

 re&angulo A E, E A, five qua- 
drato ex BE; quadratum au- 
tem ex BH zquale eft quadra- 
tisex HB, EB: erit reda BH ipfi HA equalis, 
& fimiliter demonftratur FH equalis ipfi H 5, 


ceteraque : feiern igitur et. linea ABT A 


PRor. V. Phor. 
Si cylindrus plano bafibus zquidiftante 
fecetur; fe&tio circulus erit centrum 
- habens i in axe. 


CE cylindrus, cujus ee quidem circuli A, 8, 
axis antem A B reda ; & fecetur plano ba- 
fibus equidiftante,. quod faciat fectionem in fu- 
perfiie cylindri lineam TE AN: dico ipfam 
TZAN circuli circumferentiam effe, j 


, Deieibusmr in circulo A. diametri EZ, H 6; 

& per utramque ipfarum & axem ducantur 
plana cylindrum fecantia, qu i-e facient 
fe&iones parallelogramma ; : 
& fit parallelogrammi EK 
& plani FZ AN communis 
-fecüio TA, parallelogrammi : 
autem HA & ejufdem pla- - 
ni communi fedi | 


catur (à plano. EK, teda — 
FA ipi B2 et paulea, — 
-& eadem ratiot : 


quo uiam BA SEdue. T E; AZ 

inl eft, & eft E Azqua- 
ier vt erit rMipfsiMA d x 
qualis: militer. uoque cun .. ode 
equalis erit ipfi Mz, funtau- - 
tem A B, AH zquales; ergo 
& MI,MN zxqudes erunt: —— 
-quate omnes MT, MA, MN, Mz inter fe x- 
uales. & fimili ratione. alie equales. often- 
E quacunque: à pundo M adlineam T AN 
Ro m circulus igitur eft fe&io FE AN. 


nus. per axem fecetur 
igulos ipfi 2 fe- 


plano recto ad | 


. parallelogrammum p 
faciat communem | 
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| 3 ES e üt 6; & ad re- 
/ emt 324 9s. angulos ipfr! EH du- 


j perpendicularis ad planum A ^: quare 
 Ir.] ZO, MN parallele funt. fed & parallele 
. ipfe K A, AB: ergo [per 15. 1 1.] parallela quo- 
que que per illas tranfeunt . 
tur KZA ems : 


at re&angulum K 9, 9^ voe eft 
e : 


), xay à e apetyne egal 11 74 Z [) o zo 
402y Qu rie 7 


rallelogrammo rectam lineam; conti- 
nentem angulos zquales angulis pa- 
rallelosrammi, non autem ipfi ius ba- 
fibus parallelam : fectio circulus erit. 


vocetur autem ie fectio Subgon- 
traria. 


e cylindrus fcalenus, cujus i paddle 
mum per axem A4, ad re&os angulos 
exiftens ipfi bafi; fecetür autem cylindrus & 
alio plano BZH' ad parallelogrammum A ^ 
re&o, quod in ipfo communem fe&tionem fa- 
ciat rectam lineam EH bafibus AB, TA, non 
quidem parallelam, fed quz contineat angulum 
HEA qualem angulo E A B^ angulum. vetà 
EHB zqualem ipfi ABH : dico feinem EZH 


circulum efle, 


5I dusk pun- 
&um in reda EH, 


: ergo [ i à) 
erpendicaaris e 


- ad planum ; 
tur per O ipfi AB pa-- 
-rallela K 0 ^, ponatur- 
que ipfi AB. d rectos 
emuulus MN, & per Z o, 
(KA ducatur. planum fa- 
ciens fedionem K Z A, 
. quoniam igitur - MN, in 
- bafis. plano exiffeus, 1 per- 
. pendicularis eft ad AE 

communem Blei fe&tionem ; j- erit. MN 

pet 6. 
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ps Áectio igi- 


circulus eft, & ejus 
ad rectos angulos infiftit:. quare [per | 
rectangulum X 6, 6 A eft quale pom ex e z. 


: rectangulo, cum. 


CK, AH anguli- quiis fnr ergo ere da 
xz 8 2 quale eftre&angulo £ 6,0 H ; atque eft 
.EH perpendicularis. fimiliter autem, 
Es it parallela ipfi Z6, po- 
patium à quale ei, quod fub partibus ipfi lus 
continetur: igitur [per 4. huj.] fe&io &zH 
circulus si pujss pp cx reda E on. 


Pa o P. . VIL. BMC 


- Ciis dato & Puno in faperfi- 


cie ejus; per dictum puncti atu 
ve adeste. 


» gm Dina. cujus. r. ircu 
tecta linea A B; j dan a 


| e tui n ín ejus 
- füperficie 


$ IESBEUMIX 


Íuperficie T ; atque oporteat 
perT ducere "cylindri latus. 


Ducatu à pun&o r perpen- . 
dicularis ad ipfam AB, que - 
fit ^; & per AB, PA res 
&as ducatur planum cjlindrum 
fecans : fecto igitar per T 
tranfibit, & faciet in fuperfi- 
cie re&am lineam ZrE, que 
quidem. cylindri latus eub 


sj ^ Tego CA 
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Si in. bri umm duo puncta fu- 
mantur,non exiftentia in uno latere pa- 
rallelogrammi, per axem : qu& di&a 

puncta edet recta linea intra cy- 


ST ede cujus De circuli A, B; fu- 
manturque in füperficie ejus duo pundta r 
4, que non fint in uno latere parallelogram- 
mi per axem; & jungatur TA : dico ipfam 
rA intra cylindri fpdecem. vehe 


ien poef. "vel in 


ejus, vel exta fue- 
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"quidiftante ei quod per axem fit paral- 
lelogrammio ; fectio. neque circulus, 
neque rectilineunr erit. Ea 


S Cylindrus, cujus-bafes circuli A, B; & 
| fecetur plano neqne equidiftante bafibus; 
neque fübcontrarie pofito , neque. per- axem, 
neque axi zquidiftante: vel igitur fecans pla- 
num bafes utrafque fecabit, vel alterám- tane 
tum, vel neutram. primum vero neutram fe- 
Cet; & faciat in fuperficie cylindrti lineam 
[ EA; dico fe&ionem T E 4 neque circulum effe, 
neque redilineum. 3 à; | 

INam rectilineum non effe manifefto conftat. 


fit enim re&ilineum, fi fieri poteft :.&t fuma- 


tur latus quodpiam ipfius TE. quoniam igitur 
in.cylindri fuperficie. duo. pun&a Tr, E fumun- 
tut, in eodem latere cylindri non exiftentia ; 
(latus enim in. duobus pun&is talem lineam non 
lecat) erit recta linea, que puncta Lr, B-con- 
^ jungit, in fuperficie ipfius 
.  eylindri ; quod quidem [per 
., prced.] fieri non poffe jam 
^]* demonftratum cft : TB igi- 
/  turreca linea non e(t, ne- 
que figuraT E ^ rectilinea. 
Demonftrandum deinceps 
eft, neque circulum efle. 
quoniam enim fe&ionis TEA 
. planam plano circuli A non 
-eft aequidiftans : fi plana 
producantur, ipfa fe invi- 
cem fecabunt. fecent ergo 
fefe, & fit ipforum com- 
munis fe&io ZH; perque 
-A centrum ducatur G AH 
ad ZH perpendicularis; & 


fe&tione autem FE A 
xc fad Qai e. 


quidem reca EA M, p | AC 
quare [per 9.11. ] ME, Nz 
erunt. - ducatur deinde 


[1 equalis: quare E A M circuli OE r1 
meter erit. & quoniam reda O A ipfi 6A 
parallela eft, ut & A M ipfi Az ; angulus O A M 
[per 1o.11.] angulo 6 A Z eft zqualis : re&us au- 


1em eft angulus 0 Az; re&us igitur eft O A M, 
& E A perpendicularis eft ad o r1 circuli diame- 


ttum: unde fequitur quadratum ex E ^ «quale 
effe rectangulo O ArI, quoniam autem fe&io non 


eft fübcontraria, angulus ^ OT. angulo OP.A z- 


qualis non erit :-& idcirco latera 0. A;T A inz- 
qualia: igitur quadratum ex O Aj hoc eft re- 
cangulam O AT, non- eft zquale quad ato ex 
TA, hoc eft rectangulo rA fed rectangulo 
OAII zquale eft quadratum ex-E4: quare 
quadratum ex BA non eft equale redangulo 

s LIC S INA: 


1o 
TAA: & propterea [per 4» di Ífe&tio T BA. 
non eft aon demonfttatum - autem. eft. ne- 


ue rectilineum efle. quod erat. demonftrandum. 
; mul vero & illud demonftratum eft, re&am li- 
uc infe&ione ipfi ZH ducta parallela 
dividitipfun. r *. dtc bslis.aquá- 


neam; 
bifariam. 


lem etie. —  — die 
Sed fecet planum. etiam. iplas. bafes ;. ju : 
quidem A reQdà lineÀ TE, ipíam vero B rec 
ZH; perque A ducatur. 0 AA . perpendicularis. 
adr E; & per O A diametrum dedi 
tur planum, . quod faciat íe&ionem X patal- 
lelogrammum : plani autem. ZTEH & E ds 
grammi. eK. eiat. fectio fi t AM... quo- 
niam igitur. planum. ZE neque pet axem due 
&um eft, neque axi i sequidiftans ; : 53 
reda AM jin infinitum. protra- - | 
&a occurret ipfi axi 


"-occurrat- in ntm *N,& 
pagluerd ON. utramque in ! 
pattem.- itaque fi, axe & cir- 
eulis manentibus, ipfa GN cir- . 
cumfetatur unà cnm diametris; 


que redeat. in eum locum 
cylindri 


in punctum N. illud. 


pate T A: 


af cy in bes a denti 


meque circu lüs, 


meque 


fed E ad f& e 


TA bafim para : 
Clam EZ intra LZ 
&, fi ulterius producatur. 

tem fuüperficiei , ab ipfo ia 
ram fecati, 
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- Ducatu enim: Eo 


| itaque emper ES 
qv fecans. cylin- 
Pg xe Sas pig parallelo cCam- 
mut HN; & jungatut KA communis fe&hio 
parallelogrammorum FA,NH. 
quoniam igitur re&e -EZ, Kk 6 
eidem. funt. parallele, etiam 
inter fe: parallela | Maatsiatque 
eft.-o K-- in plano. KH ;- qua 
oO BS, in ditis KH «ert; 


s . adéoqu 1g 


e A iliam ie quid: 
perfpicutim. autem eft. fi-ad 
alcenapie pus producatur af- 


diameter r 5 vont 


 grimmi. iit axem, sd i ad qu qua 


- fecantis plani, oo anER E 
elite Scaleno: autem exiftente cylindro, 

mon item; ; prxterquam cum par 
-grammum per axem ad i ipf: 
cylindri. rectum ficri 


PELA els 


IT "p 
A B, e 


12 s DAR SEZNO ES 


cat fe&ionem EZH 0, ita ut planis fe&tionis 
RZHo & bafis AT- occurrentibus, communis 
fe&io X A perpendicularis Gt ad ipfam P A A ; & 
à fectione RZH O ducatut recta ZM. - parallela 

ipfi KA, que produda june ad alteram 
dme fuperficiei. in punéto. 6 dico: re&am 
Z d occurrere Loc EH, | E 3 Me bd 
ee | 


P wEr- 


ds dion iat "tio: is 
ne EZH O9 da&a eft ÉMEG 
"parallela ipfi A5 intra TA - 
 parallelogrammam -- cadet. 
quoniam autem Z M cft in 
plano EZHO, atque eft 
-KH «communis fedtio- ipfius 
- *& parallelogrammiT A5 oc- 
cutret ZM ipfi EH, E 
pee ipfi M & «qualis. eti * 

id quod patet ex. anteces - 
dedri theoremate. Reliquum 
eít ut. oftendamus, fi cylin- 
drus.reus íit, vel pla- 
num T A re&um fuper. ba- 
«fim cylindri, rectam K A ad 
ipfam EHA perpendicularem. e quoniam 
enim planum IA ad planum bafis re&um eft, 
& KA in bafis plano exiftens perpendicularis 
eft ad TAA communem planorum fectionem ; 
& ad reliquum ipfius T ^ parallelogrammi pla- 
num. ih 4 defin. HH Ü eiie erit. » 


gi i DeEK A, see cit planum 
d planum rA [per 18. 11.]- gcehum 
erit, « contra Brod: ergo k A ad 

eft perpendicularis. ut M 


enim, que ad iiis ducuntur parallelas ipfi 
K Pulitiem dividit, Riemededio: Z 9. 
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.. fectionis ad quadratum dia 


pendicularis. eft autem circulus KZ; 


ad EB ita TZ ad Z^; redanguliüm AER ad 
rectangulum T Z4 duplicatam rationem habe 
bit ejus quam habet EB ad Z A^, hot eft, quarti 
habét AB ad rA. fed & quadrata ex AE 
ad quadratum ex rA duplicatam rationem lia- 
bet ejus que eft AB.ad T A: ergo ut quadra- 
tum ex AB ad quadratum ex T A ita rectangu- 
lum A E B ad. rectangulhm T. z A : quod erat de- 
monftrandum. go ue 


ietrj 
afi. 


IT cylindrus, cujus bafes A,B circuli ; 
parallelogrammiümi per axem r4; fece- 
tur autetn cylindrus plano occurrenti plano Ba- 


guadratui 


quoniam K^ ipfi T A eft parallela; & Z & pa« 
rallela communi fectioni planorum , qu&-per-- 
pendieularis eft ad T A : erit & Lo 
4. huj. ] quadratum ex ZO rede 
quale erit. & cum parallela. 
üt KO ad O & ita E O0 ad« 


i SERENUS 


lum £o.H fimile eft re&angulo K O A : &- pto- 
terea ut rectangulum EH ad ipfum K0OA, 
oc eft ad. quadratum ex.Z9, ita [per t2. huj s 


quadratum diametri EH ad quadratum. €x KA, 


hoc di ad gadeiuma dismerri bafis. 


ba R oP. XN. 


Reda linea , 4 que per Re qud 
diametrum fectionis. bifariam dividit. 
ordinatim in fectione appli olicatur, de 


cunda diameter ent HOD 
CIT fe ionis RZH « meter. EH, que bifs- 
2 riam ne n0; & Z0M ordinatim ap- 
C ur: dico LM endum diametrüm etie 


E fc itaque ioBtim 

[per praced.15.huj.] quadta- 
tum ex NII ad ré&angulum 
ETLH: eandem : habet; ratio- 
nem, quam habet. quadratum 
diametri bafis .cylindri a : 


V uo. quadrato ex 
lis ieitur eft t1 6 ipfi € P, hoc 


ES 


£o [ex definit.] z M fecunda 


si f onam. ne feletar bafis planum 
 fecante ; communis autem. fectio pla- 
s & Íecantis plani perpendi- 
s fit ad bafim- parallelogrammi 
xem, vel ad eam qua in dire- 
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E E T 


"7. ad KO, ZN; ut igi | 
- cundà diametro ad- quadratum diametri EH ita 
: rectangulum. $NZ ad quadratum ex M N. quod zs 


quod re&angulunt füb fecunda dia- 

etri partibus eam habet rationem; 
quam quadratumi fecunde diametri 
ad vins diametri quadratum, - 


cylindms, & conftuantur- omnia. if cut 
| decimo tertio theoremate. quoniam 
igitur unb eft, re&angulum E OH "effe ad 
quadratüti ex Z6 ficut quadratum ex EH ad 
quadratum diametti bafis, hoc eft ad quádra- 
tum ejus quie ordinatim. applicata bifariam fecat 
ipfam E H, uti demonftratum eft in nono theore- 


Tmate; ea autem que ordinatim applicatur & bi: 
fariam. diametrum fecat, eie diameter eft, ex 


praecedenti theoremate :' ergo ut quadratum dia: 
metti EH ad qudsiiutgs lecunde diametri ità 
. re&angulum: EOH ad quadratum. ex 28. 2 quod : 
erat demonflrandum, T 

Sed. ponatur ima in pun- 
&o 9 bifariam fecari dia- 
metrum EH, & rectam Z698S 


eam rationem habere uam 
quadratum ex $2 fecunda 
diametro ad quadratum dia- 
metri fe&ionis EH, ducatur 

— per ream MN. pum g- 
. quidiftans. parallelogrammo 
.. F^, quod cylindrum fecet : 
; - faciet igitur [per 3.huj.] 
bna: boston faciat PE; & 
communes fectiones ipfius & equidiftantium 
drculorum fint ST, £0, np; ipfius vero & 


íoplhni fe&ionis. BZH communis fe&io MN. 


E uidiftantia plana TA, P3 


de es LA Wo sums fit, 
demonftravimus in tertio theoremate, 


dd. d 


ngulus. 


ZHP angulo - EPA equalis erit, hoc. dixe N 


ipfi EK O : fimilia igitür triangula funt EK e, 
MEN: Hare ut KO ad OE ita £N ad N M, 
& [per dr quadratum ex KO ad qua- 
dratum ex G E, hoc eft ut quadratum ex |ez 
fecundà. di. metro- ad quadratum diametri EH, 
ita quadratum ex £ N ad quadratum ex N M. fed 
quadratum ex N & aquale eft. re&angulo 9N z, 
quia KZ4A circulus eft & ez. perpendicularis 
f quadratum ex 9Z Íe- 


eraté ov nccmeum. T 


ow, er. 
cum ata 


16 
é&tionis ad fecundam diametrum ita 
fecunda diameter ad aliam quampiam : 
que à fectione ad diametrum ordi- 
natim applicata eft poterit fpatium, 
quod adjacet tertiae illi proportionali, 

latitudinem habens eam quz inter 
ordinatim applicatam & fectionem 1n- 
terjicitur, deficiens vero figura fi mili 
ei que fub diametro ipsà & tertià 
proportionali continetur. XE 


S cylindri fe&io, cujus dimer Jarphd AB; 
fecunda veto diameter T ^, & fiat ut AB 
ad T4 ità TA ad AH; ES AH ipfi 
AB ad re&os angulos; & junctà BH, appli- 
€etut E Z ordinatim ad AB; & ducatur 20 ipfi 
AH parallela & eK parallela ipfi AZ : dico 
quia ex EZ equale eflc rectangulo A, 


d. 


Quoniam enim üt q a-- X 
dratum ex AB ad qua- 
dratum ex TA ita recta 
A8 ad ipfam AH, hoc 
eft BZ ad Z0; ut au- 
tem quadratum ex A Bad. 
quadrátum ex l^ ita re- 
étangülum B ZA ad qua- 
dratum ex EZ, & ut BZ- 
ad ZO ita BZA redan- 
gulum ad re&angulum 
O ZA, hoc eft ad ^O pa-- 
rallelogrammum : quadra- 
tum igitur ex E Z equale erit tectangulo A 6squod 
quidem adjacet tertie proportionali A H, la- 
titudinem liabens A Z,& deficiens figura HK Ó ipfi 
HAB fimili vocetur autem A B tranfverfum f- 
gute latus, & AH latus rectum. xm 


Ex quibus. manifefte conftat, cyiodis fedio- 
hem ABT ellipfim eíle. quecunque enim hoc 
loco ME n de huic Re omnia 


tis vim rite B -& nos s quoqiie in no- 
ftris in idipiumie commentariis "OR. de- 
monftravimus *. 


Por. XVII. Theor. 

-Si in cylindri fe&ione conjugate dia- 
metri fint; & fiat ut. fecunda diame- 
-ter ad diametrum ita diameter ad 
.. aliam quampiam : que à fectione ad 
fecundam diametrum ordinatim ap- 
licatur poterit. fpatium. quod ad- 
: terum Eros pu 
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teat eum plano per axem. AB ducto ita. fecare, 
ut faciát triangulum, quod ad triangulum ArA 
rationem quidem habeat. eandem quam re&a 
quedam E major ad Z minorem , non autem 
majorem eà. quam maximum triangulorum. per 
axem habet ad minimum Ara. fiigitur E ad 
Z rationem habeat eandem quam maximum tri- 
angulorum. per axem ad minimum, ducentes 
per.B re&am lineam in. circulo ad re&os an- 
gulos ipfi r^,. & fecandum eam & axem 
planum producentes, habebitnus triangulum illud 
&quicrure, quod maximum eft omnium pet axem 
tranfeuntium , ut [ per 22, huj.] demonftratum 
fuit; habebitque ad triangulum Ar A rationem 
eandem quam E ad, videlicet datam, 

Sed habeat nunc E ad'Z rationem minorem 
quam maximum triangulorum per axem ad. mi- 
nimum ; & defcribatur feorfum recta: linea Ho 
equalis ipfi A, & fuper eam triangulum KH. 
triangulo ATA fimile, ita ut K H (t equalis ipfi 
AT, & aliz aliis itidem equales; praterea fuper 
rectam HO conftruatur [per praecedens] triangus 
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vertex ad partes H, tit mox demonftrabitur, fit 
autem illud triangulum MH e, ita ut latus MH fit 
majus ipfo M6, quoniam igitur M A eft equalis 
ipf AK, G& AH communis, angulus autem K AH 
major angulo MAH; erit K H major ipfa MH, 
& eft KH. zqualis ipfi TA: ergo T A quam MH 
major erit. rurfus quoniam K 6, hoc eft A4, mi- 
not eft quam M O, itemque M 0 minor quam M H; 
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erit A A ipfaMH minor. itaque cum M H fit minor 
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Phor. XLII. Thor... 
Si duorum triangulorum per. axem ba- 


fes abícindant zquales circumferen- 
tias, apud diametrum quz per lineam 
perpendicularem. ducitur: triangula 
inter fe aequalia erunt. Vocentur aü- 
tem Triangula coordinata, - 
MET conus, cujus vertex pun&um. A, bafis 
circulus circa centrum B, & axis AB; per- 
pendicularis autem ad bafiui AT; &pet r pun- 


Cum, quo cadit perpendicularis , diameter. fit 
TABE; ducanturque ZBH, O BK, quz utrin- 


que-à pundo. A quales circumferentias KA; 


4 H abfcindant : dico: triangula per axem, quo- 
rum  bafes ant ZH, ee e Íe xqualia effe. .— 
T n TUM pe enim 


roce A ^; * 


"qua perpendiculates e- 


; funt, A A dido ipf 
AM ve "Of 


TBM &qualis. iun "4 
ses rBA.  re&a MB 


He o fed quadratum eà 
des quadratis ex AM,MB. 

- eft equale, itemque - 

da quale eft. quadratis 
ex AA,A B: ergo qua- 
1, MB e. funt quadr. tisex AA, 
quadratum ex M 2 eft zquale qua- 
^: reliquum igitur quadratum ex M A- 

zquale eft quadrato € ex A^; atque ; ipfa AA a- 
qualis ipfi AM, quz quidem funt triangulorum - 
altitudines, quotum-bafes ZH, 9 K: ergo trian- 
la per.axem fuper bafes Z H, 6 K conftituta i n 
«q t. quod erat demonftrandum. 


| eex bw is fiunt |. 
unt aequalia, hoc eft quadratus 
e quadratoex A 6: & propte 
AO equalis. fimiliter etiam 
- demonftrabitur. fed &c bi 
es: ttiangulaigitur Zu 
milia inter fe erugf 


E D 


74 S EB;BE NOUO S 


PRO. XLIV. Theor. . 


Si coni fcaleni axis equalis fit "bafis is fe- 


rem: erit nt maximum trian- 
 gulorum per axem tranfeuntium ad 
d M ita minimum ad zequicrure 
quod eft ad rectos angulos t bafi. — 


^ITT conus fcalenus , "eujus vertex emis 


^A, & axis recta AB Íemidiametro - bafis &- 


cio 1 bafis veto fit circulus circa c 
In sriangulis per axem, ad te&to q 
gulos bafi fit T AA; xquicrure aui 
igitur BA Z. asini x nnium quae per ; axem 
tranfcunt, & | minimum ex iis, pet prius 
. demo: frráta; ducatur À pundo MENT 
endicularis AH, qux in dia- 
getrun T A cadet, &Bre Hx 
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angulo OAK: etenim E Z: eft ad 6x cur x A 
ad AH, habet quoque. triangulum &AZ ad trian- 


gulum 6 AK duplicatam rationem. ejus quam tri« 


angulum TAA ad triangulum: G AK: eft autem 
triangulum T A A ad. triangulum OAK nut TA, 
hoc eft, ut Ezad o &: quare triangulum E A 2ad 
triangulum OAK duplicatam rationem habebit la- 
terum homologorum, nempé ipfarum BZ,9 K; & 
idcirco Lex. converf. ría r9. 6. ] Hisagula. B A Z. 
OAKI nter fe fimilia ei Hue ue 
Qrats "Wit, . POPE 
Ex Es acce eft; fi. coni: déaleni 


axis aqualis fit bafis femidiametro, triangulum 


zquicrure ad rec &os.angulos bafi fimile effe tri- 
ang alo equicruti | per axem ; & ? contra,fi trian- 
gulum cquicrure ad. tecta S ba fimile 
bit triangulo per axem zc uicti 
midiametro bafis qualem. effe: ET 
OPUS pP oce ee 


Ege. p ; 
rum m iutosfecbie O 


dircuhus- ABT circa centrum 4 ;&p 
E ulus Bar. deferibatur  fecans 


:IH quali ipfi L3 
ffariam | dn pu 


& funt eriangula EAT,HZT aquicrura: anguli 
» ET, BHr inter fe equales erunt ; & propterea 
in eodem circulo continebuntur anguli BET, 


pHr: circulus igitur, centto A & jnciibdlo, 


AB defcriptus, pet puncta E,H tranfibit. sce 
erat detuonftrandum. | 


PROP. XLVII. vr | 


$i in pdetióng circuli infle&antur rectz 
linez: maxima quidem erit que ad 
punctum medium infle&itur; e reli- 
quis vero femper ipfi propinquior re- 
motiore major: erit. nid 


N portione. dn APT infle&antur re&z 

, lineg; AB; BT quidem. ita ut circumferen- 
tia ABT bifariam in B fecetur; A4, AT vero 
& AH, HI utcunque : ».dico AB, BT fimul 
maximas effe omnium que in portione A B T in- 
fle&untut ; L* ^B AF ips AH,HT majores 
eife PS 

Quoniam enim AB circum- 
ferentia circunferentie | BT 
eft «qualis ; (O8 [ra AB X 
qualis etit. ipi BT. itaque. 


centto B, & ien BAvel f. 

BI, circulus. ABZOI. defcri- d 

batur, p A BE, 
E * 


8reft dg. &; 1 ^ diac. uu 
lis ipt AT, & en ipfi Hr.- 

quoniam igitut- AB dame 
eft circuli A&Z; etit AE. 
omnium quz. in. dese du. 
cuntur. maxima ; e AZ m ajot 


,& 


v s .BT cia portione ABT Íin- — 
A a a ut oue ien 


à EXu 
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«2d UTC 04 À B, B E c0 


-Jineam AT 


zquales funt duobus re&tis, fünt autem anguli 
BAT, BAT fimul fumpti &quales duobus re&is : 
utrique igitur BAE,BAT utrifque BAT,BAT 
equales funt; &, dempto communi BAT, rcli- 
quus BAE reliquo B AT eft zqualis. itaqne quo- 
niam T A eft zqualis ipfi ^ E, & communis 


54; funtque circa xquales angulos: bafis T B- 


bafi BE «qualis erit. & quoniam AB,BE fi- 
mul majores funt ipfa AE; utrique veto AB, 
5 E fimul fumptis quales fant A B8 T, & ipfi AE 
equales funt utraeque A A,A T : erunt A B,B T fimul 
fumptz quam A 4, AT majores.: pari modo & 


alis majores oftenduntur: ergo AB, BT fimul 
Tumptz majores. funt quibufcunque. aliis que in 
portione ABrinflectuntur. "46 


Sed fit punctum circumfetentig medium ad 
Z: dico utraíque AB, BT, que puncto Z pro- 
pinquiores funt, ipfis A4, AT remotioribus ma- 
joreseffe, — Um 
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9i, quatuor re 
end 


on fit minor quam EZ34 
T quadratis ex 4 ' 

minorem effe'qu EX 
[ U. .— - .—  Ducantur 
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Ducantur de ad rectos angulos 8 H, E - : 
& atur BH ipfi BT. zqualis, & RO is 
E45 unique P H, ^ O, defcribatur. icitiun- 
js circa triangulum orthogonium A BH. -& quo- 
niam quadrata ex A B, BT, hoc elt ex A B, BH, 
quadratis ex A E, BG. fünt squalia ; etit quadra- 
tum éx AH zquale quadrato ex ^ 6, & recta 
AHipi ^6 equalis. jn autem E 9 major quam 
BH : quare aptata in femicirculo recta equalis «s 
£O angulum BHA fecabit. itaque aptetut, - 


fit HK: & junda AK producatur, ut t KA & E 


qualis. ápfi KH. quoniam igitur qua 
A K, KH quadratis ex A B, BH eequali 
drata. aütem ex AB, PH equal ries ex 
^E,EO: erunt quadr: ex FA X, KH quadratis 
€XAE, E 9 e m quorum quadratum. ex KH 
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$i conus ^ Mh per axem fecetur: €o- 
rum.quz fiunt triangulorum quod 
najus eft majorem perimetrum. ha- 
S: quodque majorem habet perime- 
trum illud majus eft triangulum. 
: SE CETUR COus s fcalenus per axem A B, & 
fe&iones fiant A TA, AEZ triangula , quo- - 
rum majus fit AT A, ita. ut BA quidem. fit sor 


uam AZ, T A veto non minor. quam - AA: 
[ erimetre im imetro AEZ E oen 


Justin e Puede fünt r ^, .EZ dafs, : 


communis autem ducta eft BA à vertice. ss ed 
pes quo bifecantur bafes, & pd : 
Ree ^BZ minus riang 


ut in | vigelino S reretite demone 
ftratum elt : ergo EA maxima 
eft & quatuor litieis,& A Z minima. 


cim 


idq od [ad 1 ; i 18. huj.]: ce kis E 


fum cft. & quoniam quadrata € V — 
maxima & minima , hoc eft qua- 
drata ex & A, E jifhdl; quadtatis d 
ex lA, AA "ümul funt aqualia ; 


aptyona, uetoy dà n AT A 


REGE ES 


 HPOTAZIZ» ya. 


Ea xyos exeoonie 3[é g V dE vux9y 2 ms 
phim Tenn TO ) uico uec edere 
DE g TE dna 1 apap t dj auTO 
eas ei. : 

ETMHZOQ Nadie NOU AS &- 
ons; ( € Tu ecd fad TE ATA,AEZ 

gt Thu AD EA q 

AZ d eyoj, Tip) T À 8. EN aen EAafloya 

Aeya $n 5 AT A aEueteo d AEZ aqq 

pei € £5: fy. 


Egrel 9eip ico X od PAQEZ Báras f | 


D ku 7 BA n io o ierh aur rav à 
Jo RM M ^. X0 TO 


i Bas. pa E Aj uri y y ed 


mim £A,AÀ "ie 


erunt utreque B A, A7. fimul [per | 
de ns 4vum theorema e minores u 
. apponantur- iae a 

r totà perimetro A 


RS x L| 
é Teliquis: vero jevaper ! tf ak cem maj jus 
eft CS penne om quat uod 


m TA ipfi EZ; er 


Z x 
ág Triani - acie T 7i T $ nva" rid 


EA, AZ majotes. ed. Qérse: X 
| funt uadratis my 


m — gata nt bye fao 1 rA ais ; 
(4 A6 éd'ety Ou & TÓ x. , jeapiuam: : 


dou [o swapinps deg. 2 ER 
AZ . ne nuu $ r AAA 


DE "UP EIN CONÍ 


IPOTAZXIX 16. 


TOi imn [ $ jipon XGYAy, &yepalan dv, mimi 


qi 24g. ny dud Tene Tes GRUT 
Qctoy. 


Erezás s dri djfai x * 23 drip. D cy 

xepuQaj Xp v A, B maet, Leyes D 0i À H, 
B 6, 72 LI T aiyay Te /yava v)ATA BEZ, 
Báres dé T xay 5i Ei mis T A,EZ Jauéngus 
XX A01 "Aya 6 0T. C6 TÀ z r A - TÉJSGVOV- 7rpàs - 40 
BEZ ras 4 EZ Ddns aj je hà T A. : 

Ere pep hem) cioiy. oi 
syot, dE dp 6 ct rà 
H néyagoy XUX A6 «reos 

? «8i TB O XOLG s- 
70x BO «69e T ARH 

6 à £ [7 TÀ H. weyrpty 
Xn AGE «6s Toà 
(o) kXAY Ayr Xaetene ER m 
Aóyoy. Id dep "TA | 
est EZ. SaTOB 
AH pin Ay AO2AV ^ i: 

KH, & tme amen c aiKT,KA' dedeg 4T A 
z EZ rag fm Be extis iy KH, CAKH 
exis HA. ird Sy ds 4T A^ «ee mp Ez &- 
TO 1 36 Lo T K Hb r8 BEZ deg rey 
(02 £61 i KTA reza. Z ere 27 2TA rgie 
dizi [TUS "KH e69s my HA, de did KH 
TUE. Ti H À ras TO KTA Té ey «)s TÀ 
ATA ae dpa: ATA «69s T EZ üras TÓKTA 
ze Aya, aab BE Z TERM, q»E6 7 Á TA 


er 
& 


| & 
T^ 


Qi xam ia Bons TÀ E 
. TEX TOUS Goa 1 ree, £m i D éiciy 


" ps 2 sept ud 
dave 9: ej ÀTo Bo dur sii 


dU ERA 


jesmectet T Td -etit 


de dpa TÀ A r A TE/eyayoy [2 T. : 
PELLIS A Bav. drmim per & ta Tui T —À— s € éawray Bác. 


E 2 dpa eee dd LKRZ Le ad ordei KEZ E habct gà itc 
DES f ^ Tros: TÓKEZ. ejus quam habet triangulum AT ^ ad d i 
o u hujus Libri, multo facilius. demonftratur ex to quod ratid 
nitur, ex ratior r & é diametrorum vue um. m nd uniusd 

fis di ud di lbtinf vero altitudo & k sedo bafis | B. " Manifeftum e triangula per / Xes. 
icon. ut bb ad BB s . Conos v vero ipfos ut abb ad egg. Hinc fi ponatur ab b. 

Tie 16 $61 ut db ad «8 ita 8 ad b. qu erat demonfirandum, | : à 


91 


 Pno P. LI. Ticor. - 


Triangala per aes equalium & recto: 
rum conorur, diffirnilium vero, reci- 
. proce proportionalia funt fuis bafi bus. 


e T fe&ti coni equales, fed didis quo- 
rum vertices A, B puncta, axés AH, BO; & 
triangula per axes ATA, BE2; baíes áutem 
circuli circa diametros T A, EZ : dico ut trian- 
gulum ATA ad triangulum BEZ ita eff baft ni 


EZ YS bafim ra. 


UE ením co- 
ni funt equales, erit [pec 
15.12.] ut circulus cit- . 
| €a centrum. H ad cit- 


BO ad axem AH cit- 
culus auterh citca Hr 
[per 2.12. ] ad circulum 
€irca | e duplicatam fa- 
2 tionem habet ejus quam 
Mike TA ad BZ fic 


proponiotlis KH; - 
ita BO ad KH, & ita K H ad H A. quon ud 
turut TA ad EZ ita BO ad KH, erit ttiangue | 
lim BEZ triangulo KTA axquale. & quoniam 

ut PA ad EZ ita eftK H ad HA; ut autem K Had 
HA ita KT A triangulum ad triangulum ÁT A; erit 


igitur ut T ^ ad EZ ita triangulum KT A, hoc eft 


BEZ, ad triangulum ATA: ergo ut AT ^ trian- 
gulum ad triangulum BEZita bafis 8Z ad TA 
bafim. triangula igitur e ie fuis s bafibus ré 
ciproce funt proportionalia, * 


4 ac LUE 


- Ci. fedi, idothor S eme per. axes 
reciproce proportional funt fir. | 
iei Smeg inter E quies. : 
ES du E: Ea ie s 
Sixr 'conoram - -vértices- quidem A B, 
reete A He BO; triangula vero per à ies : 
"OC ATA, BRA Br fit 
utr A ad E72 
dum BEZ ac 
: triangülum AT A: 
. dico conos inter 4s 
pum £s. sums 


| Fiat enim. utB EZ 
d ad trian- 


d triangulum K Ej s gr 
ergo triangulur 


: gulum ATAitaATA 
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quoniam igitur nt T A ad EZ ita BEZ ttiangu- 
lum ad triangalum AT ^; ut autem triangulum 
BEZ ad ipfum ATA ita AT A ad triangulum 
K EZ ; erít ipitut utT A ad E Zita AT A triangulum 
ad triangulum KEZ: quare cum triangula AT A, 
KEZ inter fe fint ficut. bafes [ex converf. 1.6.] 
füb eadem erunt altitudine: ergo AH ipfi X 6 
eft aqualis. "habet autem circulus H ad c citcu- 
lum. 9 duplicatam - : HR E 
rationem ejus quam - 
habet TA diameter 
ad diametrum E Z ; 
& ut E^adBZita 
triangulum AT A ad' e 
triangulum & Eig ET 
etgo. circulus Had. 
circulum.  duplica-. f 
tam rationem habet 
ejus quam TAA tri-.— 


Sugulum ad tria 


pgu-. 

| l Paiditmer- trlangolum s EBZ 

E gemens um EKZ duplicatam rationem ejus 
quam habet T A4 triangulum ad triangulum 
EKZ: sigo ut circulus H ad circulum 6 ita EBZ 
E rn rad triangulum EKZ, hoc eft tecta 
Lipi am OK, eft autem 6 K ipfi AH aqua- 
lis : igitur nt circulus H. ad circulum 6 ita 
reda 89 ad AH. & fünt B O, A H. axes cono- 
rum qui reciproce funt. proportionales. fuis ba- 
fibus videlicet circulis H, 6; ergo coni AH TA, 
BOEZ per d uiii fe equales: ie fca 
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AHIA.conus ad conum BG EZ : dico: riangula 
ATA, BE Z inter tfe vequalia ubrcinet 
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E ab fit zqualeipfi e 8, erit T3 ad «RB int Pad B: unde bb erit ad u^ 
cata ratione ipeum Conotum, five ejus quam babet «65 ad « £8. 


eno H inus 7 Qó6 T 


€ft ad conum BO EZ: ergo ut TA. ad 
AHLP^ conus ad conum B G E 7, 
lus H ad circulum 6. duplicatam- habet rationem 
ejus quam F^ ad EZ : circulus igitur H ad cir- 
culum 6,. hoc eft. bafis: coni AHT'A ad bafim 


Ü din dM bphacra- d boa. Redi coni &quealti duplicatam inter fe 
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Ke eft equalis. quoniam igitur eitculus H ad 
circulum 6 duplicatam rationem habet ejus quam 
AHFPA conus ad conum BO EZ, hoc eft- "quam. 
habet conus 8G EZ ad conum & & EZ, hoc eft 
[per 14. 12.] quam B6 ad e X; habet autem 
circulus H. ad circulum & duplicatam- tationem 
ejus quam T A ad EZ: erit itaque ut I ^ad EZ 
ita BO ad 9 K, hoc eftad aH: ttiangula igitur 
ATA,BEZ inter fe jl erunt, quod erat 
demonftrandum. * | 


ER LV. Fani 


Si triangula per. Pc? inter fe pem 
fint; bafis ad bafin ! duplicatam ra- 
- tionem. habebit cis quam. conus ad 
conum, m 


^ pyeetbene turfus.prediéti coni, & ponan- 
tur triangula ATA,BEZ inter fe. 
lia, demonftrandum eft "circulum H ad circ 
e. duplicatam. rationem habere. ejus 
AHTA habet ad conum B GET m 


D E ES cp R o P. 


Rot ie HK: - 
^ "igitur triangula" ATA, 
- *^BBZ fünt &qualia, etit 
UtFrA ad EZ ita Bo 
4d AH, hoc eft AH 
ad HK, & quoniam 
circulus -H ad  circu- 
lum e duplicatam ha- 
betrationemejus quam 
rA e Ez od: eft quam BO ad AH; habet- 
que Bo ad HK duplicatam. rationem ejus quam 
BO ad AH: erit ut circulus H ad. circulum o 
ita BO ad KH; conus igitur KHrA [per 15.12.] 
cono BO EZ eft zqualis;-—nt-a em-FA-ad.&z 
ita eft AH ad HK; & ut Lad HK. 

14.12.] AHL A conus ad. « 


fed. circu- 


coni B. EZ; duplicatam: tationem. habet. eju 
quam. habet. conus AHTA ad. Sodum, Be; 
eet erat Beacon deos ae s 


Yid vo 
ST 


UT LY E ie 


fationem habent ejus. quam. habeng-^ 
DIT per axes. ds - 


"M Bferibanme: didém c coni , ; Sfi É 
quie "pg BO: ix 


P x p m T - conum 
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conum BOEZ duplicatam rationem habere ejus 
quam triangulum AT A habet ad triangulum B E Z, 


A. 


Quoniam enim 
circulus H ad cit- 
culum |. duplica- 
tam rationem ha- 
bet ejus quam T ^ 
ad EZ; & ut cit- 
culus H ad cireu- , 
lum 6 ita conüs | 
AHTA ad conum iy 
8O6EZ: (fun e- 
nim sequel) ha- — 
bebit igitur conus 


AHTA 'ad conum ! ,G EZ duplicatam rationem 


z 


ejus quam habet rA ad EZ; hoc eft quam 
'AT'^ triangulum ad triangulum 2 EZ. quod erat 
demonftrandum. * — T inscio 


-Si-te&i coni inter fefe duplicatam ra- 
- tionem habeant ejus quam habent 
triangula per axes: ipfi. zeque-alti 
DE j31ntur coni, & ponatur AHT A co- 
J nus, ad conum BOEZ duplicatam ha- 


bere rationem ejus. quam triangulum. AT A ad 
irangulum BRZ: dico AH ipfi 8 &qualem 
- SPonatur enim tri- 
angulo 8BZ quale - 
triangulum KT A. & 
quoniam AHF A co- 
nusad conunBOBZ —— 7/27 
duplicatatà ratio(em- — //7 ——- 
habetejus quam tian! 17 — 
eulum ATA ad trian- «X 


.ten triangulum gu Se que 
quale triangulo KT A : habebit igitur & HT A 
conus: ad conum BGEZ. duplicatam tationem 
hoceft quam AH ad HK; hoc eft quam conus 
AHTAadconum KHF A : ergo ut conus AHT A 
ad éonum KHTA ita KHF'A conusad conum 
8 0 8 Z.' quoniam igitur conorum KHP AjBOEZ 
ttiangula per axem: KT A, BE Z- qualia funt, 
bafis coni H. ad .bafim: 6. duplicatam rationem 
habebit ejus quam conus KHT A.ad conum 
BGEZ, ut in quinquagefima quinta hujus de- 

monftratum eft. fed ut conus KHT ^ ad co- 
num BOE Zita conus AHT A ad conum K HT A, 
| reda AH ad HE: circulus igitur H ad 
lum O duplicatam rationem habet ejus 
(Had HK. fed & duplicatam habet .ra- 


ita AH ad HK. ita- 


ingulum KI triangulo BEZ 


demonfirandum. T... 
.* Si afuerit ipfi « aequalis, 
adWbdeeédo o 09 
T Si abb fad e 86 ficut «abb ad eed 


erit 


ejusquam triangulum A IA ad triangulum KT, 
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PRor. LVIIL. 77er. . 

Si redi coni reciproce proportionales 
fint fuis axibus; triangula per axes 
inter fe zequalia erunt. no 

Ipse Coni, & fit ut AHT A conus 

ad conum BOEZ ita axis BO ad AH 

axem: dico triangula AT A, BEZ inter fe a- 

qualia effe, | | ! 

| Sit enim cono AHT A 

conus K OEZ zque- 

. altus. & quoniam ut 

" AHTA conus ad co- 

num B OEZ ita reca 
BO ad AH, zqualis 
autem eft AH ipfi ex; 
erit itaque AH T A co- 

m BOEZ 

ficat 89 ad OK, | 


eft ut BO B Z conus ad 
: .. conum KOEZ: co- 
nus igitur AHT A ad conum KG Ez. duplica- 
tam rationem habet ejus quam haber .conus 
BOEZ adconumKOEZ. fed ut conus BORZ 
ad conum KO EZ ita triangulum 5 EZ ad trian- 
gulum KEZ; ergo conus AH T^ ad conum 
KOoEZ duplicatam rationem. habet ejus quam 
BEZ triangulum ad triangulum K B Z. habet au- 
tem conus AHT A ad conum &que-altum K o8 Z 
duplicatam rationem ejus quam habet A r^ .tti- 
angulum ad triangulum K EZ, ut .demonftratum 
eft in quinquagefima fexta hujus: quate ut 


B EZ triangulum ad triangulum K E Z ita ttiangu- 


RI 


lum AT ^ ad triangulum KEz: triangulum igi- 


demonftrandum. * 


cx DGOP. LIX. TL. 
Si triangula per axes, inter fc xqualia 

fint ; erunt coni fuis axibus reciproce: 
"proportionales, — ^ cesses ds 


tur AT A triangulo 2 EZ eft quale. quod. erat 


Veo pis 


zc: 


P? NATUR ATA triangulum tr 


&quale: dico ut conus AHT A ad conum. 


DOEZ ita effe axem B6 adaxem AH, ——— 

In eadem enim figura & conftru&tione, quo- 
niam triangulum A I A quale eft triangulo BE Z ;- 
erit ut AT A triangulum. ad triangulum KEZ- 


itatriangulum BEZ ad KEZ triangulum. fed 


conus AHT A ad conum zque-altum : KORZ. 
duplicatam rationem habet. ejus quam ATA 
triangulum ad triangulum K EZ ;. & ut triangu- 


. lum ATA ad triangulum K B7 ita triangulum 
- BEZ ad triangulum K EZ: conus igitut AHT A 


gy 3d conum KO EZ duplicatam rationem. habet 


E nii ise e 


4 Siebb fit ad «8 6 ficut «ad «, erit [per 16.6.] aabb 
E Siabipfi «& zquale fit, erit ét aab ipfi a e 8 equal 
ficut. ad a, - hoc eft reciproce ut axes. 


r9 OK. elt autem OK ipfi AH cqualís ; 
67:0 conus AHT A ad conum 5 gu 
2 ad axem A H, quod erat def 


e, adeoque dro; abiit a 


ejus quam habet tríangulum 8 EZ ad ipfums* 
KEZ, hoc eft quam conus BG EZ ad comüfn 
KOEZ: ergo ut conus AHT 4 ad conum 
ita conus BOEZ ad KO EZ, hoc cfgif 


equale eie, 
PROD. 


dpli «288 aqudle, unde 


umm 
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Si coni re&ti fuis bafibus reciproce pro- 
rtionales fint; triangula per axes 


inter fe triplicatam rationem habe-- 
bunt ejus quam habent triangulorum. 


' bafes inter fe reciproce. 


| E(cribantur coni; & fit ut conus. AHTA 
ad conum. B G9 E.Z ita bafis 6 ad bafim H : 
dico AT A triangulum ad triangulum BEZ tti- 
plicatam rationem habere ejus quims Em 
REX LPS pr x 
Ponatur enim dpfi sace t 

Bo qualis KH; as 
runt itaque. cont z- 
que-alti KHPA, BOEZ 
inter fefe ut eorum 
bafes, quoniam igi-. 
tur ut AHT A conus 2 6 
ad conum BO EZ ita. SUE es 
O bafisad bafim H: r7 
&.ut bafis 6€. ad bic 
fim H ità conus BOEZ 
ad conum K HT A ; etit 
ut AHT A" conus ad conum 2 OE Z dta. BOERZ 


ad ipfum KHIA conum: quare conus. UGHT A 


ad conum KHT A duplicatam rationem habet 
ejus quam conus BOEZ ad conum KHTF o. 
fed ut conus AHT A adKHT A ita AT A trian- 
gulum ad. triangulum XT A: triangulum i igitur 
AT ad ipfum Kr ^ duplicatam rationem ha- 
bet ejus quam. BO EZ connus ad conum eque- 
altum. XH 


triangulum P £ Z ad triangulum KT A, per quin- 


quagefimam fextam huj ergo triangulum AT A 


ad triangulum 1 KTrA Sigue rationem. Bs- 
bet ejus quam habet ' : trád 


pfum um BBZ ege rationem.  hnbebirs ejus 
quai triangulum B BZ habet ad triangulum | KTA. 
fed ut triangulum BEZ ad triangulum KT ita 
EZadTrA: triangulum i igitur AT ^ ad. pmi 
B EZ triplicatam rationem habebit ejus qumd ii 
is EZ : ad T A. * quod erat demonftrandum. 


"Pror EXER Thr cs 


si conorum rectorum triangula per; axem 
inter fe triplicatam rationem habeant. 
. ejus deed noces eorum me inter fe 


Quoniam. enint? 
lum BEZ triplicatam 
EZ E ut autem f 


A. conus autem BO EZ ad ipfum 

-duplicatam rationem habet ejus quam 
qrAeityo. Absyoy ex mi 7 BEZ Siue 

à K cT iK -— 

OKT A' To do AT A Tpisuzuower 

Bou IT NU jo AC d jap TÓ KBEZ Trpie 2] 
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N eadem en RR COR Xt ATA. T^n 
zulum ad triangulim BEZ ttiplicatam  . 
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BEZ "apu Nacioya, Adyey ih vm T7 r A ias & 
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iles -oi den AHTA, 

E OEZ JuoyoP, mme : 
óvme T pus aA. Mes a 
ey D al Dra. ere pe : 
e OAHIA [2272 mpg Je 
T B ezz. ES / PA "ucc 
p t Sm d I pe 


K a z d AL H d A nans. qrphe 


Mpn zT fm 7 T5 BA r ^ re yavo vs: rà K É Z, 
de iei as 3.6 Ó AHI A uo 7pog TKO E 24 


STU | o6KOE Z xayog mpi TB 9 E s XO, E T6 


KEZ Tghyenve (pos TÉ BEZ: Tb gol KEZ tji ? 
gavoy 7rpós T0 BEZ Jerhecior Abyn yd d ug TÓ * 


* Sivero ab fi ad «8 ficut 83 ad 35 etit, wt prius, abi ipfi « 8t aquale, adeoque 
E AL bb, hoc eft conus ad conum ficut bafi s ad 2a m reciproce. 


. ad conum K HT A: 


-.9 ad bafim BH: 
cR d E Q.E.D. * 
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angulum ad triangulum zque-alttm Xr A: ba- 
bebit igitur triangulum AT A ad triangulum BE 7. 
ttiplicatam rationem ejus quam triangulum 8E z 
ad ipfum KT. ^: ergo tangulam ATA ad tri- 
angulum K r ^ quadzuplicatam rationem habebir 
€jus quam trianeulum 8 EZ ad triangulum K TA, 
ut autem triangulum AT A ad triangulum Kr ^ 
ita AHT.^ conus ad conum K HT A : conas igi- 
tur ARA ad conum KHT A quadruplicatam ra- 
tionem habet ejus quam triangulum B E Z ad tri- 
angulum KT ^. fed comus BO EZ ad conum 
acque-altam KHrA duplicatam rationem haber 
€jus quam triangulum B.& Z ad triangulum KT A : 

crgo conus AHT A ad conum KHT A duplica- 
tam habebit rationem cjus quam BG BZ conus 
quare ut conus AHT A ad 
conum B:O 8 Zita B o EZ conus ad conum K HT ^, 
fed ut B 6 E Z, conus ad conum K HTA ita bafis 
igitur ut AHT A conus ad conum 


POR SERIEM hor. 


.Si re&us conus ad conum edum. 2m 


plicatam rationem habeat ejus quam 
bafis ad bafim ; triangulum. per axem 
ad triangulum per axem triplicatam 
rationem habebit ej s Eo habet 
trianguli bafis ad bafim, 
Efctibsnnre coni, & ponatur AH A .co- 
nus ad conum BO EZ. duplicatam ratio- 
nem habere ejus quam habet bafis coni H ad 
bafim 6: dico triangulum. AT A ad triangulum 


BEZ triplicatam habere rationem S quag; IA 
bali trianguli ad bafim EZ, 


Sit ipfi adt oils 
eK, ie erunt coni x- 
i ABA ORZ 

f icut bafes, 


- €onusad. conüm E-yd 
« X duplicatam rationem 
- habet. ejus quam haber 
—/7. -bafis H ad bafim o ; ut 
4 autem bafis H ad e ita 
— ^"AHFA- conus ad co- 
- mim KOEZ: habebit 
AHIA conus ad co- 
num ET EZ. duplicatam rationem: ejus quam 


..AHI A conus ad conum K 0 EZ : ergo nt AHT A 
-conus ad conum K O E Z ita KOEZad BOEZ 
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